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Açı Ölçü Birimleri 

Derece: Bir çemberin LN "ına İ derecelik yay, bu 
yayı gören merkez açıya da i derecelik açı denir. 

x iderece-1* şeklinde gösterilir. 
# Çember yayı 360" dir. 

Xİ dereerini çıra dakika, 


1 dakikanın ç'na 1 saniye denir. 


19 — 60' — 60 dakika 
1' — 60" — 60 saniye 
19 — 3600" 


Grad: Bir çemberin iğ ına 1 gradlık yay, bu yayı 
gören merkez açıya da 1 gradlık açı denir. 


# Çember yayı 400 graddır. 


Radyan: Bir çemberin yarıçap uzunluğundaki yayına 
1 radyanlık yay, bu yayı gören merkez açıya da İ 
radyanlık açı denir. 


# Çember yayı 2n radyandır. 


Derece o Grad . Radyan 
360 400 2n 








Örnek 1: 
120" lik açı kaç grad ve kaç radyandır? 





Çözüm: 

-- — — Hazan, olduğundan, 
z- — Se > 1209 — 2. graddır. 
> — Baryan > 1209 — > radyandır. 


WI 


r, 


Ölçüleri toplamı 90* olan iki açıya tümler iki açı 


denir. 


Açılardan birine diğerinin tümleri veya tümleyeni 
denir. 


e 


£# anın tümleri 90'—a dır. 





Örnek 1: 


Tümler olan iki açının, tümleyenlerinin oranı Ei 


ise, bu iki açının farkı kaç derecedir? 


Çözüm:. 

a ve B tümler açılar ise, 
*Bs90 ...(1) olur 
a.nın tümleri 909 — 
B'nin tümleri 909 — B olur. 


© -« o 7 , 
OB T 3 ise 


270” - 3 — 630" — 78 





7B—36 - 360" ...(2) olur. 

(1) ve (2) denklemlerinden 
3 a*B -90 

pi 7B—3w - 360“ 

B-63“vem-27/" olur. 

B—a 63" —-279 — 369 bulunur. 








Soru 1: 


Biri diğerinin 3 katından 109 fazla olan tümler iki 
açıdan büyük olanın ölçüsü kaç derecedir? 


Z 
A) 50 B) 60 0) 70 





) GEOMETRİ - Doğruda ve Üçgende Açı 






































|GH ve (CD paralel olduğundan 








ie — ei 5 70 4 m(GCb) - 180* > m(GCD) - 110 
* Ölçüleri toplamı 1809 olan iki açıya bütünler iki Paralel Doğrularda Açılar Dağ 
- > m(DCE) 55“ 
açı denir. 
AB //EF Z 
Açılardan birine diğerinin bütünleri veya bütün- << İ (CD ve |EF paralel olduğundan 
leyeni denir. i (DJ 1 EF 559 4x 1809“ > x - 125” bulunur. 
* anın bütünleri 180“-a dır. di ii - 120 z 
M(ÂBÜ) — 2x Örnek 3: 





Örnek 1: 
Bütünler iki açının ölçüleri farkı 44" ise, bu iki açı- 
dan küçük olan açının ölçüsü kaç derecedir? 


Çözüm: 

a ile B bütünler açılar olsun. « > $ olmak üzere; 
44 Bs 180“ 

e a—Bps44 

20 -224“>a— 112“ 

B - 180" - 1129 - 689 bulunur. 


Örnek 2: 

a ve b açıları birbirinin tümleri, b ve c açıları bir- 
birinin bütünleri olduğuna göre, c — a farkı kaç 
derecedir? 


Çözüm: 
a ve b birbirinin tümleri ise atbs—g9go 
b ve c birbirinin bütünleri ise b*c— 180 
atbs90 
bc 180“ 





c—a- 909 bulunur. 





Soru 1: 


x açısının tümleri (2x — 309) ve (4x — 50") açısının 
bütünleri y ise x * y toplamı kaç derecedir? 


V 
A) 110 B) 100 C) 95 D) 90 E) 85 


Wa 





Ters Açılar: a-c 
Yöndeş Açılar: a -x 
İçters Açılar: c—Xx 


Dışters Açılar: az 


Sonuçlar 
dı //dş 
A d, 
——a 
BDa — 
—— b d, 


x-z>2 bd —t 
c—z b—y —t 
d—y 
bt 
— 2 diş 
x —> 
ağ b 
y—> 
— C 
ge da 
(atbtc-xiyiz) 
A 
dı 
Xx 
BNY 
Z 
G da 





| aştaptaşt... #ap-(n - 17.180” | 








m(ECD) — 3x 4 109 
ise x kaç derecedir? 





AB // (EF olduğundan 







2x4120*-3x4104909 : B 2 


x - 20” bulunur. 





Örnek 2: 


A 


(AB /(CD/IEF/IGH, 
m(BAG) — 409 ise m(CEF) — x kaç derecedir? 


(GC ve |CEJ açıortay 


Çözüm: 


Çözüm: 








JAB ve (GH paralel olduğundan 
409 4 m(AGH) - 1809 > m(AGH) — 140* 
— m(GGH) - 709 





(BA / (DE 

m(ABE) < m(FBt) 
m(EDE) - m(EDE) 
m(8Cb) - 120" ise 
m(EFD) eo kaç 
derecedir? 


(BA // (DE olduğundan 


xXtyza ve 


2x 4 2y - 120” 
xX*ysa-60" 
bulunur. 
m(BAE) - 20* 
m(EDE) - 65” 
m(ÖCİ) — 70* 


M(ABC) — 65 ise 
Pm 

m(ABF) < a kaç 

derecedir? 


A köşesinden JBF ye 
paralel bir AK doğrusu 
çizilirse 

m(AGH) za olur. 

AK // TBF olduğundan 
(04 20)-4-65- 85470“ 
&« - 70” bulunur. 


dü 
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v 
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Ç 
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AK/IBC/DF 
(âE| açıortay 
m(ÂDE) — 66 





m(EBÖ) — 108 








m(ÂEB) — x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? 
V 
A) 51 B) 53 G) 64 D) 70 E) 72 








Yukarıdaki verilere göre, o * $ toplamı kaç dere- 
cedir? 


v 
A)230 B)240 C)250 D)260 E) 280 


AK // (DL 
m(BAK) — 1009 
m(ECD) - 209 


e <> 


M(ABC) — m(CDL) -& 





D L 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


V 
A) 40 B) 45 C) 50 D) 55 E) 60 


WI 








(AB / IDE / (FG 
İGEJ açıortay 


TAB / (DE / (FG 
m(ÂCD) — m(öci) 
m(GAB) - 1009 
m(GDE) — 1109 ise 
m(GFĞ) — o kaç dere- 
cedir? 


Çözüm: 

Kural gereği 

110 — SA > m(ĞFĞ) -& - 1209 bulunur. 
Örnek 2: 


(AB / TEF / IDG 
m(GAB) — 1209 
m(GER) — 1609 
m(ACb) z m(öCE) ise 





GC — 
m(CDG) —o kaç de- 
recedir? 
Çözüm: 


(DG şekildeki gibi uza- 
tılırsa kural gereği 


(Bi < 1 aki 


Pam 
M(CDK) — 1409 dir. 
& * 1409 — 180 ola- 


cağından 


& — 40" bulunur. 












(AB LLH 
(ACLGE  « 





14461809 


(FH 1BG 
(FC LAD 








GH 1 (AE 
(FK 1 (AC 
<> . 
m(EAC) > 3 — 409 ise 
Pm 
m(BFH) — o kaç 
derecedir? 





Çözüm: 


34-40*—o ise 2-40" ise o - 20" bulunur. 


Örnek 2: 

AD // (BC 

(EF 1 (ABİ 

(EC 1 (BC 

m(ÂBG) - 20-30” 
m(BAB) — 3a İse 
m(EEĞ) — $ kaç dere- 
cedir? 


A D 








Çözüm: 

(AD // (BG olduğundan 

2a — 30 4 3 - 180* ise 5w - 210'isen - 42'dir. 
24—30*-4-B-—180*ise2. 42 - 30 *B > 180” 
B — 1269 bulunur. 





WI 








(AF/ICG/IDH TEK 
m(BCG) — 1109 
m(SDH) — 120* 


m(BAR) zo 
m(BEK) -B 





Yukarıdaki şekilde m(ÂABG) — m(GBb) — m(0BE) 
olduğuna göre, & * B toplamı kaç derecedir? 

A 
A)200 B)210 -C)220 D)230 E)240 


Soru 2: 
(AB /1CD /IFG 





(FK 1 JAG 

(AC L (DH 

m(GAĞ) -2a 4 20" 
m(EDK) — 3a 





Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


V 
A) 20 B) 25 C) 30 D) 35 


li 
p 
O 
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Açı 




















m(BAR) - 75 
m(CDE) - 70* 
M(ÂFE) — 159 
m(ABÖ) — 10" 


Üçgende Açı 


x Bir üçgenin iç açılarının ölçüleri toplamı 180“ dir. 


# Dış açılarının ölçüleri toplamı 360' dir. 











X, Y, 2; İç açı m(ECD) o 
a, B, 0; dış açı m(DEF) - B ise 
olmak Üzere: 


& * B toplamı kaç de- 
recedir? 





*ytz 180” 


Aile D noktaları birleş- 

tirilip, açılar şekildeki 

gibi yazılırsa 

m(BAR) -75*—-x4y 

m(GDE) —709—-z4t 
F olur. 




















Örnek 1: 
Bir üçgenin iç açılarının ölçüleri beşer beşer artmaktadır. ABCD dörtgeninde ADEF dörtgeninde 
Buna göre açılardan en büyüğünün ölçüsü kaç de- N Kile ereei Krea geregi 
recedir? g GSXxHİO#z...(1) Bsy*tt*t15...(2) 
e (1) ve (2) eşitlikleri taraf tarafa toplanırsa; 
Çözüm: 
, A. XtZ110*—a 
A ABC üçgenini çizip açılara Xx, M yıt41 15-8 
pi xt5”,x$109 dersek e e 
üçgenin iç açıları toplamından Da a 
XAX4B*4Xx4 109-1809 e 
3x 165“ «*B— 1709 bulunur. 
X4S” XHİO 
B ç X255' olur. 
En büyük açı x * 109 olduğundan 
559“ 4 109 - 65* bulunur. 
A m(ABD) — 20 
A ki m(AED) -o 
. ABCD bir iç bükey PE 
dörigen M(DEC) — 34 
5 se ŞA M(DCE) — 1109 —-6a 
Ni E 
Yukarıdaki verilere göre, m(BAE) kaç derecedir? 
B D 
— A 
m(BCD) -astbsc i A)60 B) 70 C) 75 D) 80 E) 90 

















A © CABG üçgeninde iki iç 
açıortay arasındaki açı 
o aşağıdaki bağıntı ilg 
bulunabilir. 








A ABC bir üçgen 

(ADI ve (BD) açıortay 

m(ÂDB) — 130 

m(ACB) — 20.4 36'ise 
Pm 

m(ACB) kaç derece- 

dir? 





Çözüm: 
Kural gereği 


24 4 36” 
2 


134 90“ * 
134 - 108 ka 
a9 olur. 


m(ÂCB) - 20 4 36*-2.9* 4 36 - 549 bulunur. 


WI 





A N Bir üçgende iki dış 
açıortay arasındaki açi 
a aşağıdaki bağıntı ile 
bulunabilir. 


Yo 





Örnek 1: i 
ABC bir üçgen 
IBDI ve (CD açıortay 
m(EDK) — 114" ise 
Pm 
m(EAC) <& kaç derece- 
dir? 





Çözüm: 
m(EDO) — 1809 — 114 — 66 
Kural gereği 


m(BAĞ) 
66” - g0 —> — 


 M(BAĞ) — 489 olur. 


ag — 1809 489 - 1329 bulunur. 





K/ ABC bir üçgen 
Pdax (BD| ve (CDJ açıortay 
m(KAĞ) — 4x 


m(EDÜ) - 3x 45 


Yukarıdaki verilere göre, m(BAĞ) kaç derecedir? 


7 
A) 32 B) 40 C) 42 D) 50 E) 55 


ABC bir üçgen 


DE GA (AD) ve (BD) açıortay 
m(ACB) — 8 
m(ADB) — 20 
VA (N 
B 6 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


4 
A) 10 B) 15 6) 18 D) 20 E) 25 


iğ 
T 
Me) 
© 
E 
© 
te. 
Da 
mi 
© 
> 
te) 
T 
m 
pk 
EN 
© 
2 
pri 
— 
İLİ 
PE 
© 
Li 
© 




















v 


# ABC üçgeninin bir iç açıortayı ile bir diş açıortayı- 


nın kesiştiği noktada oluşan açının ölçüsü, açıor- 
tay çizilmemiş köşedeki iç açının yarısına eşittir. 





ABC bir üçgen 

IBDJ ve (CDJ açıortay 
< 

M(BEA) — 8x 
Pi 

m(BDC) — 2x ise 
Zam 

m(BAC) < y ise kaç 





Çözüm: 

IBDJ dış açıortay ve (CDJ 'de iç açıortay olduğundan 
ysa22x > y-4x olur 

A köşesindeki açılardan, 

8X - 4x - 180” > 12x — 1809 

> yz 4x 60" bulunur. 











ABC bir üçgen 

(BD) iç açıortay 
ICDJ dış açıortay 
m(BAĞ) — 5x4 209 
mM(EDO) — 3x 








. . .. <> 
Yukarıdaki verilere göre, m(BDĞ) kaç derecedir? 


Pa 
A) 30 B) 45 C) 60 D) 65 E) 72 


Wa 








# İki dış açıortayın kesiştiği noktadan üçüncü köşe- 
ye ait iç açıortay da geçer. 

# D noktası ABC üçgenin dış teğet çemberinin mer- 
kezidir. 





Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
(BD) açıortay 
> gi 


3 
e) 

Ke 
İ 


59” ise 
Pam 
m(BAC) — o kaç derecedir? 


Çözüm: 
(BCJ ve JBAJ şekildeki 
D uzatıldığında, |CDJ ve 
(BDI| açıortay olduğun- 
dan JAD)J de bir açıortay- 
dır ve D noktası dış teğet 








çemberin merkezidir. 
Bu durumda m(BAĞ) - 70" bulunur. 


ABC bir üçgen 


(CDİ iç açıortay 
(BD) dış açıortay 
m(BAD) - 65 
m(BDO) <a 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


Z 
A) 25 B) 30 C) 35 D) 40 E) 45 











Bir üçgende aynı köşeden çizilen, yükseklik ve 
açıortay arasındaki açının ölçüsü, diğer köşelerde- 
ki açıların ölçülerinin farklarının yarısına eşittir. 
(AHI L (BCJ 
Pam am 
m(BAN) - m(NAC) 


ii 








Örnek 1 
A ABC bir üçgen 
> TAD) açıortay 
m(B) — m(6)  40' ise 
m(ADB) - o kaç de- 
A recedir? 
B D e 
Çözüm 
A e çizilirse 
> i 
m (HAD) — 20 olur. 
AHD diküçgeninde iç 
B HD C açıları toplamından 


Pa 
m(ADB) o — 70” bulunur. 





A ABC bir üçgen 
m(ABC) — 3B 
m(AĞB) - — 2p 

MAĞ -a4 10 





) 
(BAR) - 
© m(HAD) -10* 





Yukarıdaki verilere göre, B kaç derecedir? 


Nd 
A) 20 B) 18 G) 16 D) 14 E) 12 








1. Çeşitkenar Üçgen 
< Herhangi iki kenarı (veya iki açısı) eşit olmayan 
üçgenlere çeşitkenar üçgen denir. 


2. İkizkenar Üçgen 
# İki kenarı (veya iki açısı) eşit olan üçgenlere 


ikizkenar üçgen denir. 


* Bir ikizkenar üçgenin tepe noktasından çizileri 
yükseklik, hem açıortay hem de kenarortaydır. 


m NA Â 


* Yukarıdaki üçgenler birer ikizkenar üçgendir. 








Örnek 1: 


A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACJ 
şe JABİ > (BEL 
IDE| < |ECİ 
C m(ÂCD) — 159 ise 
Zum 
m(EDC) kaç derecedir? 





B E* 


) GEOMETRİ - Doğruda ve Üçgende Açı 














Çözüm: 








m(EAĞ) - « dersek m(EAÜ) - MEAO) <a 4 15 
ve m(EAĞ) — m(EAĞ) -204 30* olur. 
A köşesindeki açı 909 olduğundan, 
420430“ -90 > 3u 60” 
> &-20 


Pam 
M(EDC) <a 4 159 - 209 4 159 - 35” bulunur. 


Örnek 2: 
ABC bir üçgen 
IBF| — |BD| 
|EC| — |CD| 
in 3 Ni) 
m(BAC) — 1009 ise ni 
a 8 
m(FDE) <x kaç de- 
recedir? 





Çözüm: 








IFB| - |BD| ve |DC| < |CEJ olduğundan 

Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa 

m(EBK) 2a ve m(ECİ) - 2B olur. 

ABC üçgeninde dış açılar toplamından 

20 * 2B 4 80' - 360" 

& * B — 140 olur. 

&wtB4x 180' olacağından 

1409 4 x - 1809 ise m(FDE) -x 409 bulunur 


(AK / (CE 

IDHI 1 (ACI 

JAH| < |HGJ| 

(BD| - |DGj 

m(KBb) — 1109 ise 
Pam 

m(KAC) — o kaç de- 

recedir? 





TADI şekildeki gibi çizi- 
“lirse (DHJ 1 JACI ve 
JAH| < |HCJ olduğun- 
dan ADC ve ADB birer 
ikizkenar üçgendir. 








Açılar şekildeki gibi yazılırsa & — 125” bulunur. 


Örnek 4: 
D ABC ve DBC birer 

üçgen 
ICAJ açıortay 
JAC| — |BCJ 

Pam 
M(DEC) — 759 
m(ÂBD) 30” ise 

Pam 
m(BDC) — o kaç de- 
recedir? 





Çözüm: 








ABE üçgeninde, 
M(BAĞ) 4 759 4 30* — 180 
m(BAĞ) z 75 olur. 
ABC ikizkenar üçgen olduğundan 
M(ECA) - mAGD) — 30* dir. 
DEC üçgeninde, 
017594309 1809 > g — 759 bulunur. 














D ABC ve ACD birer üç- 
gen 


JAEJ açıortay 
(BE|  |EC| 
(AB| - |DC| 
m(ACD)  40* 
m(CDAJ za 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 60 


Soru 2: 





B) 65 


Z 
0) 70 D) 75 E) 80 


ABC bir ikizkenar üçgen 
(DEJ 1 (BCJ 
|AB| < (BC) 
IBD| > |AC| 
© |JBE| -JEC| 
m(ÂBE) —a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 20 


Soru 3: 





B) 24 










İkizkenar üçgende tabana ait yükseklik üzerinde 
alınan noktalar, taban köşelerine eşit uzaklıktadır. 


A |AB| — JAC| 
(AEJ 1 (BCJ ise 
(DB| — |DGJ| 
|FB| — |FGJ| dir. 








A © — ABC bir üçgen 
m(SAD) — 18 
m(ACD) — 18* 
JAB| - JACI 
1BD| < |DC| ise 
Zum 
m(DBC) o kaç derece- 
dir? 





Kural gereği m(DAĞ) - 18 
olur. 

JAB| — |ACJ ise 

m(ÂCB) - m(ABG) — 72» 
m(DCB) — 72 — 13* - 59” 











Cc) 30 B) 36 E) 42 IBD| - |DC| olduğundan 
m(ÖBĞ) — o — 59* bulunur. 
ABF ve ACE Soru 1: .— . 
ABC bir ikizkenar üçgen 
birer üçgen 
> LAEJ 1 (BCI 
BC|  |BD 
(BC| x (BD) Elele 
ED| - JEF 
| e m(EAĞ) — 40* 
GAF) - 96 pi 
e m(ÖBA) — 10* 
m(BDE) -& 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


M 
A) 152 


B) 153 


C)154 OD) 155 


E) 156 








Pam 
m(DCB) <a 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


/ 
A) 50 B) 48 C) 44 D) 40 E) 36 


7) 
< 
© 
ö 
ei 
© 
© 
Aİ 
in) 
w 
> 
o 
iz 
> 
Tm 
0) 
O 
CA 
2 
Pp 
Lİ 
z 
O 
ii 
(0) 


























3. Eşkenar Üçgen 


* Açıları 609 ve kenar uzunlukları eşit olan üçgene 
eşkenar üçgen denir. 


A 
5 
60 


o 


/ 60” SON 
B C 


v 


* Eşkenar üçgende köşelerden çizilen dikme hem 
açlortay hem de kenarortay olur. 





A ABCD bir dörtgen 
(> 
a (AB JAD|<JBC| 


D M(ABC) — 60" 
Dai 
M(BCD) 1409 ise 
Pi 
m(BAD) — & kaç de- 


recedir? 


A60" 140 


(AC) çizilirse ABC bir 
eşkenar üçgen ve ACD 
bir ikizkenar üçgen olur. 





Açılar şekildeki gibi yazılırsa « - 80” bulunur. 


WI 


ABC bir eşkenar 


A D 
m(DAĞ) — 65 
m(ACb) — 509 ise 


Pi 
m(ABD) — o kaç de- 
recedir? 


ADC üçgeninde, 
MADO) * 659 4 50* 
"toplamı 180“ ise 
m(ÂDE) — 65” olur ve 
ACD bir ikizkenar üç- 
gendir. 

AC| < |CD)| 





ABC bir eşkenar üçgen olduğundan, 
JAC| — (BC| — |DCJ ve BCD tepe açısı 1109 ve 
taban açıları 35'er derece olan bir ikizkenar üçgendir. 
Buradan, 

4 43560" > « - 25“ bulunur. 


Örnek 3: 
A p O ABCbir eşkenar üçgen 
N (AFJ açıortay 
7. JAE| - JEB) 
E 
2, JAF| - |DCJ| 
m(ACb) — 40' ise 
V m(BED) — & kaç d 
B F Cc m Şe 
recedir? i 
Çözüm 
A p ABCbir eşkenar üçgen 


AN olduğundan 
LP |AF| S|CE|—|JDC| dir. 
Ss Bu durumda CDE tepe 


açısı 70*, taban açıları 
30 AV 55'er derece olan ikiz- 
C 





wW 
7 


kenar üçgendir. 


d& - 559 4 90" — 1459 bulunur. 




















Dik Üçgen 
# Bir açısı 909 olan üçgene dik üçgen denir. 


x Bir dik üçgende hipotenüse ait kenarortay uzun- 
luğu hipotenüsün yarısına eşittir. 


(ADI kenarortay 








A ABC bir dik üçgen 
(A8) 1 (BC) 

JAD| < |DCJ — |DE| 
m(GBE) — 359 ise 





recedir? 

Çözüm 

A ABC dik üçgeninde 
(BD| çizilirse 


(BD| —|AD| —|DC| 
olacağından BDE ikiz- 


kenar üçgen olur. 





m(OBÜ) - m(ÖCB) — x dersek 

m(SED) - m(ÖBE) — x # 35” ve 
yi 

m(DFC) — 110*—x olur. 


m(ÂDE) açısı DFC üçgeninin dış açısı olduğundan 


a - 1109—x 4x 110” bulunur 


Tİ 
m(ÂDE) - « kaç de- z 


A ABC bir üçgen 

(AE| 1 (BC) 

JAD| < |DC| <|BEJ 
m(AÂDB) za 
m(DBÜ) - 6 ise 
&. 
B 


oranı kaçtır? 


IDE| çizilirse, AEC dik 
üçgen olduğundan 
|AD|<|DC|<İ|DE| 
olur. Eşit açılar şekil- 
deki gibi yazıldığında 
Pm Pam 
m(DBE) - m(BDE) 8 
Pam a 
m(DEC) x m(ACE) 26 
dır. DEC üçgeninin dış 





açısı «* B olduğundan 


u-B-4B> 0-38 5-3 bulunur. 

Örnek 3: 
D ABC bir dik üçgen 

(ABJ | (ACI 
(ACI 1 JEDİ 
(BEJ - JEC| 
JAD| - |DEJ 
m(ÂDE) - 40" ise 
m(ÂBG) — o kaç de- 
recedir? 








Çözüm: 

(AEJ çizilirse DAE tepe 
açısı 40” ve taban açıları 
70'er derece olan bir 
ikizkenar üçgen olur. 
ABC dik üçgen oldu- 
ğundan 

|AE| - |BE| # |EC) dir. 


ABE ikizkenar üçgeninden & — 70” bulunur. 








< 
© 
ye 
beni 
© 
> 
Gi 
2 
© 
> 
o 
e 
2 
0) 
O 
ni 
nz 
i 
Er 
z 
O 
ai 
O 


























ABC bir eşkenar 
üçgen 


JAD| -JBG| 
m(DAĞ) - 50* 
M(DOBE) — a 








Yukarıdaki verilere göre, «w kaç derecedir? 


v 
A20 B25 C)30 .D)35  E40 


Soru 2: 


ABC bir üçgen 





Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 





V 
A) 60 B) 65 C) 70 D) 75 E) 80 
Soru 3: 
A 
D 
E 
B C 
ABC bir eşkenar üçgen, B, E, D doğrusal 
|(AB|-|ED|-|DCJ, m(AEB) -w 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
4 
A) 70 B) 75 C) 80 D) 85 E) 90 


WA 





Soru 4: 

ABC bir üçgen 
TADI 1 JACI 
m(ÂBG) — 40 
|DC| — 2JAB| 
m(ACB) — & 


4)» 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A 
A) 30 B) 26 C) 24 D) 22 E) 20 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
Ş 
(ABI 1 (AC) 
53 m(ECD) - 10 
E VEN, (BD| — |AD| — JEC| 
Pam 
M(DEC) —g 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
V 
A) 90 B) 85 C) 80 D) 75 E) 70 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 
m(ÂBÜ) — 72 
m(DER) — 160* 








Cam 


MEAN) <a 


Yukarıdaki şekilde |AF| — |AE| — |BD| — |DC| 
olduğuna göre, « kaç derecedir? 


Ka 
A) 22 B) 18 C) 16 D) 14 E) 12 























İİ 





(BA / TEF 

m(ABÜ) — 100* 
m(ECD) — 109 
m(GDE) — 15* 


a 


m(DEF) ze 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


ya 


f 
A)65 o B)75 
i 





D)95 O E) 105 
IKS NTB — (0) 
m(LKĞ) za 
m(EKS) — 30 
m(fAL) — 20 
m(İC3) — 45* 
m(GBR) - B 


Yukarıdaki verilere göre, B kaç derecedir? 


A)95 B) 100 





D) 115 E)120 


ABC bir diküçgen 


(ABI 1 (BDJ 
JAE| - JECİ 
(BD) - JEDİ 


m(SAĞ) — 20* 
m(GED) za 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 15 


B) 20 


D)3Oo  E)35 


WI 








Yukarıdaki verilere göre, 


A) 70 


B) 80 


C) 90 





AE // FC 
(AD açıortay 
m(ECİ) — 10* 
m(ADE) — 509 
m(ABÜ) < o 


o kaç derecedir? 


D)100  E)110 


ABC bir ikizkenar 

üçgen 

(CDJ kenarortay 

LAFI 1 (BCJ 

JAC|  |BCJ 

(AD| < |DB| 
a 

M(DEF) > 110“ 
Pa 

M(CAR) zo 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 20 


B) 30 


C) 40 








D)SO  E)60 


ABC ve ABD 
birer ikizkenar 
üçgen 

JAB| - JAD| 
|AC| < |BC)| 
m(DAĞ) - 50” 
m(ACB) - 20* 
m(OBÜ) a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 45 


B) 50 


C) 55 


D)GO  E)65 


Ü 
< 
© 
e) 
pon 
(o) 
©) 
Un 
2) 
(0) 
> 
kei 
© 
p2 
0 
O 
m 
Ez 
— 
İL 
z 
O 
ıh 
© 






































7. (AK / (BCJ 10. A ABC bir dik 
m(ÂBÜ) — m(FEb) R e üçgen 
m(DOB) - 10 FABİA 
M(KFE) — 25» ele 

Pa B G 
M(EDC) — 35“ li 
m(BAK) - a Yukarıdaki şekilde m(ÂFĞ) - m(AEB) — 15* 
olduğuna göre, m(ÂBE) kaç derecedir? 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
A) 10 B) 15 GC) 20 D) 25 E)30 
A)120 B)130 C)140 D)150 E) 160 
8. 
EF/CK 11. ABC bir üçgen 
JAD| — JAB| JAF| — JAEJ 
m(FAB) — 1009 |EB| — |ED| 
Pam 
m(ÖBÜ) — 70* m(EGB) - 30* 
m(ECk) — 50* TFİ 
< " B D c MDFO) sa 
m/(EAD) - z 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
A) 10 B) 20 C) 30 D) 40 E) 50 
A) 50 B) 55 C) 60 D) 65 E) 70 
9. ABC bir üçgen 12. ABC bir ikizke- 
(DEJ li FEJ 60 nar üçgen 
|AD| — |DEJ (ACI 1 (DCJ 
JEF| < |EC| |AB| < JAC| 
m(EFE) — 100* B A 7S |EC| -|JDGj| 
mABT — V meAb)-60 
D eN 
M(ADC) —a 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
A)S50 B)45 C)40 D)35 E)30 
Ni A) 60 D) 75 E) 80 
LE ZE, oO390 e 5 NX BE iğ 3g 





























TESİ -Z 





1. (BA // 1D a A De 
(CD açıortay m(GBE) — 110 
E, FE G, L doğrusal MEL — 1009 
KB m(ÂBE) a 
m(ÂB) — 132 ME. 


m(OFĞ) - 629 
m(KGİ) — & 





e a m 
Yukarıdaki şekilde m(DEB) - m(BEH) - m(HEF) 


Yukaçıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
4 olduğuna göre, & * 8 toplamı kaç derecedir? 


A) 6 B) 6 C) 10 D) 12 E) 14 
A)220 :B)215 C)210 D)205 E)200 
5. A ABC ve ADC birer 
üçgen 
2. A B AB // CD 2 
|AB| — JAD| 
(BKJ 1 (KET 
İDE| < |EG| 
KG IBF| < (BD) e 
Za Pan 7 m(BAC) - 20 
Ge) v7 m(KBF) - m(DBF) m 5 ey 
G “JE E D > N z E m(ACD) — 70 
m(KEĞ) - 60 A 
Pay B fe m(A G) za 
m(BFC) so 


ld : : Yukarıdaki verilere göre, «& kaç derecedir? 
Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


i A) 50 





B)6GO C)70 D)J80 E)9o 
A)100 B)105 C)110 D)115 E) 120 
6. A ABC ve ABD bi- 
rer Üçgen z 
IBFJ ve CFJ g 
3. A ABC bir üçgen 160 açıortay & 
fe) 
JAE| — İDE| — (EG| il B 30* E C m(BFD) yi, 80“ B 
ime Pa © 
> E e mi a m(GFD) — 60* - 
e ME Ee D m0BÜ) -30 oo O 3 
— : Pa le) 
BD ç MAD) e m(ABB) — a â 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? — 
Ö 
A)10 B)15 C)20 D)25 E)30 A)20 B)j30 C)35 D)40 ESO 





















































ABC birdiküçgen o; 10. ABC bir üçgen A,B,C,D,Enokta- : 4. (BA / TEF 
ED o. : Pm a 
C üçgen TAEJ 1 (BGJ ları düzlemseldir. m(ÂBK) - m(KBD) 
ABJ 1 (AC Sm <DE 
z Acı (GFI 1 (BCJ IBA 1 DE m(BDC) - m(CDE) 
(AD|<|BD|<|EC| JAB| - |GC| m(GDE) < 108 Gİ) — 20 
m(ÂBE) — 50* . m(KCL) — 20 
b i (BE| - JED| M(ÂBE) — o m(DER) — a 
m(DEĞ) — 559 IDF| — |FGCJ N 
m(ACE) — Sat ç 
ii m(BAC) — 80 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
die m(ÂBE) - a i 
ukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? | i 
, A) 152 Bi) vap C)158 D)162 E)166 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? i 
A) 10 B) 15 G) 20 D) 25 E) 30 i 
A)100 B)120 C)140 D)160 E) 165 
A)65 B)70 C)75 D)8O0 E)85 
8. (BA / (CD 2. A ABC bir üçgen 
(BF| > |BG| m. A ABC bir üçgen Mİ A 
lCG| — |CE| Yo m(ABD)-m(0BÜ) 209 di DR 4  &. A ABC bir üçgen 
(FG) - (Gel i << N M(GEĞ) — 45 ik e T (BE| - |BDI 
Pi , a 
m(BGC) — 1009 ii Di 
m > e | | Mi 
— (e — B Cc 
M(FEĞ) - & i m(BAE) o z m(ÂCB) — 60* 
Gi e i SB D DER 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? o M(ADE) —o 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? , Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
A)10 B20 C)30 D40 E50 | Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
MS B10 15 D20 E)35 | A)30 B)35 C)40 D)45 E)48 İ 
; A) 15 B) 30 GC) 45 D) 50 E) 60 
9. A 
3. A 
a, 
er B/)100* 
12. A ABC bir üçgen i 6. ABC bir dik üçgen 
- i D DEJ 1 mi Bi 
P A N İ IDEJ 1 JEBJ E DEC bir üçgen - 
i |BD| — 2JAE| LAB) 1 JECİ E- 
ABC bir dik üçgen, JABJ 1 (AC) AE (BE| - |BGJ 5 5 |EF| & |DC| 2 
e İ a > 
JAE| > |AD| > |JBE| M(ÂBE) — 25* BEDİNEİ ei |EB| — (BC) 2 
— > — il ir üçgen, A, B, oğrusa! Bi 
m(ÂCB) — 35*, m(BAD) — 2 mEBt) — o Gi e m(GAB) — 30* 5 
B G m(ÂBD) — 1009, m(BFE) -x Ea e 
a N . m(ĞDE) o 5 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 5 
Yukarıdaki şekilde |BC|—|BF|—J|EF||ED)| ge 
; & > : Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? e 
4 ? : İn 
A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E30 | A) 30 B) 35 C) 40 D) 45 E) 50 olduğuna göre, x kaç derecedir? 5 
GE a e e şi e mamanın amyyuyuma e i — GİRE a nl HA GET NİNE öl DAMA eda ama cen İLAN © 
JE 21 38 yn ğ NE 5 > Ki Mar ea er : U 
2 2 evi e M6o B70 75 Ds ES | A7O B)75 Cjso Da Edo © 
PP 














8 


ABC bir eşkenar 
üçgen 


ADE bir ikizkenar 
üçgen 


JAD| — JAEJ 
Pam 

M(CAE) —- 109 
ii 

m(FCD) — 159 
Pam 

M(BAD) -o 

Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 

A) 10 


B)15 Oo C)20 


. A 
E 
4 
.B D C 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


D)25 E)30 


ABC bir üçgen 
ADC eşkenar 


üçgen 

lAE| — |DC| 
Dm 

m(BAC) — 100” 
Eş 

m(BDE) <a 


A)40 o B)45 


C) 50 


D)6GO E)70 


ABC bir üçgen 
(ABJ 1 JAE| 
(EDİ 1 (BDI 
m(ÂBD) — 409 
m(ACB) - 20* 
m(BEÂ) za 








Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A)23 B)25 C)30 D)35 E)40 


WI 


10. A ABC bir dik üçgen 


(ABI 1 (ACI 
(BE|-|EC|JAD| 
m(GED) — 30* 
m(ÂDE) — 80* 
m(ECA) zo 





Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A6O B)6S5 C)70 D)75 E)80 


ABC ve BCD ikizkenar 





Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 30 B) 35 6) 40 D) 45 E) 50 


ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BGJ 
m(ABD) — m(BBö) 
Pa 
m(ÂCD) — 459 
Pl 
M(ADB) —a 





D)50  E)55 


— 
© 
SI 
a 

Mİ 
Gi 

5 
Lei 


iLB 12-6 
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ÖZEL ÜÇGENLER 











Dik Üçgen 


# Bir açısı 90” olan üçgene dik üçgen denir. 


& Dik açının karşısındaki kenara hipotenüs, diğer 
kenarlara dik kenar denir. 


Pisagor Bağıntısı 


x Dik üçgende dik kenarların kareleri toplamı hipo- 


tenüsün karesine eşittir. 





Örnek 1: 
Cc ABCD bir dörtgen 
(ABJ 1 JADJ 
D (DCI 1 (BCİ z 
2 (BC| — 2(CD| 
A 9 B JAD| <2cm 
IBC| > 9 cm ise 
|CD| kaç cm dir? 
Çözüm: 
G 
x 
D 2X 
2 
A 9 B 


|CD| — x dersek |BC| — 2x olur. 
(BD| çizilirse, ABD ve BCD dik üçgenlerinin ortak 
hipotesüsleridir. 


X 4 (0)7 2249” 
5x — B5 
Xx —17 
x — YA7 cm bulunur. 








Kosinüs Teoremi 


# Bir üçgenin iki kenarı ve bir açısı bilindiğinde, 
üçüncü kenarı aşağıdaki bağıntı ile bulunabilir. 
A 


d. 





B a GC 





İ a2Z-b240c2-2.b.c.cosa | 





Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
<> 
ii 
JACJ <3 cmise 
B Xx Cc 
|BC| — x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 


Kosinüs teoremini uygularsak, 
x2 52 437 -23.5.c0s120” 
x2-2549-(-15) 

x - 49 
x 7cm bulunur. 


(c0s120” — 2) 


Örnek 2: 
A ABC bir dik üçgen 
6 (ABI 1 (BGJ 
D |JAD| 6cm 
10 |DC| - 10cm 
(BC| — 12 cmise 
B 12 GC 


IBD| < x kaç cm dir? 


- 2 3 
GOSU — 55  C0S4 — 


BCD üçgeninde, kosinüs 


teoremini uygularsak, 


2 — 102 4 1-210. 








x > V229 cm bulunur. 


Ya 
<> 
Cc 
(0) 
(1 
np 
5 
ö 
N 
© 
Ez 
im 
LL 
z 
O 
JAR 
© 
































D 





ABC ve BCD birer 
dik üçgen 


(ACI 1 (BGJ 
(BDI 4 (DCJ 
İBC| —x 


|BDJ2 - |DCJ2 - |ABJ2 — (ACI? — 200 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


vV 
B) 10 


C) 11 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
0) 3 








B 


45 


JAC| x 35 cm, 


(BC| -4y5 cm, 


D) 12 E) 13 
ABC bir dik üçgen 
(ABJ 4 (BCJ 
(8D| - |pc) 
|AD| <5cm 

G JAC| — v73 cm 
JAB| —x 
D) 4 E) 3v2 


ABC ve ABD birer 
dik üçgen 


(ABI 1 JACJ 
(ADJ 1 (BDJ 
|AD| <-3cm 
IBD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)8 


B)7 


V 
C)6 


D) 4v2 E) 2v7 


A 
k-1>53-4-5 
. k-2>6-8-10 
3k k-3>9-12-15 
k-4>512-16-20 
i 7 > k-5>15-20-25 
A 
— İ-1>5-12-13 
“ 1£82>510-24-26 
B 1ot C 
A 
25 — > pe 
# p p-1>7-24-—25 
B 24p Cc 
A 
a-1>58-15-17 
17a 
8a 
B 15a C 
A 
xz1>51-2-y5 
a5 x-2>2-4-2y5 
xs yY5—y5-2y5-5 
B 2x G 





Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACJ 
k-4 k-2 
|AB| — (k—-4) cm 
JAC| — (k—2) cm ise 
B k GC 


IBC| —k kaç cm 
dir? 








Çözüm: 

ABC üçgeninde k— 4, k — 2, k kenarları ardışık çift sa- 
yı olduğundan 

k — 10 için (6 - 8 - 10) dik üçgenini sağladığından 
(BC| -k - 10 cm olmalıdır. 


Li 
Örnek 2: 
A ABC ve ADE birer 
dik üçgen 
25 (ABI 1 (BCJ 
(DEJ 1 (ACI 
— IBC| x 7 em 
lik - İDE| <« 15cm 
X |(AB| 24cm 
B / 6 JAE| - 25 cm ise 
İDC| < x kaç cm dir? 
Çözüm: 


ADE (15 - 20 - 25) dik üçgeni olduğundan ((3 - 4 - 5) 
dik üçgeninin 5 katı) |AD| — 20 cm olur. 

ABC (7 - 24 - 25) dik üçgeni ve |AC| — 25 olur. 
x420-25 ise x-5cmbulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir dik üçgen 
1 (BC 
5 (ABI £ (BC) 
— (BC| < 10cm 
B 10 ei |AC| — 5v5 cm ise 
JAB| -x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 


ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
X2 4 102 — (55) > x? -25 


x - 5 cm bulunur. 


WI 





Soru 1: 





ABC ve ABD birer dik üçgen 
(ABI 1 (ACI, (ADI 1 JBDI, 
|(AD| <2/2cm, |JBD| < Vi7cm, |BC| —x 


JAC| < 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








A) V153 ğ) 18 G) 14 D) 15 E) 16 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
(ADJ 1 (BC) 
JAB| - 50cm 
50 x IBD| - 14cm 
IDC| < 20cm 
|(AC| —x 
B14D 2 Cc 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 48 B) 50 ğ 52 D) 56 E) 60 
Soru 3: 
c ABCD bir dörtgen 
öö IDAJ 1 JABJ 
: (BEJ 1 (DG) 
15 z IDA| <7cm 
D İDE| < 15cm 
ll |EC| < 20cm 
ED > (AB| 24cm 
(BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 20 B) 25 Ö 20v5 D) 30 E) 30v2 
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Öklid Bağıntıları 
A 





2 
D 
7 
X 

garı 
B C 
Çözüm: 
Öklid bağıntısından |BD|? — 

2x - (3v2)7 

2x - 18 


İDC| >x-9 cm bulunur. 


Örnek 2: 


A 





(ABI 1 JACIJ 

JAHIJ L (BCJ ise 
kenarlar arasında 
aşağıdaki bağıntılar 
vardır. 


ABC bir dik üçgen 
(AB| 1 (BC) 

(BDJ 1 JACI 

|(AD| <-2cm 

IBD| - 3v2 cm ise 
İDC| — x kaç cm dir? 


JAD| . JDcj 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACJ 

(ADI 1 (BGJ 

JAB 3cm 

JAC| - 4 cm ise 
|IBD| —x kaç cm 
dir? 


WA 


Çözüm: 

ABC üçgeninde pisagor bağıntısından |BC| — 5 cm 
olur. i 

Öklid bağıntısından |AB|? — |BD|. |BC| olduğundan 


32-x.5 > |BD| —x- gom bulunur. 


Örnek 3: 
Ay ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BCJ 
- IBHI 1 (ACI 
» DE J(AB| 7cm 
|BC| — 24 cm ise 
IBH| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABC (7, 24, 25) dik üçgeninde |AC| — 25 cm 
Öklid bağıntısından 25.x-7.24 


Siğiee 188. 
|BH| —x 55 SM bulunur. 


Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
TAEJ 1 (BCJ 
(ADI açıortay 
m(ABÜ) —m(EAĞ) 
IDE| <—2cm 
IBD| 3 cmise 
JEC| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
A Eşit açılar şekldeki gibi 
> yazıldığında, ADC bir 
x42 ikizkenar üçgen ve 
BAĞ) — 90" olduğ 
YA İŞ EN © gu 
B 3 D2E x G 


görülür. 

|DCJ — |AC| —x4*2 

ABC dik üçgeninde öklid bağıntısını uygularsak, 
X*2)7>x.(X 45) 


X44X445X245x 5 x—-4cmbulunur. 

















A - ABG bir dik üçgen * 
(ABI 1 JACI 

(AHI 1 (BC) 

(AB| 4cm 

JAC| 8cm 

A |AH| —x 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


6 7 / 8 9 
v5 v5 v5 ) v5 


Soru 2: 
A ABC ve BED birer 
dik üçgen 
(ABI 1 JACJ 
(BEJ 1 JEDJ 
(AHJ 1 (BCJ 
(BD| < |DC| 
(AB| 8cm 
IBE| —x 


A) E) 25 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 2V7 OE D) 6 E) 210 


Soru 3: 


A ABC ve FBC birer dik 
üçgen 

(ABI 1 JACJ 

(BFJ 1 (FG) 

(ADJ 1 (BCI 

(FEJ 1 (BCİJ 

(AB| 6cm 

IFC| -4cm 








BD 
Yukarıdaki verilere göre, Tezi oranı kaçtır? 


6 


Z 
A İ B) 2 2 D) Ş E) 


vjr 


B G 


ba 


Bir dik üçgende hipotenüse ait kenarortay uzunlu- 
ğu hipotenüs Üzerinde ayrıldığı uzunluklara eşittir. 


> |bec| 





Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
(AB| 1 (AC) 
z N |AE| > |BE| — |DE| 
(BD| 9cm 
B 9 D 16 c |DCJ - 16 cmise 
JAC| s x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A (AD) çizilirse, 
JAE| — (BEJ - |DE| 
Z Vi olduğundan 
|ADJ 1 (BC) olur. 
9 D 16 e 


ABC dik üçgeninde öklid bağıntısı uygularsak, 
Xx 16.25 


x < 20 cm bulunur. 


Örnek 2: 





B o D C 
ABC bir dik üçgen, JAB) 1 (BCJ, (EDİ 1 JBCJ 
m(ÂCB) — 159, |AD| <-8cm, |EC| - 16cm ise 
İAB| — x kaç cm dir? 
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ML GG A NE GE RİA aa ariza gönle # sie eğil — 












Açılarına Göre Özel Üçgenler 
30 - 60* - 90" Dik Üçgeni 


* 309 nin karşısındaki kenar, hipotenüsün yarısına 











eşittir. 
# 30*nin karşısındaki kenarın V3 katı 609 nin karşı- 


JECİ nin orta noktası F noktası olsun. sındaki kenara eşittir. 


(DFJ çizilirse, |DF| —- JEF| — |CFJ —- |ADJ <8.cm 
olur. i 60” 
2a 
Açılar şekildeki gibi yazıldığında ABC bir ikizkenar dik  : 2 
üçgen oluğu görülür. 
8 En SD 
xs- > x4y2cm bulunur B a8 c 
yp ik 


459 — 45 — 90" İkizkenar Dik Üçgeni 


# 459 nin karşısındaki kenarın v2 katı hipotenüse 
eşittir. 











A ABC ve DCE 
birer dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 
(DEJ 1 (DCI ” 
(BE| < JEG| S 
JAE| — 13 cm 
IDC| <5cm 
İDE| Xx 30" - 30" — 1209 İkizkenar Üçgeni 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? # 309 nin karşısındaki kenarın V3 katı, 1209 nin kar- 
> şısındaki kenara eşittir. 
A)8 B) 9 C) 10 D) 11 E) 12 
Soru 2: 
A 
AR 
8 
B D Cc 


ABC bir üçgen 
ADC dik üçgen 


(ADI L (DcJ 

m(ÂCD) — 30* 
Pi 

m(ABE) — 60 

(AB| -8 cm 

|BC|-(44-V33) cm ise |AD| — x kaç cm dir? 


ABC bir dik üçgen, JAB) 1 (ACI 
(ABI / TED), (BD) <İJDCJ, JEDİ >3cm 
JAB| -JAD| 8cm, |EC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








Z B 44 v33 G 
A)5 B) 6 60) 7. D) 8 E) 9 

















(AHI 1 (BCI çizilirse 
oluşan 

AHB (30* - 609 - 909), 
dik Üçgeninde 

(BH| 4cm 

|AH| > 4/3 cm 
|IHC| — V33 cm olur. 





ZN rn) 
B 4 HK v33 C 
peeerrereerrere 4 * 3 ba eknibecinni 41 


AHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından; 
|ACI? — (4v3) $ (V33) 

|(AC|2 -48433-81 ise |AC| -9cmolur. 
ADC (30*-60“-909) dik üçgeninde 

|AC| — 9 cm ise 


JAD| xx > cm bulunur. 


Örnek 2: 

A B ABC bir dik üçgen 

2 ADC bir üçgen 

(ABI 1 (BCJ 

m(ACB) — 60* 
m(ÂDO) — 1509 

(BC| x A9 cm 

|AD| > 4V3 cm ise 
IDC| — x kaç cm dir? 


43 yıs 


ADC (30*-60"-909) 

dik üçgeninde 

|IDC| > V19 cm ise 
|AC| > 2/19 cm olur. 
ADC geniş açılı bir 





üçgen olduğundan 

IDCI uzatılıp |JAHJ 1 (HC) çizilirse oluşan 

AHC (30"-60"-909) dik üçgeninde 

JAH| x 23 cm ve |HD| <- 6 cm olur. 

AHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
eN? — (23)? 4 (6 4x)” 
(64x764 

64x-8 
IDC| > x — 2 cm bulunur. 


ABC ve ADC birer üçgen 
(ABI 1 (BC) 

Pa 
m(ADC) > 135“ 
m(ACB) — 45* 
|(AD| «2cm 
|DC| - 6v2 cm ise 
|AB| - x kaç cm dir? 





(ADJ uzatılıp 

(CHI 1 (AHI çizilirse olu- 
şan DHC (45*-45*-909) 
dik üçgeninde 

|IDC| - 6V/2 cm ise 
IDHJ > |HC| <6 cm 
olur. 





AHC (6 - 8 - 10) dik üçgeninden |AC| — 10 cm olur. 
ABC (45“-45*-909) dik üçgeninde 


yg İAC| <10cmise 
& |JABJ -x5v2cmbulunur 
Örnek 4: 
A ABC bir dik üçgen 
17 (ABJ L (ACI 
6 ya 
m(ÂBÜ) - 60* 
m(ÂDG) — 759 
PR c İAC| 6cm ise 
IBD| —x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 
A Açılar şekildeki gibi 


yazıldığında CDA bir 
ikizkenar üçgendir. 
JACJsİDC| 6 cm 
ve ABC (30-60'-90') 
dik üçgeninde 

BC| 4vV3 cmdir. 


Dolayısıyla |BD| — x - (4vV3— 6) cm bulunur. 
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p ABC bir üçgen 


EO ADC dik üçgen 


* IDCJ 1 (ADI 
KE li e 
e | MÂABÜ)xm(Acb) — 30 
B 6348 C JAB| < iZcm 
(BC| — (6v/3--8) cm 
|CD| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 9 B) 53 c)8 D)7 E)8 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
<> —— 
6 10 M(BAC) — 120" 
JAB| <6cm 
B X 
JAC| < 10cm 
JBC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 12 B) 13 Ö 14 D) 15 E) 12 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
M(ÂBE) — 459 
IBD| < 6V2 cm 
JAC| —x 








Pa Pi 
Yukarıdaki şekilde m(DCB) - m(ACD) — 309 oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


Z 
A) 10 B) 11 Ğ) 12 D) 13 E) 14 


WA 


A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (BCI 

Zal 
M(BAC) — 459 
ICD| -7cm 
(BD| 4cm 
|CF| -3vV/2 cm 
JAE| Xx 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Yi 
A) 9 B) 8 Cc) 7 D)6 E)5 


Soru 5: 

ABC bir üçgen 

İDEJ 1 (BC) 
Pi 

m(ACB) — 75 

JAD| —Xx 





B 6 E 6 Cc 
Yukarıdaki şekilde |DE| — |BE| — |EC| - 6 cmol- 
duğuna göre, x kaç cm dir? 








V 
A) 3 B) 23 Cc) 4 D) 32 E) 2v6 
Soru 6: 
(ABI 1 (CBJ 
M(ECD) — 459 
m(BAD) — 60 
IDC| - 6/2 cm 
JAD| 8cm 
İDB| —Xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A) 2v21 B) 8 C)3v6 D) 2v13 E)6 














# Hipotenüse ait yükseklik, hipotenüsün dörtte 


EF 
H 


(N 
B 
— 





birine eşittir. 
(BC| — 4.JAH| 

& 15“'lik açının karşısındaki kenarın (2--v3) katı, 
75lik açının karşısındaki kenarın uzunluğuna 
eşittir. 


(TACI > e * VAlABI | 








Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
3 
Sg i FABİ 1 TACI 
m(ÂCB) — 159 
B ar. |AB| - 2V3 cmise 
JAC| <-x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 


Kural gereği; 75 lik açının karşısındaki kenarın uzun- 
luğu, 159 lik açının karşısındaki kenarın uzunluğunun 
(€-V3) katına eşit olacağından 


JAC| —x2v3(2 * v3) - (4v3 * 6) cm bulunur. 


Örnek 2: 

ABC bir dik üçgen 
A, E, D doğrusal 
(ABJ 1 JACJ 

(BCJ 1 (CDJ 

(DC - JECİ 
JAE| -4v2 cm 
m(ABE) — 75' ise 
BC) kaç cm dir? 





WA 


Açılar şekildeki gibi 
yazıldığında ve 

(AHI 1 (BGI çizilirse o- 
luşan AHE (45'-45'-90) 
dik üçgeninde 
JAHİJHE| < 4 cm 
olur. 





ABC (15*-75*-90") üçgeninde 
|(BC| 4. |AH| > (BC| 4.4 - 16cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir dik üçgen 
7 (ABI 1 (ACI 
(AHI 1 (BCİ 
AS İz JAH| x6cm 
BpH k GC |BH| -p 
|HC| > kise 
pak oranı kaçtır? 
Çözüm: EE 


ABC (15“-75“-909) dik üçgeninde 
(BC| <p *#k  4JAH| olacağından 
p*k-4.6-24cm0olur. 

Öklid bağıntısından 67 -p.k -36 


p#k ,24, 2 
D.k 36 3 bulunur. 





A ABC ve BDC birer 

dik üçgen 

Sİ (ABJ 1 JACJ 

(BDI 1 (BCİ 

(AHI 1 (BCJ 

m(ÂBE) — 75* 

m(EDO) — 45* 

|IDC|  16v2 cm 

B JAH| —x 





16v2 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) V10 Cc) 2.8 5) 4 E) 3v2 
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Çözüm: SBilgi 5 Örnek 3: 
A Kural gereği 67,59 nin ü e A ABC bir üçgen 
2 ii — i > 
il & arşısındaki kenarın | Sinüs Teoremi i (ADI açıortay 
uzunluğu 22,59 nin m(ÂBE) - 459 
z > karşısındaki kenarın ' B 3 D Z C m(AGB) - 30* 
uzunluğunun (V2 * 1) 
BEİ IBD| <3 cmise 
, İDC| — x kaç cm dir? 
Xx-5.(V2 *1)ise |AC| —x (5vV2 4 5) cmbulunur. 
Çözüm: 


# Hipotenüse ait yüksekliğin 2V2 katı hipotenüsün 
uzunluğuna eşittir. 


| |(BC| — 2v2.JAH| | Soru 1: 





5 
ii 
/ 


























A ABC bir dik üçgen B x G 
* 22,59'lik açının karşısındaki kenarın (1-4 v2) katı, 47 ABI 1 JACI 
67,5“'lik açının karşısındaki kenarın uzunluğuna  ! - . i o ABD üçgeninde sinüs teoreminden, 
eşittir. Pille i a 3 v2 i 
i nı (m ir Ü i ——5:2— > a.sinu -3.——- 204 
| a İ 8 MH e MÂCB)-225 X a üçgen i sin4&* — sine 2 wi 
| JAC| — (14-v2).JAB| | |BC| — 10/ cm m(ÂBC) - 45“ İ  ADC üçgeninde sinüs teoreminden, 
: AN il 
i AH - 12 x mAGB)-60 ei sina —x-İ- 
b m i sinso” © sinu tn —X3 2) 
7 No ; ee EM (4) ve (2) numaralı denklemlerin eşitliğinden, 
M Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Pin OX Jacj -xkaçemdir? ? 
5 z B G BUN EB 1 
Örnek 1: > XX 3v2 cm bulunur. 
4 ABC bir dik üçgen o A2 B)3 Cc) 4 D)S E)6 
47 ii * Ğ , 
(ABI 1 (ACI Çözüm: i Örnek 4: 
N (AHI 1 (BC Sinüs teoreminden, A ABC bir üçgen 
İsi : , 
ğ 6 İAHİ.İBC|-8V2 om” ni — e > x>4v6cm bulunur. BL 126) 
De İ sin sin İ JAC| - 8cm 
m(ACB) — 22,59 ise |AH| — x kaç cm dir? N Pa 
Örnek 2: mM(ACB) <a 
Çözüm: ABC bir üçgen i a : 
ABC (22,5*-67,5*-909) dik üçgeni olduğund SAĞ) — 135 
, ) 2 il lm i o ADC üçgeninin çevrel çemberinin yarıçapı 5 cm İse 
JAHİ 5 x ise (BCİ - 2y2.x olur. — 1 < (BC| - i2cmise JAB| oranı kaçtır? 
x.2V2x 8/2 >xX*-4> |JAH| -x-2cm ai a : Jap| di 
ll . ABC üçgenini çevrel çemberinin yarıçapı kaç cm 
| aki ABC bir dik üçgen, (AB| 1(BCJ, JAEJ 1 (BDJ dir? : Çözüm: 5 
: - Pa Ni e 0 : fani 
D ABC bir dik ü M(BAE) -15', omACB)-30 i o Şekle bakıldığında & nın geniş açı (4>90") olduğu a 
hn Ir ı Ja 
A Wi (BD| < VEcm, |JEC| —x i görülür. 5 
| il N (ABI 1 (ACI i Çözüm: i o ADC üçgeninde sinüs teoremi uygularsak, & 
| Pa K ' di 
il M(ACB) - 22,59 : Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Sinüs teoreminden, 8 4 i 
, / 22,5 ERE i e mr -25 > sinu— EB bulunur. İz 
G -b5cm ise : 12 i iz 
V —— — <2.R » R-6v2cm bulunur. by 
| JAC|-x kaç em | MV! BMW OE De Ejav3 sin135 | inu—-İ olduğundan Ni — İ bulunur 3 
dir? & 


EN, 























Karnot Teoremi 





Herhangi bir P noktasından üçgenin kenarlarına dik- 
meler çizildiğinde, bu dikmelerin ayırdığı parçalar 
arasında aşağıdaki bağıntı oluşur: 


2172 iu? —y ii? v2 | 





ABC bir üçgen 
IPDI 1 JAB| 
(PEJ 1 JBCJ 
IPFJ L JACI 
JAD| - /8 cm 





B 6 E 8 C 
JAF| - 23cm, |BE| <6cm, |CE| <8cm 
|GCF| - 10 cm ise |BD| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
Karnot teoreminden, 
XxX 482 4 (0/3) 62 $ 102 4 (v3)2 


xX2 63 > x 3V7 cm bulunur. 





Örnek 2: 
- ABC bir üçgen 

(EDİ 1 JABJ 

(EF) 1 (ACI 
(BEJ - JEC| 
ICF) <5 cm 
JAD| 8 cm 
JAF| -9 cmise 


(BD| — x kaç cm dir? 


WA 


|BE| - |EC| <a 
olsun. 





Üçgen üzerindeki E noktasından Karnot teoremini 
uygularsak, 


Xta?ı9—-a2452487 


xX2X-8 > x-2/2 cmbulunur. 





ABC bir üçgen 
m(ÂBÜ) — 135* 
m(ACB) — 30* 
/(AC| <8 cm 
NA im 

B & JAB| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 3v2 B) 2v7 GC) vV30 BB E)6 








Soru 2: 
ABC bir üçgen 
IPDIJ 1 (ABI 
IPEJ 1 (BC) 
IPFJ 1 JACJ 
JAD| — JECİ| 
JAF| 6cm 
IBE| <8 cm 
IBD| < 10cm 
JCF| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 6v2 B)8 C) 214 D)7 E) 4v3 




















İkizkenar Üçgen 


& İki kenarı eşit olan üçgene ikizkenar üçgen denir. 


AN 
B GC SA 


& İkizkenar üçgende tepeden çizilen yükseklik hem 
açıortay hem de kenarortaydır. 


İkizkenar üçgende eşit kenarlara ait yükseklikler 


* 


eşit uzunluktadır. 


(AB| - |AC| —> JBD| — |CE| 





Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
& (ABI 1 JADI 
|AB| < JAD| 
B 12 D2C |BD|xi2cm 
IDC| 2cm 
JAC| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A ABD ikizkenar dik üçgen 
olduğundan |(AHJ yük- 
6 sekliği çizilirse 





IBHJ| — |HD| < JAH| <6 cmolur. 
AHC (6 - 8 - 10) dik üçgeninde 


JAC| <x — 10cm bulunur. 








ABC bir üçgen 

(CDJ 1 (ABI 

(BEJ 1 JACJ 

|BE| < |CD| 

|EC| 4cm 

JAD| - 6 cm ise 

|BC| — x kaç cm dir? 


IBE| — |CD)| ise 
ABC ikizkenar üçgen 
|AB| < JAGİ 

JAE| -6cmve 


(BD| <4cmolur. 

ABE (6 - 8 - 10) dik üçge- 
ninde |BE| -8 cm olur. 
BEC dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından 


X -42 4 82 ise |BC| -x - 4/5 cm bulunur. 


WA 





Örnek 3: 


ABC bir üçgen 
ADC ikizkenar üçgen 


IDEJ 1 (AC) 

(ACI - |0c) 
JAE| 8cm 
J(AD| 17cm 


|BD| < 12 cm ise 
|AB| — x kaç cm dir? 


ADC ikizkenar üçgen 
olduğundan 

(AHJ 1 (DCI çizilirse 
IDH| 8cm ve 
AHD (8-15-17) dik üç- 
geninde 

JAH| — 15 cm olur. 


ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
X2 — 152 4 202 ise |AB| -x - 25cm bulunur. 
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Soru 1: 








ABC bir üçgen, ACD ikizkenar üçgen 
(DHI LJACI, JAC| <|(DCG|, JAH| <icm 
IBD| <2ecm, |DH|J «3cm, |AB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


VE 
A)3 B)4 0) 3v2 D) 4 


Soru 2: 


ABC bir üçgen 
BDG ikizkenar üçgen 
IDEJ 1 (BCJ 
Pam 
x m(BAC) — 30“ 
(BD| - |BCJ 
İDE| 3cm 
JAC| —x 


Az 


Jul 
m 
o 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 4y83 B) 6 





Cc) 3v3 D) 4 E) 2v3 
Soru 3: 
“A ABC bir üçgen 
|AB| -17cm 
17 $ 
|BC| < 47 cm 
B 47 ç (o İACİI <x 


Pi Pa 
Yukarıdaki şekilde m(ABC) - 2m(ACB) olduğuna 
göre, x kaç cm dir? 


A) 28 B) 29 Cc) 30 D) 32 E) 8v17 


WI 


* İkizkenar üçgende tabanda alınan bir noktadan 
kollara çizilen paralel uzunlukların toplamı, ikizke- 
nar üçgenin eşit kenar uzunluklarına eşittir. 


A. IDEJ / JACJ 
IDFI // (ABJ 


Ğ | JAB) — JDFJ $ |DEJ | 
atb 









Örnek 1: 
A ABC ikizkenar üçgen 


AFDE paralelkenar 
E |AB| — JAC| 
İDC| «7cm 
İDE| <3cm 
Çevre(ABC) — 28 cm ise 
|BC| kaç cm dir? 


Çözüm: 


ABC ikizkenar üçgen olduğundan 
|AB| — |AC| 743 
Çevre(ABC) — |BC| * 10 $* 10 
28 - |BC| 420 > |BC| -8.cm bulunur. 





Soru 1: 
A ABC ikizkenar üçgen 
E ADFE paralelkenar 
D |AB| — |AC| 
Çevre(BDF) - 10 cm 
B F fe 


Çevre(FEC) — 26 cm 
(BC| —i4cm 


Yukarıdaki verilenlere göre, Çevre(ADFE) kaç cm 
dir? 


v 
A) 14 B) 16 GC) 18 D) 20 E) 22 













x İkizkenar üçgenin tabanında alınan bir noktadan 
eşit kenarlara çizilen dik uzunlukların toplamı, eşit 
kenarlara ait yüksekliklerin uzunluğuna eşittir. 


| |BH| — |DE| * (DF | 


|CK| — İDEJ * |DF| 
E 


A 





Örnek 1: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
AN |AB| < JAC| — 16 cm 
(FDI 1 (ABI 
(FE 1 (ACI 


Cm 
m(BAC) — 309 
JFD| <3 cm ise 


JFE| < x kaç cm dir? 


(BHJ 1 JACI çizilirse 
|(AB| < |JAC| olduğun- 
dan kural gereği, 


|IBH| 3 * xolur. 





ABH (30'-60"-90") dik üçgeninde 
|IBH| 34 x-8cm ise 


IFE| —x < 5 cm bulunur. 


Wa 


D 135” 





B F GC 


ABC bir ikizkenar üçgen 

(FDI LJABI , JFEJ LJECİ 

|(DF| 2cm, JAB| s JACJ - 6v/2cm 
M/(SAĞ) — 1359 


Yukarıdaki verilere göre, |FE| kaç cm dir? 


A)3 8) 4 C) 5 D) 6 E)7 
Soru 2: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
N (DEJ 1 JACI 
(DFJ 1 JABI 
m(GAB) — 459 
JAB| — |AC| -8.cm 
FE) vE 
ii ei 
B D C 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| 4 |DF| toplamı kaç 
cm dir? 


A) 2v2 B) 4 ğ 42 D) 6 E)8 


A ABC bir ikizkenar 
üçgen 

İDEJ 1 (ABJ 

(DFJ 1 ÇAF| 

ICHJ 1 JABI 

(AB| - JAC| 
|CH| x>9cm 
IDG| <5cm 
İDF| x-4cm 
JEG| —x 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


UN 
w 


A)4 B) 5 Cc) 6 D) 7 
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Eşkenar Üçgen 


* Kenarları eşit olan üçgene eşkenar üçgen denir. 








* Eşkenar üçgenin köşelerinden çizilen yükseklikler 
eşittir. 


# Bu yükseklikler hem açıortay hem de kenarortay- 





A ABC bir eşkenar 
üçgen 

B, C, E doğrusal 
(BC| — |CEJ 

JAD| 4cm 

JAB| - 6 cmise 
JEDİ < x kaç cm 
dir? 


ABC eşkenar üç- 
gen olduğundan 


|AB| - 6 cmise 
İDC| <2 cm olur. 











(DHJ dikmesi çizildiğinde DHC (309-60-90) üçge- 
ninde |HC| x- 1cm, |DHJ < V8 cmolur. 

DHE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
XV)? 472 > |ED| <x>2y13 cm bulunur. 


WA 


i Örnek2: 


A ABC bir eşkenar Üçgen 
(FEJ 1 (AC) 
(EDJ 1 (BCJ 
E 2|DC| — 3İJAEJ 
İFE| * |ED| - 10v/3cm 
ise 
Çevre(ABC) kaç cm 
dir? 


2|DC| — 3JAE| ise 
JAE| — 2x denildiğinde 
IDC| — 3x olur. 





AFE (30-60*-909) dik üçgeninde |FE| — 2V/3x, 
EDC (309-60*-909) dik üçgeninde |ED| - 3v3x ve 
|EC| — 6&x olur. 





2y/3x * 3v3x - 10v3 ise x-2cmolur 
Çevre(ABC) -3.8xise 

Çevre(ABC) 3. 16 

Çevre(ABC) — 48 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
X (ADI 1 (BCJ 
10v5 E AEJ 1 (DEJ 
JAB| — 10vV3 cm 
İDE| — i2 cm ise 
B D C 


İAE| — x kaç cm dir? 














© ABD (80*-60*-90*) dik 


üçgeninde 

(BD| > 5V3 cm ve 

|AD| — 15 cm olur. 

AED (9-12-15) dik üçge- 
ninde 


JAE| -x-9cmbulunur. 


ABC bir eşkenar 

üçgen 

(AFI 1 (BDJ 

JAE| — JEBİ| 

JAF| — |CD| ise 
Zay 

m(EDB) — o kaç 

derecedir? 


ABC eşkenar üç- 
geninde 

(CE| çizildiğinde 
yükseklik o olaca- 








ğından 


İCE| — JAF| — (CDİ olur. 


Açılar şekildeki gibi yazılırsa 


m(EDB)  mDEĞ) <a 


ECD üçgeninde 20 — 30* 


Pm, 
M(EDB) > « — 159 bulunur. 


WA 





A 2 D ABC ve ADE birer 
eşkenar üçgen 


|(AD| <2cm 


(BC| <5cm 


B 5 C 


Yukarıdaki verilere göre, |BD| kaç cm dir? 


A) 2/40 B)VY29 C)V34 5) V39  E)v41 
Soru 2: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
(BDJ 1 (BEJ 
8 D /AD| < |DGJ 
|(AB| -8.cm 
: IBE| <icm 
: C 
E 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


Z 
A) 6 B) 7 c)8 


Soru 3: 

ABC bir eşkenar üçgen 
(CFJ 1 (AB) 

(BE| > JEC| 

|ED| < |cF| 

m(DAĞ) — 40* 

m(ÂDE) za 








Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


vV 
A) 50 B) 55 C) 60 D) 65 E) 70 
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# Eşkenar üçgenin içerisinde alınan bir noktadan, 


kenarlara çizilen paralellerin uzunlukları toplami 
eşkenar Üçgenin bir kenar uzunluğuna eşittir. 


ABC eşkenar üçgen 
IPDI / (ABJ 
İPEJ / (BC) 
IPFI / TACI 








abc 








asb*tcz |AB| - JACJ - (BC 





Örnek 1: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
IKFI / TABİ 
z (KDJ // 1BCJ 
i (KET / TACI 
a |EK| <3 cm 
HN belnsen 
B F C Çevre(ABC) -36cmise 
|IKD| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 


Çevre(ABC) 36 cm ise 

|(AB|S|AC|—|BC| 12 cm olur. 

Eşkenar üçgenin içindeki bir noktadan kenarlara çizi- 
len paralel uzunluklar toplamı bir kenarı vereceğinden 
3*44*x-12cm 

IKD| <> x < 5cm bulunur. 


Örnek 2: 

A © ABC bir eşkenar üçgen 
IKFI / TACI 
IKDI / 1BCIJ 
(KEJ 1 JACI 
|DK| <4cm 
IKFİ sicm 
Çevre(ABC) — 24 cm ise 
IKE| - x kaç cm dir? 





MI 








Çevre(ABC) — 24 cm ise 
JAB|—J|AC|-|BC|8 cm 
IKLI // TABI çizildiğinde 


İç noktadan kollara çizilen 
paralel uzunluklar toplamı 


bir kenarı vereceğinden 
4414 )(KLJ -8 ise |KL| -3cmolur. 

KLE (30*-60'-90") dik Üçgeninde 

IKL| 3 cmise |EL| — > cm 


33 


|KE| x 5 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 


DBC eşkenar üçgen 
IPGJ / /BCI 
(PEJ / (CD| 
7 ei (PR (ABI 
|AD| (DC) 
|AC| — 8v3 cm ise 
İPE| 4 |PF|-4|PG)| top- 
lamı kaç cm dir? 


DBC eşkenar üçgen ol- 
duğundan 

m(EDO) - 60* 

m(ÂDG) — 120* ve 
JAD| — |DG)J ise olu- 
şan ADC (30*-309-1209) 
üçgeninde 

(ADI < |DC| <8cm 
olur. 





İPE| * |PFJ * |PGİ toplamı eşkenar üçgenin bir 
kenarını vereceğinden 
İPE| * |PFJ * |PGJ > 8 cm bulunur. 














x Bir eşkenar Üçgenin içinde alınan bir noktadan, 


kenarlara çizilen dikmelerin uzunlukları toplamı 
eşkenar üçgenin bir köşesinden çizilen yüksek- 
liğin uzunluğuna eşittir. 


A ABC eşkenar üçgen 
IKDI 1 (BCJ 
(KEJ 1 (ACI 
GE 
rk (KFJ 1 JABJ 
B D H C 


IKD| - |KEJ - |KFJ — JAHİ | 





Örnek 1: 


A ABC bir eşkenar üçgen 
IKDJ 1 (ABI 
(KEJ 1 JACJ 
2k IKFI 1 (BC) 
DE |DK| -3v/3 cm 

i e OİKFJ <yY8cmise 
Çevre(ABC) kaç cm dir? 

Çözüm: 


(AHI 1 (BCI çizilirse 
JAH| -3v3 423 4 v3 
|AH| - 6v/3 cm olur. 
ABH (30*-60*-90") dik 
üçgeninde 

IBH| 6cm 

JAB| 12cm olur. 
Çevre(ABC) — 36 cm bulunur. 








B 6 HE Cc 


Örnek 2: 

ABC bir üçgen 

ABD eşkenar üçgen 
IKGI 1 (BCİ 

(KEJ 1 (ADI 

(KFI 1 JAB) 

S JKEJAJKEJKJKG| 8cm 
m(DAĞ) — 15" ise JAC| - xkaçemdir? 





Çözüm: 








(AHI 1 (BDJ çizilirse, kural gereği; 

(AH| — |KFJ * (KEJ * |JKGJ <8 cmolur. 
Oluşan AHC (45“-45*-909) dik üçgeninde 
|AC| <x8v2 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir eşkenar üçgen 


İPEJ 1 (ABJ 
(PDJ 1 (BCJ 
(PFJ 1 (ACI 
|IPD| - V8 cm 
IBD| 3cm 





IDC| < 5 cmise 


JPEL oranı kaçtır? 
IPF| 


A P noktasından geçecek 
şekilde 

(IMNJ / (BCI çizilip ML 
ve NK dikmeleri çizildi- 





ğinde oluşan MBL ve 
NKC (30“*-60“-909) üç- 


Bi re Kil genlerinden 

IML| — |NKJ — V3 cm ve |BL| - |KC| <icmdir. 
İLD| > |MPJ <2emve|DK| — |PNJ < 4cmolur. 
EMP ve FPN (30*-60*-909) dik üçgenlerinden 


İPE| - V8 cmve |PF| - 2/3 cmolur. 
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A ABC bir eşkenar Üçgen 
(KEJ // TABJ 

IKDI / IBC) 

(BHJ 1 (ACI 

IKFI 1 (BGJ 

IKD| s2ecm 

İKE| 3cm 

|IKF| 2/3 cm 








Yukarıdaki verilere göre, |BH (kaç cm dir? 


053 D) 





9y3 113 
2 2 


A) 4v3 8) E) 6/3 


A ABC bir eşkenar üçgen 
İPEJ / (BCJ 
IPDI / JABI 


IPFI // TACI 
iŞ IPF| 3cm 
B D c |PE| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AE| * |DC| toplamı 
kaç cm dir? 


vi 
A) 13 B) 15 O) 17 D) 18 E) 21 


Soru 3: 


ABC bir dik üçgen 
ABD eşkenar üçgen 
TABJ 1 JACJ 

IKGİ 1 (ABI 

(KFJ 1 (BC) 

IKEJ 1 JADJ 

JACJ| < 4/3 cm 








Yukarıdaki verilere göre, |KG| * |KFJ * (KEJ 
toplamı kaç cm dir? 


V 
A)2 B) 2.3 G3 D) 4 


wWJ4 


Soru 4: 
A ABC bir eşkenar 
z üçgen 
> IDFJ 1 JABJ 
83 |CD| —3JAF| 
JED| - 8/3 cm 
B Cc D 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç cm dir? 


A 
A) 25 B) 30 C) 40 D) 50 E) 60 


Soru 5: 
A ABC bir eşkenar Üçgen 
A, C, D doğrusal 
|EC| —2JCD| 
JAE|-J|ED| > 3V7 em 


e X 
3v7 
D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A)3 B) 2v3 Cc) 4 D) 3v2 E) 33 


Soru 6: 
A ABCD bir dörtgen 
e (BC) 1 (DC) 
m(BAD) — m(ABÖ) 60” 
(BC| — 15 cm 


Ni - 
i |DC| - 53 cm 


/80 
B 15 C 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| 4 |AD| toplamı kaç 
cm dir? 


Z 
A) 30 B) 32 C) 34 D) 36 E) 40 














TEST - | 








A ABC bir dik üçgen O: 4. 
(ABI 1 ACI 
JEC| <6 cm 





|AB| <-20cm 
Cc 

/BC| < 29cm 
İBE| —x 


pa 


E 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
U 


D)20/2 oE)28 


A)25 B)26 C)27 


AD // EC İ 5. 
(ABI 1 (BCJ 
(DEJ 1 EC 

m(DAB) — 30* 
JAB| — i2zcm 
İDE| 9cm 
BC| —Xx 


WI 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v3 B)3 Cc) 2v3 D) 4 E)6 

A ABC bir dik üçgen 

N (ABI 1 TBCJ İ g 

105 

IBD| — |DCİ 
m(BAD) — 45 

İsi 

E B C  Jacj -1oy5cm 
JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)S/2 B)10 Cj)io2 Dj12/2 E)15 





ABCD dikdörtgeni 
şekildeki gibi eşit 
birimkarelere ayrıl- 


mıştır. 


Yukarıdaki şekilde A, C, E noktaları birimka- 
relerin köşeleri olduğuna göre, |AC| * |CE| 
toplamı kaç birimdir? 


A ABC bir Üçgen 
& 9 BCD bir dik üçgen 
(BCI 1 (CDJ 
Cc 
: JAE| < |BE| — JECİ 
ie & |AC| <9cm 
|CD| 6cm 
(BD| s 12cm 
|AB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 3vy3 C)4 D) 4v3 E) 6 


A ABC bir üçgen 

m(ÂBÜ) — 30“ 

JAB| - 83cm 

— (BC| < 13cm 
|ACJ sx 


x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
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ABC bir üçgen i 10. 
(AHI 1 (BGJ 

IBKI 1 (ACI 

AHI — JBK| 

JAK <4cm 

IHCJ| 6 cm 

IDK| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B) 2 Cc 


w 


D)4 E) 5 


11. 


ABC bir ikizkenar üçgen 


JBD| <icm 
3 İABİsJACJ<JDC|J-3cm 


A 
3 
B 1D 3 Cc 


8. 


WI 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| — x kaç cm 
dir? 


A) 1 B)2 C) v5 D) V6 


9. A 
7X 
B H 18 C 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


E) 2v2 


12. 
ABC bir üçgen 


(AKI 1 (BCJ 
m(ÂBD) — m(BB&) 
JAD| - Jpoj 

JAB| 25cm 
İHC| — 18 cm 





A)10 B)12 C©)13 D15 E16 





A ABC bir üçgen 


ABD eşkenar 
X üçgen 


IDC| <2 cm 
IBD| 6cm 
JAC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A6 B)aV5 C)7 D2A3 


A ABC bir eşkenar 
üçgen 


(DEJ 1 JAC| 
E JAE| 7cm 
(BD| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç 
cm dir? 


A ABC bir eşkenar 
Üçgen 


(DFJ 1 (ABI 
E (DEJ 1 (ACI 

(BD| 4cm 

IDC| <6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AF| — |AE| farkı 
kaç cm dir? 











TEST - 2 








D) 3v7 





AB // CD 

AB 1 (AHI 
(CEJ 1 (EDİ 
JAE| — JEH| 
|JCH| 4cm 
|IHD| 9cm 
JAD| —Xx 


az 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)10 B)11 ©12 Di3 E)15 


ABCD bir dörtgen 
(AB) 1 (BCJ 

m(ÂDG) — 150* 
|AB|-|AD|-2v3 cm 
IDC| s>2em 

C |BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A2. B2B8 C4 DaR2 ES 


ABD bir üçgen 
BDC bir ikizkenar 
üçgen 

(ABI 1 (BCI 
m(BAD) — 30" 
(BD| < |CD| 
(BC| 8cm 
|AD| Xx 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 c)8 D) 9 E) 10 


â. A (ADI n (BCI — (EJ 
(ABI 1 (BCI 
5 (BCIJ 1 (CDJ 
c |AB| <5cm 
” ICD| 4cm 


IBC| 9cm 
D 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


A) 8v2 B) 9v2 Cc) 10v2 
D) 11v2 E) 12v2 
5. A ABC bir üçgen 
(AE) 1 (BCJ 
9 X |(CD| -2v11 cm 

çi JAB| 9cm 
il n IBD| 2cm 
yl B E C 
8 |AC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


(ADI 1 (DEJ 
(DEJ 1 (EC 
m(ÂBÖ) — 60* 
|AD| - 2.3 cm 
İDE| <s1cm 
(BC| <5 cm 
|AB| <8cm 
JEC| <x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 3 B33 ©2838 D4 
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A8  B)9 


A ABC bir ikizkenar 
üçgen 
4 AHI 1 (BC) 
|AC| — |BC| 
BH x o. JABİ-4em 
IBH| < 1cm 
JHCJ —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 6 B) 7 c)8 D) 9 E) 10 


AED bir ikizkenar üçgen 
ABC dik üçgen 





(ABI 1 (BCJ 

(DHI 1 JAEJ 

lAD| < |DE| 
IHD| 7cm 
|CF| 6cm 
(BF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


A ABC bir ikizkenar 
üçgen 

IDEJ 1 (ERİ 

(EF| 1 (BCJ 

(AB) - JACI 
İDE| 6cm 
JFC| <5cm 
IBF| —x 





Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


C10  D11 E) 12 








WA 


78 B-D 8-B id-E 1 12-0 


10. A ABC bir eşkenar 


üçgen 

D ve E orta nokta 
D,N,E doğrusal 
INE| 1cm 
(BC| <8 cm 
IBN| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A3 B2M7 O4M2 De EY 


11. A ABCD bir dörtgen 
(DCJ 1 (BC 

N m(ÂBÜ) -m(BAD) — 60* 
|(AB| - 11 cm 
J(AD| 5cm 


(BC| —x 


GN 5 


/69 Lİ 
B Xx GC 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B) 7 Cc) 8 D) 9 E) 10 
12. E (DC) 1 (DBI 
: ” (EAJ 1 JABJ 
m(DGB) - m(GED) 
,AB| - |BD| 
/ ICA| 7cm 
A B |EC| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)14 Bi1i2 O D7 Es 











TEST - 3 





D ABC ve ADC birer 
zi dik üçgen 
K 28 |AD| 21cm 
” İDC| s 28 cm 
(BC| —37 z 
B 37 c |JAB| sx 


— Pm 
Yukarıdaki şekilde m(BAC) — m(ADC) — 90” 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


Lİ 
A) 10 B) 12 C) 13 D) 15 E) 17 


A ABC bir dik üçgen 
(AB) 1 (BCJ 
(BHI 1 (AC) 
H JAH| <2.cm 
ei |HCJ < 3-1) cm 


BC| — 
i |BC| -x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 »B2 OS De2 b 
A ABC bir üçgen 
(ADI 1 JACI 
/ IBD| > 1cm 
TE Tü - İAB| -5cm 
IDGJ| < 10cm 
JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AE B28 og2b5 D2b BS 


"İ 
pi 
& 


ABC bir üçgen 





Gi X m(BAĞ) — 45* 
155 KOR o 
- 15 
N z - MAĞ) 
|(BC| 4v6 cm 
JAC| >x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A8 B8V2 C8MB3 D12 E)16 
A ABC bir dik üçgen 
. (ABJ 1 (BC) 


JAB|JBE| — 4cm 
a JED|S|DC| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A2 Bs3 o25 D2b BS 
ABC bir dik üçgen 
m(BAĞ) — 90* 
a 
m(ÂBÖ) > 459 
YA JAD| - 5/2 cm 
Z D x 


(BD| - V2cm 
IDCJ sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)6V2 B)7/2 C)8V2 D)NZ2 E)10v2 
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A ABC ve DBE i 10. A ABC bir eşkenar 
birer ikizkenar | | üçgen 
D üçgen 7 IDGC| — 2cm 
: (AHI 1 JBEJ |(AD| 7cm 
a ” PHLBE D |BD|—x 
JAB| -JACJ v 
B e 
|DB| — |DE| 
IHF| — 2JFG| Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


İBE| — 20cm 
A)2V15 B)3V7 C)V65 D)V67 E) V70 


Yukarıdaki verilere göre, |FC| kaç cm dir? 


9 3 
A3 BB? OZ Dİ Et 
1. A ABC bir dik üçgen 
A ABC bir ikizkenar | ABD eşkenar 
üçgen 2 üçgen 
19 MN li e e O (ABI 1 (BCJ 
JAF| - JFDJ İ B si ni 
(BD| 2cm lm 
B2D 4 E 6 © jDEjJ -4cm N |BC| < 5/8 cm 
|EC| - 6cm z |DC| —x 
JEF| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E) 7 

A4 Bav2 O25 Da g6 

A 

1209 

G F 
12. A ABC ve DEF birer 
eşkenar üçgen 
B 5 D x E 8 Cc 
X IBD| > 4cm 

ABC bir üçgen, JEFJ 1 (ACJ, JDGİJ 1 (ABI E |EC| 2cm 
m(BAC) -120*, |JAG| -|BGİ, JAr| — |CF| JAF| —x 
(BD| 5cm, JEC| -8cm, |DE| —x m 5 EZE 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4 B6 OAB A4 BYS 05 DM Bay 




















A ABC bir dik üçgen 
(BAJ 1 JAGJ 
m(ÂDÜ) — 45* 
(BD| 4cm 
IDC| 6cm 
JAC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
, 


A)28 B4 O285 Ds B27 
c IDAJ 1 (ABJ 
E (ABI 1 (BCJ 
> (FEJ 1 (DCJ 
nu İDE| <JECİ 
7 |(AD| 7cm 
(BC| 11cm 
/AB| — 12cm 
A F XxX B 
IFB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B2 O3 mey E) 3v2 


A ABC ve BDC birer 

3 dik üçgen 

çc İABILJACI 

(BDI 1 JDCJ 
m(ÂBD) — 30* 
|(AC| -3cm 
|DC| - 2v3 cm 
IBD| —x 


23 





w 
x 
G 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)8 B)9 C) 10 D) 12 E) 14 


WA 











ABCD bir dörtgen, m(ABb) — 30" 
m(GDB) — 459, m(ADB) - m(OBÜ)-15* 
|BC| — 4vV3 cm, |AD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 2vy2 








B) 3v3 


Cc) 6 


D)5V/2 E)8 


ABC bir üçgen 
Pa Pm Pm 
m(ABE)-m(EBD) x>m(DBO) 


Pam Pam 
M(BAĞ) — m(BCA) — 45» 


|AE| < VE cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) V3—1 


B) v3 - v2 


D) 6-2 


Cc) v6 - v2 
E) 2v2 


ABC bir dik üçgen 
TABI 1 (AC) 

(AHI 1 (BGI 
m(HAD) — m(DAĞ) 
IHD| x2.cm 

|(AB| 6cm 

İDC|J —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 


B) 2 


Cc) 3 
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ABC bir eşkenar 
üçgen 

E IPEJ // TACI 
IPDI / BCI 
IPFJ / TABI 
xt*ysticm 
XxXtz—9cm 


ytz-6cm 


Yukarıdaki şekilde Xx, y, z bulundukları kenar- 
ların uzunlukları olduğuna göre, Çevre(ABC) 
kaç cm dir? 


A) 39 C)35 o D)33 


B) 36 


E) 27 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

IDGI // ABI 
(DE 1 (ABJ 
IDFJ 1 (ACI 
İDE| -V8 cm 
|IDF| < 3/3 cm 
IDG| 4 cm 





B G GC 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç cm 
dir? 
A) 32 B) 36 GC) 42 


D)46 E)52 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

B, C, D doğrusal 
(FE| 1 (ADI 
(AE| — |ED| 
(BF| 5cm 
IFC| <3 cm 
|CD| —x 


B 5 FF 3 Cc »x D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A3 B2B8 4 DS 
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10. 


11. 


12. 





A ABC bir dik üçgen 
TABI 1 JAGI 
JAB| - 15cm 
JAC| 20cm 
Cc 


Yukarıdaki şekilde De (BC) ve |AD| — 13 cm 
olacak şekilde alınan D noktalarının C köşe- 
sine uzaklıkları toplamı kaç cm olur? 


A)32 o(B)30 C)28 D)26 E)24 


ABC bir dik üçgen 
(ADI açıortay 
(BDI 1 |DEJ 

(BCI 1 AEJ 

(ABI — JAEJ 
(BD| - 2/5 cm 
JEC| 2cm 
|AB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 11 


ABC bir ikizkefar 
üçgen 

(DE| 1 (ABİ 

S IDFJ 1 (ACI 
M(EDE) — 45: 
|AB| — |ACJ 
|ED| <3y/2.cm 
IDF| 42cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 





8 İLA İM EMLE 











A 
Üçgenin bir köşesinin 
X karşı kenarına uzaklığı- 
na üçgenin yüksekli- 
” gi denir. 
Bp D 


, 
& ADI, (BEJ ve (CFJ| doğru parçaları ABC üçgeni- 
nin sırasıyla (BCJ, (ACI ve (ABJ| kenarlarına ait 
yükseklikleridir. 


(BC| <a  JAD| <h, 
ACI -b JBEJ -h, 
(AB) -c (CF) <h, 


# Üçgende yükseklikler bir noktada kesişir ve bu 
noktaya üçgenin diklik merkezi denir. 

& H noktası ABC üçgenini diklik merkezidir. 

Üçgenin Alanı 


# Bir üçgenin alanı bir kenarı ile o kenara ait olan 


yüksekliğin çarpımının yarısına eşittir. 


a.ha 


Alan(ABC) - 





* Dar açılı üçgenlerde diklik merkezi (H noktası) 


üçgenin iç bölgesindedir. 





# Geniş açılı üçgenlerde diklik merkezi (H noktası) 
üçgenin dış bölgesindedir. 

# Dik üçgenlerde diklik merkezi 90” lik açının 
olduğu köşedir. 


Wa 


Örnek 1: 





A4, ABC bir üçgen 
Ni (ADI 1 (BCJ 
(BEJ 1 (ACI 
|AD| > 16 cm 
2 (BC| - 18cm 
”*  JAG| -24cmise 
AL *  |JBE| kaçcmdir? 
Çözüm: 





(AD|.JBC| İBE|.JAG| 
Alan(ABC) — 5 5 





16.18 (Oo |BE|.24 
2 2 


> |BE| < 12cm bulunur. 


Örnek 2: 





B 12 D 6 C 
ABC bir dik üçgen, (ABI LJACJ, İDEJL JAE| 
(DEJ 1 (BCJ, |DC| x6cm, JAE| -10cm 


|BD| - 12cm ise Alan(ABC) kaç cm” dir? 





Çözüm: 
A 10 E 
42 
B2H 10 D 6 Cc 


(AHI çizildiğinde AHDE bir dikdörtgen olur. 
(BH| 2cm ve |HD| s 10cm dir. 
ABC dik üçgeninde öklid teoreminden 
|AH|? 2.16 > JAHJ -4v2cm olur. 


18.42 
2 


Alan(ABC) — - 362 cm? bulunur. 





GEOMETRİ - Üçgende Alan 


















UELMEİKİ - üçgende Alan 

















* Yükseklikleri eşit uzunlukta olan üçgenlerin alan- 


ları oranı, tabanları oranına eşittir. 


Alan(ABD) 





Alan(ADC) © 





* Taban uzunlukları aynı olan üçgenlerin alanları 
oranı, yükseklikleri oranına eşittir. 


| Alan(aBo) 
(BDC) © 





Örnek 1: 

A ABC bir üçgen 
JFC|S2|DF|41BD| 
JEC| 2JAE)| ise 


Alan(DEF) oranı 
Alan(ABC) 


kaçtır? 


WI 








BaD 2a F da 





4|BD| — 2JDF| — |FGC| 
ise 


IBD| — a dersek 
IDF| —2a 
IFC| — da olur. 


JEC| — 2JAE) ise 


|AE| — b dersek JEC| — 2bolur. 
Alan dağılımı şekildeki gibi yazılırsa 
Alan(DEF) — 4S, Alan(ABC) — 21S olur. 


Alan(DEF) o 4S 
Alan(ABC) © 21S 


Örnek 2: 











2x-Y 
Alan(DEC) 2 
Alan(ABD) 3x-2y 
2 
Örnek 3: 
E 
D 
6v2 
B 8 fe 


e bulunur. 


ABD ve BEC birer üç- 
gen 

TAGI 1 (BGİ 

(EF) 1 (BC) 

2J|AG| — 3JEF| 

IBD| — 2)DC) ise 


Alan(DEC) 
Alan(jaBp) “anı 


kaçtır? 


2|AG| — 3JEF| ise 
İAG| — 3x dersek 
JEF| — 2x olur. 

JBD| — 2JDC)| ise 


IDC| — y dersek 
(BD| < 2y olur. 
a, bulunur. 


3 


ABC bir üçgen 
2|BD|3JAE|—6|DE| 
İBC| 8cm 

JAC| - 6V2 cm 
M(ACB) — 135" ise 
Alan(DEC) kaç cm? 
dir? 








. JAFJ LJBCI çizilirse olu- 
şan AFC (45*-45-90") 
dik üçgeninde 
|AF| <6 cm olur. 





Alan(ABC) 2.0 - 24 cm? olur. 


Alanların dağılımı şekildeki gibi yapılırsa 
6S - 24 am? 
Alan(DEC) > S - 4 cm? bulunur. 





Eşkenar Üçgenin Alanı 
A 


a2. Y3 





Alan(ABC) — 


2 


Alan(ABC) — zi 





EE A saearrasassusan 1G 


Örnek 4: 

ABC, EDC ve DEF birer 
eşkenar Üçgen 

JAE| <6cm 

JEC| <4 cm ise 
taralı bölgenin alanı 
kaç cm? dir? 





A ABC eşkenar üçgeni- 

nin alanından bir kena- 

6 rı 4 cm olan iki eşkenar 

10 üçgenin alanını çıkartır- 

sak taralı bölgenin ala- 
nını buluruz. 


2 2 İ 
13 a a3 — 173 cm? olur. 


Wa 


Örnek 5: 

A— i ABC bir dik üçgen 
DEF eşkenar üçgen 
(ABJ 1 (BCI 
(BD| < |DE| — JEG| 
|AB| <6 cm ise 
Alan(ABDF) kaç cm?” 
dir? 





Açılar şekildeki gibi ya- 
zıldığında ABC bir 30- 
60*-90” dik üçgenidir. 





Alan(ABDF) — Alan(ABC) — Alan(DCF) 


- 663 628. 123 cm? olur. 
2 2 
Örnek 6: 

A ABC bir üçgen 
|AF| < |FG| 
JAD| - 3JBD)| 
(BE| 6cm 
|EC| 10cm 


S, ve &, içinde bulun- 





dukları (o üçgenlerin 
alanları olduğuna gö- 


S, 
re — oranı kaçtır? 
S, 


(DCJ çizilirse 
Alan(BED) — 3S iken 
Alan(DEC) 5S olur. 








C 

JAD| - 3JBD| oldu- Z 

ği < 

ğundan © 

yel 

Alan(DBC) 8S ise 5 

D 

Alan(ADC) - 245 ve 5 

Alan(ADF) — 12S olur. |? 

5, 125 İn 
ie erme 4 bulunur. pa 
O 

LLJ 

O 
































Soru 4: 
a < < ABCbirüçgen X -Tepe noktaları tabana paralel bir doğru üzerinde 
bulunan ve tabanları eşit olan üçgenlerin alanları 





















A ABC bir üçgen (BE| — |EC| Ke 
E eşittir. 
(EDJ 1 JBCJ JAD| - 2.JBD| 
3 |EC| — 3JAE| |CF|J — 2.JAF| 
, EE : iz JED| <3.cm 
b Ni |BD| 4cm 
B E , Cc 
IDGC| 6cm 
Yukarıdaki şekilde Alan(BEFD) - 20 cm? olduğu- 
RE N öre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 
Alan(DEF) X.Z.U*Yy.İ.V Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABDE) kaç cm? dir? e t e 
Alan(ABC) a.b.c > 7 
A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 A) 45 B) 50 C) 55 D) 60 E) 65 





























Soru 5: 
ABC bir dik üçgen A ABC bir üçgen 
ABJ 1 (BC 
MD a 
Be) : Ny 2|DF| < 3JAF| 
-6cm 
Örnek 1: ” JAD| 9cm SİAE| > 2JEG| D ABCD bir dörtgen 
iu DC| - 5JBD 1 ADI // TEC 
A ABC bir üçgen S : i & e 2 e 
2 6 (BE| < JEC| Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? LADI Vee 
- F JAD| -2cm vi Yukarıdaki verilere göre, AEABO) oranı kaçtır? 6 (BC| -&cm 
i < IDB| 4cm il B) 48 Cc) 52 D) 56 E60 JAB| - 10 cmise 
|EC| - 5 cm di Alan(DEBC) kaç 
B E e i 2 5 si A, e İ A E B cm? dir? 
ii A İŞ < Me GEY ems ii emme 
Seç, Alan(DEF) i Soru3: 
JAF| - 6 cm ise “Alan(âBG) oranı kaçtır? | 
A ABC bir üçgen 
, |DG| <2.JAD| Soru 6: (ADI / TEGJ olduğundan 
2.|BE| — 3.JEC| n ABC bir eşkenar üçgen ç  Alan(DEC) — Alan(AEC) 
© & H (DFJ 1 (BCJ vi 
D IDHJ 1 JACI. 6 
c B E Cc İ 
5 E ÇO) -İDHİ | E 
$ Yukarıdaki verilere göre, S,ves5S, içinde bulun- JAC| - 3JEC| B © 
z ” il B F Cc 
9 |IBE| > |JEC| < x dersek dukları bölgelerin alanları olduğuna göre, > i (BC| - 12cm E- 
EN © ankaşr — Bema 3 
e X.İİ. N : 
pz Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBCE) kaç cm? dir? Alan(DEBC) — Alan(ABC) i 
İn 34x o 17 BE > 
z — 182x ©“ 66 bulunur. A) il B) 3 Öğ Rai D) 27 E) 2 y “ — —— 30cm? bulunur. TE 
ii ” U 3 A) 12/5 B)16/5 C)18/3 D)24/3 E)soy3 Ğ 
LU 
© 
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A ABC bir üçgen 
Xx IDEJ 1 (DF) 
; < LAFI — |BF| 
Ky JAE| > |CE| 
” “ İFD| 5cm 
JED| < 10 cm ise 
Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: N 
A F ve E noktaları orta 


noktalar olduğundan 


F << i 
A il (FEL / (BGJ dir. 
Buradan, 
“ Alan(DEF) - Alan(BEF) 


Alan(ABC) — 4.Alan(BEF) 


—4, 22 100 cm? bulunur. 








ABC bir dik üçgen, (DE) / (BC), (ABI 1 (ACI 
m(EDE) - 309, |BD| < |DE| < 4cm 


IDF| -6cm, |AE| <Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
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İki Kenarı ve Bu İki Kenar Arasındaki Açısı Verilen 
Üçgenin Alanının Bulunması 


Alan(ABC) — - .b.c.sina 


A 
B C 


A ABC bir üçgen 

(ADI L (BDJ 

m(BDO) — 120* 

(BD| 6cm 

JAD| 7cm 

|CD| 8 cmise 
Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 








w 
O 








Alan(ABD) < İz”. 
— 21 cm? 
Alan(ADC) — e” 
( ) 1 yi e 2 
— 14 cm? 
1 
Alan(BCD) — ide — 12vV3 cm? dir. 
Alan(ABC) — 21 4 14 4 12/3 
— (35 * 123) cm? bulunur. 
Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
<2 m(BAD) — 45» 
4 > e © 
m(DAĞ) — 60* 
B D c İDC| <2JBD| 


JAB| —4cmise 
|AC| — x kaç cm 
dir? 








- |ADJ| < yve (BD| a 
dersek |DC| — 2a olur. 





2.Alan(ABD) — Alan(ADC) 
1 a yağnası — İxyısinsor 
2. EB g -xy.sin 











2. Lay — xy? > x- 8.6 cm bulunur. 
Örnek 3 
D ç ABCDbir paralelkenar 
JAF| <4cm 
JAE| — |DF| <6 cm 
|EB| 8cm 


Alan(FAE) — S, 
Alan(DFC) - S, ise 


—İ oranı kaçtır? 
S> 





& * B - 180 olduğun- 
dan sin& — sin dır. 





14. 6.sine 
2 


Alan(AEF) (| Sı 


Alan(DFG) OS, İ 6 j4 sin 
2 





> < — > bulunur. 
2 
Örnek 4: 
D ABCD bir dörtgen 
(ADJ 1 JABJ 
(ACI 1 |(DCJ 
JAC| x4cm 
|AD| < 6cm 





JAB| — 12 cm ise 
Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


D. ACD dik üçgeninden 


, Di 
- tür 
sina > — 








> 
Bi 
A 12 B 
Alan(ABC) 2 -4.12.sina 
Ee, 2. 2 
ör .4.12. 3 16 cm“ bulunur. 
Örnek 5: 
A ABC ve DBF birer üçgen 
Xx ICF| 6cm 
D IBC| 9cm 
E İDB| <i2cm 
Wi Alan(ADE) —Alan(ECF) ise 
|(AD| <x kaç cm dir? 
B 9 F 
Çözüm 


in Alan(ADE) -Alan(ECF)— A 
Alan(BCED) > B dersek 
Alan(ABC) — Alan(DBF) 
olur. 





1 


i 1 : 
5 .9.(124X).sina -—.12.15.sina 


x-8cm bulunur. 











Alan(ABC) nin en büyük 
değeri, u 90" ise 


sinu — 1 olduğundan 


b.c 
(Alan(ABC)) > olur. 


maX 2 








Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
(BD| <4cm 
(AB| <8cm 


|AC| - 8/3 cm ise 
Alan(ABC) nin en büyük 
değeri için Alan(ADC) 
kaç cm? dir? 
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si 
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Alan(ABC) — 4S 





) - GEOMETRİ - Üçgende Alan 


Alan(ABC) en büyük ol- 
ması için |BAJ 1 JACJ ol 
malıdır. ABC dik üçgenin- 
de pisagor bağıntısından 
İDC| —i2cm olur. 
Alan(ABD) —S dersek 
Alan(ADC) — 3S olur. 


— 32y3 cm? ise 


S-8/3 cm? olur. 
Alan(ADC) -3.S-3.8V3 - 24/3 cm? bulunur. 





ABC bir üçgen, JAE| - 3JEC), m(ABE) - 30“ 
|AD| — |DB| 4cm, Alan(ADE) — 9 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
0) 12 D) 16 E) 20 


c ABCD bir yamuk 
ABI / (DC 


© 3JAB| — 4JAD| 
IBD| 8cm 
İDC| < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BCD) kaç cm? dir? 


C) 35 D) 40 E) 45 


WI 


u — 


Soru 3: 





B D 


ABC bir üçgen, (DEJ 1 JACI, m(BAb) — m(GA) 
JAB| > |DC|, JAE| 5cm, |DE| -12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 48 B) 54 C) 64 D) 68 E) 78 





Üç Kenarı Verilen Üçgenin Alanı 


A 


Çevre(ABC) -a*sb-4$c-—2u 


atb*tc 
2 


| Alan(aBC) — Yuz 














Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
z JAB| 5cm 
İBD| 6cm 
B 6 D 11 c İJADI 7cm 


İDC| — 11 cm ise 


Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 























Çözüm: , 

A ABD üçgeninde 

ga Bil ğin 
2 
£ 

Alan(ABD) - y9-(9—5)-(9—7)-(9-6) 
Alan(ABD) < y9.4.2.3 — 6y6 cm? olur. 
Alan(ABD) , 6 | o 6V6 A 
Alan(ADO) © 11 © Alanapöj “vg 


Alan(ADC) > 11v6 cm? bulunur. 


Örnek 2: 
i 10 E ADE ve DBC birer üçgen 
(AE| / 1BCİ 
9 Ti JAD| 9cm 
JAE| - 10cm 
D 
IDE| <1icm 
6 
IBD| 6cm 
e |BC| 5 cm ise 
Alan(DBC) kaç cm? dir? 
Çözüm: 
ADE üçgeninde 
uz api z 15cm olur. 





Alan(ADE) — y15-(15-9)-(15 -11) -(15 -10) 
Alan(ADE) < V15-6:4-5 - 30/2 cm?olur. 
m(ÂBÜ) 4 m(BAE) — 180* olduğundan 


. N . N 
sinA — sinB olur. 





1.9.10.sinÂ 
Alan(DAE) o 2 
Alan(DBC) Oi gs sinğ 
2 
SÖ: iş 
Alan(DBC) 


Alan(DBC) — 10v2 cm? bulunur. 


WA 


Örnek 3: 


A 12 p ABC ve ACD birer üçgen 
(BCI // TADI 
7 

|(ABJ 7cm 
JAC| <8cm 

B 9 C 
(BC| <9cm 
JAD| — 12 cm ise 
Alan(ACD) kaç cm? dir? 

Çözüm: 


D ABC üçgeninde; 


A 12 
Li 
N j 74819 ip 
7 2 
B 9 C 


Alan(ABC) - VA2.3-4.5 - 125cm? olur. 
(ADI / (BCI olduğundan 
ABC üçgeni ile ACD üçgeninin yükseklikleri aynı ola- 


cağından alanlar oranı, tabanlar oranına eşittir. 


25 9 
Alan(ACD) — 12 


I 


Alan(ACD) — 16v5 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
ABC bir üçgen 
IDC| 3cm 

8 (AB) <-8cm 
1BD| <9cm 

5 D JAD| — 11 cm ise 
Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 

Çözüm: 

ABD üçgeninde u ağın  İdcm olur. 





Alan(ABD) — (14 .(14 —8) .(14 —9) .(4 -11) 





Alan(ABD) - (14.6.5.3 — 635 cm? olur. 


Alan(ABD) 9 6v35 9 


Alan(ADO) © 3 ” Alananoj) 3 











Alan(ADC) - 235 cm? bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Alan 





) GEOMETRİ - Üçgende Alan 
























İç Teğet Çemberinin Yarıçapı Verilen Üçgenin Alanı 


A D ABC ve DBC birer # Üçgenin iç açıortaylarının kesim noktası iç teğet 
üçgen çemberin merkezidir. 
(ADI / 1BGI # O: iç teğet çemberinin merkezi 
2|BE| - 5|ED| # r: İçteğet çemberin yarıçapı 


Alan(DEC) — 10 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 





A) 47 B) 45 C) 42 D) 35 E) 30 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
E Li , : 
|AB| -7cm # Açlortayların birleşmesiyle oluşan üçgenlerin 
7 (BD| 3 cm alanları taban kenarlarıyla orantılıdır. 

LAD| s |DC| 6cm 

B 3 D 6 Ti 
JEC| — 3JAE| z 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm? dir? 








V 
A2 B4aV6 C)A7 Ds E12 
Alan(BCO) — 5 
A 8 B AEB ve ECD birer Alan(ACO - b.S 














üçgen 

(ABJ / 1CDJ 

|AE| < 2JEC| 

JED| 9cm 

JAB| - |FD| -8em | Örnek: 

,EF| 3cm i A ABC bir üçgen 

|CF| 4cm İ (ADI ve (BDJ açıortay 

6 5 |AB| 6cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AEB) kaç cm? dir? > JAC| >5cm 
i |IBC| - 7 cm ise 

V : B 7 Cc  Alan(ABD) kaç cm? 
A)4V/35 B)4v37 C)5V37 D)4ydi E)AJ43 dir? 




















çözüm: 





ABC üçgeninde yarıçevre 9 cm olacağından 
Alan(ABC) > yYe-3.4.2 - 6/6 cm? olur. 


IDCI çizildiğinde açıortay olduğundan oluşan alanlar 
kenarlarla orantılı olur. 

Alan(ABD) 65 

Alan(ADC) > 55 

Alan(BDC) > 7S olur. 


185 - 6v/6 cm? 
- YE cm? 
ir 


Alan(ABD) <6. zı — 2V6 cm? bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir dik üçgen 
9 (ABI 1 (ACI 
4 
7 (BD| ve (CDİ açıortay 
> ali JAB| <3.cm 
B - e 
JAC| > 4 cm ise 
Alan(BDC) kaç cm 
dir? 
Çözüm: 





Alan (ABC) li - 6 cm? olur. 


LADI çizildiğinde açıortay olur. Alan dağılımı şekildeki 


gibi yapılırsa Alan(ABC) — 125 -6 cm? ise 


EN ME 
si ee çel 


Alan(BDC) -5 .—- > a cm? bulunur. 


J Örneki!: 
S 








Kenarları ve Çevrel Çemberinin Yarıçapı Verilenen 

Üçgenin Alanı 

* ABC üçgeninin çevrel çemberinin merkezi kenar 
orta dikmelerinin kesim noktasıdır. 


# R: çevre çemberin yarıçapı. 





A ABC bir üçgen 
|(AB| -8cm 
8 © JAC| < 10cm 


(BC| < 12 cm ise 


B ii c ABC üçgeninin çevrel 
çemberinin yarıçapı 
kaç cm dir? 

Çözüm: 


ABC üçgeninde yarı çevre 15 cm olacağından 





Alan(ABC) - AS:7.5:3 - 15V7 cm olur. 
a.b.c 





Alan(ABC) formülünden 


am lp 


RS Mi cm bulunur. 


ai 
5 
< 
© 
9) 
Lom 
© 
a 
(91 
ii) 
m 
— 
(am) 
z 
O 
LU 
O 














E 
3 
< 
9 
Go 
ç 
G 
D 
a 
— 
Zz 
u 
z 
2 
Ni 
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ABC bir üçgen 
(BDJ ve |CDJ açıortay 
MEBDE) - 1359 
J(AB| -5cm 
e 
JAC| -12cm 








Yukarıdaki verilere göre, Alan(BDC) kaç cm? dir? 


V 
A) 11 B) 12 0) 13 D) 14 E) 15 


ABC bir üçgen 

O, iç teğet çemberinin 
merkezi 

m(BAĞ) - 60* 

J(AB| <5cm 

|AC| <8cm 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(BOC) kaç cm? dir? 


/ 
A 72 BS8 G6 DM Es 





Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
|AB| - AC| —- 10cm 
10 10 
|BCİ| — 16 cm 
B 16 C 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin çevrel 
çemberinin yarıçapı kaç cm dir? 


v 
As BE gc 


WA 


Soru 4: 

A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JAcCJ 
(AB| 6cm 
|AC| 8cm 


u 
O 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin çevrel çemberi- 
nin yarıçapı R cm, iç teğet çemberinin yarıçapı r 
cm olduğuna göre, r . R değeri kaç cm? dir? 


/ 
A) 6 B)8 C) 10 D) 12 E) 16 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 


m(ÂBD) — m(OBĞ) — 45 
m(BCD) — m(AGb) 
JAB| 8cm 

IBC| — 15 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABDC) kaç cm? dir? 


A) 30 


B) 34 


O, ABC üçgeninin çev- 
rel çemberinin merkezi 
mM(BAĞ) — 1359 

JAB| —7cm 

|AC| — 5/2 cm 





Yukarıdaki verilere göre, R kaç cm dir? 


X i3y2 


AZ Be c) 182 D8Z EV 








TEST - 1 














ABD ve BCD 
birer üçgen 
(AD) 1 (CE 
(ABI 1 (CF 
m(SAD) — 120* 
JAB| — JAD| 


i ei Alan(ABD 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(BCD) oranı 


kaçtır? 


yi 


3 
Ak AŞ Oş 0D; Bi 


A ABCDE bir beşgen 
(ABI 1 (BCİ 

DE AED) - 1209 
JAE|<JED|-6 cm 

38 i |BC| - 3vV3 cm 

I(CD| - 6/3 cm 

JAB| -9cm 


9 6 


Cc 63 D 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCDE) kaç 


cm? dir? 


273 392 
2 2 


A) B) 36v3 Cc) 


D) 45v3 
2 


E) 99v3 
2 


ABC bir üçgen 








(DEJ 1 TAKİ 
-IDFI L (Bİ 
|KC| — |AKİ 
C |DE| -2cm 
IDF| 3cm 
(BC| - 20cm 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm 
dir? 


A)20 B30 C)35 D4o E)s0 


4. 


WI 


A ABC bir üçgen 
IBDI 1 (AC) 
AEJ 1 (BCI 
(BD| — Aİ 
(BE| 6cm 
(DC| <9 cm 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


D)105  E)120 


A ABC bir dik 
üçgen 

ABI 1 (ACI 
m(ACB) — 159 
(BD| 8cm 
IDCJ < 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 


A8 B12 C)20 D30 E)50 
A ABC bir dik üçgen 
04 
(ABI 1 (ACI 
10 
(ADI 1 (BC) 
n JAC| - 10cm 
B D 
JAD| < 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 


dir? 


35 75 
EE B)24 CG)35 D) 5 


E) 75 
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TEST - 1 








ABC ve DCE. birer üçgen, (AEJ n (BDI < (GC) 
İDC| 9cm, JAC)| - 15cm, (BC| - 20cm 
ICE| - 63cm, |DE| <3V3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


A)SO B)75 C)105 D)120 E)150 
ABC bir dik üçgen 
D 
af IBA LJACI 
(AEJ 1 (BCJ 
BG m Cc 
e (BD| — JEG| 
D |AC| 4/3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BDC) kaç cm? 
dir? 


A 43  B)8 





Cc) 12 D) 16 E) 20 
A ABC bir eşkenar 
D üçgen 
(EDİ 1 |DCJ 
£ Alan(DEC) — 18 cm? 
lAD| — |EB| 
E B GC 
İDB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A4 Ba/2 CG245 Dal E5 


WI 


işi e e Ge e” e KARMA 





7. A D 10. A 
15 9 : (7 
Bi 10 
fe i 
WE 
20 ; 
| B6D 20 Cc 

B 


11. 


ABC bir üçgen 


(ADI 1 (ACI 

IDC| 20cm 
JAB| -10cm 
(BD| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm? 
dir? 


A)24 B)22 C)20 D)18 E)16 


A ABC bir eşkenar 
üçgen 

ei DEC bir ikizkenar 
üçgen 

<< 
M(DEC) — 120" 
İDE| — JEC| 
IDC| —2JBD| 
(AB| -6V/3 cm 


E 120* 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AEC) kaç cm? 
dir? 


A) 123 


B) 9v3 


C)8V3 D)1i2 E)9 


ABC bir üçgen 

Pam 
M(DEF) — 120 

Pa Pm 
m(BDE) -m(EFC)—180* 





A)8 B)16 C)32 


(BD| 2cm 
|BE| 3cm 
JEC| -5cm 
JAD| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


D) 16/3 E)32.2 


8-6 ER 120 








a 














TEST -2 





A ABC bir dik üçgen 
D4 > (ACI 1 (BCJ 
(CDJ 1 (ABI 
7 İN BEJ - 2JEC) 
: (AD| 3cm 
(DB| - 12cm 


İl 


Ke 


E 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBE) kaç cm? 


dir? 


A)16 B)18 C)20 D22 E)24 
A ABC bir üçgen 
45> 
145 (AKI ve (BKJ açıortay 
12 e De ; 
m(BAK) xm(KAC) -45 
G3 - JAC| 12cm 
(BC| x 15 cm 
N > Alan(AB 
Yukarıdaki verilere göre,  ANİREO) oranı 
kaçtır? 
gi gi gi e gi 
M5 )3 4 5 6 
A ABC ikizkenar üçgen 
1 
Dp (AHI 1 /BCİ 
|AC| — |BC| 
JAH| — |DC| 
Jap zicm 
B2H 
(BH| 2cm 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm 


dir? 


A4 BE 08  D)i10 


E) 12 


4. 


WI 








A ABC bir üçgen 
IBKI 1 (ADI 
(AD - |8Dj 
JACJ| < 10cm 
IBK| <6 cm 
|(DKJ <3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm” 
dir? 


A6 B10 Ci12 Dis E)24 


ABC bir üçgen 
12 (ABI 1 JADI 

(AD) 1 (DCJ 
24 A m(ÂBÜ) — 259 


©» 


Ne 


(BE| - 24cm 
JAC| - 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm” 
dir? 
A) 12 D) 24 E) 36 


B)16 (o C)18 


A ABC ve ABD 
birer üçgen 
E 5|AD|  7JDC| 
D 9JAF| - 5İFB| 
3|DE| — 2JBE| 
m 2 
8 al Alan(ABC) - 16cm 
2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFE) kaç cm 
dir? 


MI B2 OZ b3 EZ 


& 
22 
< 

© 
© 

Lui 

© 

le) 
uz) 
1) 
az 
Jam 
ij 
z 
O 
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O 











fan 
Z 
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v 
çe) 
fen 
9) 
02) 
U? 
> 
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z 
2 
Al 
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e >> e e e ik ke 


ABC bir üçgen 
İAE|-JBE|JEG| 
JAD| <4cm 





JAB| -5cm 


B E C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? 
dir? 


A)4 B) 5 Cc)8 D) 10 E) 12 
A ABC ve DBF birer 
üçgen 
D 
İDE| — JEF| 
g Alan(ECF) — 5 cm? 

Alan(ADE) — 2 

> e > (ADE) - 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBCE) kaç 


cm? dir? 


ABC bir dik üçgen 
(BEJ açıortay 

(AB 1 (AEJ 

(AC) 1 (BC) 





IBD| 6cm 
İDE| -4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm? 
dir? 


A)10 B)15 C)18  D)20 





10. 


11. 


12. 


ABC bir üçgen 





JAC| <2JEF| 
JAD| 5cm 
B 6 D 10 c |BD| <6cm 
|AB| -7cm 
İDC| —- 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EDF) kaç cm? 
dir? 


A) 10/5 B)10/5 O)5Y& DA EĞ 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 ACI 

(BDJ n (CEJ < 4G) 
İBE| 4cm 

(CD| 5cm 





B Cc 


Yukarıdaki şekilde Alan(AEGD) — Alan(GBC) 
olduğuna göre, Alan(AED) kaç cm? dir? 





A5 B)10 C)15 018 E)20 
A ABC bir üçgen 
ib 23 (ABJ - 10cm 
İAC| - 23cm 
B C 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin ala- 


nının alabileceği en büyük değer kaç cm? 
dir? 


A)210 B)150 C)115 D)100 E)so 




















ABCD bir konkav 


dörtgen 
(ADJ 1 (DCJ 
JAD| 1cm 
IDC| 2cm 
|AB| < 2/5 cm 
(BC| <5cm 


f 


Yukarıdaki yerilere göre, Alan(ABCD) kaç 


cm? dir? 
A2 B) 4 C)6 D) 8 E) 10 
A ABC ve FBD birer 
6 dik üçgen 
F (ABI 1 (BDJ 
E |(CD| 4cm 
JAF| 6cm 
B 8 Cc 4 D (BC| 8cm 
IFB| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin 
alanları toplamı kaç cm? dir? 
D) 24 


A) 10 E) 26 


B) 12 


C) 16 


ABC bir dik üçgen 





(ABI 1 JACJ 

JEF| — 2İDEJ 
“JAF| 6cm 
(BD| -5cm 
|(AD| 3cm 
|FC| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EBC) kaç cm? 
dir? 


A8 Biz Cj1i4 D16 E)18 


MI 


6. 








ABC bir dik üçgen, 
(BD| - (BEJ, O JEC| <|CFİ 
|AD| <icm, |DE| -3cm, JEF| -2v/2cm 


(ABJ 1 (ACI 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADEF) kaç cm? 


dir? 


A)4 B3Y2 (G6 D) 4v2 E)8 
A ABC bir üçgen 
E, diklik merkezi 
(EDJ 1 (BC) 
JED| <> 3cm 
|BD| - 3V3 cm 
B 38 D 53 
|DC| - 5/3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 


dir? 


A) 64v3 B) 60v3 C) 54v3 D) 50v3 E) 40v3 


ABC bir üçgen 








(PEJ 1 (BCJ 
D 
g  İPD)LJABI 
ATE pppLacj 
gi IPE| <2cm 
Aş E “© OPR 3cm 
8 
JAC| -6cm 
IBC| 8cm 
JPDİ| —x 


Yukarıdaki şekilde P, üçgenin iç bölgesinde 
bir nokta olduğuna göre, Alan(ABC) en bü- 


yük değerini aldığında x kaç cm olur? 





$ 


Ai Bİ c) İ D)2 
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ABC bir üçgen 
m(GAD) - 2m(BAD) 





(AC| — JAD| 
JAB| 24cm 
e en İDC| —x 
B D Xx C 





Yukarıdaki şekilde Alan(ABD) — 60 cm? oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


AS B10o Gi12 Dis 


8. F 
A 
E H 
G 
B D C 


ABC bir dik üçgen, 
Alan(AEG) - 4 cm? 


E) 20 


(ABI 1 (ACI 


Yukarıdaki şekilde, D noktasının |ABJ ye gö- 
re simetriği E, |ACI ye göre simetriği F oldu- 
ğuna göre, Alan(EDF) kaç cm? dir? 

A) 12 B)15 C)16 


D)18 E)24 


9. Betül bir eşkenar üçgen sorusunu çözerken 


yanlışlıkla üçgenin kenarlarını 3 cm fazla alarak, 
453 


alanı — cm? daha fazla bulmuştur. 


Buna göre, bu eşkenar üçgenin yüksekliği 








10. A ABC bir dik üçgen 


(ABI 1 (ACI 

İDC| —icm 
JAD| 5cm 
BD| — 13 cm 


DI x 


b 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 


dir? 
AV B2 Ob DX Ba 
e ii A ABC ve FBD 
| E birer üçgen 
E JAE| — JEC| 
|FB| —3JAF| 
B G D 
'T 
fi Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFE oranı 
z Alan(ECD) 
kaçtır? 
1 2 3 2 
A) — B) — — — 
Iz B3 OZ DE Bi 


12. A ABC bir üçgen 
JAB| - JAC| —x 
N : ADI —y 
IBD| <5 cm 
IDC| 3cm 
B 5 D 3 cC 


X 4 y2 35 cm2 


kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 
A)2V.3 B)3V8 CO) D)2/6 E)3v6 
A)8 B) 9 GC) 10 D) 12 E) 15 
18 ZE 30 A EB a zg ep ligp DARE 














AÇIORTAY 





- KENARORTAY 





Açıortay 
Bir açıyı iki eş açıya ayıran ışına açıortay denir. - 


Açıortay üzerindeki her- 
hangi bir noktadan açi- 
nın kollarına çizilen dik 
doğru garçalarının uzun- 
lukları birbirine, eşittir. 








A ABC bir üçgen 

(ADI açıortay 

(ADI 1 (BC) 

(DE| 1 JACI 

JEC| 2cm 

(BF| 7cm 

|AE| <8 cmise 
Alan(AFD) kaç cm? dir? 


yükseklik olduğundan 
(AB| - |AC| -10cm ve 
|AF| 3cm olur. 

ADC üçgeninde öklid 
bağıntısından 

|İDE|? -2.8 ise 





R S |DE| <4cmolur. 


D noktasından (ABI ye dik çizilirse açıortaydan 
kollara çizilen dikmeler eşit olacağından 

IDE| < İDH| < 4cm olur. 

Alan(AFD) — 2 — 6 cm? bulunur. 


(ADI hem açıortay hem de 


Örnek 2: 
ABC bir dik üçgen 


(BAJ 1 JACI 
(BCI açıortay 
JAC| > 12cm 








Alan(BCD) — Alan(ABC) - 30 cm? ise 
|CD|s x kaç cm dir? 


Çözüm: 

(CHI dikmesi çizildiğinde 
(BCJ açıortay olduğundan 
JAC|—|CH| 12cm ve 
Alan(ABC)  Alan(BCH) 
Alan(CHD) — 30 cm? 


-12.JHD| ise 
2 


|IHD| <S5cm dir. 
CHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
xX2-524122 > x-13cm bulunur 





30 





mü Örnek3: 


Gi A ABCD bir dörtgen 
11 (ACI açıortay 
JAB| < 11cm 
B 
21 |AD| < 21cm 
13 (BC||CD|13 cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
e 13 p dir? 
Çözüm: 
A (ACI açıortayı bir simetri 


ekseni olduğundan ABC 
üçgeninin simetriği şekil- 
deki gibi çizilirse ABCE 
bir deltoid olur. 

(BC||CE|s 138 cm ol 
duğundan CDE ikizkenar 








C 13 


i D üçgendir. 

(CFI £ JADI çizilirse CDF dik üçgeninde 

İCF| 12 cm olur. 

Alan(ABCD) — ia 2 v2. LİR — 192 cm? bulunur. 
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Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 


(BDI ve (CDJ açıortay 
15 İDE) 1 (BC) 
JEC| 9cm 
JAB| — 10cm 
JAC| 15 cm ise 
IBE| - x kaç cm dir? 





(BDI| ve (CDJ açıortay 
ise, JADJ de açıortay olur. 
D noktasından |DHJ ve 
IDKI| dikmeleri çizildiğin- 
de 

JEC| s |CHJ < 9cm 
JAH| — JAK| < 6cm 
olur. 


(BK| - |BE| -x4cm bulunur. 








Örnek 5: 
A ABC ve ACD birer üçgen 
<> (ADI ve (CBI açıortay 
Alan(ABE) — S, 
NG Alan(DEC) -S, 


B E 2d a 
48,38, 
Xx 
D 


JAB| <-6cm ise 
Çözüm: 


O halde, alanları S, - SA ve S, - 4A olan üçgenlerin 


|İDC| —x kaç cmdir? 


E noktası JAEJ açıortayı 
üzerinde olduğundan, 
JEKİ —JELİ—hdir 
E noktası (CEJ açıortayı 
üzerinde olduğundan, 
JEL| <JEFJ —hdir. 





yükseklikleri eşit olduğundan alanlar oranı tabanları 
oranına eşit olur. 


s 6 
z — e m xz8cm bulunur. 





WA 





A ABC bir dik üçgen 

> E (BDI ve (CDİ açıortay 
(ABI 1 (AC) 

IDEJ 1 (ACI 

IDE| 3cm 

JEC| 9cm 

İBC| — x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 12 B) 13 Ö 15 D) 16 E) 17 
Soru 2: 
- ABCD bir dörtgen 
(ABI / (DCI 
ği i (ABI 1 (BCI 
ii m(BAĞ) - m(GAE) 
(BC| — 12cm 
A x B JAB| —Xx 


Yukarıdaki şekilde Alan(ACD) — 78 cm? olduğuna 
göre, x kaç cm dir? 


4 
A) 13 B) 18 Cc) 20 D) 24 E) 25 
Soru 3 
A ABD ve BCD birer 
üçgen 


(BDJ açıortay 
m(BCD) — 1209 





JAD| - (DC) 
|ABJ| <9cm 
” |BC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DC| kaç cm dir? 


Z 
A)7 B) 6 ©) 5 D) 4 E)3 





Soru 4: 


























ABC bir dik üçgen 


İç Açıortay Teoremi 


A 
Y D, ABC üçgeninin iç te- (ANI açıortay 
12 1 ğet çemberinin merkezi * i (AN) <n, 
İDEJ // (ABI | J(AB| <c 
e IDF / TACI 6 D JAC| b 


8 E vi 
IBN| Xx 


(ABI 1 ACI NA 
INCI >y 


£ JAB) -izcm 
JAC| > 16cm 





N . 
« ABC üçgenin, A köşesinden iç açıortay çizildiğin- 


ki verilere göre, Çevre(DEF) kaç cm dir? z 
Me il de aşağıdaki eşitlikler sağlanır. 














A) 12 B) 16 C) 18 D) 20 E) 28 e 
ui 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
| (ADI açıortay 
E 
7 (EF) 1 (DC 
|EC| < |DCİ 
> Örnek 1: 
ii li ei m A ABC bir üçgen 
e ie S (ADI ve (BEJ açıortay 
: a JAB| - |DCİ 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm dir? a Z1AE| - 3JEDİ 
v | (BD| <4 cm ise 
A) 14 B) 16 Cc) 18 D) 24 E) 28 / 5 , > GL aliGiAEC) 8 
i cm dir? 
Soru 6: 
ABC bir üçgen JAE| — 3k dersek 
N : |ED| < 2k olur. 
(ADI ve (BDJ açıortay JAB) - JACI - 10 
eee (BEJ açıortay oldu- 
1 i 
0 |AB| 10cm ğundan 
|AC| - 11cm Ba b y— o ALLA 
2: JAB| 6cm olur. 
B 9 C 


ABC üçgeninde |ADJ açıortay olduğundan 


> : ii Alan(ACBD) oranı | | & JAC| 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) a 


Çevre(ABC) — 9 - 6 * 10 - 25cm bulunur. 


> JAC|J <9cm olur. 
kaçtır? 


3 A 
A) 1 Bici C)2 D) 
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Örnek 2: 

ADC bir üçgen 

(AN) açıortay 

(ANI 1 (BoJ 

JAB| - 2JBD| < 10cm 
m(ÂDO) — 2 m(Bb) ise 
IDNİ sx kaç cm dir? 


(AEJ hem yükseklik hem 
de âçıortay olduğundan 
JAB|JAC| — 10 cm olur. 
IBNJ çizilirse, BNC üçgeni 
de ikizkenar üçgen ola- 
cağından açılar şekildeki 
gibi yazılırsa 
IBD|S|BN|—JNC| 5cm 
olur. 





ADC üçgeninde açıortay teoreminden 


(ADI |DN| 15 x 
JACI © İNGJ “9 ig * 


IDN| sx > cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
E > JADI ve (EDİ açıortay 
JEB| - 12 cm 
iŞ i |EC| 8cm 

JAE| < 6 cm ise 

p © JACI -xkaçcmdir? 

Çözüm: 


EBC üçgeninde JEDJ 


açıortay olduğundan 
z (BD| — 3k denildiğinde 
12 
İDC| — 2k olur. 


3k D 2k GC 





N : ; i X 
ABC üçgeninde rtay t den — — — 

çgeninde açıortay teoreminden 3k “ PK 
|AC| > x — 12cm bulunur. 


WI 


ABC bir üçgen 


Örnek 4: 
A 
(BEJ ve (CFJ açıortay 
2JAB| — 7JBD| 
AN 4JAC| — 5JDCİ| ise 
7 (Nİ /FE| 


oranı kaçtır? 





lED| 
Çözüm 
A 2JAB| - 7JBD| ise 
|BD| — 2k ise 
— / |AB| — 7kolur. 


> SM ANACI — SİDGJ ise 

ET |DC| - 4m denildi- 
ğinde |AC| — 5m olur. 

ABD üçgeninde açıortay teoreminden 

İBE| > 2aiken |AE| — 7aolur. 

ADC üçgeninde açıortay teoreminden 

İDF| da iken JAF| -Saolur. 


|FE| 2a 
ED) oy 1 bulunur. 
Örnek 5 
A ABC bir üçgen 
(CDİ açıortay 
IDEJ 1 (BCJ 


|BE| — |EC| -6cm 
JAC| 8cm ise 
JAB| kaç cm dir? 


Çözüm: 
A (DEJ L (BC) ve 
> /BE| — JEC| < 6cm 
D 
i 8 olduğundan DBC ikiz- 
3 
kenar üçgendir. 
Bi a 
B 6 E 6 Cc 


ICDJ açıortay olduğundan 


12 JBDİ 


İç açıortayın uzunluk bilgisinden 


BİRİ  aDj 2k ve (BDJ<JDOJ — 8kolur 


(3k)” - 8.12—2k.3k > k— 210 cm dir. 


(AB| - 5k -4vV1Ocm bulunur. 









ABCD bir dörigen 
(BDI köşegen 











A ABC bir üçgen 
JAFJ ve |CEJ açıortay 
6 (BD ve (CEJ açıortay 
-4cm 
- JED| 4cm LAB| 
/ (AD| 6cm JAD| <5cm 
EN |AB| <x (BC| < 12cm 
Yukarıdaki verilere göre, X kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, si oranı kaçtır? 
A — 
A) 10 B)6W3 Cs8/2 D)12 E) 6v5 
X2 4 
ME B) 1 c)2 D) > E)3 
Soru 2: 
A 
3S Soru 5: 
/ i A ABC bir üçgen 
DEJ| açıorta 
B xD E 6 Cc ADI ve (DEJ açıortay 
< JAE| -3.cm 
ABC bir dik üçgen, JADJ açıortay, JABI 1 JACJ z JAB| 4cm 
|(AB| -3cm, |EC| 6cm, JACJ -3v15cm , EB D S Ec gem 
(BD| Sx 
Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? > 
A) 6 B) 6v3 Cc) 8 D) 8v3 E)9 
— N Öz Zi ps 
Mep Şe 3 2 
Soru 3: Soru 6: 
A ABC bir üçgen ği ABC bir dik üçgen 
m(SAD) - m(DAĞ) N (ABİ 1 TACI 
Sap di N 
z m(ABE) - m(FBG) CE ii 
ğ m el Alan(AEC) | 1 
z IBD| -4cm : C  AlanEBö 2 
IDC| 3cm 
ek Şi, Ev Arl Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? / N 
A)24V3 B)23/3 C)18v3 D)16vV3 E)12v3 


28 
16 B) 19 zi D) li Tİ 
5 4 4 
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TANI açıortay 


(AN) —n,. 
JAB| —c 
JAC| <b 
İCN| —x 
IBN| —y 


# ABC üçgenin, A köşesindeki dış açısının açıortayı 


çizildiğinde aşağıdaki eşitlikler sağlanır. 














Örnek 1: 
A 
B Xx D2C 6 
Çözüm: 
A 
” xk 
m 
B Xx D2C 6 


ABC bir üçgen 


ADI iç açıortay 
(AEJ dış açıortay 
IDC| <>em 
İCE| < 6 cmise 


IBD| > xkaçcm 
dir? 


ABC üçgeninde iç 
açıortay teoreminden 
JAB| — xk denildiğin- 
de (AC| — 2kolur. 


ABC üçgeninde dış açıortay teoreminden 


. 8... ak 

8*Xx xk 
6Xx - 16 1 2x 
4x 16 


IBD| -x—4cm bulunur. 


WI 


ABC bir dik üçgen 
(ADI dış açıortay 
(ABI 1 (AC) 

JAB| —4cm 
JAC| < 2cmise 
İAD| —x kaçcmdir? 


Çözüm: 

ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
#42 - |Boj? 

(BC| < 25 cm olur. 


Dış açıortay teoreminden; 


2.  JeD| 


4 cps 

|CD| - 2/5 cmdir. 

JAD| -x- Yay5 2/5 4.2 
|AD| —x— 40-8 —y35 
JAD| <x- 4V2 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
(AEJ dış açıortay 
(ADI iç açıortay 
İAE| - |CE| 
J(AD| -6cm 





e 


IDC| — 2 cmise 


Çevre(ADE) kaç cm 
dir? 


İME| — |JCE|J — x 
olsun 
m(DAE) — 90' olaca- 
B D2C > Eg ğindanADE dik 
üçgendir. 

6 4x -(X 42) 

4X-32 > x-8cmolur 
Çevre(ADE) — 24 cm bulunur. 

















ABD ve BCD birer 


üçgen 
(AE| ve (CEJ dış 
açıortay 
B, D, E doğrusal 

A (CD 2cm 

N JAD| - 3cm 

, |BC| — 4 cm ise 

|(AB| < x kaç cm 
dir? 


Çözüm: 
ABD ve BCD üçgenlerinde, dış açıortay teoreminden; 


(2) 


(1) ve (2) eşitliklerinden 


3-2 — 12-2x > |AB| <x-6cmbulunur. 
X 


Örnek 5: 
A ABC bir ikizkenar 
âğ üçgen 
JADI dış açıortay 
B Cc 25 D |(AC| — |BG| 
JAB| - 36cm 
|CD| & 25 cm ise 
|AC| kaç cm dir? 
Çözüm: 


JAC| — |BC| —xolsun 


Dış açıortay teoreminden; 





(CD| o JACJ 
(BD| — |AB| 
2 Xx 
25-4 Xx 36 


25.36-x.(25 4x) 
|AC| —x < 20 cm bulunur. 


WA 





ABC bir üçgen 


(ADJ dış açıortay 
(ANJ iç açıortay 





IBNJ 4cm 


x 
GU 


B 4N3C 
INC| <3cm 


ICD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 12 B) 15 Cc) 18 B) 24 E) 24 
Soru 2: 
ABD bir üçgen 
$ (AB) dış açıortay 
) (AB|-|BC| 
B G D |AC| <3em 
JAD| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


A)3 8) 3v2 Cc) 3y3 D) 4 E)6 


Soru 3: 


159 
D X 





B Cc 
ABC bir dik üçgen, JADJ dış açiortay, (ABJ 1 JACJ 


|(AB| - 6cm, mÂADG) -159, |DB| -x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 
A) 6/3 B)6Y/2 -4 CO) 63 -6 


D) 6/3 48 E) 6v3 4 12 
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Üçgende Kenarortay 


# Üçgende bir köşeden karşı kenarın orta noktası- 
na çizilen doğru parçasına kenarortay denir. 


(ADI, (BEJ ve |(CFJ birer kenarortaydır. 





# Bir üçgende kenarortaylar bir noktada kesişir. 
(Bu nokta genelde G harli ile adlandırılır.) 


# G noktası ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merke- 
zidir. 

# Ginoktası, kenarortay uzunluklarını 1'e 2 oranında 

böler. 


|AG| - 26D| 
(BG| — 2JGE| 
(CG| — 216FJ| 













Örnek 1: 
G, ABC üçgensel 
bölgesinin (o ağırlık 
merkezi 
La (ABI 1 (ACI 
D 6 “ (ADJ.LIJBGJ 
JAG| <10cm, |DCJ < 6 cm ise 
|AD| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A G, ağırlık merkezi ol- 
duğundan JAEJ ke- 
7 Xx narortaydır ve 
5/6 İGE| x5cm olur. 
B i5 E 9 D 6€c 


WA 


ABC dik üçgen olduğundan 
JAE| — |BE| < |JEC| - 15cm ve |BD|-24cmdir. 
ABC dik üçgeninde öklid bağıntısından 


xX-246 > x-12cm bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 


G, ABC üçgeninin ke- 
narortaylarının kesim 
noktası 

IDGIJ açıortay 

IBD| 14cm 

IDC| 4cm ise 


o 
a 
DB 
Ga 
5 
O 


|(AD| <-x kaçcm 


dir? 

Çözüm 

A G, ağırlık merkezi ol- 
duğundan 
|BE| — |JEC| <9cm 
ve |AG| — 2JGEJ dir. 
A 
B 9 E 5 D 4 G 


AED üçgeninde (DGJ açıortay olduğundan 


Bi EM > > xz 10cm bulunur. 
2a X 
Örnek 3: 


ABC bir dik üçgen 

G, üçgensel bölgenin ağırlık 
merkezi 

(ABI 1 (BCJ 

(GB) 1 (GC) 

|BC| - 12 cm ise 

|IBG| —x kaç cm dir? 


B 12 Ğ 
Çözüm: 
A G, ağırlık merkezi olduğun- 
dan |(CGJ kenarortay ve 
İCG| - 2)GD| -2a olur. 
p BCD dik üçgeninde öklid ba- 
> gıntısından 
EN X“-2a.a—x-a/3 dır. 
Li 
B 12 C 














BCG dik üçgeninde pisagor bağıntısından 

2 4 (2a)- 122” > 2a” 42” - 144 
22-24 —a-2y6 

x ay? -4/3cm bulunur. 


Örnek 4: 
” E ABC bir üçgen 
| G, kenarortayların 


kesim noktası 


(BGJ 1 (GCJ 
> |(BG| - 6vV2 cm 
EN |GC| < 7 cmise 
8 N |AG| -x kaç cm dir? 
Çözüm: 
1. Yol: 
A BCG dik üçgeninde pisagor 


bağıntısından 

|BCJ? — (6v2)? 4 7 

(BC| <1icmdir. 

G, ağırlık merkezi olduğundan, 


(BK) —|KC)-|6k|- > om 


B K c ve x-2JGK|—itcm 
——————— 
ti bulunur. 








JAGJ 1 (BGJ 
A 
. G, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık 
çk merkezi 
B Cc 
Xyz 


2. Yol: 
G, ağırlık merkezi ve (GB) 1 (GC) verildiğinden 


|AG|? — |GBJ? * |ccj? dir. 
Xİ — (6v2)2 4 77-72 4 49 — 121 


JAG| -x 11 cm bulunur. 


MI 





Soru İ: 


ABC bir üçgen 


>> 


G, üçgensel bölge- 
4y2 nin ağırlık merkezi 


AG (BGİ 1 (ADI 





m/(BAD) — 45* 
|AB| -4v2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BG| kaç cm dir? 


A)2 B) 3 Cc 4 D) 4v2 E) 4y5 
Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
— G, kenarortayların 
kesim noktası 
hk (ABI 1 (ACI 
B 15 D 9 GC (GDJ 1 (BCİ 
/BD| < 15cm 
IDC| 9cm 
|GD| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v3 B)2 Cc) v5 D) v6 p v7 
Soru 3: 
A ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BGJ 
Gö (AGJ 1 (Gcj 
JAB| -6v/2cm 
|AG| Xx 


B G 


Yukarıdaki şekilde G noktası ABC üçgensel bölge- 
sinin ağırlık merkezi olduğuna göre, x kaç cm 
dir? 
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Soru 4; i 
A 
i o Üçgensel Bögelerin Ağırlık 
A * 
6 
B iz D 18 fe E 
ABC bir dik üçgen, (ABI 1 (AC), (GDJ L (BGJ 
G, kenarortayların kesim noktası i B D fe 
(BD| 12cm, |DCJ 18 cm 
A. * 
Yukarıdaki verilere göre, |AG| * |GD| toplamı 
kaç cm dir? 
E 
V | 
A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E)18 | 
Soru 5: i ii i 
â ABC bir üçgen 
G, kenarortayların N # 
N kesim noktası 
E (ADJ 1 (BC) < 
IGE| <3 cm m 
(BCJ -8.cm s 
B R C€  JAEJ—x | 


w 
o 
Oo 


Yukarıdaki şekilde B, G, E doğrusal olduğuna gö- 
re, x kaç cm dir? 


bj 


z 
DB 
G 
he) 
>) 
© 
DB 
o 
ON 
G5 
KU 
© 
> 
m 








Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


5 

5 ABC bir eşkenar üçgen 

ö B D Cc 
6 G, üçgensel bölgenin 

> ağırlık merkezi i 

5 (DGJ 1 (GC) 

ki (DEJ 1 (BGJ : Örnek: 

© 

E IDE| #|DG| -&cm : 

o i 

Ua : 

2 i e E 
f : 6 


h 
/ 


D C 
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A)18V8 B)203 C)2445 D)48 Ü 36v5 
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Merkezinin Bulunması 
İki kenaroytayın kesişti- 
ği nokta ağırlık merke- 
zidir. 


Bir kenarortay Üzerinde 
köşeye 2 birim, kenarın 
ortasına 1 birim uzak- 
lığındaki nokta ağırlık 
merkezidir. 


Bir kenarortay, diğer 
köşelerden çizilen doğ- 
ru parçasını 1/2 ora- 
nında bölerse kesiştik- 
leri nokta ağırlık merke- 
zidir. 


İki köşeden çizilen 
doğru parçaları birbirini 
tabana 1, köşeye 2 ile 
orantılı bölüyorlarsa ke- 
siştikleri nokta ağırlık 


merkezidir. 





ABC bir dik üçgen 
ADİ n (BEJ — £F3 


(ABI 1 (BCI 
1BD| < |DG| 
|AE| — JEC| 
(BF| - 2/5 cm 


JAB| -6cm ise İFD| —x kaç cmdir? 

















© AD) ve (BEJ kenar- 
ortay olduğundan F 
noktası ABC üçgeni- 
nin ağırlık merkezidir. 
|BF| - 2/5 cm ise 
|IFE| x V5 cm ve 








JAE| < |EC| > (BEİ < 3v5 cm olur. 

ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
(6/5)? - 6? 4 (BC? > (BC| - 12cm dir. 
F ağırlık merkezi olduğundan 

JAF| <2)FD| > |AD| 3x 

Pisagor bağıntısındanı 

(0/2 -67467 > x-2/Bemdir. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(CEJ n (BDJ — 4G) 
A, FE H doğrusal 
Z V BHİ < (HG) -16Dİ 
SN JAE| - |BE| 

> ç (ERİ <2 cmise 
|CG| — xkaçcm 
dir? 

Çözüm: 


(CE| kenarortayı (BD| 
yi 1/2 oranında böl- 
düğünden G noktası, 
ABC üçgeninin ağırlık 
merkezidir. 








Ayrıca ABG üçgeninde, (AHJ ve (GEJ kenarortay ol- 
duğundan F noktası ABG üçgeninin ağırlık merke- 
zidir. 

ABG üçgeninde, 

JEF| 2cm > |FG| <4cm 

ABC üçgeninde, 

JEG| <6cm > |GC| <x 12cm bulunur. 


Wa 


ABC bir üçgen 





A 
DD (ADI 1 (BCJ 
20 E <7 <a 
,g  MBAD) > M(DAC) 

F 

İsi. |AB| <20cm 

B D C 
JEC| 10cm 


JAF| -8cmise |BC)| kaç cm dir? 


Çözüm: 

(ADI hem yükseklik 
hem de açıortay 
olduğundan ABC 
ikizkenar üçgen ve 
(BD| — |DG| olur. 
|AB| - |AGJ olduğundan |AE| — 10 cmdir. 
(BEJ ve (ADJ kenarortay olduğundan F noktası kenar- 
ortayların kesim noktası olacağından 

JAF| <2JFD| 8cm — |FD| < 4cmolur. 
ADB (12-16-20) dik üçgeninden 

(BD| - 16 cm olur. 

(BC| < 2/BD| <2.16 - 32 cm bulunur. 








B 16 D 16 


Örnek 4: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BGJ 
JAE| — 2JED| 
(BD| - |DGJ 
ie JEC| 8cm 
JAB| < 12cm ise 
NX |BC| kaç cm dir? 
D C 
Çözüm: 
A (AD) kenarortay ve 


JAE| — 2JED| olduğundan 
(CKJ kenarortay ve E nok- 
tası ağırlık merkezidir. 


O halde |JKE| - 4 cm, 
JAK| > |KB| > 6cm ve 
ICK| < 12 cmdir. 


GU 
© 


BCK dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
122-694 |BC|? > |BCJ - 6/3 cm bulunur. 


y Kenarortay 


4 


bi 
Ç i 


ende Aclori 


e) 


TRİ - Üç 


GEOMİ 
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ABC bir üçgen 
A, E D doğrusal 








İCEJ 1 JABJ 

JEF| 5cm 

|AE| — |EB| -8.cm 
|CF| - 10 cm 

JCDİ| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kac cm dir? 


A) 5 B) > gs  B E) 9 
Soru 2: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
A, FE H doğrusal 
ICEJ n (BEJ — £E| 
D LAFI 1 (BGJ 
ip |AD| < |BD| 
/ <a A İPKi-iKE<30m 
B F Cc İLE EX 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


İV Cc) 3 


A) v6 


D) v10 E) 23 


ABE ve ACD birer üçgen 


(BEJ 1 (CDJ 

JAD| <|DB| < JAE| <JECİ 
- |AG| 4cm 

(BG| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 Öğ 2y2 D) E) 23 


WdJa 





* Üçgenin kenarortay uzunlukları aşağıdaki bağıntı- 
lar yardımıyla bulunur. 


2. h21 2 a? 
2V£ -b *- Cc gm 





ONE — a2 * b? — DE 


* Yukarıdaki üç denklem taraf tarafa toplandığında 


kenarlar ile kenarortaylar arasında aşağıdaki ifade 


elde edilir. 


AVE VE Vİ) >3.(a2 4 b2 4 c2) 








Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
JAC| > 11cm 
7 w |(AB| 7cm 

IBD| — |DCJ — 6 cmise 
e a |AD| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
(AD) kenarortay olduğundan 

2 

22 74112 İ & 28 170-72-98 


xX-49 > |AD| -x-7cmbulunur. 





pyaar 














Örnek 3: 
A 
8 
B D 
a 12 
Çözüm 
A 


Dy 6i— 


ABC bir üçgen 

IBDI ve JCEJ kenarortay 
(BF| 4cm i 
IFC| 6cm 

IBC| - 8 cmise 

|JAF| — xkaç cm dir? 


JAFJ uzatılırsa (FHJ, FBC üç- 
geninde kenarortay olur. 
(BH| < |HG| <4cmolur. 
2JFHJ|? 42 4 62- vi ise 
|FH| 10 cmdir. 

F noktası ağırlık merkezi 
olduğundan |AF| — 2JFH| 
JAF| 2/10 cm bulunur. 


ABC bir üçgen 
(BD| — |DE| — JECİ 
JAE| 6cm 
|(AB| -8cm 
E c |BC| —12cmise 
meli * TACI e x kaç em 
dir? 
|AD| > y olsun. 


ABE üçgeninde ke- 
narortay teoreminin 


uygulayalım. 


2 
> > y?-34cmolur. 


ADE üçgeninde de kenarortay teoremi uygulayalım. 


267 —-y2 4x2 — 


8” 2. > 8 
DE -d344*Xx 5 
— x2-70 
> xzy70cm 








Soru 1 
A ABC bir üçgen 
JAB| < |BDJ < |DGİ| 
s1 JAC| - 10cm 
, / ME |AD| <3v/2.cm 


Yukarıdaki verilere göre, Gevre(ABC) kaç cm dir? 


4 
A) 24 B) 28 C) 31 D) 34 E) 37 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
(BD| — |DEJ — |EC| 
JAD| 3cm 
y X 

JAE| 4cm 
JAC| Xx 

B D E c JAB| —y 


Yukarıdaki verilere göre, x? - y? farkı kaç cm? dir? 


Z 
A) 12 C) 21 


B) 18 


D) 28 E) 32 


Soru 3: 
ABC bir üçgen 
(BDJ ve (CEJ kenarortay 


|(AG| 8cm 
JGC| 6cm 
|BG| 4cm 








Yukarıdaki verilere göre, |AB|? * |ACJ? * |BCJ? 
toplamının değeri kaç cm? dir? 


4 
A) 200 B) 284 GC) 289 D) 348 E) 400 


© 
5 
C 
9) 
> 
(2 
2 
1 
ei 
iy 
z 
O 
ua 
© 


y Kenarortay 


5 


Açıorta 
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|AD|-V,, (BEJ <V 











JCF|  2(FEJ ise |CF| -8cmolur. 


Kural gereği, 


5JAHJ? — (BDJ? * |CEJ|Z olduğundan 
5JAHJ? — 9” $ 122 - 225 


JAH| - 3V5 cm olur. 
1BC| — 2(AH)| ise 


IBC| —- 6V/5 cm bulunur. 


Kİ Kenarortay Alan Özellikleri 
ABC bir dik üçgen 


(ABI 1 (ACI 





, JGF) <V, 


b 


| 5V2 - V2 4 V2 | 





B D Cc B Cc 


# Üçgenlerde kenarortaylar çizildiğinde alan dağılı- 
mı yukarıdaki gibi olur. 


ABC bir dik üçgen 

IBDJ ve (CEJ 

kenarortay X 
(AB) 1 JACI z 
|(EF| 4cm 


İFD| <3 cmise 





|BC| — x kaç cm dir? 


bo 


Üçgende kenarların orta noktalarının birleştirilme- 


si ile oluşan DEF üçgenin ağırlık merkezi de ABC 
ABC dik üçgeninde $ çg ğırlık merkezi de 


(AH çizilirse 
JAH| — |BHJ — JCH| 
olur. 


IBF| — 2JFD)| ise 


üçgenin ağırlık merkezi olna G noktasıdır. 

* Gnoktası ABC ve DEF üçgenini ağırlık merkezi ol- 
duğundan (ADI kenarortayı aşağıdaki gibi bölü- 
nür. 

JAH| — 8k 

JHG| —k 

|GD| < 2k 


| 2.JAHİ — 6.JHGJ - 3.JGD)| | 


# GEH üçgenini alanı ABC üçgenin alanının 24'de 


Tidir. 
| Alan(ABC) - 24.Alan(GEH) | 






IBF| < 6 cm olur. 








arm mam ap 














ABC bir üçgen 

(BEJ m (DF) x (G3 
E (AFİİFE|<JECİ 
1BD| < |DC| 
Alan(FEG) — 10 cm? 
ise Alan(ABC) kaç 
cm? dir? 


IBFI çizilirse (BEJ ve 
(FDI BCF üçgenleri- 
nin kenarortayları ola- 
cağından G noktası 
BCF üçgeninin ağırlık 
merkezidir. 

Alanlar şekildeki gibi 
yazıldığında 
Alan(ABC) - 90 cm? 
bulunur. 


Örnek 2: 


ABC bir üçgen 
G, kenarortayların 


kesim noktası 
IBE|<JEF|<|FC| 
JAD| - 3JBD| 


Alan(BEGD) - 14 cm? ise Alan(AGFC) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

G ağırlık merkezi ol- 
duğundan alan payla- 
şımı şekildeki gibi ya- 
pılabilir. 

7S 14 cm? ise 
Ss-2 cmdir. 


Alan(AGFC) — 16S — 16.2 - 32 cm” bulunur. 


WI 








A ABC bir üçgen 


G, kenarortayların 


kesim noktası 


(GDI 1 (GC) 
(GC| 8cm 

(27 
eN a e 
BD c (BD| - Y5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


Z 
A) 40 B) 48 C) 60 D) 72 E) 80 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
D G, üçgensel bölgenin 
ağırlık merkezi 
3|DE| < 2(BC| 
E 
8BJFH| - 3JAB| 
B F HC 


Yukarıdaki şekilde Alan(DEG) — Alan(GFH) oldu- 


ğuna göre, a orani kaçtır? 


Z 


Me Bİ ÖZ MD$ Bi 


A ABC bir dik üçgen 


G, kenarortayların 
kesim noktası 


(GDI 1 JBCİ 
c JAB| s6cm 
|(AC| <8cm 
|GD| —x 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AZ B) 


ğ 8 D)2 E3 
. ÖR? o ) 


> 
2 
pi 
O 
pa 
lo) 
C 
© 
Z 
pa 
o 
z 
o 
(ee 
< 
© 
öö 
peni 
© 
(0) 
un 
yam 
, 
2 
— 
LL 
pi 
O 
LL 
o 














) GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


4 8 B) 6v2 

















Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
JADJ kenarortay 
E H,K,C doğrusal 
(BHJJHF)JFE| 
K Alan(ABC) — 72 cm? 
B D Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FKCE) kaç cm? dir? 


4 
B) 20 


A) 18 C) 24 D) 28 E) 30 


Soru 5: 

ABC bir üçgen 

IBEJ n IFDİ — 4k) 
IFGJ N TEDİ — (H3 
(BD| - |Dcj 
Alan(ABC) — 120 cm? 





Yukarıdaki verilere göre, AFGE ve KDHG dörtgen- 
sel bölgelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 

V 
A) 40 B) 45 GC) 50 


D) 55 E) 60 


ABC bir dik üçgen 
(BD) ve (CEJ kenarortay 








(ABI 1 (ACI 
(BC| - 6V5 cm 
IBG| 6cm 
|GC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Cc) 9 D) 6y3 E) 12 


' 
' 
' 
: 
; 
: 
: 
: 
: 
' 
' 
i 
, 
i 
i 
i 
: 
: 


ul 
pi 
G 


A 
fi, 
E 
B a Cc 


Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunluklarını kenar ka- 


bul eden DEF üçgeninin alanının ABC üçgeninin ala- 


nına oranı > tür. 





Örnek 1: 
Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunlukları 7 cm, 
8 cm ve 9 cm ise üçgenin alanı kaç cm? dir? 
Çözüm: 

Alan(ABC) — SAlan(DER) 


D 
y- 11819 j, 
2 
7 8 
Alan(DEF) — vV12-3-4.5 
Alan(DEF) — 12y5 cm? olur. 
E 9 F 


Alan(ABC) — > 125 


Alan(ABC) — 16v5 cm? bulunur. 








B C 
ABC ve DEF birer üçgen, 


G, ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merkezi 
|AG| 4cm, |BG| 6cm, |CG| 8cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


4 
A)32 B)18/3 C)SVi5 D)36 E)18/5 








TEST - 1 














- ABC bir üçgen 
(BDI açıortay 


|JAD| 6cm 
İDC| <9 cm 

c Çevre(ABC)-45 cm 
(BC| —x 


A)20  B)18 


ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (AC) 

(BD) açıortay 
|(AB| 6cm 
(BC| - 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBC) kaç cm? 
dir? 


A) 9 B) 12 C) 15 D) 18 E) 20 
A ABC bir üçgen 
(ADI açıortay 
JAB| - AE| 
E > |CE| 4cm 
(BD| 6cm 
B & D 
IDC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin 


çevresi kaç cm dir? 


A)32 B)35 C)36 D39 E)4İ 


WIi4 


4. 


ABC bir üçgen 
JAE| ve JCDJ 


A 


kenarortay 
IDGJ| 5cm 
e JAG| <8cm 


B E C 


Yukarıdaki verilere göre, |GE| * |GC| top- 
lamı kaç cm dir? 


A) 14 B) 15 GC) 16 D) 20 E) 26 
A ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 
6v2 #2 (o G, üçgensel bölgenin 

ağırlık merkezi 

B c (ABI LJACI 
(AB|-JAC|6v2.cm 
JAG| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





A3 B) 4 o)5 D) 6 E)7 
A ABC bir üçgen 
(AGI 1 (GCI 
D J|AC| < 16cm 
G 
B e 


Yukarıdaki şekilde G noktası ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık merkezi olduğuna göre, 
IBD| kaç cm dir? 


E) 25 


TRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


) GEOME 
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TEST - 1 
7. A 5 ABCD bir dört- 10. a ABD ve EBC birer 
gen ” dik üçgen 
4 (ACI açıortay : N (ABI 1 (BCJ 
IDC| -4cm EF (AE|—JEB|—-6 cm 
6 
| - |(BC| 6cm IBD|<|DC|— 9cm 
B $ D 8 C |JAF| —x 
y A — Alan(ACD) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) oranı 
kaçtır? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
2 3 2 3 3 
AN ele ee <br. CE A)8 B) 9 C) 10 D) 11 E) 12 
8. A ABC bir üçgen 11. A ABC bir üçgen 
(BD) açıortay (AN B, K, F doğrusal 
D 
9 (AB| 9cm G, ABC üçgensel 
(BC| - 12cm E bölgesinin ağırlık 
B 12 C |(AC| « 14cm merkezi 
Di -x EN 
" il - - i 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Fi — İz ai 
s JAD| 36cm 
IBK| — x 
A3V5 BaB CG2Yi5 D8 9 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)2v29 B)11 CG3Yi7 D)14 E)15 
9. A 
© 
D 
12. A ABC bir üçgen 
E G, üçgensel bölge- 
Lİ N nin ağırlık merkezi 
8 & |(EB| — 4JAE| 
i G 
ABC bir dik üçgen , /BDJ açıortay 
(ABI 1 (ACI, m(ACB) — 45“ N 
N N — Alan(ABC 
Yukarıdaki şekilde Alan(ABD) — 12 cm? oldu- Yukarıdaki verilere göre, Alan) oranı 
ğuna göre, Alan(DBC) kaç cm? dir? kaçtır? 
A12 B)15 C)i22 D18 E 123 A5 BİO C)12 D15 E)20 
18. 2, 88 0S NB çep LE 3-6 MERA azn 





TEST - 2 

















ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BCİ 

(EDI 1 JACI 

IDC| — (BGİ| 
JAE| 5cm 
JEB| 4cm 





B > G 


dir? 


A) 15 B) 20 C) 25 D) 30 E) 35 
ABC bir dik 
” 10 üçgen 
(ABI 1 (ACI 
7 De (CELL İFEİ 
5 g2 
z (CBI açıortay 
IFB| — 12cm 
JAC| < 10cm 
|CE| 2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FBD) kaç cm? 


A) 24 B) 36 C) 40 D) 44 E) 48 
A ABC bir dik üçgen 
> (ADI ve (CDİ açıor- 
R tay 
(ABI 1 (BC) 
ni A, JAB| 6cm 
B 


iğ |AC| — 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Tapi oranı kaçtır? 


1 


AŞ B) 1 o2 DB b2 


WA 


A ABC bir üçgen 
M(BAE)-m(EAĞ) 
(BD| < |DC| 
JAB| 12cm 
JACJ - 16 cm 

“ Alan(AED)- 5 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


A ABC bir ikizke- 
nar Üçgen 
B, G, D doğrusal 
G, kenarortayla- 
rın kesim noktası 
5 İGEJ açıortay 
|AB| < |AC)| 


ul 


i ” R Alan(DEG) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) oranı 
kaçtır? 


Am 
8 9 12 16 18 


ABC bir üçgen 
G, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık 
merkezi 

IDGİ açıortay 
JADj <3cm 
(BD| -8 cm 
İDC| Xx 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
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ABC bir üçgen 

yi Pm 
m(BED) — m(DEĞ) 
m(ECB) - m(FGb) 
|(AC| 7cm 
JAE| 5cm 
JEB| -3cm 





Yukarıdaki verilere göre, 





oranı kaçtır? 


8 


3 si 
7 


11 


5. Eye 


A 11 7 


B) c) > D) 


8. ABC bir üçgen 
(ADI iç açıortay 
(AE| dış açıortay 
|(AB| <icm 
|AC| 2cm 


E B D Cc 


BD 
Yukarıdaki verilere göre, a oranı kaçtır? 





Yi B) 5 c) Dİ E 
9. ABC bir üçgen 
(ADI açıortay 
JAE| < 10cm 
JEB| -2cm 
B 5 Dİ Ğ (BD| <6cm 





Yukarıdaki şekilde C noktasının JADJ ye göre 
simetriği E noktasıdır. 


Buna göre, Çevre(ABC) kaç cm dir? 


Cc) 33 


WI 





10. ABC bir üçgen : 


G, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık 


A 
12 
merkezi 
7 JAG| -6cm 
|GC| < 12cm 
|BG| —x 


Yukarıdaki şekilde |AB|—|GC|— 12 cm oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 
B) 7v3 


A) 6v3 C) 8/3 D8 E)10 


11. A ABC bir ikizkenar 
üçgen 
G, kenarortayların 
E kesim noktası 
X |AC| — JBG| 
|AB| < JAD| 
€ |GD| —2em 
|EC| —x 


a 
o 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)6V2 B)5V/2 C)4v/2 D)s/2 po 


12. A ABC bir üçgen 
K noktası; ABC üç-ge- 
nsel bölgesinin ağırlık 
merkezi ve ABD üç- 
geninde iç teğet çem- 
B 5 Di C berin merkezi 

IBD|s 5 cm 

IDC|sicm 

J(AD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaçtır? 


A)3 BY E) 3v2 





MMA ip 1zD 




















TEST -3 





(PCI 1 (AC 
(PHJ L (AH 
(CBI L (AH 
JAP açıortay 
JEB| 3cm 
IPH| x5cm 
|(ABj —x 


ğ 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)5 B) 6 0)7 D)8 E)9 
F ABC bir üçgen 
A (ABI ve (AEJ 
açıortay 
IDE| <3cm 
B X D3E 7 
JEC| 7cm 
IBD| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








a 8 pg; gi 
AZ Be G3 D ) 5 
E ABE: bir üçgen 
A Pr Zade 
m(BAD) < m(DAC) 
m(GAE) — m(EAh) 
B DEĞ 2 ; (pc <6cm 
İCE| 24cm 
Yukarıdaki verilere göre, İRE oranı kaçtır? 
|)? pi g3 yi pZ 
TA 10 7 5 5 


Wa 


A ABC bir dik üçgen 
G, üçgensel bölge- 
nin ağırlık merkezi 


(ABI 1 (ACI 
(BGİ 1 (GDI 
1BD| <|DC| 
(BG| - 4v3 cm 








B D GC 


JGD| <x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AB BY O22 D3 E2V3 


B 5 N 5 Cc 


ABC bir üçgen, INAJ 1 (CAJ 
|BNJ — |NC| < 5cm, |AC| < 4cm, JAB| —-x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A M3 B)25 C)sY5 D2v13 E)4V5 


A ABC bir üçgen 
(AEJ ve /BDJ 
kenarortay 
JAFJ 1 (FCJ 








Yukarıdaki şekilde |AG| — |FC| < 6cm ol- 
duğuna göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 
A)24 B)27 


C36 D)42 


m 
o 
Rp 


| GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 

















y Kenarortay 


Açıortay 


gende 


GEOMETRİ - Üç 


j 
; 


A ABC bir üçgen 
(BDI açiortay 
m(BDE) — 1209 
JAD| <5 cm 
İDC| <-8cm 








B GC 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| — |AB| farkı 
kaç cm dir? 


A7 BSV7 Ca Ds Bey 


ABC bir dik üçgen 
IBDJ ve JCAJ açıor- 


Â NO TABIL (ACI 


M(BDE) — 45: 
|BE| -8.cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm?” 
dir? 


A) 4 B) 8 6)9 D) 12 E) 16 





Â ABC bir üçgen 
60160" JAB| -6 cm 
ğ JAD| x4cm 
B D x Cc |DC| —x 


Pa Pa 
Yukarıdaki şekilde m(BAD) - m(DAC) — 60" 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)4AV7 B)5V6 C)SV7 D)6Y6 E)6v7 








MA 


A)96 B) 








A ABC ve BDC birer 

Üçgen 

> v (BE| - JEC| 

ç İBD| <6cm 

|AB| — |DC| <8cm 

6 
JAC| x 10cm 

D 


Yukarıdaki verilere göre, |AE|? — |DE|? kaç 


cm? dir? 


A)64 BJ32 C)24 D18 Etiz 


A ABD ve ACDbirer 
üçgen 
X G, ACD üçgensel 


7 g bölgesinin ağırlık 
merkezi 
(BEJ açıortay 
> a |AB| — 18 cm 
(AD| 10cm 
|(CD| <6 cm 
JAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4 B) > ge Dİ p7 


12. Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunlukları 


12 cm, 16 cm ve 20 cm olduğuna göre, 
Alan(ABC) kaç cm? dir? 


DA 10-3 iri İZ-E 




















3 


kiz 


* 


* 

















Bir şeklin belli oranda büyütülmesi veya küçültül- 


mesiyle oluşan şekil bu şeklin benzeridir. 


Örneğin, maket uçaklar ve arabalar asıllarının be- 
lirli bir oçanda küçültülmüş birer benzerleridir. Bir 
maket arabanın en-boy oranı, gerçeğinin en-boy 
oranına eşittir. Fotokopi makineleri de istenen res- 


min veya yazının birer benzerini oluştururlar. 


Her türlü 2 veya 3 boyutlu cisimlerin benzerlikle- 


rinden söz edilebilir. 





Üçgende Benzerlik 
Açıları eşit veya kenarları orantılı üçgenlere benzer 


üçgenler denir. 








ABC — DEF | 


(< işareti şekillerin benzer olduğunu gösterir.) 


Benzer üçgenlerin kenarları orantılıdır. Bu orana 


(k) üçgenlerin benzerlik oranı denir. 


ABC — DEF > 2 -— 





e 


Orantılı kenarların karşılarındaki açıların ölçüleri 


eşittir. 


mf) — mk), ME m, mÖzmf 


WI 





Örnek 1: 
A ABC ve DAE birer üç- 
gen 
ABC — DEA 


m(AED) — m(DEB) 

m(ÖFÂ) — 80* 

M/(EAĞ) - 40* ise 
Pam 

m(DAB) — o kaç de- 





recedir? 


A ABC — DEA ise 





olacağından, 


Emi 


FBE ikizkenar Üçgen olur ve m(BFE) 809, 
m(ABE) - m(ÖEB) - m(DEA) — 509 ise 
m(ÂEĞ) — 80 ve m(Ö) - 609 elde edilir. 
m/(BAR) — x dersek, ABE üçgeninden 

50* £ 1009 4x 180*—x-30'dir 


m(G) - m(DAE) > 60* -w 4 309 & - 30" bulu- 


nur. 
Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
ABC — DEF 
İDF| 6cm 
e (BC| x 10cm 
D JAC| - 15 cm ise 
İN İFE| sx kaç cm dir? 
B E Cc 





z 
4 


eril 


TRİ - Üçgende Benz 
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E 


G 
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Rİ - Üçgende Benzerlik 


GEOMİ 


İN 

















ABC — DEF den şekildeki 
gibi eşit açılar işaretlenir. 


Benzerlik oranı yazıldığında 





(DF| OÇEF 

(aj “ iacj <£ 

6. Xx 

15 10 

|IFE| -x 4cm bulunur. 

Örnek 3: 
D ABC ve DEF birer 
i üçgen 
ABC — FED 
6 |BF| < |FE| — JEC| 

İDE| 8cm 


(BC| kaç cm dir? 








ABC — FED olduğundan açılar şekildeki gibi yazıla- 
bilir. i 
|IBF| — |FE| — |EC| — x diyelim. 


Benzer üçgenlerin kenarları orantılı olduğundan, 


EN & 
alimi > xz4cm 


> |BC| <3x- 12cm bulunur. 


WA 





Soru 1: 
A ABC bir üçgen 
D IDB| — 14cm 
E |IBC| — 12cm 
14 j |EC| 4cm 
ği İDE| 3cm 

12 
B 


Yukarıdaki şekilde ABC — AED olduğuna göre, 
JAE| *- JADİ| toplamı kaç cm dir? 


A4 8) 6 Cc) 8 D) 9 E) 12 
Soru 2: 
D x ç (ABCDveDFEC birer dikdörtgen 
2 ABCD—DFEC 
i > JAB - BEJ 
|CE| 2cm 
IDC| —x 
A i B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) VS #1 B) 25 C) 35-2 
D) 25-1 E) 25 41 

Soru 3: 
A ABC bir dik üçgen 
> Si (ABI 1 (ACI 
(AHJ 1 (BGJ 
ğ H Ğ JAC| 20cm 
JAB| — 15cm 


Yukarıdaki şekil 
ğünde |BCJ| nin 10 cm azaldığı fark edilmiştir. 


fotokopi makinesinde küçültüldü- 


Buna göre, |AH| kaç cm olur? 


erme 

















1. Açı - Açı Benzerliği 
İki üçgenin İki iç açısı eşit ise, Üçüncü açıları da eşit 
olacağından bu üçgenler benzerdir. 


> ABC—DEF 


mA) — mh) 
e 


m(B) - m(E) 








ABC bir üçgen 

Dai Pi 
m(ABC) x m(ADE) 
IDC| 2cm 
|JAE| 4cm 
JAD| 6cm ise 
|BE| — x kaç cm dir? 





A AED ve ABC üçgen- 
lerinde A köşelerinde- 
ki açılar eşit olduğun- 
dan ikişer açıları eşittir. 





O halde ABC - ADE dir. Eşit açıların karşılarındaki 


kenarlar orantılı olduğundan 


>—x44-12 





en 
8 x*4 


> x-8cm bulunur 


WHA 


Örnek 2: 

A ABC bir üçgen 
m(EAĞ) — m(ABE) 
m(SAD) - m(DAE) 
|DE| 1cm 
JEC| <3 cmise 
IBD| - x kaç cm dir? 


BXx DİE 3 GC 


Eşit açılar şekildeki gibi 
gösterildiğinde 

JAC||JDC|4 cm olur. 
AEC ve BAC üçgenlerinin 
iç açıları eşit olduğundan 








benzerdirler. 


AEC — BAC benzerlik oranları yazılırsa, 
cl jecl 4 3 


— > — 

İBcl Jacl 4x 4 

16 — ip 

3 -42x > İBD| <x 3 cm olur. 

Örnek 3: 
ABC bir eşkenar üçgen 
m(AED) — 60* 
IDC| 2cm 


JBE| < 6 cm ise 
JAB| — x kaç cm dir? 





m(BAE) za ve 
m(AEB) - B dersek 
.*-B120” dir. 

Bu durumda DEC üç- 
geninde m(DEĞ) —a 
ve m(EDE) - $ olaca- 
ğından ABE — ECD dir. 











— > x-9cm bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 
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gende Benzerlil 


GEOMETRİ - Üç 


) 











Örnek 4: 
ABC bir üçgen 
(FEJ L (ABJ 
(GFI 1 (ACI 
TED) 1 (BCJ 
JEF| - 10cm 
|EG| 8cm 
JGF| - 12cm 
|BC| — 24 cmise 
JAB|-JAC| 
kaç cm dir? 





toplamı 





JAC| Xx 
JAB| — yve 
m(â) e 
mi8) - p 


m(6) z 6 olsun 








BED üçgeninin iç açılarından m(DEF) a) 
AEF üçgeninin iç açılarından m(EFĞ) sd 
gi 


CFGD dörtgeninin iç açılarından m(EGF) - 9 olarak 
bulunur. Dolayısıyla FEG — ABC olur. 


Benzerlik oranları yazılırsa; 








d B 9 

Lv. ed 

8 12 10 —. 

2 “y denx 36cm ve y-30cm olur. 


|AC| * |AB| <x4y-36 30 - 66 cm bulunur, 


WI 


Örnek 5: 
A ABC bir dik üçgen 
E (ABJ 1 (ACJ 
D 
(CD| ve (BEJ iç açıor- 
tay 
B C 


Yukarıdaki şekle göre, aşağıda verilen benzerlik 
ifadelerinden kaç tanesi doğrudur? 


Il ADF — AFE 
II. BDF — BFA 
IN. CEF — CFA 
IV. ABE — ACD 
Çözüm: 


(CDJ ve JBEJ iç açıor- 
tay olduğundan JAF| 
de açıortay olur. 





m(BFÖ) - go: ş A 


*- 


<< Emi 


Dai Cm 
M(DFB) — m(EFG) — m(DAF) — m(FAĞ) — 459dir, 
B köşesindeki eş açıları m, C köşesindeki eş açıların 


diye isimlendirdikten sonra, 
Pi Pi 
M(ADC) > M(AFE) 459“ 4m 
Pei Pl 
M(AFD) — m(AAEB) 459 # nolur. 
Bu isimlendirmelerin ardından benzer olan üçgenler 
arandığında; 


ADF ile AFE üçgenleri arasında (ADF — AFE) 
BDF ile BFA üçgenleri arasında (BDF — BFA) 


CEF ile CFA üçgenleri arasında (CEF — CFA) benzer 
üçgenler olduğu görülecektir. 


Buna göre, |, li ve ili doğru, IV yanlıştır. 




















A ABC bir üçgen 


Pen 


MAĞ) m(ABE) 





JAD| 6cm 
JAC| 8cm 
(BD| -i2cm 
JAB| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B)8 C) 12 


A ABC bir üçgen 
m(ABE) — m(GAE) 
JAD| - JAE| 

€ |BD| x4cm 
IDE| 6cm 
|EC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm? dir? 


A)4M3 B)6V3 Ö A D)12/3  E) 16v3 


Soru 3: 

A 5 E 3 (ABİ LJACI 

a (BDJ n (CEJ > (EŞ 

D li m(GEB) - m(BDE) 
2|DC| — 3JEBİ| 
|(AE| 5cm 
JAD| 4cm 

c 


Yukarıdaki verilere göre, |EB| kaç cm dir? 


WI 


Soru 4: 

A ABC bir dik üçgen 
(AB| | (BCJ 

IBD| 6cm 
IDC| - 10 cm 
JEC| &x 








Yukarıdaki şekilde m(BAD) - m(GAD) - m(EDG) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A) 4 ös C)6 D) 7 E)8 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
“Ap. JABI LAG 
> N (DEJ 1 (BC| 
Bi IDC| & 4JAD| 
> Ee IDE| 4cm 
JAB| < 13cm 
|EC| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





A 
3 3 5 
— —- Cc) — D)3 E) 4 
AZ BŞ > ) ) 
Soru 6: 
A i ABC bir üçgen 
AN 
(ADI açıortay 
m(ACB) — m(ABE) 
a aşil 
2 İN 
B D Cc JED| 3cm 
de & (BD| 9 
Yukarıdaki verilere göre, pci oranı kaçtır? 
4 
2 3 1 2 5 
iri e. 2 e Ey) — 
NM BD We ©. EB 


zl 
< 


OMETRİ - Üçgende Benzerlil 


GE 


| 











OMETRİ - Üçgende Benzerlik 














Soru 7: 
ABC bir eşkenar üçgen 








(AFJ 1 JDFJ 
ICEJ 1 (DFJ 
1BD| — |DGJ 
İDE| -4cm 
JAB| - 10cm 
JAF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
A) 43 B) 7 C) 5v2 D) 213 E)8 


Soru 8: 
A ABC bir dik üçgen 


(ADI, BAE açısının 

açıortayı 

(ACI 1 (BCJ 

Ya MADE) — 45» 
İDE| > JEC| 
JAC| <4cm 
1BD| —x 


WA 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A) 4 B) 2/3 C)3 


Soru 9; 








(ABI 1 JACI, 
(ED) 1 (ABI, JAE| < JEHJ, 


ABC bir dik üçgen, (AHJ 1 (BCJ 
|IHCJ| <5 cm 


|BHJ 20cm, |DE| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v2 B)3 C) 23 D) 4 ğ 25 











2. Kenar - Açı - Kenar Benzerliği 

İki üçgenin birer açısı eşit ve bu eşit açıların kolları 
olan kenarlar da orantılı ise bu üçgenler benzerdir ve 
üçüncü kenarların oranı da benzerlik oranına eşittir. 


A 








Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
(BD| <1icm 
9 |EC| <6 cm 
İDE| 7cm 
” E JAE| - |DCJ < 9 cmise 
> |(AB| — xkaç cmdir? 
B1D 9 Cc 


ABC ve DCE üçgenlerinde 
m(6) —a orak açısının 
kollari orantılandığında 





olduğundan ABC — DEC 
olur. 





Xx > cm bulunur. 

















Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
|AB| <4cm 
4 N |DC| < 6cm 
(BD| -2cm 
Bp 2D 6 c JAD| 3cm ise 
; JAC| — xkaç cm 
dir? 
, 
Çözüm: 


ABD ve ABC üç- 


genlenideçi 
m4) — a ortak 
açısının kolları 


m orantılandığında 





ABD — CBA olur. 
İİ aş olduğundan 
4 8 Xx 
> |AC| > x > 6 cm bulunur. 
Örnek 3 
D 4 C 

6 4 12 

A Xx B 
ABCD bir yamuk, JAB) //(DCJ, |DC| 4cm 
JAD| -6cm, JAC| <8cm, |BC| - 12cm ise 


JAB| > x kaç cm dir? 


Çözüm: 








ADC ve ACB üçgenlerinde m(AD0) - m(ÂGB) 


olduğundan ve 


FE k- olduğundan ADO — BCA olur. 


k- İ - za > |AB| < x - 16 cm bulunur. 








3. Kenar - Kenar - Kenar Benzerliği 


İki üçgeninin üç kenarıda orantılı ise bu iki Üçgen 
benzer üçgenlerdir. 


A 
D 
G b 
f e 
B a C E d F 
AP Sx ABC DEF 
d e 








Örnek 1: 

A ABC ve DCF birer üç- 
gen 
İDC| — |EC| 6cm 
JAE| < 12cm 
(BC| 18 cm 

İ JAB| -9cm 

JED| x-3cmise 


IBF| - x kaç cm dir? 


DCE ve ABC üçgen- 


lerinin kenarlarını 





oranlarsak 
3 6, 6 1. 
18 3 





dirler ve 


m(DCA) — m(ACB) a olur. 


DCF üçgeninde iç açıortay teoreminden 

JEF| < m, |FCJ — 2m olsun 

6- V6.2m-3m >m-4 ve |FC| -8cmolur. 
IBF| <x 18-8 - 10cm bulunur. 


gende Benzerlik 


5 


ETRİ - Üç 


| İ GEOM 











GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


i 











Örnek 2: 
ABC ve ADE birer dik 
Üçgen 
(ADJ 1 (DEJ 
(ABI 1 (BC) 
İDE| JADI |JAEJ 





JAB| |JBc| JAc| 











M(EAĞ) — 309 


İDE| — |BD| ise 
İk MAŞ AŞ 
AEJ oranı kaçtır? 
IDE| JAD| |JAEJ 





(ABI © JBG| “ JAĞI 


den (K-K-K) benzerli- 
ğinden oranlanan kenar- 
ların karşısındaki açılar 
eşit olacağından 





m(DAE) - & dersek 


Pa Pam 
© M(BAC) «< mAED) zu * 30* olur. 


ADE üçgeninden a - 64 30*-90*>u-—30'olur. 
ADE (30"-60-909) üçgeninden |BC| — vV3(x3--x) 


e BC 3 
|BC| — 3x4-v3x olur. Öyleyse RE 22 bulu- 
nur, 











ABC bir üçgen 
MEBÜ) -a 
M(ACB) - 3u - 40* 
(BD| - |DC| 
|(ED| <6 cm 

JAB| < iZcm 
JAC| 18cm 
IBE| 9cm 








Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


Z 
A) 20 B) 25 C) 30 


Soru 2: 

a ABC bir üçgen 
m(OCB) - a 
m(ABE) - B 
JAE| <2cm 
İDE| 4cm 
IDC| <5 cm 
|CE| 8cm 
(BC| <8 cm 
|AB| — 16 cm 





Yukarıdaki verilere göre, m(BAĞ) nin & ve B türün- 
den eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


/ 
A) go - İİ) B) 180 — (44B) oC) 45 4 (018) 


D) 90 -(44B) OE) 180- Li 


Soru 3: 
ABC bir üçgen 
(AEJ açıortay 


JADİ — |DEJ 

IBD| 3cm 
c |DC| 6cm 

İCE| Xx 





/ eN 
D) 6 E) 2.10 


ABC bir üçgen 








(AD| <—2cm 
IBE| <6 cm 
İBD| < t0cm 
Ea JAC|—JEC|<14cm 
B 6 E 14 G İDE| pe 


Yukarıdaki verilere göre, x kac cm dir? 


gz El 
A) 4.3 B)7 C) 5.3 D) 8 E) 9 


m A ANE 














Örnek 2: 





ABC bir ikizkenar Üçgen 
|ACj — |BC| 

m(DAĞ) - m(BCE) 
MÂCE) - mABE) 


4, Eş Üçgenler 


& Benzer olan iki üçgenin benzerlik oranı İ (k—1) 
ise bu üçgenler eş üçgenler denir. 


A D 





(BE| 4cm 
X b i e |EF| < 3cm ise 
|AF| — x kaç cm dir? 
B a C E d F 


Çözüm: 


| ABC E DEF | 


Eşit açılar şekildeki gibi ya- 
zıldığında 

AFC — CEB olur ve bu üç- 
genlerde |BC||AC| ol- 
duğundan AFC & CEB dir. 














ii P 
Örnek (AB) 1 (BC) Buna göre, & ların karşısı |BE| — |FC| - 4 cm 
A 
(FE) 1 (AD) B ların karşısı |EC|  JAF| >x 
E 
7 (DO) 1 (BG) md |EC|-34JFC|-344 
D 
JAE| — JED| - JEFİ ml 
5 
e ŞAM /  Örnek83: 
Ez |DC| — 5 cm ise i p c O ABCDbirkare 
|AF|  x kaç cm dir? E (AEJ 1 (DEJ 
i JAE| 5cm 
DE| <2 cmise 
|AE|-JED|-JEF| ise | R ER 
ED de IBE| - x kaç cm dir? 
m —z 
|AF| — |FD| Xxolur. A > 





(BHI 1 JAEJ çizelim. 
Eşit açılar şekildeki gibi 














yazıldığında 

ABH & DAE olur. 

IDE| < (AH «2cm 
JAE!| - |BH| < 5cm 
BHE dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından, 
X2-52 432 > x - a4 cm bulunur 


Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa, 
JAF| — |FDJ — x olduğundan ABF & FCD dir. 
& ların karşısı |İDC| > |BF| 5cm 





B ların karşısı |AB| — |FC| olur. 
İFC| — 17 - 5 — 12 cm ve FDC (5-12-13) üçgenin- 
den |AF| — x - 13 cm bulunur. 
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Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
A (BFJ - |pcj 
İFD| — |DE| 
İEC| — |BD| 


M(EDE) - 709 ise 
m(BAĞ) — x kaç dere- 
cedir? 


FBD ve DCE üçgenleri- 
nin bütün kenarları eşit 
olduğundan eş ve ben- 
zer üçgenler olurlar. Do- 
layısıyla eşit olan kenar- 
ların karşısındaki açılar 
eşit olacağından, şekil- 
deki gibi gösterilirse 
©4709 40-180“ >04-0- 110” 
BH 1809“—>B 4 1109 - 1809p -709 





© ABC üçgeninin iç açılarından; 


2B-x-1809* > 1404x1809 

m(BAĞ) XxX 40' bulunur. 

Örnek 5; 
ABCD bir kare 
IDF| — /JBE| 


m(Dck) — 15* ise 
m(ÂFE) — a kaç de- 
recedir? 





İDCİ > |JBC| (kare- 
nin kenarları) ve 
IDFJ| — |BE| oldu- 
ğundan 

CDF & CBE ve CFE 
bir ikizkenar dik üç- 











gendir. 


Açılar şekildeki gibi yazıldığında &-— 60* bulunur. 


Wa 








E ABCD bir kare 
4 2 (DEJ 1 (EC) 
D c ICE| -2cm 
İDE| -4cm 
A B 





Yukarıdaki verilere göre, |BE| kaç cm dir? 


/ 
A) 6 B) 210 Cc) 43 D) 7 E) 5/2 


Soru 2: 

ABC bir üçgen 
IBD| - |CF| 
|ED| — |DF| 
İBE| — |DG| 

gi 

m(FED) — 65 
M(BAĞ) — & 





Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


Cd 
A) 50 B) 60 C) 70 D) 80 E) 90 


ABC ve BED birer 


eşkenar üçgen 


ICD| <3cm 
JAD| -5cm 
IBE| —x 
İCE| <y 





Yukarıdaki verilere göre, x—y farkı kaç cm dir? 


a 
A)2 B) v5 C) 2,5 D)3 E) V10 





YAA 





























Temel Benzerlik Teoremi 
İDEJ // (BC) ise 
ADE — ABC olur. 


DA SE 


fx : N 











Örnek 1 
D A ABC ve ADB birer üçgen 
DN İDEJ açıortay 
ğ (EF / (BCI 
IDB|  3JAD| 


JEF| > 5cm ise 
|BC| — x kaç cm dir? 


B Xx C 
Çözüm: 
Da A (DB| — 3JAD)| ise 
NİN JAD| <a 
< IBD| > 8a olur. 
3a ADB üçgeninde iç açıor- 
tay teoremi uygülanırsa; 
bi si eyl lur ve 
İBDI “(BEJ 3 * 


Ğ ” “ JAE| - biken |BE| - 3b 
olur. ABC üçgeninde temel benzerlik uygulanırsa; 
(AE| |EF| b 5 
|AB| JBC| *4b Ox 

> |BC| — x - 20cm bulunur. 








WaJ4 


Örnek 2: 


A ABC bir üçgen 
(EF) / (BCJ 
D (BF| — 2JFD| 
E IDC| — 5JAD| 
|EF| > 2 cm ise 
IBC| <x kaç cmdir? 


|BF| < 2İFD| ise JFD| <-m 
dersek, |BF| 2m olur. 
IDC| < 5JAD| ise |ADj —n 
dersek, |DC| — 5n olur. 

(KD) / (EF çizilirse 

BKD üçgeninde temel ben- 





B X c zerlikten; 

in ME IKD| <3 cm olur. 

3m  |KD| 

ABC üçgeninde temel benzerlikteri; 

3.N 5 |BCJ-x-18cm bulunur. 

X 6n 

Örnek 3: 

A ABC bir üçgen 
İDEJ / (BCİ 
I: İç teğet çemberin mer- 
kezi 
D E (DI| «3cm 

NE| 4cm 
|BC| - 9 cmise 

B 9 C 


(AD| * JAE| toplamı 
kaç cm dir? 


İç teğet çember merkezi 
açıortayların kesim nok- 
tası olduğundan (BI| ve 
(CIJ açıortay olur. 
İDEJ| / |BCI ise eşit açı- 
lar şekildeki gibi gösterilir 
|ECİHE| < 4cm 
1BD||DI| 3cm olur. 
|AD| >x ve JAE)| — y dersek 
Temel benzerlik teoreminden; 

X 7 21 Yy 7 








— -— — ——-—>y14cm 
gr a 
2İ 49 
— — — r. 
X*y > * 14 g Sm bulunu 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 














GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


/ 


























Üçgende Orta Taban 


A 





B 2x Cc 
Bir üçgende iki kenarın orta noktasını birleştiren 
doğru parçasına orta taban denir. 


Orta taban daima üçüncü kenara paralel ve 
üçüncü kenarın yarısına eşittir. 


Örnek 4: 
ABC bir dik üçgen 
G, kenarortayların ke- 
sim noktası 
(ABI 1 (ACI 
(BD) N ICEJ — (GJ 
|GFJ > |FGJ| 
İDF| — 2 cm ise 


İBC| sx kaç cm 
dir? 


G, kenarortayların 
kesim noktası oldu- 
ğundan 


(BDJ kenarortay ve 
8 z Rk g İADI < (DG) olur. 








Üçüncü kenarortay olan (AKJ çizildikten sonra 
AGC üçgeninde (DF), orta taban olduğundan 
JAG| < 2.JDFJ 

|AG| -2.2-4cm 

|AG| - 2.(GK)| 

İGK) < 2cm olur. 


AKİ 


IN 


IBK|  |KCJ - 6 cmise 


IBC| > x < 12 cm bulunur. 


WI 


Örnek 5: 

ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BDJ 
m(EDB) — 30* 
JAE| — JECİ) ise 








İDEJ orani kaçtır? 


E den |JAB| ye paralel 
çizildiğinde |EKJ, ABÇ 
üçgeninin orta tabanı 
olur. 

|EK| — x dersek 

|AB| — 2xolur, 








EDK (30* — 60 — 90") üçgeninde, 
|EK| —x ise |DE| — 2xdir. 


da z b 1 bulunur. 
Örnek 6: 
A ADC bir dik üçgen 
(BFJ / TADI 
/ (ABI 1 JBCJ 
p N M(BAB) - MAĞ) 
E JAC| 11cm 
B C IBF| — 2 cm ise 
İAD| —x kaç cmdir? 
Çözüm: 


ADI ve (CBI yi uzatıp 

K noktasında kesiştirdi- 
ğimizde AKC ikizkenar 
üçgen olacaktır. 


İAC| — |AK| — ii cm 
İKB| — |BC| olur. 
BFJ / TAK| ve 

|KB| — |BC| olduğundan (BFJ orta tabandır. 








Dolayısı ile İKDİ — 2/BF|J > İKD| 4cm olur. 


JAK| <x44-11 > İAD| Zx 7cm bulunur 



































Temel benzerlikten 


G noktası, ABC üçgensel bölgenin ağırlık 


Ağırlık merkezinden (G noktası) çizilen paralel 
kenarları 1'e 2 oranında böler. 


ABC bir üçgen 

G, kenarortayların kesim 
noktası 

(DGI / (BCI 

IDG| <2ecm 

IBD| 3 cm ise 


(BC| * JAD| toplamı kaç 


cm dir? 


IDEJ çizilirse 


G, kenarortayların kesim 


noktası olduğundan 
İDG| <|GE| 2cm ve 
,AD| — 2JBD| 

|AD| < 6 cm olur. 


6 





(BC| < 6 cmolur. 


e a m 


(BC| “ JaB| * TECİ © 8 


(BC| * |AD| 64 6 — 12 cm bulunur. 


WI 






ABC bir dik üçgen 








A 

(ABI 1. (BCJ 
|DC| < 2JAD| 
ii İDE| - |DF| < 13cm 
13, 3 

|AB| 18cm 

Dİ 

B E F G 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? dir? 


V 
A) 45 B) 48 C) 52 D) 54 E) 60 


A ABC bir üçgen 


G, kenarortayların ke- 
sim noktası 


(BGJ / IKLI 


IKL| <> icm 


> S |BG| 8cm 
aa İKCİ bacim 
Yukarıdaki verilere göre, TAKI oranı kaçtır? 
vi 1 1 
1 1 di bi p-İ 
Aş BB; © DD in 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 


(DEJ / (GFI / (BCI 
6|EF| - AJFC| — 3JAE| 
(BC| - 45cm 

IGF| xx 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


zerlik 


ya 


Gi 


gende Benz 


Rİ - Üç 


A ET 


A 


GECA 


gende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


N 

















ABC ve DEF birer üçgen 
(DEJ / IBCI 


IKL| <2 cm 
5|KEJ — 2DKJ 
IBD| < 2JAD| 





Yukarıdaki verilere göre, IBK|#JLC| toplamı kaç 
cm dir? 


/ 
A) 15 B) 16 C) 17 D) 18 E) 19 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
4 
D (AFI ve (BFJ açıortay 
12 İDEJ / |ABJ 
|AD| 4cm 
e İBE| <5 cm 
JAB| - 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, .Çevre(DEC) kaç cm dir? 


v 
A) 27 B) 32 C) 36 D) 38 E) 45 


Soru 6: 








ABC bir üçgen, 
JAB| <9cm, 


TABİ 1 (ADI, 


(BD| - 3JDCJ 


|AC| 5cm, JAD|J —x 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


v 
A) İ B) Z Ğ) 3 D)4 m 





WI 


Soru 7: 
A ABC bir üçgen 
FB, C, K doğrusal 

L m(ÂBİ) - m/(BP) 
m(ACk) — m(KGh) 
ALI 1 /BLJ 

L(CKİ 1 JAKJ 
Çevre(ABC) — 16 cm 





A 
-İ 


Yukarıdaki verilere göre, IKL| kaç cm dir? 


/ 
A) 6 Cc)8 D)9 E) 10 


Soru 8: 


ABC bir ikizkenar üçgen 
(GFJ / (BC) 


G, kenarortayların kesim 
noktası 


A, B, D doğrusal 





JAB| — JAC| 
1BD| — 2JCF| 
IBE| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |GF| * JEC| toplamı 
kaç cm dir? 


V 
A)24 B) 25 C) 26 D) 27 E) 30 


Soru 9: 
ABC bir üçgen 


G, kenarortayların kesim 
noktası 


(FHJ / (AB) 
(DEJ / (BC) 
IDEJ n (FHJ > 16) 








Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


A)8 B) 9 C) 10 D) 12 15 





AD 


yemeğe 

















Kelebek Benzerliği 


(ABI // IDEİ 
(AEJ n (BD)J — (C) ise 
ABC — EDC olur. 


TB 
AZ < A 










cl isci 
“sel © Tep 




















Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
İDEJ| // (BCI 
(DF| — |FEJ 
E İFG| «2cm 
|AF| - 6 cm ise 


|GC|>x kaç cm 
dir? 





Çözüm: 

A GBC ve GEF üçgen- 
leri benzer oldukların- 
dan, 

FE 2 
ec e 


> |BC| —>xk ve 
|IDF| < |FE| 2k 
ADF ve ABC benzer üçgenler olduğundan, 

JAF |DF| 6 2k 


—— — —— > 


(AC| © JB) 











> x—4 cm bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
X ABC bir üçgen 
IDEJ // (ABI 
|AD! < (DCİ 
JEF| 2cm 
|Grj 3cm 
İDF| <6 cm ise 








B E “ JAGJ| - xkaç cm dir? 


Çözüm: 

IDEJ, ABC üçgeninin orta tabanı olduğundan 
JAB| — 2)DE| - 16 cm dir. 

Kelebek benzerliğinden ABG — FDG 


65.3 > xz8cm bulunur. 
16 Xx 
Örnek 3: 


(ADI n (BCİJ > 4K) 
E,K G doğrusal 
(ABJ / 1CDJ 

(BG) - |GKİ 

JKFİ <> 2cm 

JAK| — |DF| <6 cm 


ie İCEİ 
ise Tep) ay olanl 





kaçtır? 


G noktasından 
(GHI / (ABJ çizersek, 
HGF -— DEF olduğun- 


iAG| 5 
dan nm 


x -6a ve |HG| <5a 

















olsun. » 

(HGI, ABK üçgeninin ooo $ 

(mi 

orta tabanı olduğundan > 

D 

JAB| < 2/HG)J — 10a olur. g 
ABK - DOK olduğundan, e) 
(AB| o 6 10a o 3 © 22a > 
xXEy 8 * Gary a * YY” g >> 
> ii Ge bulunur. z 
ye öp e yk ayy ö 
ui 

Ö 











GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 











Örnek 4: 

ABI // IDCI / TEFJ 
(ACI n (BD — (EJ 
|AB| — |FGJ| 4cm 
İDC| 6 cm ise 
JEF| * (BFJ toplamı 











kaç cm dir? 
JEF| —x 
IBF| — y dersek 
ML OE MEYE 
ce. eg 
il .6t4 
X 6.4 
Ef iz 
xs 10 İ 5 cm olur. 
İd 6 16 8 
Kural — -— Şi 
gereği y 4 >y 6 3 cm olur. 
8 12 40 * 36 76 
*- fm — ER m mama ER ma 
Xty 3 *$ 5 15 15 cm bulunur. 
Örnek 5 
A E B AB /CD 
IBCJ m JADI < (Kk) 
7 (ECJ N TADI — $FJ 
K |CD| — 3JAE| — 2JEBİ| 
JAD| - 40 cm ise 
IFK| x kaç cm dir? 
G D 
Çözüm: 


|CD|3JAE|—2)JEB| ise 
|CD| — 6m dersek 

JAE| < 2m 

|EB| 3m olur. 

(AEJ / TCDİ ye göre, 

v Kelebek benzerliğinden 











c 6m 
2m . JAF| (AF) 4 
6m  (FD| O(Fp| 3 ve JAF|#JFD| -40 cm, 


JAF| > 10cmve |FD| - 30 cm olur. 
ABİ // |CDJ göre kelebek benzerliğinden 





By VOR Se di 
90 
11X90 |FK| -x- — cm bulunur. 





11 


WI 








ABC bir üçgen 

IDEJ // |ABI 

IDBJ m TACI — £K) 
2JAK| —6İKF| —3/Fcj 
IDF| 5cm 

JEF| —x 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


5 5 V 
A) > B) > 6) 5 D)3 E)2 
Soru 2; 
A1K B (ABI / ICDJ 
(BCJ NM JADJ N IKMJ — 4) 
Ü 
IKB| — |MDJ 
JAK| < 1cm 
İCM| <5 cm 
C 5 M D 
Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 
V 
A)V5-1 B)VS4H1 O)S45 Ds g2 


ABC bir dik üçgen 
(AF| kenarortay 
LEDİ // (BCI 








(ABI 1 f4cJ 

B F G 
|DG| — 2JaD| 
JAE| 4cm 
JEG)| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kac cm dir? 


A) 1 3) > b) 2 





eN 


ira 


mel yere 




















Soru 4: 
D IDAJ 1 (ABI 
JEC| — |CB| < 2.5 cm 
|(AB| 4cm 
IDC| <5 cm 
|İDE| —Xx 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
A) 2v2 B) 2v3 c)3y2 DAS ES 


Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 


D, E, F doğrusal 

İsa IFGI / TADI 
(ABI 1 (AC) 
(ADI 1 (BCJ 

S |GC| - 2JEGİ| 

(AE| — |DE| 
|IFG| - 2/3 cm 
(DC| x 12cm 


< 
w 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


K 9 B) 6v2 Cc) 8 D) 4/3 E)6 


A ABC bir üçgen 

FBED bir paralelkenar 
JAK) 2JLC)> 6JKL| 
|(DL| > 1cm 





Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


Z 
A)7 B) 8 GC) 9 D) 10 E) 11 


Wa 











Tales Teoremi 





ABCD yamuğunda 
ADI / feri / (BCİ) 
olacak şekilde bir 
(EF| çizildiğinde aşa- 
ğıdaki bağıntı sağla- 
nır, 





X 





A noktasından |DCJ 
kenarına çizilen para- 
lel AEL ve ABK ben- 
zer iki üçgen oluşiu- 
rur. 





Örnek 1: 





Çözüm: 


39 











(ABI / TERİ / (DGJ 


(BF| <3cm 
IFc| 7cm 
|(AB| -9cm 


İDCJ - 39 cm ise 
JEF| - xkaç cm dir? 


B den JAD)| ye paralel 
çizildiğinde 

BLC üçgeninde temel 
benzerlik kuralı uygu- 


lanırsa; 


> JEF| sx 18 cm bulunur. 


Rİ - Üçgende Benzerlik 


EOME 








) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 











Örnek 2: 

IDCWTEFI//IGHIYJABI 
3|DE|-3JEG|-2JAG| 
İDC| -3cm 

JGH|J — 11 cm ise 
JEF| * JAB) toplamı 











Kem lir B H NOK CE HNK F 
x Benzer üçgenlerin orantılı kenarlara ait yardımcı 
elemanlarının oranı da benzerlik oranına (4) eşit- 
> tir. 
Çözüm: 
JEF| —x Çevre(ABC) 
JAB| — y olsun Çevre(DEF) 
3İDE|3JEF|-2JAG| 
ise e N i 
DELİ i © Benzer üçgenlerin alanlarının oranı, benzerlik ora- 
| > 2k dersek nının karesine eşittir. 
JEG| — 2k 
JAG| — 8kolur. 





| Alan(ABC) 
i — — pe | 
Alan(DEF) 


A y B Tales teoremi gereği 


ok o x-3 
-— — —XxX-—7cm ve 








2k  Ti-x 
e < İİİ > y-17emolur m 
Xt*y—74 17 24cm bulunur. 
ABC ve DEC birer üçgen 
(AHI 1 (BC) 
IDKI 1 (BC) 
JAH| 5cm 
İDK| <3 cm 
1BC| 20cm 
AB/CD/EF ABC — DCE ise 














|EC| 4cm IBE| kaç cm dir? 
IDF| s5 cm 
JAC| -izcm ABC — DCE benzerliğin- 
(AB| — 13cm den eşit açılar şekildeki 
ICD| < 16 cm gibi yazılır. 
IBD| —x Benzerlik bağıntısını ya- 
|EF| —y S“ zarsak, 
. . .. i Jec| EC| ———— 
Yukarıdaki verilere göre, x * y toplamı kaç cm dir? n m > Ee 
ç ? h, |JBCJ| “5 9 





İEC| — 12 cm ve 
İBE| 20-12 - 8 cm bulunur. 


Z 
A) 32 B) 35 C) 36 D) 37 E) 38 








Ayen aa 





ABC bir dik üçgen 

(ADI 1 (BC) 

(ABI 1 JACI 

Çevre(ABD) — 27 cm 
ç Çevre(ADC) 36cm 

ise Çevre(ABC) kaç 


cm dir? 


D 
E 


Eşit açılar şekildeki 
gibi yazıldığında ABD 
ve CAD üçgenlerinin 
benzer oldukları 
BD © (ABD — CAD) görülür. 


ABD ve CAD benzer üçgenleri arasındaki benzerlik 








oranı 
Çevre(ABD) ., . 27 3 
Çevre(CAD) K 36 “ K 4 ki 


ABD üçgenindeki & nın karşısındaki kenar oo 3 
CAD üçgenindeki & nın karşısındaki kenar 4 


Öyleyse |BD| — 8x, |AD| — 4x diyebiliriz. 

ABD dik üçgeninden |AB| — 5x dir. 

Dolayısıyla, eşit açılardan ABD — ABC olduğu görü- 
lür. 


Çevre(ABD) | 3x 27 
Çevre(ABC) 5x Oo Çevre(ABC) 


Çevre(ABC) — 45 cm bulunur. 





Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
m(ÂDE) - m(ACB) 
Alan(ADE) - S 
Alan(BDEC) — 3S 
JAD| 4cm 
JEC| — 5 cm ise 
JAE| < x kaç cm dir? 








WA 


Pe 
m(BAC) xw ölçülü açı 
ABC ve AED üçgenlerinin 
ortak açısı ve 
Pi 


m(ADE) < m(ACB) — e 


olduğundan 








m(ÂED) - m(ABG) — dır. Bu durumda 
ABC — AED olduğu görülür. . 











Alan(ADE) o ,2 Ee çe — İ 

Amarok 
e EE 

Buradan da k — 2 BEK 


JAE| -x3cm bulunur. 


Örnek 4: 
A ABC birdik üçgen 
” (ACI 1 (BCJ 
x TEDJ 1 ŞABİ 
İDE| sicm 
B Ee 


Alan(BDE) — Alan(ACED) ise |AC| — xkaç cm dir? 


Çözüm: 

Eşit açılar şekildeki 
gibi yazıldığında 
ABC — EBD olduğu 


görülür. 


Xx 











Alan(BDE) — Alan(ABED) - S diyelim. 


Benzerlik özelliklerinden 





AlanEBD) e. S e... 1g 

Alan(ABC) © e ei YE 

Na (&. nın karşısındaki kenarlar oranı) 
2 X 


> J|AC| - x - V2 cm bulunur. 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


£ 





çgende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


) 














Örnek 5: 














ABC bir dik üçgen 
DEFG dikdörtgen 

JAB| 6cm 

JAC| -8cm 

|GF| < 2JGD| ise 
Çevre(DEFG) kaç cm 
dir? 


ABC (6-8-10) üçgenin- 
den |BC| — 10 cm ve 
JAHJ dikmesi çizildikten 
sonra öklid bağıntısı uy- 
gulanırsa 
JAH|.10-6.8— 


JAH| < Z cm olur. 


IGF| - 2)GD| ise |GD| — x dersek, |GF| — 2x olur. 


|AK| — > —x olur. Temel benzerlik uygulanırsa; 








JAK| 2) |GFJ 
AHI © JBGJ ? 
24—5X 
24 
Örnek 6: 
A 








ABC bir üçgen 
IDFJ / TACI 

IDCJ m JABI — 4K3 
İDE| <2Zem 

JEF| 3cm 


.C Alan(DEK) -4cm? 


Alan(AKC) — 36 cm? ise 
Alan(ABC) kaç cm? dir? 


WI 





IDEJ / TACI olduğundan 
DKE ile CKA üçgenleri 
benzerdir. 


Alan(DKE) | ((DEJY 
Alan(CKA) laci Gi 





4 1 : 

TM Kk? > 7 K (benzerlik oranı) olur. 

İDE| -2cmise |AC| - 6 cm ve |EK| — a dersek 
|KA| Sa olur. 


ABC üçgeninde temel benzerlikten 
3 . |BE| 


6  |BAJ 
|BE| — |EA|J — daolur. 


Alan(AKc) , İAKİ 0o0os& 0 sa 
Alan(KBC) (O |KB| ” Alan(KBC) (O 5a 


Alan(KBC) — 60 cm? 
Alan(ABC) — 36 * 60 - 96 cm? bulunur. 


> |BA| - 2JBE| — 




















B | c 
Şekildeki gibi bir üçgenin kenarları, eşit aralıklı 


olacak şekilde paralellerle bölünürse, alanlar 
tek sayılarla orantılı olarak artar. 


Paralellerin uzunluklarının artış miktarıda ayrıdır. 








RR 





e 














A ABC bir üçgen 

- İDEJ / 1BCI 
(AD| -3cm 
IDB| <2 cmise 


Alan(ADE) 


tır? 
Alan(BCED) oranı kaçtır 





(AB| paralellerle şekildeki 
gibi eşit aralıklara ayrılırsa 
alan dağılımı kural gereği 


şekildeki gibi olur. 





Aan(ADE) . 9S . 9 yacaktır. 


Alan(DECB) 168 o 16 





Örnek 8: 

ABC bir üçgen 

IDEJ / 1FGI / BCİ 
2|AD|-3|DF|6JFB| 
S,, S, ve Ss, bulundukla- 
rı bölgelerin alanları ol- 


duğuna göre 





Sı 
————— oranı kaçtır? 


2|AD|-3(DF|6|JFB| 
ise |FB| < m dersek 
IDF| > 2m 

JAD| — 3m olur. 
Paraleller ile |ABJ eşit 
aralıklarla bölünürse ku- 
ral gereği alan dağılımı 
şekildeki gibi yazılırsa 








S,-9A, S,  16A, S, < HA olur. 
SS 

3 SAKA 20 5 

S5, — 1ĞA a 2 bulunur. 


WI 





Soru 1: 
ABC bir üçgen 


ABC — AED 
JAD| < 10cm 
JAE| <>8cm 
JEC| sx 





(0 


Yukarıdaki şekilde 4Alan(BDEC) — 21Alan(ADE) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


ABC ve ADE birer 
8 üçgen 
ADE — ABC 


Çevre(ABC) 
Çevre(ADE) 


JAE| z>8cm 
|AD| < 12cm 
JFC| xXx 


3 
2 


w 
U 
(©) 


Za ie Demi 
Yukarıdaki şekilde m(BAD) < m(DAC) - m(CAE) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)1 B)2 c)3 5) 4 E)5 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların kesim 
noktası 
/ (GB) n IDC) > 4K) 

İDGİ // IBCİJ 

B e 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları topla- 


mının, ABC üçgeninin alanına oranı kaçtır? 


e 5 5 1 
A) Ş B) ig © g D) 


gende Benzerlik 


ETRİ - Üç 


EOM 


ö 








gende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


) 














Soru 4: 

ABC bir üçgen 
(PMJ L (BG) 
INKI L (Ac) 
IRLIJ 1 JABJ 


Alan(PNR) . 1 
Alan(ABC) 16 


IPR| 8cm 











Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


PA 
A) 24 B) 28 Cc) 32 D) 36 E) 48 
Soru 5; 
A ABC bir dik üçgen 
8 Dp (ABI 1 (ACI 

(DEJ 1 (BC) 

(AB| -8cm 
B x C 

BE| —Xx 


Yukarıdaki şekilde Alan(ADEC) — 2 Alan(DEB) ol- 
duğuna göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 83 











p) 78 928 S3 pi 


3 


ABC bir dik üçgen 


(BD) ve (CEJ açıor- 
tay 








(AB) 1 JACI 

JAD| <2cm 
IDC| 3cm 
|EC| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
A) HO B) 2v3 O YM14 DD) A5 E)4 


7 
fi 
S 


A ABC bir üçgen 
F (ACI / IRKI / JEDİ 
2|BE| — 3JEF| — 2JAF| 





Ss, Ss, ve S, bulundukları bölgelerin alanları oldu- 
ğuna göre, S,, Ss, ve S, sırasıyla hangi sayılarla 
orantılıdır? 


/ 
A) 9-16-39 B) 7-12-19 C) 9-21-39 
D) 9-15-39 E) 9-19-36 
Soru 8: 
A ABC bir üçgen 
m(DAĞ) — m(ABE) 
JAC| 6cm 
BD| 5cm 
B 5 D Cc 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) 
g Alan(ABD) oranı kaçtır? i 
1 2 3 Z 
A) — B) — — e 6 
) 5 Iş 9ş Mş BE 


ABC bir üçgen 

FDI / 1BCJ 

(ABJ 1 (ACJ 

(BD) n (CGJ — (H) 
JAFP — |FB| 

İFG| -|GE| <|ED| 








B C 


Yukarıdaki şekilde Alan(GHD) — 10 cm? olduğuna 
göre, Alan(AFE) kaç cm? dir? 


Z 
A) 28 B) 30 C) 35 D) 38 E) 40 


A 





MEME Ep e GM SAMEEEL 


AŞMA 


meram ya İn 














& Benzer üçgenlerin iç teğet çemberlerinin yarıçap- 
ları oranı benzerlik oranına (k) eşitür. 


A D 


/— — 
B Bi 
| ABC — DEF > -k | 
2 


& Benzer üçgenlerin çevrel çemberlerinin yarıçapla- 
rı oranı da benzerlik oranına (k) eşittir. 


D 





ABC — DEF — vi k 
Ro 


36 


Her eşkenar üçgen, kare, çember, aynı kenarlı 
düzgün çokgenler birbirine benzerdir. 


* 


Kenarları orantılı dikdörtgen, iç açıları eşit ve ke- 
narları orantılı paralelkenar, eşkenar dörtgen ve 
yamuklarda birbirine benzerdir. 








ABC ve ADC üçgenleri- 
nin iç teğet çember yarı- 


çapları 3r ver dir. 


JAC| <izcm 
B Cc ABC—DCAise 
JAD| kaç cm dir? 
Çözüm: 
A p ABC — DCA olduğun- 


dan eşit açılar yazılır. 
Benzerlik obağıntısın- 


dan, 





di CRY JAD| 
3 JACJ| sr 12 





> |AD| — 4cm bulunur. 


WA 


ABC bir üçgen 


A 

> (ADJ 1 (BOJ 
/| IBD| 4cm 
ei i “|DGC| 9cm 





& o ABD—CAD 


Tı, : ABD'nin iç teğet çember yarıçapı 
r, : ADC nin iç teğet çember yarıçapı İse 


ni r 
Buna göre, —İ oranı kaçtır? 
r 
2 


Çözüm: 

A ABD — CAD dan eşit 
açılar yazıldığında 
&« -B 90'den 
m(BAĞ) - 90* dir. 








Öklit bağıntısından |AD|? -4.9 > |AD| - 6cm 
ABD — CAD den benzerlik özellikleri yazılırsa 

(BDN 4 Tr 4 2 

TASI, -7 > 8 İT > 73 bulunur. 


(a nın karşısındaki kenarlar oranı) 





ABCD bir kare 











D L C 
l D,G,F,E doğrusal 
G i EK,L,G,H, T teğet 
E değme noktaları 
(BE| > |EC| 
A T B 


Yukarıdaki verilere göre, cemberlerin yarıçapları 


oranı kaçtır? 


/ 
A) B) 





1 vi 
3 2 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


TN 








7d 


3İ - Üçgende Benzerlik 


< 


ET 


OM 


E 


e 


i5 




















Menelaus Teoremi 
pa 


x Benzerliğin bir sonucu olan Menelaus teoremi 
aşağıda verilen şekillere uygulanabilir. 








Xx Oranların yazımına A noktasından başlanırsa aşa- 
ğıdaki bağıntı elde edilir. 


TADI iEci FE 5 
(ABI © TOEİ JEDİ 


Oranların yazımına gerekirse F noktasından da 
başlanılabilir. 





* 


biz 


Sorular Menalaus teoremi yerine paralel çizgiler 
çizerek de rahatlıkla çözülebilir. 


bii 


Ayrıca bazı sorularda 2 defa Menalaus teoremi 
uygulamak yerine paralel çizmek çözümü daha 
da kolaylaştırır. 


Seva Teoremi 
x Benzerliğin bir diğer sonucu olan Seva teoremi 
aşağıda verilen şekillere uygulanabilir. 





(AE |BFİ epi Ni 





JEB| |JFC| JDAJ 





WAA 








A ABC ve FDC birer üçgen 
N (EF| 3cm 
E JED| 5cm 
> IDB| 4cm 
MR e ig 5 ç oİBCİ| <6cmise 
JECİ oranı kaçtır? 


JAF| —x 

IFC| —y olsun 
Menelaus teoremini A 
köşesinden başlayarak 
uygularsak 





D 4 B 6 


Cc 


X 6 5 . 5 e 
xy 43 -155X-2x12y—>3x-2y 
JAF| Ke 2 
IFG) “y “8 bulunur. 
Örnek 2: 
A ABC ve FDC birer üçgen 
İDE| < JEF| 
7 F IDB| <6 cm 
E (BC| — 18 cm 
JEB| < 4 cmise 
D 6 B 18 c JAE| sxkaçcmdir? 


F den (DC) ye JFKI para- 
leli çizilirse (KFJ / (DBJ 
den kelebek benzerliğin- 
den ; 

İDE| < JEF| olduğun- 
dan 

JKE| 4cm 

IKF| — 6 cm olur 





ABC üçgeninde temel benzerlik uygulanırsa 


JAK| İKE| X-4 o 6 
xtx4 18 








3x—İ2Xx44—|AE| —x—8cmbulunur. 











ABC ve BDF birer 
üçgen 


G, ağırlık merkezi 


F |ECİ 2cm 
E 
(CD| 4cm 
B 6 © 4 P |JBcj-6cmise 
, |AE| - x kaç cm dir? 
Çözüm: 


Şekildeki gibi (AK) 
kenarortayı çizersek 


IBK|  |KC| 3cm 


F olur. D noktasından 
E 
/İ başlayarak menalus 


B 3 K 3 Cc 4 D teoremi uygulanırsa 


ABC ve BFK birer 
üçgen 

A,H,C doğrusal 
(EC)  |CE| - |EFİ 
(AKI — |BKİ 

IKH| 2cm ise 
|FG| xx kaç em 


dir? 











IKL| xa dersek 
BEJ -3a olur. 
KLG — FEG oldu- 
ğundan 

İKG) — |GF| <x 


ve |HG| —x-2 olur. 
A noktasından menalus teoremi uygularsak 


a 2Xx-2 


iğ R —1 > x5cm bulunur. 
2 2a 2 











(KL) / IBFJ çizilirse 


Örnek 5: 


A ABC dik üçgen 
(ADINIBEJNJCFİ — (PJ 
(ABI 1 (ACJ 
IFBJ| > |(EC| 2cm 
D Xx G JAFJ s4cm 

JAE| -6cm 

IDC|  x kaç cm dir? 





ABC (6-8-10) dik üçge- 
ninden |BC| - 10 cm 
(BD| — (10—x) cm olur. 


Seva teoreminden; 





4 UO-X) 2 4 52(40-x-3x> 

2 X 6 

20-5x—>x-4cm bulunur. 
8 . 
& Örnek6: 

A ABC bir üçgen 
< (ADJ açıortay 
12 (ADJ n (BEJ n (CFJ > (P) 


(BF|  |DC| 3cm 
(BD| 5cm 


Yİ ve 


B s D 3 € JAE| -x kaçcmdir? 


12 cm ise 


rl 


A (AD) açıortay olduğundan, iç 
açıortay teoremi uygularsak 
(AB| JACI | 15 JACI 
(BD| (DCJ| * 5 3 

Ee (JAC| s9ecmve 

9x |EC| - (9-x)cmolur. 

G 








Seva teoremi uygulandığında, 


12 5 9—x 
3 3 Xx 





1x 20.(9—x)x3X 





180 -23x—X İAE| sx - cm bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


ii 
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TEST - 1 



























































Soru 4: li ii ABC bir dik üçgen | 4. A ABC bir üçgen 
YAD : 
Soru 1: A ABC bir üçgen : © faBiıjAcı (DE) / IBC) 
i | AE| — 2JEC 
> LAFINIBDİNİCEJ — 4k) (DEJ 1 JBCİ |AE|  2JEC| 
A ABC ve BDF birer üçgen : İDE| - 12cm 
vi (BF|  /Fcj izl |(AD| 2cm 
3JBD| — 5JBC) B Xx E 8 c ele D E |BC| —x 
AE| x-5cm : -6cm 12 
İDE| - JE 8 i evel i 
JEB| - 6cm |EC| < 8cm 
E ! : B Xx GC 
f |BE| <x 
it Yukarıdaki verilere göre, Jap| oranı kaçtır? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
İpc| ; Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, AF oranı kaçtır? pi 3 v | ei a Mi Bi iŞ 
İBF| A) B) c) 2 DE E) 1 | A) 5 B) 6 C)7 D) 8 E) 9 
3 V, 
A) 1 B) > c)2 D)3 E) 4 i 
Soru 5 5 | 
ABC bir üçgen R ABC ve FBD 2. ABC bir üçgen 
(ECİ N (BDI — 4F) i birer üçgen | - (ABI / TACJ 
(BF| - |FD| JED| — 2JEF| | G, kenarortayların İ 
JAE| - 14cm > F N 2JAE| — 7JEC) kesim noktası B 9 E 6 C 
|AC| < 7cm z i - ABC ve CDE benzer iki üçgen, |BE| <9 cm 
B E Cc 
EB <dğği e . > 8 |DF| — |EC| < 6cm, JEF| <4cm, JAF| —x 
IDC| <x Yukarıdaki şekilde Alan(ABC) — 36 cm? oldu- 
; o Yukarıdaki verilere göre, Teni oranı kaçtır? | ğuna göre, Alan(EBD) kaç cm? dir? Yukarıdaki şekilde ABC — CDE olduğuna gö- 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? > | re, x kaç cm dir? 
4 3 i | 
ğ Me le b) > D) > E) z A12 B)16 C)18 D20 E24 
A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E)5 A)5 B) 6 C) 7 D) 8 E)9 
Soru 3: 
ABC bir ü 
N kid Soru 6: 
JAKIOIDNJMNJBLI — (M3 ABC, ADE ve ABE 3. Ee İABIY JEDİ : 6. A ABC bir dik üçgen 
si |DK| > (DL| birer üçgen |(AB| <6cm | D (ABI 1 (ACI SE 
ç JAN| — 8 cm (BD|— |DE| - JEG| |ED| x8om | > (DE) 1 (BC) 3 | 
& (DC| < 5cm 3JAF| —2)FC) EM i (DCJ > AJADI ğ | 
E BK © p 5 Gg JALz4cm (BL| 5cm |BE| - 15cm i l NOİDE| <4cm 4 | 
9 IBN| <2cm IKL| —x : (AB| - 13cm & 
m) © ! 
i > : 2) 
iz © Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABK kaç cm dir? i o Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ECD) kaç cm | Yukarıdaki verilere göre, JEcC| oranı kaçtır? ya 
İm Alan(ADC) i ; dir? JAC| az 
5 K v 4 3 5 Z 
O Ayk BE g3 Dp) 4 :İ )2 BE 9. D 4 giz: | hg ee <3 Ba 
ö 5 5 15 ir e 2 2 i )3 : A20 B22 Ca D35 E)27 m 5 3 © 
KN 








gende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 














TEST - 1 
7. ABC ve ACD birer 10. A © ABC bir üçgen 
dik üçgen G, kenarortayların 
(ABJ L (BC) kesim noktası 
p (ACI L(CDJ E K 
(FKJ / (DEJ / (BCI 
4|AB| — 3JAC| 2 > - 
—İF 
EN DG| —Xx 
|CD| —Xx Cc Si 


Yukarıdaki şekilde m(BAĞ) - m(CAb) oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


Cc) 62 


A4M3 B)8 DDSB E)9 


ABC ve ABD 
birer üçgen 
Pam Pi 
mM(BAD) -m(ACB) 
|AD| <4cm 
|AC| < 6cm 
JAB| <8cm 
IBD| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








A)4 B) Ge. <5) e EZ 
9. a ABGbirdik üçgen 
(ACI 1 (BCJ 
JAD| — |DB| 
JEC| <3cm 
JAC| <8cm 
İBE| — 11 cm 
İDE| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2Yb B5 O42 D6 








WA 


11. 


12. 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)45 BS5 C)55 D6 B6Ş 


ABC bir üçgen 





(EF) / (DGJ 

JAE| < JED| 
(BG| - |Gcj 
|(DC| 4cm 
(BF| 5cm 
JAF| <10cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


A)15 oB)16 C)18 D)19 E)20 


ABC bir üçgen 
(ADI 1 (DC) 

© m(BAD) — 30* 
|(AB| 4cm 





ICD| <6 cm 





Yukarıdaki verilere göre, Gİ orani kaçtır? 

















TEST - 2 





A er ABC bir üçgen 
/N m(EAĞ) — 10” 
i m(DAĞ) 409 - 
m(SAD) — a 
D E G 


w 


Yukarıaki şekilde ABC — DEA olduğuna gö- 
re, & kaç derecedir? 
ç 


A)20 B)30 C)35 D)40 E)45 


A ABC bir üçgen 

IDC| <3 cm 

6 |AB| > 10cm 

JAC| <6 cm 

B 9 p 5 c |Bb| 9cm 
JAD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 


A ABCveBDEbirer 


dik üçgen 
5 (ACI L/BGJ| 
IDE) İ (BCJ 
B rp m(ABE) - m(GBb) 
: 3 (ACI -|BD|x 5 cm 
D (EDİ <-3cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 3 B)2 Ci D)3 E)4 








D ABC ve ACD 
birer üçgen 
ABC — CAD 
JAH| <2cm 
IKC| >3cm 
|(AD| <i2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


A) 6 B)8 C) 10 D) 12 E) 16 


A ABC bir üçgen 
m(AED)<m(AB) 
JAE| #8 cm 
JAD| 6cm 
|EC| 2cm 





B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, gere) oranı 
kaçtır? Çev pe) 


6 9 


3 9 
YAş BB; 97 Dz Bis 





DSG ABCD bir dörtgen 
(DCJ 1 (DAJ 
N ÇEF) 4 IDAJ 
: : (DAJ 1 JABJ 
— IDC| < 5cm 
JEF| > 25cm 
X ii JAB| > 40cm 
|GFJ < 16 cm 
(FB| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)12 B)14 Cj16 D)18 E)20 





) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 














NM 


gende Benzerlil 


Ç 
:) 
fi 
oz 
name 
EN 
Si 
O 
U4 
© 














ABC bir üçgen 
IDFI / TACI 
(EF) / pc) 








|BE| 4cm 
JAD| 3cm 
JED| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


ABC bir üçgen 
IDE) // IBCI 





IKLI > |NEJ 
IMN| <4cm 
JAD| <8cm 
ILC| <9 cm 
IBD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4 B) 5 Cc) 6 D)7 E) 8 


A ABC bir üçgen 
m(BAD)-m(ACb) 
JAB| <4cm 
IDC| 6cm 
IBD| —x 


X* D 6 Cc 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B) 2 Cc) 3 D) 4 E)5 


ei 

TC 
w7 
tl 


10. 





12. 


D ABCDE düzgün beş. 
gen levhadan FKLMN 
E c düzgün beşgen leyha 
şekildeki gibi çıkartıjı. 
Li 
F'K”B JAF| — JFKJ — IKB| 
Yukarıdaki şekilde çıkartılan FKLMN beşge- 
ninin alanı 20 cm? olduğuna göre, geriye ka. 
lan taralı parçanın alanı kaç cm? dir? 
A)100 B)120 C)140 D)160 E) 180 


ABC bir üçgen 
EDC bir dik üçgen 
(AF) 1 (BC) 

(DEJ 1 |BCJ 

(ACI 1 (CDJ 

(ACI - (Dc) 
JAF| 4cm 
/BE| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


D) 18 E) 20 


ABC ve FBD birer 








üçgen 

JAF| > JFB| 
|CD| 3cm 
IBC| 4cm 
(AE| 7cm 
JEC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D3,5 E4 






ie 


e 





> 
> 
EE 
e 
25 








TEST - 3 





A ABC bir dik üçgen 
© ÇABI LIBCI 
m(EDO) — 30” 
4JAB| — 5İDF| 
JAF| < i2cm 
JFC| Xx 


B D C 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
U 


A) 4 B) 6 Cc) 8 D) 9 E) 10 


A ABC bir dik üçgen 


14 g  İABI LJACI 
; İBDI - |DOj 
JAE| z3cm 
B D Cc 
JEC| 5cm 
JAB| > 14cm 
İDE| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 5/2 B2418 C)8 Dez E9 


ABC bir üçgen 








-IBFJ 1 JADJ 

JAE| — |ED| 

,(AF| 2cm 

B D ç |FcJ 3cm 
(AB| x-4cm 


E 
Yukarıdaki verilere göre, TER oranı kaçtır? 


A)5 B) 4 


WA 





ABC bir üçgen 
(ABI // IFDİ 





LEF| > JEDİ 
İKE| 2cm 
JEC| -4cm 
IBK| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E) 7 


D ABC ve DBC 





A 
birer üçgen 
IGEJ / (BCJ 
3|FD| — 5JBF| 
JAG| < (BG| 
|Gr| 24cm 
JEF| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 5 Cc) 6 D)7 E) 8 


A ABC birdik üçgen 
(ACI 1 (BCJ 
z , TEDİ 4 (ABI 
E |IDE| < V2cm 
JAC| sx 





o 
m 


Yukarıdaki şekilde Alan(DBE) —- Alan(ADEC) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A?> B2B G3 Daf E4 


İ - Üç 


gende Benzerlik 


5 


pz 
ir 
z 
O 
LU 
o 














e 
6 
N 
bi 
ö 

pa 
9 
ö 
Lom 
© 
to) 
Un 
2) 
U 
Ez 
i— 
in 
© 
© 














üçgen 
KLMN bir kare 
(ABI 1 (ACI 

o JAC| — 2JAB| 
IBN| < 10cm 





Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


A) 10v5 B) 11/5 C) 12/5 D) 14/5 E) 16V5 





B. IDG| <4 cm on. 
IKL| > 10cm 
|GH| < 19cm 
|EF| < 25cm 
JAB| 31cm 
il 
İDCI // ABI 7 IKLJ / (GHİ / TEF) : 
Yukarıdaki verilere göre, IKİ * |se| oranı 
İKGİ * JaE| 
kaçtır? 
4 2 i 3 3 
e şe lan iz 
9. A ABC bir üçgen i 12. 


(ABI // (FDJ 
Alan(ABK) — 16 cm? 

 Alan(KEF) — 4 cm? 
Alan(BDEK) — 14 cm? 








Yukarıdaki verilere göre, Alan(EDC) kaç cm? 
dir? 


2 
2 

icat 
&7 





ABC bir dik i 10. 






































TEST - 4 
E JABILJAGI OO A ABC ve EFC birer : 4. F ABC ve FBD 
; 1 a ; birer üçgen 
(ACI 1 (CEJ i dik üçgen 
i |AB| < JACİ| 
(BD) 1 JEDJ | (ABI 1 JACI 
A 10 İBGJ gi JEF| 1 (ECİ BD| < |DG| 
ZE JED| 10cm | |FC| — 2BF| JAF| <-5cm 
© E |FD| > |DGJ |AE| -2cm 
ü i i > | n |AB| — izcm FE 
i — i veri Öre, v——- kaçtır? 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ACE) kaç cm? | |EC| —x Yukarıdaki verilere göre, (ED) oranı kaç 
dir? , : 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? A) A B) 5 Cc) > D) 1 E) > 
A)15 B)20 C)25 D30 Eg i 
A)4 B) 5 Cc) 6 D)8 E) 9 
D. B AEC ve ADB 
yı birer dik üçgen 5. A D ABC ve DFE 
c e İ İCEJ 1 fADJ 2. A ABC bir üçgen birer dik üçgen 
3 
& (ADI 1 (DBJ P > — 10C| -2JBD| L (DFJ 1 (BC 
> JAC| — JAB| JAD| <2cm |BE|-JEF|-|FG| 
|CE| —6cm |AB| —3 cm m B E EF C (DKI * |KE| 
— a 
emi JAC| —x z JAB| -3.cm 
mi 7 |DL| xXx 
Me ee Yemieieeere İDE kayığın ie Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
bilir? ... , | 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
! M6 B7 C8 Ded E)sy2 
Al BE 985 Dz p3 | 5 
| | A) 1 B)2 C3 DD 5 > 
Â ABC bir üçgen 3. ABC bir üçgen > ABC ve ADF birer 
ADI NBE) <4) else igin. 
N 2JBD| - |pGj TAKI > İKGİ EDİ “2 
F 3JFD|  2JAF) (BD| - (DC) |CFJ - 3 cm 
J|EF| <6 cm |GK| 4cm JAC| < 10cm 
” > (BFJ —x d i S |(AB| - 10cm |EF| —x 
|GD| -x IDE| <y 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Yukarıdaki verilere göre, Ci oranı kaçtır? 


1 3 4 6 
Az BŞ OZ ME EB; 
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TEST - 4 
7. E ABCD bir dikdörtgen 10. A ABD bir dik üçgen 
1) (ED) £ (DFJ (ABJ 1 |BDJ 
JEB| < iicm (ADI 1 (CDJ 
D c İDE| - 10cm 7 ICD| <5 cm 
İDF| <5 cm 
15 |AB| —i2Zcm 
JAF| —x ” 
JAD| 15cm 
A Xx F B x IBC| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kac cm dir? CcC 5 D 





A)1 


B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


ABC bir dik üçgen 





(ABJ 1 (AC) 
(AEJ 1 (EC) 
c |BD| < |DCJ 
|AE| 8cm 
JEC| 4cm 
JAB| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 


B) 3v2 


025 Ds BM 


ABC bir üçgen 


(DEJ / IFKI 
|AD| — 2BD| 
JAF| - 2JFGJ 


Alan(ABC) — 54 cm? 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADEKF) kaç 
cm2 dir? 





WI 





12. 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 42 


B)Y84 C6 DO 3 


ABC bir üçgen 
JAE| zicm 
|FE| > |JEC| <4cm 


Yukarıdaki şekilde |DA|—|DE|—|FC|— 2 cm: 


olduğuna göre, oranı kaçtır? 


B 
(BD| 


3 


A) B)1 c) E 02 EZ 


BE 
2 





ABC bir üçgen 
(CKJ açıortay 
m(GDE) — m(ABG) 
|CF| 2cm 
IKF| 6 cm 
LR : Alan(DEC) 
Yukarıdaki verilere —— 1 2 — 
göre, Alan(ABED) oranı 
kaçtır? 
1 i 1 1 1 
A) — B) — Cc) — — EŞ 
) 2 ) 4 ) 8 15 2 16 
ö-L g-E 10-8 i-B 20. 





İN 
peş 





TEST -5 





ABC bir üçgen 
m(BAD) <m(ACB) 
m(AÂBD) — 120* 





lm 
c |BD| 3cm 
/AB| 6cm 


Yukarığaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 


ir? 
dir? i 


A) 12 C)6/3 D)128 E) 18v3 


B) 18 


ABC bir dik üç- 
gen 

FBA bir üçgen 
IFDI açıortay 
(ABJ 1 JACI 
(EDJ 1 (ABJ 
(BEJ  |ED| 
JAC| 10cm 
JAF| 4cm 





Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


A) 4 


ABC bir üçgen 
(DFJ NM TEKİ < (L) 
|(AD| > (BD| 

JAK| — |KOJ 

KL) — 2İLEJ 

: Alan(LEF) — 4 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 
E) 120 


A)56 o B)60 





ABC ve EBD 


birer üçgen 
m(ABE) - m(EBb) 


Pl 


m(EFÖ) — m(BED) 








JAF| <4cm 
IBF| 6cm 
JED| 7cm 
JEF|) Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





7 9g 
kN B) 4 CcC) — D) 5 E) 6 
AZ  B) )5 ) ) 
5. ABC bir üçgen 
G, kenarortayların 
kesim noktası 
(FGJ / (DEİ // (BCI 
3|FD| — JAF| 
” R ” Alan(AFG) 
Yukarıdaki Yeon göre, Alan(DECE) oranı 
kaçtır? 
9 9 7 16 4 
Mi, Gay; ap aş eş 
6. D c ABCD bir dikdörtgen 
/ İDFJ 1 (FEJ 
F2 
İK (CEJ 1 (FEJ 
AK| < |KD 
O İ asi 
A E X B JFKİzicm 
JİKE| <9em 
JEC| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


— 
9) 
N 
Ç 
© 

ga 
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e) 
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ee 
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TEST - 6 








(BDJ m (ACJ — (EŞ 








ABC bir üçgen 














ABC bir üçgen 10. A ABC bir ikizke: “6 ği 
(FLI / (BC) nar üçgen (ADI / (BGJ A, K, L doğrusal 
(DE) // JCI İNE ADI ÇABI Din (DE) / IBCJ 
AF| <3cm 
(PR // TABI 5 VS billa ai h Alan(AKE) — 16 cm? 
Ek 2 ? -<4Acm 
Alan(PSL) — 16 cm? J(AD| 7cm 
Alan(ABC) — 64 cm? (DE| -3em | (BC| - 18cm 
: ; D| — 
: E bie Yukarıdaki şekilde Alan(KLCE) — 3.Alan(ADK) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(SRE) kaç cm? Yukarıdaki verilere göre, JAE| oranı kaçtır? olduğuna göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 
dir? JEĞİ : Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) z osİ o1 o z y4. | A)85 oB)86 C)87 D)88 Esi 
A)2 B) 4 C) 6 D)8 E) 9 A)3 B)4 C) 5 D) 6 E)7 
11. A (ABJ 1 (BGJ 
ee li D (BCJ1 (DC) 5. E ABC ve EFD birer 
4 il : 
uçgen > | (AEJ 1 (EDJ dik üçgen 
— : A 
M(BAĞ) - m(OFB) ğ TEF) L (Bc) (ABI 1 JBDJ 
BC|s|DB|—JD : Xx — 
e ri resme 
p miş 4 H IBFİ|FC||CD| 
e ABC bir dik ü DEFG bir dikdört A EH) < SJFHJ 
ir dik üçgen , r - 
JEF| 17cm z <9 laleli |İDC| —x 
(ABI L (AC|, Alan(DEFG) — 40 cm? B ğ & D |AB| -4cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(DCE) kaç cm? IBD| > 8cm, |GF| > 10cm, JEC| -x | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? İDE| —x 
dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? üs n k dir? 
A)2 B) 2v5 Cc) 3 D) 3v2 D)4 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)30 B)40 C)6O D)80 E)100 A1 B) Ş 02. Db) a Ee): | 
i A) 6 B)7 c)8 D) 9 D) 10 
Vi 12. A ABC ve DEF birer üç- 
ABC bir üçgen gen i 
: ABC bir dik üçgen 
AEJ açıortay — i N Vi 
le JAF| — |FGCJ (AB) 1 (BC) A ABC bir ii 
— z<4Acm az ? D NY) 
wi İDE| < JEB| ğ > IDHI 1 (ACI . 5 7 & 5 i e 
— — 26 ö 
R << A : . IFC| < 5cm /BC|-2JEB|-2JDE| (HC| — 3JAH| 2 i m ğ 
! : —vcm 
Ş JEC| > & cm — e IBL| 38cm ; D IDB| 4cm ve a 
fa D E B C i (BF| 6cm © 
< (DB| -x JAK| —x ” |AD| 8cm Eg 
fa ; B 6 F a3 © 
6 : K - (BC| xx 2 
5 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? EE EAK. SPMİde ZAamiDEK) » Alandiçee) 
2 : Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? olduğuna göre, |AB| kaç cm dir? 2 
İN MA BE O? DS ge A8 BES G7 D75 g8 | z 
ö : A2 B)3V/2 C)a5 Djayi5 E8vis e Se vepe, SDP, İz © 
ö LE 2 5 & 5-8 6-0 z —. 3-8 iD-E e bi 
t > NN 
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pm) 
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oz 
— 
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— 
-E 
© 
LL 
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gende Benzerlik 














ABC bir eşkenar 
üçgen 

IDEJN İKFI > 4F) 
JEF| > |FG| 
JAE|-2|GC|-8 cm 
JEG|İKC|-3 cm 
IBD| —x 








B K 3CG 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)7 B)8 c)9 D) 10 E) 11 


ABC bir dik üçgen 
2 (ABJ 1 (ACI 
> IDEJ 1 (BCI 
S (BD|<JDC|Jx 
IBE| 5cm 


6 cm 


Yukarıdaki verilere gö Alan(DBE 
gore, Alan(ABG) oranı 


kaçtır? 


2 
AŞ 


BE Oz mp2 ep? 


ABC bir dik 
üçgen 

(ABJ 1 JACI 
(BDJ 1 (DEJ 
(BE| - JEC) 
JAD| -2cm 
İDC| — 10cm 
JAB| —x 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 B) 4 C) 25 D) 6 E) 4v2 


WA 


10. 


11. 


12. 








A ABH bir dik üçgen © 
5 TAHI 1 (BCJ 
YE ICDJ 1 JABJ 
(DB| —3|DEJ| 
BTE H x e İAEİSİBH|— 2cm 
|İHC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AY5 B3 OGM Da Bab 


A ABC bir dik üçgen 
© FDE bir ikizkenar 
dik üçgen 

IBF| ve (CFJ açıortay 
(ABJ 1 JACJ 

IFDJ 1 JFEJ 
İFDİSİFE| 

IBD| 8cm 

JEC| 2cm 

İDE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 4 


B) 4v2 C) 5 


D) 5V2 


E)7 








ABG bir dik üçgen, JABI | (BC) 
JAD| < |DE|, JAB x4cm 


Yukarıda şekilde m(BAD) - m(ACB) - 189 ol- 
duğuna göre, |EC| kaç cm dir? 





mmm 





KR 











SAĞINTILARI 








Bir üçgende büyük açı karşısında uzun kenar, küçük 
açı karşısında kisa kenar bulunur. 


A 


ver 





B a GC 


İnA>mB>mö | >la a>b>c e) 
x Dik üçgende 90” nin karşısındaki kenar (hipote- 


nüs) en uzun kenardır. 


Geniş açının karşısındaki kenar üçgenin en uzun 


kenarıdır. 








Örnek 1: 
D G ABCD bir dörtgen 
Li! 
2 (DC) 1 (CB) 
Pa 
m(ÂDB) — 60" 
Pa 
m(ÂBD) — 619 ise 
ei şekildeki en uzun 


kenar hangisidir? 


DAB üçgeninde 

mf) — 59" olur. 

DCB dik üçgeninde 
(DB), DAB üçgeninde 
ise |ADJ en uzun ke- 
nar olur. Şekildeki en 
uzun kenar JAD| dir. 








Örnek 2 
A ABC bir üçgen 
JAC| 5cm 
6 5 |(AB| 6cm 
BC| - 7 cmise 
g E üçgenin açılarının 


sıralanışı bulunuz. 





MTA 


/(AB| zc-6cm 
|(ACJ| -b—5cm 
a>c>bise m(Â) > m(6) > m(B) olur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
m(ABE) > m(AGB) 
ka 3x-2 JAB| — (X #4) cm 
JAG| — (3x-—2) cm ise 
öğ zu X in en küçük tamsayı 
değeri kaç cm dir? 
Çözüm: 
m(ÂBE) > m(ACB) ise 
3Xx-2>xXx44 


2x>6—>X>3 ise 
xin en küçük tamsayı değeri 4 cm olur. 





Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
(AD) açıortay 
” ” g< 90” 
|(AB| <7cm ise 
2 x in en büyük tamsayı 
B D Cc Sİ : 
değeri kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABC üçgeninde 9-90” olsaydı, 
JABJ — |AC| — 7 cm olurdu. 
g < 90" olduğu için, 

JAC| —x<7olur 


x in en büyük tamsayı değeri 6 cm bulunur. 


enar Bağıntıları 
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GEOMETRİ - Açı - Kenar Bağıntıları 









































A ABC bir üçgen 
D e (BC) 
Xx e Pa 
5 M(ABC) > m(CAD) 
J(AD| <5cm 
B D ç 
JAB| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x in en küçük tam sayı 


değeri kaç cm dir? 


B) 5 


ABC bir ikizkenar üçgen 
m(BAD) — 15* 

y m(DAĞ) — 75* 

|AB| — JAC| 

|AD| —Xx 

|(AC| —y 

IDC| <z 


Yukarıdaki verilere göre, Xx, y ve z nin sıralanışı 
aşağıdakilerden hangisidir? 





4 
Az>y>x B)z>x>y Ox>y>z 
D)x>z>y E)x-y>z3 
Soru 3: 
A ABC ve ADC 
<> 7 w 
60* birer üçgen 
m(BAD) — 60 
ç MDAĞ) - 50“ 
B E pi 
M(ACB) — 30“ 
D m(8CD) — 20* 


Yukarıdaki verilere göre, aşağıdakilerden hangisi 


doğrudur? 

A) |EC| <(JAD| B) JACJ<JAB| C)|JBC|<JAB| 
V 
D) |AD| <|(BG| E) |BC|<JAC| 


WA 













çözüm: 
e m ABC üçgeninde 
Bir üçgende bir K li diğer iki kenar uzun: 5x—2x<21<5x42x 
lukları toplamından küçük, farklarının mutlak değerin. 3x<21< 7x 
den büyüktür. | 
3<x<7 bulunur 


A j — 
(ee <a<brc) 


Örnek 8: i 


R b az Se Er N ABC bir dik üçgen 
— (ABI 1 (ACI 
(leb <e<ase) |CD| 3cm 
B a G JAC| 5cm 
|BD| < 6cm 


|BC| <xecm ise 
x in alabileceği kaç 
farklı tamsayı değe- 





Örnek 1: ri vardır? 
A ABC bir üçgen 
(AB| - 9cm © — Çözüm: 
9g 5 |AC| - 5 cm ise BDC'de üçgen eşitsizliğinden, 
: 3<x<9olur. 
g b ABC bir dik üçgen olduğundan, 


I. |BC| hangi aralıkta değer alır? 5 <x olmalıdır. 


Ii. |BC| kaç farklı tamsayı değeri alır? 

IN. |BC| nin en büyük tamsayı değeri kaç cm dir? 
IV. |BC| nin en küçük tamsayı değeri kaç cm dir? 
V. |BC)J nin tamsayı değerlerinin toplamı kaç cm dir? 


İki eşitsizliğin kesişim kümesinden 
5<x<9olur 
Dolayısıyla x'in (6, 7, 8) olmak üzere 3 tane tam sayı 


HİBELER LENELLA RMA LALELER 


değeri vardır. 


Çözüm: Örnek 4: 
1. |9-5) < (BCJ| <945 A ABD ve BCD birer 
4 < |BCJ| < 14 üçgen 
iL. (BC), 9 farklı tamsayı değeri alır. 4 Li |BC| 3cm 
Ili. |BCİ < 14 olacağından en büyük tamsayı değeri |(AB| x4cm 
13 cm olur. | B , (Ep x9em 
IV. |BC| > 4 olacağından en küçük tamsayı değeri 3 5 e ig e 
5 cm olur. bl ii 
: G 


' x in alabileceği tam 
V516174849410 4 11 4 12 - 68olur. S ze 
i sayı değerlerinin 


toplamı kaç cm dir? 





Örnek 2: 
A ABC bir üçgen Çözüm: 
> n JAB| — 2x ABC üçgeninde 6<x<12 
JAC| < 5x BCD üçgeninde 7 <x< 15 
> a) 3 (BC| <2icm ise İki eşitsizliğin kesişim kümesi 7 <x < 12 olduğun- 


dan x in alacağı değerler toplamı 
81:9410 4*1i -38cm bulunur. 


x hangi aralıktadır? 





WI 


A ABC bir üçgen 

5 (DEJ 1 (BCJ 

|BE| > JEC| 

|(AD| 4cm 

|IDC| < 10cm ise 


B E GC 


|JAB| <x hangi ara- 
lıktadır? 


İDE|J 1 JBCIJ ve 

(BE| - |EC| olduğun- 
dan DBC bir ikizkenar 
üçgendir. 

(BD| < |DCJ « 10cm 
olur. 





10—4<x<104*-4 
6<x<14 bulunur 








Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
IDC| — 2JBD| 
12 15 |AB| > 12cm 
JAC| < 15cm ise 
|JAD| < xin tanım 
B D C > 
aralığını bulunuz. 
Çözüm: 
A IDE /JABI çizersek 
|JAEJ <5cm ve 
İDE| <8 cmolur. 
12 
B a D 2a C 


AED üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 
8-5 <x<845 


3<Xx<13 bulunur. 


enar Bağıntıları 
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Kenar Bağıntıları 
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Soru 1: 


Bir ABC üçgeninin açı ölçüleri ve kenar uzunluk- 


ları için aşağıdakilerden hangisi daima yanlıstır? 


Pa 


A) mf) > m(8) Bla<b 
C) a-b<c D)b<a-jc 
Z 
Ea>b-*c 
Soru 2: 
A ABCD bir dörtgen 
Xx 
D JADJ1JDGJ 
4 JAB| <4cm 
|BC| 7cm 
B 7 C JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 





4 
A) 12 B) 11 C) 10 D)9 E)8 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
JAC| — 3JAB)| 
|BC| — 10cm 
B 10 Cc 


Yukarıdaki şekilde JAB| ve |AC| kenar uzunluk- 
ları tam sayı olduğuna göre, Çevre(ABC) nin en 
küçük tam sayı değeri kaç cm dir? 





Z/ Ç 
A) 20 B) 21 C) 22 D) 23 E) 24 


WA 


Soru 4: 

N ABC bir dik üçgen 
| (ABI 1 Tacı 

IBC| 8cm 

JAC| <6 cm 

JAB| -xcm 





w 
© 
O 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam sayı 
değerleri kaç tanedir? 


vV 
A)4 B) 5 Cc) 8 D) 6 E) 11 
Soru 5: 
A ABCD bir dörtgen 
JAB| <6cm 
6 10 
(BC| 8cm 
5 JAD| — 10 cm 
İCD| Xx 
8 Xx 
Cc 


Yukarıdaki verilere göre, x in en küçük tamsayı de- 





ğeri kaç cm dir? 


vV 
A) 1 B)2 03 D) 4 E)5 
Soru 6: 
z D ABC ve ACD birer 
A Üçgen 
(EF) / (BC) 
(FGI / TADI 
> ——J6 |EF| z4cm 
ON ye 
|(AD| <—9cm 


Yukarıdaki verilere göre, |EG| nin alabileceği tam- 
sayı değerler toplamı kaç cm dir? 


v il 
A) 20 B) 25 C) 27 D) 32 E) 35 





i 
AN A 























Dar Açı ve Geniş Açı Şartı 


A 





B a C 


mA >90 — a>b?4c2 


B a C 


| mâ <eo > ai <bik e | 





ABCD bir dörtgen 
m(ÂBT) < 90 
m(ÂDE) > 90* 

IDC| 6cm 

|AB| - |AD| - 8cm 
IBC| 15cm ise 





JAC| — xin tanım 
aralığını bulunuz. 


WA 


ABC üçgeninde 
m(ÂBE) < 90 
olduğundan 


X <B2 4 152 








B 15 


C x<17...(i) 


ACD üçgeninde m(ÂDO) > 90* olduğundan 
X>67 482 
x>İO > 1İ0<x...(9) 

(1) ve (2) eşitsizliklerinin kesişiminden 


10<Xx<17 bulunur 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
İDC| 5cm 
7 JAC| < 7cm ise 
7 |(AB| -JAD| —xin 

en büyük tam sayı 
B Dp 5 “ değeri kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABD ikiz kenar üçgen 
olduğundan 

m(AÂDB) < 90 ve 
m(ÂDG) > 80 dir. 


olduğundan 








72 > x2 452 
24>xX >—x<y24 


olduğundan x in en büyük tam sayı değeri 4 cm dir. 


Örnek 3: 

A ABC bir üçgen 
m(BAĞ) > 90* 
(BD| < pc) 
JAD| -6cm ise 
|BC| nin en küçük 
tam sayı değeri kaç 
cm dir? 
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enar Bağıntıları 
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” m(BAĞ) — 90* olsaydı 
< ADC ve ADB ikizkenar 
N üçgen ve 


İBC| 12 cm olurdu. 
m(BAĞ) > 909 oldu- 
ğundan |BC| > 12 

olmalıdır. 





O halde |BC| nin en küçük tam sayı değeri 13 cm 





olur. 
Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
m(ÂCB) < 45 
; 6 JAC| 6cm 

(BC| - 5V2 cm ise 
|AB| <xinenbü- 

B 5v2 C 


yük tam sayı değeri 
kaç cm dir? 


Pi 
M(ACB) — 45" olsaydı 
ABH dik üçgeninde 
52 4 42 


Xx > y26 cm olurdu. 





ai 
M(ACB) < 45' oldu- 
ğundan x < y26 dır. 





B 5/2 C 


O halde x nin en büyük tam sayı değeri 5 cm olur. 


Örnek 5: 





A . ABC bir üçgen 
m(ÂBE) > 60* 
: (AB| -7cm 
(BC| 12cm ise 
JAC| — xin kaç 
B 12 


C farklı tam sayı 
değeri vardır? 


WI 


ğunu düşünelim. Bu 
durumda AHC dik üç. 
geninde 

X — (6Y3)2 4 12 

Xx - 109 cm olurdu. 








M(ÂBE) > 60* oldu. 
ğundan x > V109 olur 
ABC üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 
6<x< 18 olduğunu bildiğimizden 
V109 <x< 18 aralığında olmalıdır. 


O halde, xin (11, 12, 13, 14, 15, 16, 17) olmak üzere 
7 tane tam sayı değeri vardır. 


Örnek 6: 


a ABC bir üçgen 
(BDJ ve (CDİ dış açı 
ortay 
IBD| <6cm 
|CD| 12cm ise 
|BC| — x in kaç 
farklı tam sayı 
değeri vardır? 


M(EDE) — 90* iğ 
olduğundan 

m(BDG) < 909 dir. 
IBDIJ ve (CD)J birer dış 
açıortay olduğundan 
BCD dar açılı bir üç- 
gendir. 





m(D) <90* > 2 <624 422 
> x<v180... (1) 
mf) <90* > 122<x242 
> Vl08<x... (0) 
(1) ve (2) eşitsizliklerinin kesişiminden 
vV108 < x < Vİ80 olduğundan xin (1, 12, 18) 
olmak üzere 3 tane tam sayı değeri vardır. 


M(ABE) — 60* old. 





i 








pe 
e 
ika Kİ Ki 




















Soru 1: 
A ABC bir üçgen 
m(ECD) < m(DGE) 
JBC| 4cm 
İDC| x-3cm 





Yukarıdaki verilere göre, |BD| nin kaç farklı tam- 
sayı değeri vardır? 


A)5 B) 4 ğ 3 D) 2 E) 1 
Şoru 2: 
A ABC bir üçgen 
5 (ADI ve (CDI iç açıortay 
|(AD| 7cm 
|DC| 8cm 
EN 
B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| nin kaç farklı tam- 
sayı değeri vardır? 


A) 5 8) 4 c)3 D)2 E) 1 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
m(BAĞ) < 90* 
(ADJ kenarortay 
IBC| - 12cm 
B D c  İAD| <x 


Yukarıdaki verilere göre, Xx in en kücük tamsayı 
değeri kaçtır? 


A4 


WI 





Soru 4; 
A ABC bir üçgen 
m(ÂBÜ) > 60* 
- (AB| 5cm 
JBC| 8cm 
B 8 C 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| nin en kücük tam- 
sayı değeri kaç cm dir? 


V 
A) 7 B) 8 c)9 D) 10 E) 11 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
N m(DAĞ) < 60* 
X > |AB| Xx 
B 6 D e 


Yukarıdaki şekilde |AD| - |AC| — |BD| -6 cm 
olduğuna göre, Xx in alabileceği tam sayı değerle- 
rinin toplamı kaçtır? 





A) 9 B) 10 C) 11 B) 19 E) 22 
Soru 6: 
A ABC bir üçgen 
m(ÂBÜ) < 90” 
18 N JAD| - |Dcj 
|AB| 16 cm 
B s0 & (BC| x 30cm 
İBD| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği kaç tam- 
sayı değeri vardır? 


z 
A) 5 B) 6 


hları 


ğın 


7 
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A D noktası üçgenin iç böl- 


gesinde bir nokta. 
X*y için aşağıdaki ba- 
ğıntı vardır. 





B a GC 


| a<xXx*y<btc | 





Örnek 1: 
A ABC ve ABD birer üçgen 

|(AD| <3cm 
IDB| 6cm 
JAC| < 12cm 
|BC| — Xx ise 

“bp noktası ABC üçgeni- 
nin iç bölgesinde ise 
x in en büyük tam sayı 


— 
Li 


değeri kaç cm dir? 


Çözüm: 

ABD üçgeninde, üçgen eşitsizliğinden |AB| <9 cm dir. 
ABC üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 

x < |AB| * 12 olduğundan 


x < 21 cm olur. x in en büyük tamsayı değeri 20 
bulunur. 








.Soru 1: 


D noktası ABC üçge- 
ninin iç bölgesinde bir 
nokta 

Çevre(ABC) — 30 cm 
JAC| <8cm 








B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, (Xx * y) toplamı kaç tane 
tam sayı değeri alabilir? 


WI 






P noktası üçgenin iç böl. 
gesinde ise 
IPAJ * JPB| $ IPGJ 
toplamı üçgenin çevresi 
ile yarı çevre arasında 


a zi değerler alır. 
| u< |PAJ * JPBJ * JPC| <2u | 
yu 225 (yarı çevre) 


(Bu kural üçgenin kenar uzunlukları ayrı ayrı verilme- 
diği zaman geçerlidir.) 





Örnek 1 
A ABC bir üçgen 

F, üçgenin iç bölgesinde 
bir nokta 
Çevre(ABC) — 50 cm ise 
IPAJ * JPBJ * |PcJ| 
toplamı hangi aralıkta 

— ç değer alır? 

Çözüm: 


ABC üçgeninde; 
u < |PAJ * |JPBJ * JPCJ < 2u 
25 < |JPAJ * JPBJ * |PCJ < 50 olur. 





A ABC bir üçgen 
R, Üçgenin içinde bir 
nokta 
> Çevre(ABC) — 24 cm 





B Cc 
Yukarıdaki verilere göre, |AP| - |BP| - |CPJ| 
toplamı aşağıdakilerden hangisi olamaz? 


C) 20 D) 22 


4 
E)24 














Çeşitkenar bir ABC üç- 
geninde kenarortay, açı-. 







b ortay, yükseklik arasın- 
daki sıralama kenarların 
sıralamasının tersidir. 


m 
alli 


imi a>b>c 

i > 5 A ha<hp<h 
: B)>m(G©) s 8 z 
: m(A) > m( ) ( ) NA < ng <nç 
Va < Vp < Ve 





Gene ee m AM 


oi İLOR ASİ KR 


ire) 
E 
Ea 
O 
(e) 


|AH| — h, : Yükseklik 
i |AN| —'n, : Açıortay 
|AD| < V, : Kenarortay 
ABC bir çeşitkenar üçgeni için aşağıdaki eşitsizlikler 
geçerlidir. 


Va>na>ha 


Vp > ng > hp 


Ve>nçG>hç 





Örnek 1: 
ABC bir üçgen 


mf) — m(B) < m(6) bağıntısı veriliyor. 


Yükseklik, açıortay, kenarortay arasındaki sırala- 
mayı bulunuz. 





Çözüm: 

mâ) — mf) < m(6) verildiğinden 

a-b<cdir. 

Kenar uzunlukları ile yükseklik, açıortay, kenarortay 
ters orantılıdır. 

hh,>h, 


n zn,g>n 


A 
v. — V» > V bulunur. 


GC 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların kesim 
noktası 
F |GF| 3cm 

|IGE| -4cm 
|GC| # 5cmise 
kenarlar arasındaki sı- 
ralamayı bulunuz. 


/N 


Fb 


LİN 


B E C 
p— ——a—i 


|GE| 4cm ise JAG| -8cm ve V,-i2cm 
|GF| 3cm ise |BG| -6cm ve V, -9cm 
|GC| > 5cm ise |DG| -2,5cm ve V,-7,5cm 
olur. 


V >V,> V. olduğundana<b-<c bulunur. 


Örnek 3: 
Bir ABC çeşitkenar üçgeninde 
nh SV, <h, olduğuna göre, 


ABC üçgeninin kenarları arasındaki sıralamayı 
bulunuz. 


N 
in / 
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ABC bir üçgen, 














Çözüm: 

Çeşitkenar Üçgende 

V>n,>h, 

VW >ng>h, 

V.>Nnç>h, dir. 

n, > V, yazılırsa V, > V. olacağındana < cdir. 
n,zh, yazılırsah, > h, olacağındanb <adir. 


Buradanb <a<cbulunur. 








Soru 1: 


Bir ABC üçgeninde Da, Ng: Nç açıortay doğruları 


arasında 3n, sânç ony bağıntısı bulunmaktadır. 


Buna göre, aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 

Ah >h>h, BV.>V.>V, 

pi E) mf) < m(6) < m(8) 
a Cc b 


Soru 2: 


160” 





B D e 
|AE|SJED||DCG| 


m(ÂED) - 60*, o m(EDG) - 160 


Şekildeki verilere göre, aşağıdakilerden hangisi 


yanlıştır? 

A) |EBİ<JED)| B) |JABJ—JAC) 
V 

C) JBD|>İDC| D) |AE|<JEB| 


E) |BGCJ>J4c)| 


/ 
Ca<b<c 


WI 


Soru 3: 


Bir ABC üçgeni için aşağıdakilerden hangisi van. 


lıstır? 


A) m(Â) > mf) ise 


a>b b<c 


C) mf) > m) ise 


h<h, Na < Ne 
Va 


V 
E) m(A) > m(B) ise 
v. > V, 


Soru 4: 


Çeşitkenar bir ABC üçgeninde ng >V,—h, eşit 


liği varsa aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 





Aa-b-c B)b>a>c Oc>a>b 
Dja>b>c Ec>b>a 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
/AB| 5cm 
D JAC| 6cm 
E 
(BC| 7cm 
JAFİ, (BD), |EC| üçge- 
B F c nin yüksekliklerin uzun- 


luklarıdır. 


Yukarıdaki verilere göre, üçgenin yüksekliklerinin 


sıralanışı hangisidir? 


/ 
Ah,<h,<h, 
GC) h<h,<h, 


Hh,<h,<h, 


B) m(B) < MÖ ise 


D) mA) > m(B) ise 


Bh, <h,<h, 


Dh,<h,<h, 


i 
i 
i 
z 
: 
E 
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? 
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TEST - 1 








ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 

(AB) 1 (BCJ * 
m(ABD) — 109 
m(EBÜ) — 15 


(AB - JBCJ 
IBD| <-xcm 
|BE| yem 
IDE| zem 


Yukarıdaki verilere göre, Xx, y, z değerlerinin 
sıralanışı aşağıdakilerden hangisinde doğru 
olarak verilmiştir? 

B)x>z>y 


A)x>y>z3 C)y>x>z 


D)z>x>y E)z>y>x 
A ABC bir üçgen 
(AD) - |DBJ 
E JAE| - JECİ 
JEF| 4cm 
IFD| 7cm 
z t © Boj-x 


Yukarıdaki şekilde m(DFE) < 180" olduğuna 
göre, x in alabileceği en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 


A) 13 B) 15 C) 19 D) 20 E) 21 
A ABC bir üçgen 
JADJ açıortay 
IBD| 4cm 
IDC| <6cm 
B 4 D 6 C 


Yukarıdaki verilere göre, |AG| — |AB| farkı- 
nin en küçük tamsayı değeri kaç cm dir? 





A)3 B) 4 C) 6 D) 7 E)8 


MI 


R m(ÂBÜ) <m(AGB) <m(GAB) 
4 JAC| x4cm 


yö 


Kenarlar tamsayı olmak şartıyla ABC üçgeni- 
nin çevresinin en küçük tamsayı değeri kaç 


cm dir? 
A) 9 B)10  C)12 D) 15 E) 16 
A ABC bir üçgen 
5 (BDJ açiortay 
5 IDC| 5cm 
B C 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| nin en küçük 
tamsayı değeri kaç cm dir? 


A) 4 BS C6 D)8 


A ABC bir üçgen 
(ADI 1 (BCJ 
m(BAD) - m/(DAB) 





D E 15 ç İABİ| -8.cm 
JEC| < 15 cm 


JAC| sxcm 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam- 
sayı değerleri kaç tanedir? 


tıları 


Gn 


z 
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ABC bir üçgen 

m(BAĞ) -m(BDE) — 180* 
İAB| -5cm 

JAC| <9cm 

(BC| <—xcm 


o 
x 
(e) 


Yukarıdaki şekilde D noktası üçgeninin iç 
bölgesinde ise, x kaç tane tamsayı değeri 


alır? 
A) 5 B)6 C)7 D)8 E)9 
8. A ABC bir ikizkenar üçgen 
D e JBCJ 
29 20 (AB| - JAC| 20cm 
(BC| < 24cm 
a JAD| <xcm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç farklı tam 
sayı değeri alır? 


A)e2 B)3 C)5 D) 7 E)9 








wa 


10. A ABCD bir dörtgen 


D JABI - JAC| - Jap 
m(ECD) > 1209 


Yukarıdaki verilere göre, m(BAb) nin alabile. 
ceği en büyük tamsayı değeri kaç derecedir? 
A)117 B) 118 


C)119 D)120 E)154 


11, E ABC ve DEC kenar. 
ları tamsayı olan 
birer üçgen 

(ABI 1 (ACI 

JAD| — |DC| 
JAB| 5cm 

JEC| 7cm 
İDE| —Xx 





Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- 
sayı değeri kaç cm dir? 


A8 B10 C12 DİS Eşi 








12. ABC bir üçgen 
G, kenarortayların 
kesim noktası 
JAF| — |BF| 
1BD| — |DG| 
9. ABC bir dik üçgen JAE| — JEC| 
(ACI 1 (Boj IFG| —2cm 
DI - ip m 
|(AB| <7cm 
Yukarıdaki verilere göre, aşağıdakilerden 
hangisi yanlıştır? 
Yukarıdaki verilere göre, |BD| nin alacağı 
tamsayı değeri için |DC| kaç cm olur? A) mâ) < m() < m6 Ba<b<c 
GOV >V >V Don >n >n 
A) 1 B)2 > D) Z Ey e O 
4 E)h,> h>h, 
v0 RE A ap OS Ep MN İDE İÇ İZE 











MMA 


ei AYA 


: 
; 
: 
f 
; 











TEST -2 
A ABF ve EBC A ABC bir üçgen 
: i birer üçgen 1BD| < |DCJ 
İDF| < |DC| > 8 o JAB| <10cm 
N AE - JADI JAC| < & cm 
B F G B D c JAD|sxem 


Yukarıdaki verilere göre, m(ECE) nin alabile- 
ceği en büyük tamsayı değeri kaç derecedir? 


A) 29 B) 59 C) 61 D) 79 E) 89 
A ABC bir üçgen 
BDC dik üçgen 
(BDJ 1 (BCJ 
B G (BC| - 15cm 
İn) 
Fİ 
& 
D 


Yukarıdaki şekilde tüm kenar uzunlukları 
tamsayı olduğuna göre, Çevre(ABDC) nin en 
küçük değeri kaç cm dir? 

A) 32 B) 36 C) 40 


D)41  E)42 


Aşağıdaki grupların hangilerinde verilen ele- 
manlar bir üçgen belirtir? 


I. A açısının ölçüsü 100, a-7cm, b-8cm 
ii a-6cm, h, 5cm, b—-4cm 
lil. A açısının ölçüsü 909, h, <6cm, b 8cm 
A) Yalnız | 


B) Yalnız 1I C) Yalnız İli 


D) iveli E)ivelii 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği kaç 
tamsayı değeri vardır? 


A) 9 B)8 G7 D) 6 E)5 


A ABC bir ikizkenar üçgen 
|AB| > |JAC| - 4/3 cm 


4y3 43 


Cc 


Yukarıdaki şekilde m(BAĞ) < 1209 olduğuna 
göre, |BC)| nin en büyük tamsayı değeri kaç 
cm dir? 





A 11 B)12 © 13 D14 E)15 
A 
3 
B D E G 
ABC bir dik üçgen, (ABJ L (ACI, (ADJ 1 JBGJ 


m(DAE) — m(EAĞ), |AD| <3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BE| nin en küçük 
tamsayı değeri kaç cm dir? 


A3 B) 4 C)5 D)6 E)7 
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TEST - 2 








ABC bir dik üçgen 
G, ağırlık merkezi 
G (AB| 1 (AC) 
Pa (BD| -2em 
B2D 10 c |DCJ 10cm 
|GD| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam- 
sayı değerleri toplamı kaç cm dir? 


A)7 B) 9 Cc) 12 D) 14 E) 18 


ABC bir üçgen 
18 (ABI 1 (ADI 

|AC| 18 cm 
© E S |BDJ <2JDGJ 
JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği en 
büyük tamsayı değeri kaç cm dir? 


AS B)10 C11 Di? E)13 


9. A ABC bir üçgen 
AD pon pi 
il 0 TADI SJAE| -JBD) 
JAC| < 10cm 
B D E ç JABİ Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- 
sayı değeri kaç cm dir? 





10. E ABC bir üçgen 
m(GAR) — m(GAb) 
JAD| 5cm 


5 Ğ (AB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x in en kücük tam- 





A MD RA KM MEC 


sayı değeri kaç cm dir? 


A)3 B) 5 Cc) 6 D)7 Hg | 

i 

11. A (SAĞ) - mA) | 

yi m(ABİ) > 90 

B Ne (AB| 5cm 

|BC| - 6cm | 

il 

|AD| — 13cm i 

Cc D i 

|CD| > x | 

m | 
z i 
8 Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- 
sayı değeri kaç cm dir? 


AZ B8 S9 Do Bü | 


12. A ABC bir üçgen 
<b (BE| ve (ADI açıortay 
x E JAK| 6cm 
(BK| -8cm 
z. - lee 
B D Ğ 





Yukarıdaki verilere göre, x in alacağı en kü- 
çük tamsayı değeri kaç cm dir? 





A)3 B4  C)8 D) 10 


—i 

Ge) 
İc) 
ei 
eni 





e 4 





yer 


1. Bölüm 
2. Bölüm 
3. Bölüm 


4. Bölüm 








DİK KOORDİNAT DÜZLEMİ 
VEKTÖRLER İ 
DOĞRUNUN ANALİTİK İNCELENMESİ 
DÖNÜŞÜMLER 
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DİK KOORDİNAT DÜZLEMİ 








Dik Koordinat Düzlemi 


Bir düzlem üzerinde dik kesişen iki sayı doğrusunun 
oluşturduğu sisteme dik koordinat sistemi denir. 


























2 O ÇE 


— 



































x ekseni üzerindeki noktaların ordinatı O (sıfır) dır. 


* 


y ekseni üzerindeki noktaların apsisi O (sıfır) dır. 


* 


& Koordinat eksenleri analitik düzlemi dört bölgeye 
ayırırlar. 


I. BÖLGE 
(#4) 


li. BÖLGE 
G, *) 





IV. BÖLGE 
(*, - 


ii. BÖLGE 
G, - 


A(x, y) noktası için 


x>0,y>0 & noktal. bölgede 


X<0,y>0 e noktali. bölgede 

X<0,y<0 © noktalil bölgede. 

X>0,y<0 « noktalV bölgededir. 
Örnek 1 


5 
Afet e) noktası koordinat düzleminin İli. 


bölgesinde ise B(b, - a) noktası hangi bölgededir? 







WI 


Çözüm: 
5 
Alat, vi noktası Ill. bölgede ise 
a 
a.b' <0 ve 2 -<0dır. 
p3 


abi <0 > b'>0 olduğundana <0—>a<0dır. 


5 
a a<(0 > a” <0 olduğundan 


b>0—>b>0d1r. 
b>Ovea<0—> -a>0 olduğundan 


B(b,—-a) noktası |. bölgededir. 


Örnek 2: 
ABCD bir dikdörtgen 
OECD bir kare 
A(0, — 6) 
x Alan(ABCD) — 3.Alan(OECD) 





Yukarıda dik koordinat düzleminde C noktasının 
apsisi kaçtır? 


Çözüm: 
AY A(0, — 6) noktasının O noktası- 
na uzaklığı 6 birimdir. 


OECD karesinin bir kenarına a 
dersek; C noktasının koordi- 
natları C(a, a) olur. 


Alan(ABCD) — 3.Alan(OECD) 


ise 








a.(6 sa) -3a” > a-3birimolur. 


Buna göre, C noktasının apsisi 3 tür, 


Rİ - Dik Koordinat Düzlemi 


T 


EOME 


G 


) 


in 
N 
ii 


/ 
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ABCD bir kare 

AC—4, 0) 

B(0, — 5) ise 

C ve D noktalarının 
koordinatlarını bulu- 
nuz. 





C noktasından y ek- 
senine |CEJ dikmesi- 
ni çizelim. 
a-*-B-90've 

(AB| — (BG) 
olduğundan 

ABO e BCE dir. 





|AOJ — JBEJ - 4 ve 

JOE| - |BO| — |BE| -5—4-1 ise 

G nin ordinatı — 1 dir. 

|BO| - |CE|J 5 ise C'nin apsisi 5 olur. 
Buradan C(5, — 1) bulunur. 

D(a, b) olsun. ABCD bir kare olduğundan 
a*0--415>a-1 
b*(-5)-04*(-1) > b-—4 olur 
Buradan D(1, 4) bulunur. 


Örnek 4: 
y OABC bir 





ikizkenar 


Cc, k) Bft, 12) 


yamuk 

(BI // |OAJ 
|(OC| - JABI 
A(20, 0) 

Bt, 12) 

CE, k) 





>X 
A(e0, 0) 


Yukarıdaki verilere göre, dik koordinat düzlemin- 
de Alan(OABC) kaç birimkaredir? 


WI 


meler çizilirse 
OHC < AKB 
olur. 






zi >X 
10 K 5 Afa,oj 
Lİ şi 

20 





|OH| — |KA| — 5 birim ve |BK| — |CH| — 12 birimdir. 
|OA| — 20 birim olduğundan 
|HKJ > JCB) — 10 birim olur. 


20 * 10).12 
2 


Alan(OABC) — -“ — 180 birimkaredir. 


Örnek 5: 


ABCD bir dikdörtgen 
A(0, 6) 

D(8, 8) ise 

C noktasının koordi- 
natları toplamı kaçtır? 





D noktasından y eksenine 
(DE) dikmesini çizelim. 
Açılar şekildeki gibi 
yazıldığında «4-909 
ve ABO - DAE olur. 








b 1gl z z ise 
(0B|-—4 olur. 


C noktasından x eksenine JCFJ dikmesini çizelim. 
(AD| — |BGJ olduğundan ADE < CBF dir. 

IBF| < |DE| 3 ve |CFJ — JAE| <2 olur. 
Buradan, C(7, 2) ve C'nin koordinatları toplamı, 
742-9 bulunur 


B ve C nokta. 
larından dik. 





e 


z 
; 
; 
; 
: 




















iki Nokta Arasındaki Uzaklık 


- AÇ, Yı) ve B(x,, y,) noktaları arasındaki uzak- 
lık bu iki noktayı birleştiren doğru parçasının 
uzunluğudur. 


B(Xz, Ya) 





ABC dik üçgenindeki pisagor bağıntısı kullanıla- 
rak A ve B noktaları arasındaki uzaklık aşağıdaki 
gibi bulunur. 


|AB| ve, -x yy) 


# Pfa, b) noktasının orijine uzaklığı aşağıdaki gibi 


bulunur... KE 








Örnek 1: 
Analitik düzlemde A(1, 0), B(1, 4) ve Cf(x,y) nok- 
taları veriliyor. 


ABC eşkenar üçgen olduğuna göre, Xx in alabile- 
ceği değerler toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
A(1, 0) 


B(1,4) o 4 Ci, y) 
ABC eşkenar üçgen olduğundan 
|AB| — V(d - 12 4 (4-0)? - 4 birim ise 


LAB| — |BCJ — JACJ — 4 birim olur. 


JA 1 31 


|AG| — JBGİ| olduğundan 
Ve 12 4 (y— 0) > Ye 12 4 (y— 4 





y? -y? -8y * 16 
8y-16 > y2 olur. 
JAG| 4 birim ise 
vVe— 172 4 (y—-0Z <4 
(x—1)2 42-16 





x -2x-11 50 ise 
x in alabileceği değerler toplamı ikinci derece denk- 
lemin kökler toplamı olacağından 


-———- - 2 bulunur. 


Örnek 2: 
P(a, av3) noktasının orijine uzaklığı 6 birim 
olduğuna göre, a nın alabileceği değerler çarpı- 
mı kaçtır? 


Çözüm: 
P(a, av3) noktasının orijine uzaklığı 


|IPOJ — ya? * (av3)? - 6 ise 
4a? - 6 ise 
4a? - 36 ise 


a? -9isea-3 veyaa--3 olur. 
Buna göre, a nın alabileceği değerler çarpımı 


3.(-3) -—9 bulunur. 
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Bir Doğru Parçasının Orta Noktasının Koordinatları 








Gg, Yo) noktası, |JABJ nin orta noktasıdır. 


X XX Yy. tY 
m 1 2 m 1 2 
liğe ven Des zı yasi 





Örnek 1: 

Analitik düzlemde, 
A(8x-5, x * 6) 
BX 1, 13) 


noktaları veriliyor. 


TAB| doğru parçasının orta noktası y - ekseni üze- 
rindeki C noktası olduğuna göre, C noktasının ordi- 
natı kaçtır? 


Çözüm: 


C noktası y - ekseni üzerinde ise C(0, y) dir. 








A(3x-5, x-6) , B(Xx4*1, 13) 
9-— —— © — 
<(0, y) 
3Xx-5 
a A 
2 
—Xt46*13 | (06-13 
2 -y > 2 —y 


> y- 10 bulunur. 










> € — 
al Xx, noktası koordinat düzleminin Ji) 


bölgesinde ise B(xy, y —x) noktası hangi böl 


gededir? 
V 
A)I B) Ii Co) IN D) IV E) Eksenlerde 
Soru 2: 
Afa, 5) 
B(b, 3) 
|AOJ — (BO| 
JAB| - 2v2 birim 





a) 
z Analitik düzlemde verilenlere göre, a * b kactır? 





A) 17 B) 14 C) 12 D) 10 ğe 
Soru 3: 
y BOC bir üçgen 
B(6,4) B(6, 4) 
A C(a, 0) 
|AB| < (A0 
il SE Şaci-jEG) 


Analitik düzlemde verilenlere göre, a kaçtır? 


D) 7 


25 V 13 






: 
i 
i 
i 
: 
; 





A RM a a 











paralelkenarın Köşe Koordinatları 


Da, Ya) Cfg: Ya) 


Alas Ya) Bizi Ya) 


| 


x ABCD paralelkenarında köşegenlerin kesim nok- 
tası Ep; Yo) olmak üzere 


WİX XX 
1 3 2 4 z 
- — —— - ——— olduğundan, 
Xp 2 2 g 


XXX İMA 





& Paralelkenarın yanısıra eşkenar dörtgen, dikdört- 
gen ve kare için de bu özellik geçerlidir. 





Örnek 1: 

Analitik düzlemde ABCD paralelkenarının köşe 
koordinatları A(a, 1), B(2, b), C(3, - c) ve D(- d,— 4) 
olduğuna göre, as-b- cd toplamı kaçtır? 


Çözüm: 

Dd, -4) c(3,-) ABCD bir paralelkenar 
olduğundan 
at3-21(-d) 
a*d--1..(1) 

Ala, 1) B(E, b) 14 (o) sb-4 


b*sc-5... (2) 
(1) ve (2) alt alta yazılıp taraf tarafa toplanırsa 


a4s-ds-i 


Ni b*-c-5 





a*-b4s-cs*d-—4 bulunur 


WA 





Bir Doğru Parçasını Belli Bir Oranda Bölen Nokta- 
nın Koordinatları 


# Bir doğru parçasını belli bir oranda bölen nokta- 
nın koordinatlarının bulunması 





e ——— — 
Ax, YA) Cla Ya) Bixg, Ya) 


G, (ABI yi içeriden böler. C e JAB| 


* 


Algı Ya) B(x2, Ye) Cg, Ya) 


G, (ABI yi dışarıdan böler. 
Ce |JAB| ve Ce AB 





Örnek 1: 
Analitik düzlemde, A(-7, 2) ve B(9, 5) noktaları ve- 
riliyor. 


C e JABJ ve Bi - 2 olduğuna göre, C nok- 


tasının koordinatlarını bulunuz. 








43 

C e |ABJ olduğundan yukarıdaki gibi çizim yapılabilir. 

Apsis 3 parçada 15 arttığında 2 parçada 10 artar. 
a--7410—>a-3tür 

Ordinat 3 parçada 3 arttığında 2 parçada 2 artar. 


bD-242—>b-4tü. C(3,4) bulunur 


0 
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Örnek 2: 
D(6, 9) c ABCD bir paralelkenar 


(BDİ n (CEJ — (KJ 


| ise 
E(0, C noktasının koordi- 


natlarını bulunuz. 








A2, 1) B 
Çözüm: 
D(6, 9) Cc JAE| . -2-0 

JED| 0-6 
RE ei 
(EDİ 3 olur. 
JAE| -k dersek 

AÇ2, 1) B 
JED| — 3k ve 


(BC| — |AD| — 4kolur. 
İç ters ve ters açılar şekildeki gibi yazıldığında 
DEK — BCK olur. Buradan, 


(EK| . JDE| , ÇEK 8k o 3 


ck) © JBGİ lek) ak 4 


JEK| 3t dersek |CK| —4t olur. 
E den K ya 3t uzunlukta apsis 3 artarsa, Kdan C ye 4t 


uzunlükta apsis 4 artar. Buna göre, C noktasının 
apsisi 3*4-7 olur. 


E den K ya 3t uzunlukta ordinat 9 azalırsa, K dan C ye 
4t uzunlukta ordinat 12 azalır. 
Buna göre, C noktasının ordinatı — 6 — 12 — — 18 olur. 


Dolayısıyla C noktasının koordinatları C(7, - 18) 
bulunur. 





Soru : 


Dik koordinat düzleminde ABCD paralelkenarının üç 
köşesinin koordinatları A(0, 1), B(9, 1) ve D(4, 3) dir. 


|ECİ 1 
DC| 2 
BCE üçgeninin alanı kaç birimkaredir? 


(Ee (CDJ) oranı verildiğine göre, 





Wa 





Üçgensel Bölgenin Ağırlık Merkezinin Koordinatları 


Gg: Ya) noktası, 
ABC üçgensel böl- 
gesinin ağırlık mer- 
kezidir. 


Akı sYı) 





Bio Ye) Ola, Ya) 


e 


# Ağırlık merkezinin koordinatları, köşe koordinatla 
rının aritmetik ortalamasıdır. 


Nt tp 


Yi T Ye $ Ya 


Xo 3 » Yo 3 











Örnek 1: 

Analitik düzlemde köşe koordinatları A(2, 5), 
B(-3, 4) ve C(-5,-6) olan ABC üçgensel böl- 
gesinin ağırlık merkezinin orijine uzaklığı kaç bi- 
rimdir? 


Çözüm: 
GG, y), ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merkezi ok 
sun. 





eek e) e) e eğ 
3 
ve DEE Ee) LZ m 


O halde, ağırlık merkezinin koordinatları G2, 1) 
olur. 


Buna göre, G(-2, 1) noktasının orijine uzaklığı, 


|GO| — V(-2)2 412 - VE birimdir. 





: 
£ 
: 
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Köşe Koordinatları Bilinen Üçgenin Alanı 


x Köşe koordinatları bilinen üçgenin alanını bulmak 
için önce noktalar alt alta yazılır. İlk yazılan nokta 
sona İlave edilir. ABC üçgeninin alanı aşağıdaki 


işlemlerftakip edilerek bulunur. 


, Algı Ya) 
Bg, Ya) Cfg, Ya) 
X4 Yı 
O 
X i 
2 2 
N 
X2'Y4 ye x ws, A Kaya 
3 
> N 
a 
X3'Ya İ Xx, *y A Xa.Y3 
v4 4S XaYı 
A B 


As XoYş $ Xa $ XgYg 


B—X,Y, t X,Yg * XgY; 


Alan(ABC) — > .lA-Bİ | 


ordinatları eşit ise üçgenin alanı analitik düzlem 
üzerinde çizilerek formül kullanılmadan bulunabilir 





Örnek 1: 
Köşe koordinatları A(- 2, 0), B(3, 1) ve C(k, 2) olan 
ABC üçgeninin alanı 6 birimkare ise k nın alabile- 


ceği değerler toplamı kaçtır? 


A--24640-4 
B-04k-4-k-4 
Alan(ABC) - > JA-Bİ 
6-2 .J4-4-4) 

12 |(8-k| ise 
8-k-12 >5>k>-4 
8-k-—-12 >5k-20 
Buna göre, k nın alabileceği değerler toplamı 


(4) * 20 - 16 bulunur. 


Örnek 2: 

Analitik düzlemde A(4, 3), B(1, 1), C(5,—-4) ve 
D(7, 1) noktalarını köşe kabul eden ABCD dört- 
geninin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 
B ve D noktalarının ordinatları eşit olduğundan ABCD 
dörtgeninin alanını analitik düzlem üzerinde çizerek 
m bulabiliriz. 
Gi 





(BD| 7-1 - 6 birimdir. 

(AHI 1 (BDJ ve JCKI 1 (BDJ çizilirse 
JAH| 3—1 -2 birim 

(CK| 4-1 5birim olur. 
Alan(ABCD) — Alan(ABD) -- Alan(CBD) 


Alan(ABCD) — iz > — 


Alan(ABCD) 21 birimkaredir. 
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Soru 1: 


B(-2, 1) ve C(-6,3) noktaları veriliyor. 


JAc| 
(BC| 


böldüğüne göre, A noktasının koordinatları aşağı- 


C noktası (ABIJ yi z > oranında dıştan 





dakilerden hangisidir? 


A) (2,-1) B) (-1,-1) Cc) (2, 2) 
De E) (4,-2 
3 (4, — ) 
Soru 2 
AÇA, 4) ABC bir üçgen 
(CDI açıortay 
D 
4JAC| - 3JBCJ| 
B(-11, 10) Cix, y) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, D noktasının 
koordinatları toplamı kaçtır? 
A)-12 B) - 11 B) —9 


C) - 10 E)-8 


Soru 3: 


Analitik düzlemde köşe koordinatları A(5, 2), 
B(8, 5) ve C(3, 5) olan ABC üçgeninin alanı kaç 
birimkaredir? 


13 V 15 


AZ Bs oz Dı gi 


ii 





Soru 4: 
y ABC bir eşkenar 
Afa, 3v3) e 
Üçgen 
Afa, 3v3) 
B(2, 0) 
O| B(2,0) g 


Analitik düzlemdeki verilere göre, ABC üçgensa| 
bölgesinin ağırlık merkezinin koordinatları aşağı 
dakilerden hangisidir? 


A) (8, v3) B) (4, v3) C) (4, 2v) 
/ 
D) (5, v3) E) (5, 2V3) 
Soru 5: 
A ABC üçgeninin 
kenarlarının orta nokta- 
FS, 0) g4,6p (| larının koordinatları 
: D(2, 4), E(4, 6) ve 
D(2, 4) ç FG3,0)dır 


Analitik düzlemdeki verilere göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


d 
A) 2 B) 4 


Cc) 6 


E) 12 


ABC bir üçgen 
TAD) ve JBEJ 
kenarortay 
B(2, 0) 

C(12, 0) 

F(a, 3) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? i 








Z 
036 bas E) 54 






A ŞER GE MEN 


KR KEL 


ere erene ezim 






3 
Analitik düzlemde a >. a'b ) noktası Il. 


TEST - 1 





4. Dik koordinat düzleminde A(-2, 7), B(6, - 4) 
noktaları veriliyor. |(ABJ doğru parçasını 4 
pölgede ise B(a, b) noktası aşağıdaki nokta- eşit parçaya bölen noktalardan B noktasına 


lardan hangisi olabilir? yakın olanın apsisi kaçtır? 





A) (1.5) B)(-1,4) Cc) (0, 3) e Ra e 
f 
D) G 2, — 3) E) (4, e 5) 
U 
5. A(2, a) 
(BAJ 1 (ACI 
2JAB| — |JACJ 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde OABC 
dikdörtgeni birim karelere bölünmüştür. 
> m Dik koordinat sistemindeki verilere göre, A 
Karelerin köşeleri üzerinde olan, K ve L nok- z , 
ğ ği Kai noktasının ordinatı kaçtır? 
talarına eşit uzaklıktaki noktalardan birinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
e vw 2 A3 B4 OZ b5 Ee 
A) (1,2) B) (3,2) C) (4,1) 
D) (3,3) E) (2,2) 
6. ABC bir dik üçgen 
(BAJ 1 JACJ 
1BD| — JAG| 
A3, 6) 





Yukarıdaki dik koordinat sisteminde başları- 


giç noktasının, AB doğrusuna uzaklığı kaç Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 


birimdir? tere göre, C noktasının apsisi kaçtır? 
2 4 6 8 
A SE), be > Gi) e. SEE 
- E be e 5 A) 4 B) 5 C) 6 D)7 E)8 


) GEOMETRİ - Dik Koordinat Düzlemi 
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7. (CKI L Oy 10. AOC bir dik üçgen 
(CLJ 1 Ox (DBI 1 J0CJ 
Akk, 5) JAD| & |DB| 
B(4, 2) A(0, 25) 
B(5, O) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A ve B 
noktaları C merkezli çember üzerinde olduğur- 
na göre, k kaçtır? 
il Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen. 
A) 1 B) ? Cc 2 D) z E)3 lere göre, Alan(OBDA) kaç birimkaredir? 
8. ABOC bir deltoid M)100 B)85 C)85 D)75 E)6s 
JAB| — JAC| — 10 birim 
11. ABCD bir 
dikdörtgen 
A,D, O doğrusal 
D(-4, 2) 
TH Xx 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A nok- > di 
tasının başlangıç noktasına olan uzaklığı 
di . göre, Alan(ABOC) kaç Yukarıdaki dik koordinat düzleminde B nok- 
r 7 
Irimkaredir tasının koordinatları toplamı kaçtır? 
Miz B)16 © 18 D20 E25 A)-17 B)-i1 C)-8 D)-6 E2 
9. AOD bir ikizkenar 
üçgen 
JAD| - |Doj 12. ABCD bir eşkenar 
B(6, 4) dörtgen 
C(6, 0) Pe Ord) 
'D(0, 8) 
Dik koordinat sisteminde AC doğrusu ile BO 
doğrusu D noktasında kesişmektedir. 
Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
Buna göre, Alan(AOD) kaç birimkaredir? lere göre, Alan(DFE) kaç birimkaredir? 
A4  B)6 C) 10 D) 12 E) 14 A) 5 B) 7 Cc) 9 D) 11 E) 13 
bi. ME. ON en, O İN, be ep an “pa 
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TEST -2 





Analitik düzlemde, Afa, 8—k) ve B(b, k-4) nok- 


taları veriliyor. 


Buna göre, JABJ nin orta noktasının y > O 
doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


E) 6 


B)2 


A1: Cc) 3 D) 4 


ABCD bir 
dikdörtgen 

IDEJ 1 Oy 

JAC| — 10 birim 
|EA| — |A0| 
B(4, 0) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, D noktasının apsisi kaçtır? 
A)4 D) 7 E)8 


B) 5 Cc) 6 


(ACI 1 (BGJ 
(BCI açıortay 
B(1, 0) 

C(4, v3) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A, B ve 
D noktaları d doğrusunun birer elemanı 
olduğuna göre, A noktasının apsisi kaçtır? 

A)1 B)2 E)5 


Cc) 3 Dp) 4 


wWdJa4 


Dik koordinat düzleminde ABC üçgeninin köşe 
koordinatları A(1, 5), B(2, — 1), Ca, b) dir. ABC 
üçgeninin kenarortayların kesim noktası, Ox 
ekseni üzerinde ve apsisi 2 olan noktadır. 


Buna göre, Alan(ABC) kaç birimkaredir? 


5 17 


i 
MR oz Ds EZ 


A) 5 


3 
B) 5 


ABC bir üçgen 
JAD| s |DGJ 
D(1,0) 
C(0,-3) 
B(-2, 0) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, Alan(AEOD) kaç birimkaredir? 





A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E)8 
ABC bir üçgen 

JAE| - |EBİ 

di (BFJ < |FCJ 

EKE, 0) e (DJ - (DC) 





Dik koordinat düzleminde D(1, 2), E(-2, 0) ve 
F(0, - 1) noktaları ABC üçgeninin üzerinde 
olduğuna göre, A noktasının koordinatları 
aşağıdakilerden hangisidir? 

A) G 2, 5) 


B) 2,3) 0) (1,4) 


D) «1,3 E) 1,5) 
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Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 


lere göre, a kaçtır? Alan(OBCD) — 3Alan(AOD) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, C noktasının ordinatı kaçtır? 


omar ns ya mRNA NN A 


m(ABG) — m(6Bö) 


: 
: 
: 
| 





Analitik düzlemde, (ECJ m Oy — 4D) olduğu- 
na göre, |BC| kaç birimdir? 





mM 


Yukarıdaki analitik düzlemdeki verilere göre, 
Alan(ABCD) kaç birimkaredir? i 


ABCD bir kare 














oordinat Düzlemi 


Analitik düzlemde K ve L noktaları JABJ çaplı 
çember üzerinde olduğuna göre, çemberin 
merkezinin apsisi kaçtır? 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde E nok- 
tasının ordinatı kaçtır? 


id 
İN 


z 
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İ-Di 
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VEKTÖRLER 








yönlü Doğru Parçaları 
uzunluğu, doğrultusu ve yönü olan doğru 
parçalarına yönlü doğru parçası denir. 


pi 
Tr 


Doğrultuları ve yönleri aynı, uzunlukları eşit olan 
yönlü doğru parçalarına, eş yönlü doğru parça- 


* 


ları denir 


xx AB ve CD eş yönlü doğru parçalarıdır. 


Vektör 

& Eş yönlü doğru parçalarının kümesine vektör de- 
nir. 
Vektörler; U, V ... gibi harflerle gösterilir. 





AB sOD-EFE e 
Gü-KÜ-MN-...V 


* 


* 


Vektörlerde Toplama İşlemi 

# Paralelkenar Yöntemi : Ü ve V vektörlerininin 
toplamını bulmak için sabit bir O noktasında Üve 
V vektörlerine eşit vektörler çizilir. Bu iki kenar pa- 
ralelkenara tamamlanır. O noktasından geçen kö- 
şegen vektörü, U ve V vektörlerinin toplamı olur. 








# Çokgen Yöntemi : Bir vektörün bitim noktası ile 


diğer vektörün başlangıç noktası çakıştırılır. Diğer 
vektörlerde son vektörün bitim noktası birleştirilir. 
Oluşan çizginin başlangış ve bitiş noktalarını bir- 
leştiren vektör toplam vektördür. 


W 


CI 








Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
G, ABC üçgenini ke- 
E E narortaylarının kesim 
noktası 
B D C 


Buna göre, AD * BE * CD toplam vektörünü bu- 


lunuz. 


G, kenarortayların ke- 
sim noktası olduğun- 
dan D, E ve F noktaları 
kenarların orta nokta- 
larıdır. 


BE vektörü şekildeki gibi başlangıç noktası F noktası- 
na gelecek şekilde öteleyelim. Bu durumda BEKF ve 
FEKA birer paralelkenar olur. 

(AKI / TBCI olduğundan DCKA da bir paralel ke- 
nardır. 

AD vektörünü, başlangıç noktası K olacak şekilde 
ötelersek AD vektörünün bitim noktası C noktasına 
gelir. 

O halde FCK üçgeninden 

AD 4 BE 4 CF - O olarak bulunur. 


İ - Vektörler 


iv 
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GEOME 


GEOMETRİ - Vektörler 























Analitik Düzlemde Vektörler 


> Analitik düzlemde Af(x,, y,) ve Bix,, yı) noktaları 
verilsin. AB vektörüne eşit ve başlangıç noktası 
orijin olan OP vektörüne AB vektörünün yer (ko- 
num) vektörü denir. 


y 





Rdevektör A-(a)-Ja| şeklinde gösterilir. 
IR? de (düzlemde) vektör A — (a, b) - | ki | 


* 


* 


şeklinde gösterilir. 


* 


OP — (a, b) vektörünün uzunluğu (normu) |ÖP| 
şeklinde gösterilir ve aşağıdaki bağıntıyla da ifade 
edilir. 





((OP)| ifadesi ||OPJ| şeklinde de gösterilebilir.) 


* A-(x,,y,) ve B- ©, Ya) vektörlerinin apsis- 
leri eşit ve ordinatları eşitse bu vektörlere eş vek- 
törler denir. 


JA-Bex,-x, ve yı -y, 





WA 


Örnek 1: 

Analitik düzlemde, 

A(7, 1), B-2, b) noktaları ile C — (a, 2) vektörü ver. 
iliyor. 


AB - C olduğunagöre, a * b kaçtır? 


Çözüm: 
AB-B-A-(-2-7, b-1) 
—- (<9, b-1) 
AB-G 


<9, b-1) — (a,2) 
-9-a—> a-—-9 
b—-1-2 > b-3 


a4*-b-—-—6 bulunur. 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde, 
AB — (6,1) ve AĞ-(2,-2) vektörleri veriliyor. 


Buna göre, CB vektörünün boyu kaç birimdir? 


Çözüm: 
CB-CA4AB-AB-AĞ 
AB - AC - (6,1)-(0,-2) 
CB -(4,3) 
|(CB| - VA? 432 - 5 birim bulunur. 





Örnek 3: 
D 2 FE c ABCD bir dikdörtgen 
|BE| — JEC| 
4 E |DF| -2birim 
e an 
6 B 
JAB| — 6 birim ise 
JAF * AE| kaç birimdir? 








MAMA GAM 


RA LE BANA EKME 


rn 
i 
: 
: 
: 




















A köşesi koordinat 
başlangıç noktası ola- 
cak şekilde, x ve y ek- 
senleri çizilirse, 

E(6, 2) ve F(2,4) 
koordinat noktaları 
elde edilir. 


AE > (6,2) ve AF — (2, 4) olacağından 


AE « AF - (8, 6) olacağından 
JAE * AF| — V82 46” - 10birim bulunur. 





Soru 1: 
D F c ABCD bir kare 

i İDF| — |FC| 

(CG| — 1 birim 

$ ŞEB|-2birim 

E |GE| — 3 birim 

2 
A | B 
Yukarıdaki verilere göre, JAĞ 4 EF| kaç bi- 
rimdir? 

m 
A)6Y2 BS 0310 D) 10 E) 4v6 
Soru 2; 


A-(,4), B-(2,0)veC — (10,5) vektöleri ve- 


riliyor. 





Yukarıdaki verilere göre, JAB oranı kaçtır? 
1BC| 
1 3 X 5 13 5 
A) — a e ES 
İz Ee bez . 





Wa 





Vektörlerin Toplamı, Çıkartılması ve Reel bir sayı 


ile Çarpımı 


# As(,yı), B- (çı yg) ve ke Rverilsin. 


A-B-(, 4x, Y4 $ Ye 


-B © — Xx, Ya - Ya) 


>| 


kKAZke, yı) < (kx. k.y)) 


Vektörlerde Toplama İşleminin Özellikleri: 


1. A,Be V için A-BeV (W vektörler kümesi) 


5. AsB-B4A-0ise A--Bdir 


# A--B ise A vektörüne, B vektörünün toplama 
işlemine göre tersi denir. 


Vektörün Bir Reel Sayı ile Çarpımının Özellikleri: 
As (Xps YA) | B- (Xp Ya) ve k,p ER ise 
1. KARB) >kAşkB—(kx, $ kg kıy, $ kiye) 
2. (Kıp)AzkAtpA-(k*tp) (Yy) 
- (Kk tp, k.y, EP.Y,) 


3. k.(p.A) — p.(k.A) - (k.p) A 


k.(p.A) — (k.p.X,, K.B.Y,) 


4. AA 104 Y)) > (yi) A 


GEOMETRİ - Vekiörler 
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Örnek 1: 


A-(4,2)ve B-(-1, 6) vektörleri veriliyor. 


Buna göre, SA -2B vektörünü bulunuz. 


Çözüm: 


SA -2B-5(4,2) -2(-1,6) 
— (20, 10) * (2, —12) 
— (22, -2) bulunur. 





Örnek 2: 
2AB 4C-(7,-4) 
CB -A-Ç1,1) 


vektörleri veriliyor. 


Buna göre, GC vektörünü bulunuz. 


Çözüm: 
2AB 4C-2B-2A4C-(7,-4) ..(1) 
CB-A-B-C-A-Ç-I1,1) sie) 


(2) nolu denklemi — 2 ile çarpıp (1) nolu denklemle 
toplarsak 


2B-2A4C-(7,-4) 


4-2 B-A-G-(-1,1) 








3C - (9,-6) 


C - (3,-2) bulunur. 


Wall 





Birim Vektör 


* Boyu 1 birim olan vektörlere birim vektör denir, 


JA| xi birim & A birim vektördür. 


* 


©,-(1,0) ve €,-(0,1) birim vektörlerin 
standart birim vektörler denir. 


* 


A vektörü boyuna bölünürse, A vektörü ile aynı 
yöndeki birim vektör (da) elde edilmiş olur. 
İ.A 

JA| 


* 


— ii — an pe 
—-l, > — —— A vektörü, A vektörüne ile zit 





Örnek 1: 


A > (2, 4) vektörü ile aynı yöndeki birim vektörü 


bulunuz. 


Çözüm: 


|A| < v2? 442 —-2V5birim 
İİ 
Çİ 4 


Örnek 2: 
A-(1,-2), B-(2,3) v ö- (1, 3) vektörleri 
veriliyor. 


AB vektörü ile aynı yönde olan ve uzunluğu C vek- 
törünün uzunluğuna eşit olan vektörü bulunuz. 






; 
Z 
> 
: 
: 
; 
: 
; 
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mem gym im 











çözüm: m 

(ĞI < V12 437 - MO birim 

AB vektörü ile aynı yöndeki birim vektörle, C vek- 
törünün boyunu çarparsak istenen vektör bulunur. 


AB-B-A-(C2-1,242) 
AĞ- (3,4) 
JAB| 5 birim dir. 
', 


— 1 
Lag — ge 3, 4) 


he (3) 
hs “5 5 


O halde aranan vektör: 


Örnek 3: 
Analitik düzlemde, 
Ase,, B-3e,-e, ve C -e, vektörleri veriliyor. 


Buna göre, |AB 4 AĞI kaç birimdir? 


Çözüm: 
A-e,-(0,1) 
B-3e,-e,-(3,.—1) 
C-e (1,0) 


AB 4 AC-(3,-2) 4 (1,—1) 
— (4,-3) 
JAB 4 AĞ) > v424 (-3)” - 5birim bulunur. 


WI 








Paralel ve Dik Vektörler 


x Avektörü B vektörünün k katı ise A ve B para- 
lel iki vektördür. 








İANBw—wAz-kB 


* 


Az 0. y,) ve B - (g, Ya) paralel iki vektör ise 


apsisleri ile ordinatlarının oranı eşittir. 


©, Yı) k.(Xg, Ya) 


# A- (xy) ve B - (x,, y)) dik iki vektör ise 
apsisler çarpımı ile ordinatlar çarpımı toplamı 
sıfıra (0) eşittir. 











Örnek 1: 


Dik koordinat düzlemde, 
A-(3,2), B-(7,4, C-((4,4)ve D-(-4,k) 


vektörleri veriliyor. 


AB // CD olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm: 
AB-B-A-Ç10,2) 


CD-D-C-(-5,k-4) 
2 
k-4 





AB / CD > 2. 


2k-8-2—>5k-—5 bulunur. 


2 GEOMETRİ - Vektörler 
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D 3 F 5 c ABCD bir dikdörtgen 
: LAG) — |GB| 
E İAE| — 2 birim - 
: İDF| — 8 birim 
A X 8 İFCJ <&birim 
İDE| —Xx 
EĞ 1GF isex kaç bi- 
rimdir? 





Yukarıdaki şekillerdeki gibi E ve G noktalarının koor- 
dinat başlangıç noktası olacak şekilde koordinat 
eksenleri çizilirse, 


EĞ (8,X) ve GF — (C1,x* 2) vektörleri olur. 
EĞLGF > -8 XxX 42) -0 

> Xİ 42x-8-0 

> «-2I).x4-4)-0 

> X-2 veya x--4 (X>0 olmalı) 


> x—2 birim bulunur. 


Wa 





Vektörlerin Lineer Bileşimi 


“e 


** Ave vektörleriverilsin. x ye R olmak Üzere 
XAsy.B—C ise C vektörüne Ave B vektör. 
lerinin lineer bileşimi denir, 

Xx A—(x,y,) vektörünü standart birim vektörlerinin 

lineer bileşimi şeklinde yazabiliriz. 


A (Yy) <x/(1, 0) 4 y,(0, 1) 





Örnek 1; 


A-(7,—1) vektörünü B- (2, 1)ve Ğ—(-41, -5) 
vektörlerinin lineer bileşimi şeklinde yazınız. 


Çözüm: 

A-xB#yG 
(7,-1)5x(2,1) #yG1,-5) 
(7.—1) - (2x-y, x—Sy) 

2X-y-7 

* “2 Xx-5y——41 





9Y-9>y-1 
2X-1-7 > x-4 
Sonuç olarak, 


A-4B4C bulunur 





Soru 1: 


A-6.-4),B-(4,1)veC€ (1,2) vektörleriveri- 
iyor. 


A—Xx.B * y.C olduğuna göre, X * y toplamı kaç- 
tır? 


ed ie öy 


e ye 











İki vektörün Lineer Bağımlılığı 


Sıfırdan farklı A ve B için, k,A* K.B — O eşit- 
liğini sağlayan en az biri sıfırdan farklı k, ve k, reel 
sayıları varsa, A ve B vektörlerine, lineer (doğru- 
sal) bağımlı vektörler denir. 


Dj 
ri 


R2 de, lineer bağımlı iki vektör (A ve B) paralel vek- 


*e 


törlerdir. 


x& Paralel vektörler bulundukları uzayı germez. 





Örnek 1: 
A -(3,-4) ve B- (9, k) vektörleri lineer ba- 
ğımlı ise k kaçtır? 


Çözüm : 
A ve B vektörleri lineer bağımlı ise A /B' dir. 


3, 4 


d — -— ise k-— 12 bulunur. 
Buradan 9 Kk 


Örnek 2: 
A -(k-1,4), B — (k, 3) vektörleri bulundukları 
uzayı germiyor ise k kaçtır? 


Çözüm : 
A ve B vektörleri bulundukları uzayı germiyorsa 


A /B dir. Buradan 


Ke -> ise k-——3 bulunur. 





Soru 1: 


A-(k6), B-(5.k*41) 

vektörleri lineer bağımlı olduğuna göre, k nın ala- 
bileceği değerlerden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


Z 
A)6 B) 5 


WI 





Vektörlerde İç (Skaler) Çarpım 

Az (Xx. y,) ve B- (o. Ya) ise 
A.B-CA,B>-Xx,.Xx, #yı.y, 
işlemine iç çarpım (öklid iç çarpımı) işlemi denir. 
AB-BA dır. 


(â4B).C-AC*B.Cdir 





Örnek 1: 
A-(2, 5) ve B- (3, -4) ise AB değerini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 
AB-2345.(-4) 
AB-6-20--14 bulunur. 


Örnek 2: 
A(-1, 2), B(4, 5) ve C(3, —3) noktaları veriliyor. 


Buna göre, <AC, B> değerini bulunuz. 


Çözüm : 
AĞ -C-A-(3-(-1),(-3)-2) 
AĞ — (4, -5) 


<AĞ.C> -44 4 (5).5 
<AĞ.C> - 16-25 - -9 bulunur. 
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Örnek 3: 
Az (4,—-2) ve B— (3, a) vektörleri veriliyor. 
ALB olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 

ALB>A.B-0 olmalıdır. 
>4.31(-2).a-0 
> 12—-2a -0 


> a-—6 bulunur. 


Örnek 4: 
D c ABCDbir kare 
JAF| - |DF| 
JBE| - 2 birim 


İCE| - 8 birim ise 
<FE, FC> nin sonu- 
cu kaçtır? 


F noktasına koor- 
dinat (o başlangıç 
noktasına gelecek 
şekilde eksenler 
çizilirse C(10, 5) ve 
E(10,-3) nokta 
ların koordinatları 
olur. 








Bu durumda, FC — (10, 5) ve FE — (10, -3) olur. 
<FE, FÖ> — (10.10 $ 5.3) 
<FE, FÖ> - 100— 15 — 85 bulunur. 


Wa 


A —(ae, t2be,), B-((-2b-4)a; * (a -2e,) 


vektörleri veriliyor. 


A.B -8 olduğunagöre, a $ b toplamı aşağıdaki. 
lerden hangisidir? 


5 B) —1 C)0 D) 2 4 
Soru 2: 
D ç ABCD bir dikdörtgen 
| İİ ies ivej 
F p İAEİ < |DF| x4cm 
> JAF| 6cm 

|BE| — 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, DE . FC çarpımı kaçtır? 


Z 
A)-100 B)-120 C)140 D)160 E) 180 


Soru 3: 
a,b,c vektörleriveriliyor. 
alb, b//c ve |c| - 25) olduğuna göre, 


c(a * b) değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


AO B)bJ? G)2j6J2 pjaja B 21612 
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AS, Y) 
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İki vektörün iç çarpımının geometrik ifadesi 


A.B (A| .|B|.cosu | şeklindedir. 





(Vektörlerin başlangıç noktaları aynı olmalıdır.) 





. BI (aynı yönlü ise) 


AB ise, AB -JA| 
Al .JB| (zıt yönlü ise) 


AB -- 





Örnek 1: 


JA| — 5 birim, |B| — 6 birim olan A ve B vektör- 
lerinin arasındaki açının ölçüsü 120" ise, A.B 
değerini bulunuz. 


Çözüm : 
A.B |JA|.JBI. cos120” 


A.B-5.6.(5) — —15 bulunur. 


Örnek 2: 
ği A2, 2) 
B(0, 5) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilenlere 
göre, cos& kaçtır? 


WA 





0(0,0) 


AB - (0-2,5-2)-(-2,3) 

AÖ - (0-2,0-2) - (-2,-2)dir. 

AB.AÖ — |JABI| . JIAOJ. cose. 

C2).C2) 4 3.2) < v2 VEEE cosa 








4 
—2— yYA3.2J2 cosa > coso -- —— bulunur. 
V PE 


Örnek 3: 

ABDE bir dik yamuk 
(ED) 4 JEAJ 

(EAJ 1 (ABI 

m(ÂBÜ) — 60* 
(CD| — |CBİ 

|ED| — 4 birim 

JAE| <4V3 birim ise 





A B 


AĞ.BAÂ skaler çarpımının sonucu kaçtır? 


(ADI çizilip şekildeki gibi ke- 
narların uzunlukları yerleş- 
tirldiğinde ABD eşkenar 
üçgen olur. 
AĞ ile BÂ 
başlangıç noktaları birleştiri- 
lirse aralarındaki açının 150* 


vektörlerinin 





olduğu görülür. 


AĞ.BA - 4y3.8.c0s150” 
AC.BA- w5.8.| 2) 
AĞ.BA - -48 bulunur. 
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Örnek 4: 


A-(4,-3), B-(-12,5) vektörleri arasındaki 
açının kosinüsü kaçtır? 


Çözüm : 

A ve B vektörleri arasındaki açı & olsun, 
A.B-NAJ.IBIL cose 

4.(-12) 4 (<3).5 - YA2kÇ3 VEE cosa 





—-63 - 65 cosu — cosu < — 53 


Örnek 5: 


AOB bir üçgen 
M(ÂBÖ) — 1359 
(0B| -2 birim 
IBA| - 22 birim 





ol 2 B 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 


(08 * BÂ) .OÂ skaler çarpımının sonucu kaçtır? 


Çözüm : 





OB4-BA-OÂ olduğundan 
(OB -BA).OÂ-(OA) dir. 
© (CA)? — (2Y6)” - 20 birim bulunur. 





Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
|AB| — 6 birim 
6 10 
JAC| — 10 birim 
i 7 ö IBCJ 12 birim ise 


BA.BG skaler çar- 
pimının sonucu kaç- 
tır? 


WI 


Çözüm : 


6 10 





BA.BG - 6.12.c0sa dır. 


ABC üçgeninde kosinüs teoremini yazarsak BÂ,BG 


skaler çarpımının sonucunu bulumuş oluruz. 
102 -62 4 122 -2.6.12.c0sa 
2.6.12.c0sa - 67 4 122 — 102 


BA.BĞ - 6.12.cosa — 40 bulunur. 





Soru 1: 


F-(2V3,2), E— (1,1) vektörleri arasındaki 
açı kaç derecedir? 


A) 30 B) 75 C) 90 B) 105 E) 120 
Soru 2: 
y Dik koordinat sisteminde 
A(0, 1) 
B(3, 4) 
(ABI 1 /BCJ 








Yukarıdaki verilere göre, BĞ.CÂ çarpımı kaçtır? 


A 
A)-36 B)-32 C)-28 D)-24 E)-18 


Soru 3: 


A(1,0), 8(3,—2), C(2, a) noktaları doğrusal ol- 
duğuna göre, AB.EĞ çarpımı kaçtır? 


M-1 B-2 ©-3 Ya g-5 





e rayame ei 
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Soru 4: Na 
A-Z, a), B - (a, V2) vektörleri arasındaki 


1 45“ ise a aşağıdakilerden hangisidir? 


aç 
Z 
A 5-2 B) 242 C) v3 -3 
iD) v3 43 E)2v2 42 
* 
Soru 5: 
A ABC ikizkenar dik üçgen 
(ABJ 1 (ACI 
(AB| - JACJ 


Yukarıdaki şekilde |BD| — |DE| —- |JEC| — 2 birim 
olduğuna göre, AD.AE çarpımı kaçtır? 


4 
A4 B)4V2 . 6)8 D) 8v2 E) 16 


ABCD bir kare 
A(8, O) 
DO, 4) 





Dik koordinat düzleminde OC.AB skaler çarpımı 
kaçtır? 


A) 27 B) 30 











Soru 7: 
D 8 G ABCD bir dikdörtgen 
JAE| > |EBİ 
şs |BGİs6cm 
ICD| 8cm 
e 


Yukarıdaki verilere göre, CE. DB vektörlerinin (iç) 
skaler çarpımı kaçtır? 


/ 

A) -32 B)—16 Cc) -4 D) 4 E) 48 
Soru 8: 
D C ABCD bir kare 

|BE| > |EG| 

JAB| 4cm 

E 

A 4 B 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ. ED çarpımı kaçtır? 


4-8 B)-4 Cc) 0 D)4 E)8 


O, yarım çemberin 


merkezi 
|AD|  |BC| <3cm 
(AB| 5cm 








Yukarıdaki verilere göre, AD. AC çarpımı kaçtır? 


i2 XV 288 


144 





Ay ey “ği 


e E 
5 25 25 ) 25 ) 5 
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Dik İzdüşüm 


# Başlangıç noktası O olan A, B ve H vektörleri için, 
A vektörünün B vektörü üzerindeki dik izdüşümü 
H vektörüdür. 





., 


## Bile aynı yönündeki birim vektör olan İ, vektörü 
ile H vektörünün boyunu (|H|) çarparsak H vek- 
törünü bulmuş oluruz. 








ğ B 5, A.B 
İs —— İH 
A- 2-2 .B 
(Bİ 








Örnek 1: 


Az (3, -2) vektörünün B - (4, 3) vektörü üze- 
rindeki dik izdüşüm vektörünün uzunluğunu bu- 





.lunuz. 
Çözüm: Gi 
AĞ, -2) A nün B üzerindeki dik 
AŞI izdüşüm vektörü Of 
e > IB , olsun. 
o H B(4,3) 
a AB A.B 
|lOHJ| > — —— — 
(IB) 42 437 
344 (23)) 6 
— 5 m” bulunur. 


WI 





Örnek 2: 
R ABC bir eşkenar üçgen 
IBD| — 4 birim 
IDC 2 birim ise 
<AB,AĞ> skaler 


çarpımının sonucu 
kaçtır? 


<AB,AC> skaler çarpı- 
mını bulabilmek için D 
noktasından (ABI ye bir 
dik çizelim. Bu sayede AD 
vektörünün AB vektörü 
üzerine dik izdüşümünü 
(AH vektörünü) bulmuş 
oluruz. 
BDH bir (30*-60*-90“) dik üçgeninde |AH| — 4 birim 
olur. 
<AB,AC>- JAB) . JAH| 

-6.4-24 bulunur. 





Örnek 3: 
D 6 E 2 c Oo ABCDbir dikdörtgen 
JEC| — 2 birim 
İDE| < 6 birim ise 
ği <EF,AB> skaler 
” çarpımının sonucu 


kaçtır? 


<EF,AB> skaler çarpı- 
mını bulabilmek için EF 
vektörünün AB vektörü 
üzerine dik 





izdüşümü 
olan HÂ vektörünü bu- 
lalım. 

|HÂ| — 6 birim 

HA ve AB vekiörleri zıt yönlü vektörler olduğundan 


<EF,AB> — (-41).JHAJ.JAB)| — (-1).6.8 - -48dir. 





| 
i 
: 
: 
: 
: 
| 
; 
: 
: 
/ 
; 
? 
; 
Z 


FERMAN ERER 


; 
: 
z 




















örnek 4: ei 
A > (4,3) vektörünün B — (1,1) vektörü üzerin- 


deki dik izdüşüm vektörünü bulunuz. 


çözüm : 
K'nün B üzerindeki dik izdüşüm vektörü ÖH , bu 
vektörüninormu da (| OFİJ| olsun. 





Sie AB, OAB (41431) 7 
) MB EE OE e 
1 1 — 7,1 1 7 7 
7 —(— — > —(—  —) e (—— — İ 
çk İİ“ eg a.) ol 





Vektörün Doğru Üzerindeki Dik İzdüşümü 


& Vektörün doğru üzerine dik izdüşümünü bulmak 
için, doğrunun doğrultman vektörü üzerine dik 
izdüşümü bulunur. 


# ax # by $* c — 0 doğrusunun doğrultman vek- 
törü, Üz Çb,a) dır. 





Örnek 1: 


A-(-3,5) vektörünün x—y --3 - 0 doğrusu üze- 
rindeki dik izdüşümünün uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 

X—y #3 - O doğrusunun doğrultman vektörü 

UÜ — (1, 1) vektörüdür. 

Bu durumda, A vektörünün UÜ vektörü üzerine dik 
izdüşümünü bulursak, A vektörünün X—-y*3-0 
doğrusu üzerine dik izdüşümünü bulmuş oluruz. 
izdüşüm vektörüne H dersek, 


-38 t5 


— |H| < V2 birimdir. 





wWaJ4 


Örnek 2: 

A - (1, 5) vektörünün 3Xx-y 4 1 < 0 doğrusu 
üzerindeki dik izdüşümünün uzunluğu kaç bir- 
imdir? 


Çözüm : 
3X—y 4 1 - 0 doğrusunun doğruliman vektörü, 
U - (1,3) vektörüdür. 


A vektörünün 3x — y - 1 x O doğrusu üzerindeki dik 
izdüşüm vektörü, A vektörünün UÜ üzerindeki dik 
izdüşüm vektörüdür. 


Bu vektöre OH dersek, 


ay AÜ 141 #53 
NR) < Ta < 


(UN Y10 





Örnek 3: 
A — (-1, 2) vektörünün 3x 4 4y 4 1 - O doğrusu 
üzerindeki dik izdüşüm vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 
3x * 4y $ 1 0 doğrusunun bir doğrultman vektörü 
UÜ (4,3) vektörüdür. 


H vektörü, A vektörünün UÜ vektörü üzerine dik 
izdüşüm vektörü olsun. Bu durumda H vektörü 
aşağıdaki ifadeyle bulunur. 








Ha ie 
Tİ 25 
lr. 
5' 5 
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© 
ö 
© 
> 
ez 
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Soru 1: 


A-|J2,-11 vektörünün y --x doğrusu üzerin- 


deki izdüşümünün uzunluğu kaç birimdir? 


1 e 8 Eğ 
A) 5 B) v2 C) 5 D) 5 E) EB 
Soru 2: 


A — (1, 3) vektörünün B — (3, k) vektörü üze- 
rindeki dik izdüşüm uzunluğu 1 birim olduğuna 
göre, k değerlerinden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


D) 2 EZ 


Soru 3: 
A- (3, — 4) vektörünün 3x — 4y * 7 — O doğrusu 


üzerindeki dik izdüşümün uzunluğu kaç birimdir? 


d 
A)5 B) 4 Cc) 3 D) 1 E) 0 


WA 


Soru 4: 
E 4 D ABCDEF bir düzgün alı. 
gen 
JED| — 4 birim 
E c 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, ED.FB çarpımı kaçtır? 


Z 
A) 16 B) 20 C) 24 D) 28 E) 32 
Soru 5; 
D G ABCD ve FBGE 


dikdörtgen 
JAF| — |FBJ — 2 birim 


Yukarıdaki verilere göre, EĞ. ED skaler çarpımı 
kaçtır? 





V 
A)4 B)0 Cc) -3 D)-4 E)-5 
Soru 6: 
D 3 E 4 c ABCD bir dikdörtgen 
İDE| -3cm 
İEC| 4cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, AB . (BE * DE) skaler 
çarpımı kaçtır? 


v 
A) —iz B) —7 c)0 D)7 E) 12 


ml İNEN 


MİNE 


gimme dei mağab niye 


: 
ş 
; 
> 
i 
: 








2. 











AÇI, 3) ve B(4, 0) noktaları veriliyor. 


Buna göre, AB vektörünün yer vektörü aşağı- 
dakilerden hangisidir? i ; 
B) (5, -3) 


A) <2,5) C) (4, 10) 


; D) C3,6) E) (0,0) 


Aşağıdaki vektörlerden hangisinin normu 
(uzunluğu) en kısadır? 


A) C1,2) B) (2,—3) 0) (1,1) 
D) (3,4) E) (0, 1) 
A © ABCbir üçgen 
2|FE| — |BF| 
E İDF| & |FC| 
B D C 


Yukarıdaki verilere göre, AF 4 FB aşağıda- 
kilerden hangisine eşittir? 


—— e 


ii EE AMAN 3 
M2DE B2ED CaDE DDE EŞ ED 


WA 


G2, 6) 
(1, iğ 1 
(1,-2) 


a 
b 
& 


vektörleri için, a —- xb * ye eşiliğini sağla- 
yan x ve y gerçek sayılarının toplamı kaçtır? 
A)1 B) 0 C)—1 


D)-2  E)-3 


Analitik düzlemde, 


vektörleri veriliyor. 


|(Ü| < 10 birim ve Ü/V olduğuna göre, b 
nin alabileceği değerler toplamı kaçtır? 








A) -3 B) -1 C) 1 D)3 E) 4 
ABCD bir dik 
yamuk 
(ABJ 1 JADJ 
(ADJ 1 (DGJ 
JAF| - |FD| 
JAG| < |GBJ 
|BE| < JEG| 


Yukarıdaki verilere göre, FC 4 EĞ vektörü 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


1 e AL Si 
AŞDE BBE CE DAR E LAĞ 








) GEOMETRİ - Vektörler 





GEOMETRİ - Vekdörler 























vektörü birim vektör olduğuna göre, k nin 
pozitif değeri kaçtır? 





alel g8 o 8 


D) 


2 3 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

O, ABC üçgeninin 
iç teğet çemberinin 
merkezi 

(ODI 1 (BC)J 

(BEJ 1 (AC) 





B D Cc 


Yukarıdaki verilere göre, EA * 2.0D vektörü 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


pi 





AB BEO GBA DöB EĞ 
A ABC bir üçgen 
(AD| -3JDC)| 
D 
B i GC 


Yukarıdaki verilere göre, AB vektörünün BD 
ve BC cinsinden eşiti aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A) BD -BC B) 4BD — 2BÖ 
C) 2BĞ -3BD D) 3BC - 4BD 
E) 2BĞ - BD 
Bag pg pg A 





WI 


10. A-(3,-1) 
B-(2,1) 
C- (xy) 


AB vektörü C vektörüne paralel olduğuna 
göre, x ile y arasındaki ifade aşağıdakilerden 


hangisidir? 
A)xsy B)x--—y C) ys 2x 
D)y——2x E)x-y—1 
11. D Cc ABCDbir paralel- 

kenar 
(AC) köşegen 
D,FE doğrusal 
JAE| — JEB| 

A E B 


Yukarıdaki verilere göre, CD 4 2DE toplamı 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


MDF BDA g2B6 mebDâ BBÂ 
12. A ABC bir eşkenar 
üçgen 
2JEC| - |BE| 
B E C 


Analitik düzlemde |AB - 2EĞ| — 2/7 birim 
olduğuna göre, ABC eşkenar üçgeninin alanı 
kaç birimkaredir? 

A) 93 


B)18 C)6V6 D)123 





ga 





gn iyii Say anime neymis syn eş a 


rmesenii 


renin 














TEST - 2 











c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
(DE| - JEC| 


A B 
Yukarıdaki verilere göre, AE * BE $ CB 
kaçtır? 


, 
AAB BAD C)3BÖ Dj 


ww 
ml 
D 
W 


A-2e,4*38,, B — (4,a) vektörleri veriliyor. 


JAB| — VS birim olduğuna göre, a nın ala- - 
bileceği değerler toplamı kaçtır? ii 


A)2 B) 3 Cc) 4 D) 5 E) 6 


vektörleri lineer bağımlı ise a .b çarpımı 
kaçtır? 


AZ sı oğ 


$ D2 3 





D C ABCD bir dikdörtgen 
|(AB| — 6 birim 


A 6 B 


Yukarıdaki verilere göre, 
(BE * EA).(AB # BC) işleminin sonucu kaç- 


tır? 
A)-72 B)-44 


C)-40 D)-36 E)O 


U, > (2,-3), u, - (6,—9) vektörleri veriliyor. 


— 


u, nin doğ- 


Aşağıdakilerden hangisi u, ve u, 


rusal kombinasyonudur? 
A) <4, 6) 


B) (3,—-4) C) (4, 6) 


D) (2,3) E) (6,9) 


A -|2,2) vektörünün B - (2, 1J ve G|6,2) 
vektörlerinin lineer birleşimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) A -11B-4C B)A-4B 4 11C6 
COA-B44G6 DA-B-C 
EA-4B-C 
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TEST -2 
7 “5 C ABCD bir dikdörigen 10. p ç ABCD bir kare 
JAD| — 5 birim E IFC| 1cm 
> JAB| -8cm 
A E B E 
A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, <CB , DE> iç çar- 


pımi kaçtır? 


A) 50 B) 45 C) 40 D) 30 E) 25 


AB -(-5,4), C - (k, 2) vektörleri ve A(4, 1) 
noktası veriliyor. 


BLG olduğuna göre, k kaçtır? 


A)-4 B)-5 Cc) 6 D) 10 E) 12 


ABCD bir dik 
yamuk 

(ABI 1 (BC) 

(DCI 1 JBGJ 

IDC| -3cm 

(BC| -4cm 

JAB| <6cm 





Yukarıdaki verilere göre, AD.AC iç çarpımı 
kaçtır? 


A)24 B)28 C)s0 D34 E)36 





Wa 


11. 


12. 


Yukarıdaki şekilde EF. BF — 35 olduğuna 


göre, |AE| kaç cm dir? 


A)1 B) 1,5 o2 


Sıfırdan farklı a ve b vektörlerinin toplam ve 
farkı uzunluk olarak birbirine eşit ise aşağı- 
dakilerden hangisi kesinlikle doğrudur? 


A) JaJJbi| Blalb C)a/b 
D) Ja|—1 E) |b|1 
D Cc ABCDbir paralelkenar 
AÇI, 1) 
B(8, 2) 
D(1, 4) 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, AC . AB skaler 
çarpımı kaçtır? 


A) 20 B) 22 G) 24 D) 26 E) 28 


LK ÇE 77 








D) 2,5 3 






Sirel GİUSDMEYR SEN pa neem 


YANAŞMA 


KİRAM 





NANA 











TEST - 3 





Analitik düzlemde A(- 1, 4), B(2, 3) ve C(5, — 6) 
noktaları veriliyor. 


Buna göre, AĞ. AB iç çarpımının sonucu 
kaçtır? 


A) 36 B) 32 Cc) 28 D) 24 E) 12 
i 
, 

A ABC bir üçgen 

1 (BDIJ 1 JACI 

D 
IDC| — 2 birim 
— |AD| - 1 birim 
B C 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ. (AD * AB) 


işleminin sonucu kaçtır? 
A2 B) 4 C) 6 D) 7 E)8 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BCI 
z 5 (CD) - |DE 
JAB| — 3 birim 
(BC| — 4 birim 
B 4 c 


Yukarıdaki verilere göre, AD.DC skaler çar- 
pımı kaçtır? 


7 2 25 
A) — 29 
) 2 B) 3 C) 





WA 


4. 


Analitik düzlemde, A(3, 2), B(5, 1) ve Cla, b) 
noktaları veriliyor. 


Buna göre, AB. (AC * CB) skaler çarpımı 
kaçtır? 


A) 0 B)2 c)3 D) 4 E)5 
A ABC bir üçgen 
z |AB| - 8 birim 
8 IBC| s 6 birim 
C JAG| - 4 birim 
N 6 


Yukarıdaki verilere göre, BA . AĞ skaler çar- 
pımı kaçtır? 


A) -22 B) - 11 c)8 D) 18 E) 22 
D c ABCD bir paralelkenar 
İDE| — |BG| 
|EB| — 2 birim 
JAE| - 6 birim 
6 E 2 B 


Yukarıdaki verilere göre, DE .EB skaler 


çarpımı kaçtır? 


A6 B4 ©-2 D)-4 E)-6 


pe 
-— 
© 
N 
© 
> 
02 
— 
LL 
z 
O 
hai 
(0) 








Loş 
— 
yo 
:O 
& 
© 
> 
EZ 
İmam 
İL 
> 
O 
ua 
O 








TEST - 3 

















A -38,*E, 10. a,b vektörleri için |a|? * |bJ2 — 10 ye 
B-4e,-2e, la * b| — 3V2 birim olduğuna göre, la -öj 
e kaçtır? 
A ve B vektörleri arasındaki açının kosinüsü 
kaçtır? Av2z B2 OY D22 Eyi 
1 v2 v3 1 v3 
Aş Bz hz Dş BŞ 
7 D ABCDveCKFE |: 41, ABCD bir kare 
JIEC| 2cm 
IDE| <4cm 


D 4 E 2 8 

bir kare 

F 

B C K 
; A B 


Yukarıdaki verilere göre, <CÂ, FC> : A rk, ci 
9 BR Yukarıdaki verilere göre, EA.(BE -*- ED) ska- 








e) 'T 
çarpımı kaçtır? z ler çarpımı kaçtır? 
A) 1 B) -1 Cc)0 — 

) ) )o D-v2 E)Y2 A)-18 B)-12 C)-6 D)18 E)24 
ABC bir üçgen b 12. A ABC bir üçgen 
m(GAD) — 30* | 
m(DAĞ) — 309 iL 

ii JAH| — 6 birim 
m(EAB) — 30 
Pei : 
m(ÂBE) — 30* 2 
h | B |CA| -4birim o Ni 
NN a ide Yukarıdaki verilere göre, AH. (AB AĞ) 
Yukarıdaki verilere göre, AD. AE iç çarpımı skaler çarpımı kaçtır? 
kaçtır? iü 
a st OE ka GA 7. 8-6 EN 10-A MB ZA 








yese nt 


a e EKN 










TEST - 4 








alb, asb-c, 2Jb| Je) ise bvec 


A-(pB,3)veB-(v33) a 
vektörleri arasındaki açı kaç derecedir? 


vektörleri arasındaki açı kaç derecedir? 


A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E) 75 
A)45 B)6O C)75 D)9so E)105 
; 
| 
Analitik düzlemde BO AZ 3e, w 4e,, B- xe, H ye, 
ALB, (B| < 1 birim 
A(17, 18) 
B(32, 49) Yukarıdaki verilere göre, (X, y) ikilisi aşağı- 
C(16, 19) noktaları veriliyor. dakilerden hangisi olabilir? 
43 43 3 4 
—— — ül En ——,E —,——— 
B.(AB — CB) skaler çarpımı kaçtır? z 2 | 5' 5) B) | 5' 3) 9 | 5' 5) 
13 
A) 1 B) 12 C) 17 D) 20 E) 28 D) (1,1) E) (2-2) 
A ABC bir dik üçgen 6. A ABC bir üçgen 
: (ACI 1 (BG) |BC| <6 birim 
s o JAD| <JDBİ 
JAC| -3 birim 
ğ 3 c O |BCJ -4 birim e ei 
Mta Yukarıdaki verilere göre, BC (AB - AĞ) ska- 
Yukarıdaki verilere göre, BA.CD skaler ler çarpımının sonucu kaçtır? 
çarpımının değeri kaçtır? 
5 ” AS B)18 C)-18 D)36 E)-36 
A)-10 B)-6 C)-4 D)- 5 E)-3 
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TEST - 4 








A(4, 1), B(1, 5) noktaları veriliyor. AB vektörü 
ile eşit uzunlukta ve AB vektörüne dik olan 


vektörlerden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (3,2) B) (3, 4) C) (4,3) 


D) 2,5) E) (4,-—1) 


A (3, 1) vektörünün B —(5, 5) vektörü 
üzerindeki dik izdüşüm uzunluğu kaç bir- 
imdir? 





A2 BAR C3 D2B Es 
D 2 C ABCD bir yamuk 
JAD| — 10 birim 
JAB| — 8 birim 
» E  |DC| <2birim 
A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, (DA * AE) ” (EB * BA) 
skaler çarpımı kaçtır? 


A) -36 


B) - 16 


0) -8 








WA 


10. AY/B, BLC AĞ KO) -32, JA —4fBji, 


IB| kaç birimdir? 


A)2 B) 2v2 G4 D) 2/3 


11. A (10,5) vektörünün, B — (3,4) vektörü 
üzerindeki dik izdüşüm vektörü aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) (6,8) 


B) (9, 12) 
D) <3, -4) 


C) (12, 16) 
E) G6, -8) 


ABCD bir dikdörtgen 
EBGF kare 
(DF — JFAJ 

|EB| — 2 birim 





Yukarıdaki verilere göre, DF. CB skaler çar- 


pımı kaçtır? 


A) 6 B)7 D) 9 










E)8 


DM 






E)10 














D ABCDEF bir düzgün 
altıgen 
JAF| 2 birim 
F Z 
2 
A B 


Yukaridaki verilere göre, (AB 4 BÖ).(DE 4 EF) 
işleminin sonucu kaçtır? 
, 


A0 B)-6 C) 6 D) -12 E) 12 


yep mm la nf 


ABC bir üçgen 
BDE bir eşkenar 


üçgen 

(ABI 1 JACIJ 

|AD| < (BD| 
|AC| — 48 birim 


kr minin ZA AN 


st şen a 


Yukarıdaki verilere göre, EC. AD skaler çar- 
pımı kaçtır? 
; A)-6 B) -5 0) —-4 


D6 E)10 


3. A-e,$se, ve B--83e, 4 4e, vektörleri ver- 
iliyor. 





Buna göre, A ile B vektörleri arasındaki açi- 
nın kosinüsü kaçtır? 


ay B) 13 o) 





WA 





TEST - 5 
4. D Cc ABCD, EBFG ve 
HBKL birer kare 
G E JAE| < JEHİ > |ABJ 
K 
A E H B 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ *- AL aşağıda- 
kilerden hangisine eşittir? 


AAĞ B)2.BF CEK D)Z.AR e EĞ 


5. D Cc ABCD bir dikdörtgen 
|BE| — |EC| 
gi 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, AE -- BD ifadesinin 
sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


A DC B)2BE CJDA D)3.BE E)BÂ 


6. Ü- (8,a*-3), V- (4, 2) vektörleri veriliyor. 


U-2V - (-5, 5) olduğunagöre, U.V iç çar- 


pımı kaçtır? 


A)25 B)26 © 27 Do E)33 


Mu 

iz 
:0 
ME, 

© 
> 
nz 
Em 
LU 
p3 
O 
LU 
o 























7 D 8 GC ABCD bir kare 
CBE eşkenar 
üçgen 

E JAB -6cm 
A B 


Yukarıdaki şekilde F ve G noktaları kare ve 
eşkenar üçgenin ağırlık merkezleri olduğuna 
göre, IDF * AĞ| kaç birimdir? 


A9 B)15-/3 C)10483 D)12 E)gsB 


c ABCD bir dikdörtgen 





İCE| — JEB| 
2 »E JAB| - 4 birim 
İDA| — 2 birim 


A 4 B 


Yukarıdaki verilere göre, <DE : DB> skaler 
çarpımı kaçtır? 


A)18 B)19 C)20 Dat E22 


9. A(3,0), B(4,2) ve C(3, 1) noktaları veriliyor. 


AB ile CB arasındaki açının kosinüs değeri 
kaçtır? 





WAT 


A2V5 B35 Os58 Days g10. 
3 2 1 3 1 
A) — B— o) — pp — gl 
YO v5 v0 23 v5 
KL A MENE ON MN > A GN ON NT 


dö. 2 > Ni ABCD bir dikdörtgen 
JAE| — JED| 
IDF  |Fcj| 
E 10 |AB| — 8 birim 
(BC| — 10 birim 
A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, JAB * EF| kaç bi- 
rimdir? 


AG B)V74a C)v89 


D) 13 


E) 10/5 


11. 





Yukarıdaki A vektörünün u ve V vektörlerinin 
lineer bileşimi cinsinden ifadesi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) use B) çuütav o) Şüş İv 


D) 2u *3v 


12. A (10,5) vektörünün y-—2x 4 1 doğrusu 
üzerine izdüşüm uzunluğu kaç birimdir? 


bnm memeye mem 


a a ANAN ŞAKİNRAAŞPRRELŞAMATANNEAKELİN 


: 
; 
z 
8 
; 
i 
: 
£ 
; 
: 
# 
: 
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Eğim ve Eğim Açısı 


Bir doğrunun Ox ekseni ile pozitif yönde (saatin 
ters yönü) yaptığı açıya eğim açısı denir. 


w 
EM 


ki3 


Eğim açısının tanjantı, doğrunun eğimini verir. 
Eğim İn” ile gösterilir. 


m, — tana >0 
Eğim pozitif 


m, < tanB <0 
Eğim negatif 
#<a<90 


olduğunda tan« >0 


90* <B< 180* olduğunda 


tanB < 0 


kiy 





Örnek 1: 
Aşağıdaki doğruların eğimlerini bulalım. 





Eğim < tana - m 


2 


2 1 6 3 
tana — — — — VE a —— 
e n zi tan 8 z ve 
1 o 
Mi © Bp 180 
m, — tanc — — tanB 
KS 
eler tür. 





WI 










d, ved, doğrularının 








eğimleri toplamı 
kaçtır? 

d, doğrusunun eğimi m, — tan45* — 

d, doğrusunun eğimi m,  tanu — -tanB > - z 


d, ved, doğrularının eğimleri toplamı 


giz 
14 (- : 5 bulunur. 





AC3, 0) 
B(0, 2) 
C(6, 0) 
DO, 4) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilenlere 
göre, d, ved, doğrularının eğimleri toplamı 


kaçtır? 


V 
A) -E B) 0 c) E DE E)2 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


) 








ğrunun Analitik İncelenmesi 


) GEOMETRİ - Do 























İki Noktası Bilinen Doğrunun Eğimi 





A(,y,) ve Bfx,, y,) noktalarından geçen doğ- 
runun eğimini ABC dik üçgeninden bulabiliriz. 








Örnek 1: 
Dik koordinat düzleminde Afi, 4), B(8, 8), C(6, — 1) 








noktaları veriliyor. 
AB, AC ve BC doğrularının eğimlerini bulunuz. 
Çözüm: 
YY, 8-4 4 
m bi EEE em ER 2 
AB X, -X, 3-7 2 
Ye-Y,  —-1-4 5 
Mın z — z—İ 
AC OX, —-X, 6-1 5 
pa Ya — Yı -İi-8 9 
Mpg XX, 63 1737 -3 bulunur. 
. Örnek 2: 
A(1, V3) ve B(2, 2/3) noktalarından geçen 


doğrunun eğimini ve eğim açısını bulunuz. 





Çözüm: 
 YemYı o 23-8 2 
May ix a şi v3 tür. 


Mag — tana — V3 olduğundan & - 60” bulunur. 


WA 





Örnek 3: 

A(2,k) ve B(5,3) noktaları veriliyor. 
AB doğrusunun eğim açısının ölçüsü 135” ise k 
değeri kaçtır? 


Çözüm: 
Mag # tan135* — — tan45“* — — 4 





3— Bi 

Mag DE olduğundan 

—1 Ek > k—6 bulunur. 
Örnek 4: 


A(k, 2), B(3, 5) ve C(4,-—1) noktaları doğrusal ise 
k kaçtır? 











Çözüm: 
A, B ve C noktaları doğrusal olduğundan 
Mag Mag > Maç dir. 
5-2. 3 . —1-2 3 
Mas gök gk O ik 
& veğ. | O 
m Ri isek 5 bulunur. 
Örnek 5: 


Orijinden ve A(6, 3) noktasından geçen doğrunun 
eğimi kaçtır? 

Çözüm: 

1. Yol 

0(0, 0) ve A(6, 3) olmak üzere 








e e 








A-2 











Soru iz 
Af 2a; b) ve B(2b,—a) noktalarından geçen 


doğrunun eğimi kaçtır? 


Ee 
y-2 B-3 Ge mİ pe 


, 


Soru 2: 


Afn 1,3) ve B(( —2Zm, 2) noktaları veriliyor. 


e a ” m 
Ğ nun eğim açısının ölcüsü 90“ ise — 
AB doğrusu g ç C n 


oranı kaçtır? 


> Ba Ğİ yi ge 
A) - pi 5 


Soru 3: 
AC2,1), B(3,a) ve C(-7,0) noktaları aynı 
doğru üzerinde olduğuna göre, a değeri kaçtır? 


/ 
j3 B) 2v2 2 D)0 E)-2 
Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
E, kenarortayların 
D kesim noktası 
E(1,0) B(-3,-2) 

G6, — 2) 
BÇ3, -2) GKS, -2) 

E(1, 0) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, AB doğrusunun 
eğimi kaçtır? 


B) - cz 


© 


Mİ 
2 
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Eğimi ve Bir Noktası Bilinen Doğrunun Denkiemi 


y 





Afa, b) noktasından geçen ve eğimi m olan d 
doğrusu üzerindeki herhangi bir nokta P(X, y) 
olsun 

m — AE. olduğundan Afa, b) noktasından 


geçen ve eğimi m olan doğrunun denklemi: 


y-bsm.(X-aj i 


ysmx*n biçiminde verilen doğru denklemi için: 


ysemxs*sn denkleminde 


i | 


(eğim) (doğrunun Oy eksenini kestiği noktanın 
ordinatı) 


# axtby*c-0 doğrusunun eğimi: 


by --ax-c 
a C 
YA A 
iy 
© b 


#£ Doğru üzerindeki noktalar, doğru denkleminde 
yazıldığında, eşitliği sağlar. 





Örnek 1: 
A(2, —3) noktasından geçen ve eğimi 4 olan doğru- 
nun denklemini bulunuz. 


ir) 
v 
E 
ç 
2 
© 
Ü 
Ri 
AL 
— 
ö 
İni 
Zİ 
© 
> 
— 
— 
L. 
1) 
o 
a 
, 
az 
ps 
İL 
ei 
— 
O 
1 
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Çözüm: 
A(2,—-3) ve m4 ise doğrunun denklemi; 
y-b m(-aj) 
Y-Ç3)- 40-2) 
ys-3—4x-8 
y-4x—11 veya 4x—-y—11 0 bulunur. 


Örnek 2: 
A(2, -1) noktasından geçen ve eğim açısının 
ölçüsü 1359 olan doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
Eğim açısı 1359 olduğundan doğrunun eğimi, 
m —tan135*-—1 dir. 
A(-2,-1) ve m--—1 ise doğrunun denklemi; 
y-y, zm«-Xx,) 
y-£05-1.X-C2) 
yt1s-—x-—2 


Y--x-3 veya Xt*y1t3-0 bulunur. 


A(2, 33) noktasından 
geçen d doğrusu Xx 
ekseni ile 60“ Jik açı 
yaptığına göre, d doğ- 
rusunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 
m — tan60* - V3 ve A(2, 3V3) ise eğimi ve bir nok- 
tası bilinen doğru denklemi yazıldığında 


Y-y, zm£-Xx,) 
y—3y3 > V3.(X-—2) 
y—3v3 - y3x-2v3 
ys V8x4 v3 veya V3x-y-4vV3-0 bulunur. 


WI 


Örnek 4: 


A(2,—3) ve B(-1, 6) noktalarından geçen doğru. 


nun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
- 6-C3). 
Mg gm 3 
A(2,—3) ve m -—-3 doğru denkleminde yerine 
yazılırsa 


V-—Y, — mx — Xx.) 
y-(C3) -—3.(X-2) 
y*-3--—-3x1t6 


Doğru denklemi y -—3x 4-3 veya 3x4 y-3-0 
bulunur. 


Örnek 5: 


Yandaki şekilde bir 
ağacın t(yıl) zamanına 
bağlı olarak d(metre) 
boyunun değişimini 
veren grafik çizilmiştir. 

10 yıl sonra ağacın 
boyu kaç metre olur? 





(0, 3) ve (2, 9) nokta: 
larından geçen doğru- 


nun eğimi 
9-38. gije 
Mg 3 tür. 
»t Doğrunun denklemi 








d-d, —m(t-t,) 
d-3-3((—-0) >d-34t43 
Doğru denkleminde t yerine 10 yazıldığında 10 yıl 
sonra ağacın boyu; 


d-3.104*3 -33 metre olur. 


2. Yol 

Grafik incelendiğinde ağacın boyunun 2 yılda 
9—3 - 6 metre arttığı görülür. 

Ağacın boyu 2 yılda 6 metre artıyorsa 

Ağacın boyu 10 yılda 30 metre artar. 

Ağacın boyu başlangıçta 3 metre olduğundan 10 yil 
sonra ağacın boyu; 30 - 3 — 33 metre olur. 
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örnek 6: z 
ax-6y to O doğrusunun eğimi —- ise a kaçtır? 


çözüm: 
1. Yol 
 ax-6y 6 
—axtc 
py 
yz 8 * ç doğrusunun eğimi Ta dır. 


2 
Buna göre, e z 3 > az4tür 


2. Yol 

vi Sri a 
ax*-by* c 2 0 doğrusunun eğimi m — - oldu- 
undan ax—6y $ c - 0 doğrusunun eğimi 


Örnek 7: 


d:3x—-4y4 14-0 
Afa, 2) 

B(a, b) ise 

b-a farkı kaçtır? 





Çözüm: 

A(a, 2) noktası doğru denklemini sağlar. 
3x—-4y 414-0 

3a-42 414-0 isea--2 olur. 
Ba, b) noktası doğru denklemini sağlar. 


3X-4y 4 14 -0 


8. C2))-4b 414-0 iseb-5 olur. 
Dolayısıyla b—-a-5—(-2) -7 bulunur. 


3.(-a) —4.b $ 14 - O eşitliğinde a yerine — 2 yazalım. 


WI 








Soru 1: 


A(- 1, 5) noktasından geçen ve eğimi -3 olan 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)3x-y4-2-—0 
CO) x41-3y-2-0 
E)Xx-3y4*2-0 


Soru 2: 


A(3, 0) noktasından geçen ve eğim açısının 
ölçüsü 309 olan doğrunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A)y > vV3x-3y3 B)y > V3x-v3 
Öy- D)y - x 48 
Eyy xa 

Soru 3: 


A(0, 3) ve B(- 6,5) noktalarından geçen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x4*3y—-3-0 B)-x-3y4*-9-0 


C)3x—-y41-3-0 D)3x4y-9-0 


4 
E)x4-3y-9-0 


Soru 4: 


Analitik düzlemde A(-4, 3) ve B(4, 9) noktaların- 
dan geçen doğru ile eksenler arasında kalan alan 
kaç birimkaredir? 

A) 20 


Z 
B)24 C) 32 
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Soru 5: 


Analitik düzlemde — 15x * 5y—1 - 0 doğrusunun 
eğimi kaçtır? 


B) -3 C) 


Ke 
G 
LU! 
G 


- 
3 


Soru 6: 
Analitik düzlemde (k —- 2)x * (2k—1)y 43-0 
doğrusunun eğim açısının ölçüsü 45' ise k 


kaçtır? 

/ 
A) -2 B)-1 6) D) 1 E) 2 
Soru 7: 





Analitik düzlemdeki verilere göre, d doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A))yzex*5 


D)y-—x45 


Soru 8: 


A(3a *1,2-—b) noktası x-3y—-4 -0 doğrusu 
üzerinde olduğuna göre, a * b kaçtır? 


v 
A)4 B) 3 o) 2 Dj 


4 NY 


Eksenleri Kestiği Noktaları Bilinen 
Denklemi 


x eksenini Afa, O) ve y eksenini B(O, b) noktalarında 


kesen doğrunun denklemi aşağıdaki gibi bulunur, 


y 








Örnek 1: 





Analitik düzlemde verilen d, ve d, doğrularının 
denklemlerini bulunuz. 


Çözüm: 
> 5 <İvea-—-4, b—3 olduğundan 
d, doğrusunun denklemi, 

XY 


kel > —3x $# 4y - 12 veya 


3x—-4y 4 12-0 olur. 
a-—2 ve b-—-—5 olduğundan 
d, doğrusunun denklemi 


X 
ee > —5x-—2y - 10 veya 


5xXt2y4 10-0 olur. 
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ABCD bir kare 
A(2, 0) 
D(0, 4) ise 


xeksenini E de, y bksenini D de kesen d doğrusu- 


nun denklemi nedir? 


Çözüm: 


DEA dik üçgeninde 
öklid bağıntısından 
|IDO|? — |EOJ.JOAJ| 
4” - |EO|.2 

|JEO| 8 dir. 

O halde, E(-8, 0) 
olur. 





x eksenini E(— 8, 0) da y eksenini D(0, 4) de kesen d 
doğrusunun denklemi; 


iii veya —x 4* 2y—8 -0 bulunur. 


Örnek 3: 

ABCD bir dikdörtgen 
|AD| — 2JAB| 

B(7, 2) ise 


AD doğrusunun denklemini bulunuz. 





WIJd 





|AB| - k dersek 

JAD| - >kolur. 

B noktasından x ekse- 
nine |BEJ dikmesini 


çizelim. Açılar şekildeki 





gibi yazıldığında 
a-B-90ve 
DAO — ABE olur. 
ICAL PK is OAJ <4 tür 
JAE| — |OEJ— |OAJ dan J|AE| -7-4-83 olur. 
ei ise |DO| <6 dır. 


O halde, A(4, 0) ve D(0, 6) noktalarından geçen 


AD doğrusunun denklemi; 





vi m a — 1 veya 3x-2y-12-0 bulunur. 
Örnek 4: 
- ABCDEF bir düzgün 
altigen 
AÇ, 0) ise 


BC doğrusunun denk- 
lemini bulunuz. 


Düzgün altigenin bir dış 
açısı 60" olduğundan 
m(GBÖ) — 60 ve 

CBO (30*-60'-90) 








üçgeni olur. 
|BO| <a dersek 
3 birim |CO| - av3 ve 


(BC| — JAB| - 2a olur. A(-3, 0) olduğundan 
J(AOJ| xsa-3—>az-idir 
Buradan, B(- 1, 0) ve C(0, v3) olur. 


BC doğrusunun denklemi; 





Xx Y / (3 — 
* <İ > v3x-y-4s vV3-0 bulunur. 
1 77 y 
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Analitik düzlemdeki d doğrusunun denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2x—-y—-8-0 B)—-x-2y44-0 


C)x-2y*-4-0 


D)—-2X4*y44-0 


v 
E)x-2y-4-0 


ABCO bir dikdörtgen 
(06) - /cEj 
B(4, 2 2) 





Yukarıdaki şekilde, ABCO dikdörtgeninin B 


- köşesinden geçen d doğrusunun denklemi aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


A)x-2y418-0 B)2Xx—-y1-8-0 


v 
C)2x4y-8-0 D)x-2y-8-0 


E)x *2y-4-—0 


WA 





Eksenlere Paralel Doğrular 


1 








x ekseni: y 0 
y ekseni:Xx-0 


* 


y eksenine paralel d, doğrusu, x eksenine apsisi 
a olan noktada diktir. d, doğrusu üzerindeki 
bütün noktaların apsisleri a ve doğrunun eğimi 
tanımsızdır. 


d,:x-a 


Liz 


x eksenine paralel d, doğrusu, y eksenine apsisi 
, b olan noktada diktir. d, doğrusu üzerindeki 
bütün noktaların ordinatları b ve doğrunun eğimi 
sıfırdır (0). 





Örnek 1: 
Afa, 2k-3) ve Bf(b,k * 1) noktalarından geçen 
ve x eksenine paralel olan doğrunun denklemini 


bulunuz. 


Çözüm: 
Doğru x eksenine paralel olduğuna göre A ve B nok- 
talarının ordinatları eşittir. 


Buna göre, 
2k-3-k*1 > k>—4 olur 
k yerine 4 yazıldığında 


Afa, 5) ve B(b, 5) noktalarından geçen doğrunun 
denklemi, 


yz5 veya y—-5-0 bulunur. 




















ABC ikizkenar üçgen 
JAB| < JACJ — 5 birim 
B(, 0) i 

C(8, 0) ise 





Xx 
B(2, 0) G8, 0) 






ğ 


A köşesinden geçen ve y eksenine dik olan 





doğrunun denklemini bulunuz. 


(BC| 8-2 
(BC| — 6 birim 





O Be9H Geo 


| 6 birim 


A noktasından x eksenine (AHJ dikmesini çizelim. 
ABC ikizkenar üçgen olduğundan 


(BH| — |HGJ >3 birim olur. 

İ © ABH(8-4-5) dik üçgeninden JAH| — 4 birimdir. 
A noktasının ordinatı 4 olduğundan, 

i 


A noktasından geçen ve y eksenine dik olan doğru- 
i nun denklemi; y - 4 bulunur. 


Örnek 3: 

” OABC bir eşkenar 
dörtgen 

| Ado, O) 


Cf(a,a * 2) ise 





C köşesinden geçen ve x eksenine dik olan 
doğrunun denklemini bulunuz. 





WI 


C noktasından x ekse- 
(CH) 
çizelim. 


nine dikmesini 








10 birim 


Cfa,a * 2) ise |OHJ <a birim 

|CH| za * 2 birim yazılırsa 

COH dik üçgenin (6-8-10) üçgeni olduğu görülür. 
Buradan, |OH| xa - 6birim olur. 

C noktasının apsisi 6 olduğundan, 


C noktasıdan geçen ve x eksenine dik olan doğrunun 
denklemi; x < 6 bulunur. 


Örnek 4: 

A(3k— 1, 5) ve B(4—2k,-—2) noktalarından geçen 
ve y eksenine paralel olan doğrunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 

Doğru y eksenine paralel 
sm olduğuna göre A ve B 
noktalarının apsisleri eşit- 
tir. 






2 
2 he B(4-2k, -2) 


Buna göre, 
3k—1-4—2k 
ki olur. 

k yerine 1 yazıldığında 


A(2, 5) ve B(2,-2) noktalarından geçen doğrunun 
denklemi, 


x-2 veya x—2-0 bulunur. 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde, 


x-6 
Xs-2 
y-3 
yz7 


Doğruları arasında kalan bölgenin alanı kaç bir- 
imkaredir? 


Soru 2: 


A(2, k2) ve B(-1,2k- 1) noktalarından geçen ve 
X eksenine paralel olan doğrunun denklemi aşağı- 


dakilerden hangisidir? 
A)ys-2 B)x*4150 Oyt1-0 
/ 
D)y1 E)xs1 
Soru 3: 
. 1-3 
re a| ve B(2t, b) noktalarından geçen ve 





x eksenine dik olan doğrunun denklemi aşağıdak- 
ilerden hangisidir? 
1 
A)ys-— 
Jy--5 


D)y-2-0 


a7) 
ti 


Orijinden Geçen Doğruların Denklemi 


Y y-mx 





lu 


x Orijinden geçen ve eğimi m olan doğrunun den. 
klemi, y a mx şeklindedir. 





X yzx doğrusuna, 1. açıortay doğrusu denir. 
X* yz -x doğrusuna, 2. açıortay doğrusu denir. 





Örnek 1: 

AÇ-4, 2) noktasından geçen ve 
a. x eksenine paralel olan 

b. y eksenine paralel olan 


c. orijinden geçen doğru denklemlerini yazınız. 


Çözüm: 


AÇA, 2) noktasın- 
“dan geçen ve X 
eksenine paralel 
doğrunun denkle- 
mi; y&2 dir. 











b. A(-4, 2) noktasından geçen ve y eksenine para- 
lel doğrunun denklemi; x — — 4 tür, 









sanem yalan Meirye 


a e 


ği lp 








ç. 0(0, O) dan ve AÇ 4, 2) noktasından geçen 
doğrunun denklemi ; - 


- İİ; 
ys mx den Eğin al iğ 


ya IX veya X*2y-0 olur. 


Örnek 2: 


£ 
Li 


B(12, 0) 

y — 2x doğrusu ABCD 
karesinin D köşesinden 
geçtiğine göre, 
Çevre(ABCD) kaç bir- 
imdir? 





y - 2x doğrusu D nok- 
tasından geçtiğine göre, 
D noktasının apsisine k 
dersek, ordinatı 2k ve 
D(k, 2k) olur. 





OlkA 2k B(2,0) 






Dik, 2k) ise |OA| <— kve JAD| — 2k olacağından 
ABCD karesinin bütün kenarları 2k olur. 

|0B| 3k - 12 den k—4 ve ABCD karesinin bir 
kenarı |AB| - 2k -8 olur. 

Dolayısıyla Çevre(ABCD) — 4.JAB| 

Çevre(ABCD) — 4.8 — 32 birimdir. 


Örnek 3: 

A(2a * 3, 9) noktası 1. açıortay doğrusu üzerinde, 
B(5, b — 1) noktası 2. açıortay doğrusu üzerinde 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


Çözüm: 

Afea * 3, 9) noktası 1. açıortay (y - x) doğrusu Üze- 
rinde ise y - x olduğundan 

2a43-9>a-3 olur. 

B(5, b — 1) noktası 2. açıortay (y - — x) doğrusu Üze- 
rinde ise y - — x olduğundan 

b-İ--5 > b--4 olur. 


Buradan, a*b—-34 (4) --1 bulunur. 


WA 





Soru 1: 


A(- 6, — 9) noktasından ve orijinden geçen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

1 V 
A)y-x B)3x-2y-0 


D)2x4*3y-0 


Soru 2: 
ABCD bir 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD eşke- 
nar dörtgeninin C köşesi d doğrusu üzerinde 
olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç birimkaredir? 
V 
E) 12 


C)9 D) 10 


Soru 3: 

ABCD bir 
dikdörtgen 
EFGH bir kare 
C(8, 2) 

E(-4, 0) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde D noktasi 


yz xdoğrusu üzerinde, G noktası y > —x doğrusu 


üzerind a - Alan(ABCD) 
üzerinde olduğuna göre, Alan(EFGH) orani 
kaçtır? 

V 
A)2 B) E Ğ) 3 Dİ E)4 
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Doğrunun Vektörel ve Parametrik Denklemleri 
U — (a, b) vektörüd doğrusuna paralel bir vektör, 
A(x,, y,) noktası d doğrusuna ait bir nokta. 


U-(a, b) 


Pe, Yy) 


Abı, Yı) 


Doğru üzerindeki her P(x, y) noktası için AP ve U vek- 
törleri paraleldir. 





AP/U > AP-kU Ke R) 
> P-A-kU 
> P-A-kU 
x Bulunan bu denkleme doğrunun vektörel den- 
klemi denir. 
# U — (a, b) vektörüne doğrunun doğrultman vek- 
törü denir. 


* 


Doğrunun vektörel denkleminde, vektörlerin koo- 
ordinatları yazılırsa doğrunun k parametresine 
bağlı parametrik denklemi elde edilir. 


P-A-kU> X-x,y-y,) —k.(a, b) 
XX, tak 
YzYıt b.k 









Örnek 1: 
x-6t-5 
yz—2t*1 


Parametrik denklemi ile gösterilen doğrunun 
kartezyen denklemini bulunuz. (t e R) 


WA 


Çözüm: 
x-6t-5 
3/y--2t41 
e. 


t parametleri yok edilerek şekilde işlem yapıldığında 
doğrunun denklemi 


X13y--2 > x$*3y4*2-0 bulunur. 


Örnek 2: 





peR olmak üzere, afsp -2, p z l noktala- 
rının analitik düzlemdeki görüntülerinin kümesini 


(geometrik yerini) bulunuz. 


Çözüm: 
Geometrik yere ait nokta Afx, y) ise, 
xz3p-—-2 vey PE olur. 


Her iki ifadeden p değerleri eşitlenirse; 


.XH2 
lr” 


A noktalarının geometrik yerinin denklemi, 





-2y-1 eşitliğinden 


x—-6y #50 bulunur. 


Örnek 3: 


Analitik düzlemde, U - (2, -3) vektörüne paralel 


ve A(-İ, 5) noktasından geçen doğrunun denlem- 


ini bulunuz. 


Çözüm: 


AP - X— (1), y-5) ve U — (2, -3) vektörleri para- 
lel vektörlerdir. 


AP/U > AP—-kU 
> (X*11,y—-5) —k.(2,-3) 
-- #2k 


y->5—3.k 
Doğrunun parametrik denklemidir. 


3Xt2y-7-0 
Doğrunun kartezyen denklemidir. 














ti 
Mr 
tp 
Ye 


Parametrik denklemi ile gösterilen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? (t e R) 


A 2x-3y-3-0 B)2x-3y43-0 


G0)2xt3y13-0 D)3x—2y—-3-0 


E)3x42y43-0 


Soru 2: 
ke R olmak üzere, az -2,5-2k) noktalarının 
geometrik yerinin denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 


A)x*2y-—1x0 B)x*4y*3-0 


V 
C0)4X*y-3-0 D)4X4*y13-0 


E)2x-y—3-0 


Soru 3: 
Analitik düzlemde, A(3, — 10) noktasından geçen 
ve U-(A, 5) vekitörüne paralel olan doğrunun 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)5x*-y4 15-0 B)x*5y447/-0 
v 

0)5X4y-5-0 D) 5X-y4-25-0 


E)x-y 4 13-0 
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Denklemi Verilen Doğrunun Grafiğinin Çizilmesi 


Denklemi verilen bir doğrunun grafiğinin çizilebilmesi 
için doğrunun geçtiği farklı iki nokta bulunur. 


İşlem kolaylığı olması açısından, doğrunun denkle- 
minde 


x z Oliiçin y eksenini kestiği noktanın ordinatı 

y — O için x eksenini kestiği noktanın apsisi 
bulunarak doğrunun eksenleri kestiği A(0, y) ve 
B(x, 0) noktaları elde edilir. 


Bu A ve B noktaları analitik düzlemde birleştirilirse, 
doğrunun grafiği çizilmiş olur. 





Örnek 1: 


2x -3y * 12 < 0 doğrusunun grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 
y 2x -3y $ 12 -0 
2x-2y412-0 denkleminde; 






xz0 için ys4ve 
A(0, 4) 

x Yyzd0içinxs—6ve 
B(Ç«6,0) 
noktaları bulunur. 





B-6,0) O 


Bu noktalar analitik düzlemde belirtilerek birleşti- 
rilirse, grafik şekildeki gibi çizilmiş olur. 


Örnek 2: 
Xx * 2y < 0 denklemi ile verilen doğrunun grafiği- 
ni çiziniz. 


Çözüm: 


Xx *2yz0 denk- 
leminde; 

xz0 için yOve 
0(0, 0) 

x s2içiny ——1 
ve A(2, - 1) olur. 
Bu noktalardan geçen OA doğrusunun grafiği şekil- 
deki gibidir. 
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Örnek 3: 

A(1, 4) ve B(-2, 10) noktalarından geçen doğru- 
nun eksenleri kestiği noktalar arasında kalan 
doğru parçasının uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm: 
AB doğrusunun denklemi 

10—4 N 
Dag -—2 den, y—-4--2(x-—1) ise 


2X*y-6-0 olur. 
2X *y-6 - 0 doğrusunun eksenleri kestiği nokta- 


lar K veL olsun. 


X—0 için y-6 ve K(0,6) 
ys0O için x-3 ve 1(3,0) 
olur. 

OKL dik üçgeninde pisagor 
bağıntısından 

(KL|2 32462 

IKL| 35 birimdir. 





Örnek 4: 

JAB| - 2J0B| 

Alan(AOB) — 8v3 birimkare 
ise d doğrusunun denkle- 
mini bulunuz. 


|0B| —k iken 
JAB| — 2k olduğundan 
AOB (30*-60"-909) üçgenidir. 





Buna göre, |OA| — kW 
olur. 
Alan(AOB) ki 


2 
svg - 3 isek-4 olur. 


WI 


A(0,—4v3), B(4, 0) noktalarından geçen d doğrugı,. 
nun denklemi 





X Yy / / 

— * s1 v3x-y—4V3-—0 bulunu 
4 NB i 
Örnek 5: 


5x * 4y-20 -0 doğrusuyla eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 
5x * 4y—20 — O denkle- 
minde; 
Xxz0Oiçiny—5 ve 
A(0, 5) 


yzOiçinx—4ve 
B(4, 0) 





Bu noktalardan geçen doğru ile eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı, 


Alan(AOB) — <a — 10 birimkaredir. 


Örnek 6: 
İxl 23 ve |y) <2 doğrularının sınırladığı kapalı 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 


x-— 





İxX| 53 > x-3 veya x--3 tür 
İY 2 y—2 veyay-->dir 


Buna göre, 
x-3,X--3,y-2vey --2 doğrularının sınırladığI 
kapalı bölgenin alanı 6.4 — 24 birimkaredir. 














sa şeyine ms 














Soru 1: 
AÇ 6, —3) ve B(2, 9) noktalarından geçen doğru 
eksenleri C ve D noktalarında kesmektedir. 


Buna göre, (CDI 
tasının oriğne uzaklığı kaç birimdir? 


doğru parçasının orta nok- 


Z 
A3 B) Mü * C) v13 D) 4 E) V17 
2JAO| - 5J0OB| 


Alan(AOB) 20 birimkare 





Analitik düzlemdeki verilere göre, d doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2x 4 5y—20 0 B)5x42y420-0 


/ 
C) 5x * 2y—20-0 D) 2x4 5y 4 20-0 


E) 5X $* 2y—10 0 


Soru 3: 


xt ky-2 < 0 doğrusuyla eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı 4 birimkare olduğuna göre, k 
aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A)-2 


/ 
B) -1 Geni 2 


Soru 4; 


İX*1)2 ve (y-2| - 4 doğrularıyla sınırlanan 
kapalı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A) 16 B) 18 





WI 








Kesişen Doğrular 
dıla,x*sbıy kc, 0 


d,:a,xX *b,y tc, <0 doğruları verilsin. 


Af, y) 


a, b, 


— :x-— «&m,#m, *» A noktasında kesişir. 
a, b, 


1 2 


* 


Paralel olmayan doğrular bir noktada kesişir. 


* 


A noktası iki doğrunun da elemanı olduğundan, A 
noktasının koordinatları d, ve d, doğrularının den- 
klemleri ortak çözülerek bulunur. 





Örnek 1: 

Analitik düzlemde, 
3x *4y$t150 
Xx-2y17-0 


doğrularının kesim noktasının koordinatlarını 


bulunuz. 
Çözüm: 


3x *d4y1 1-0 
,2X-2y470 


(0) 
(2) 





Xx 15-0 
x --3, ikinci doğru denkleminde yerine yazılırsa 
<3)-2y*7-0—>y-2 olur 


Kesim noktasının koordinatları (— 3, 2) bulunur. 


Örnek 2: 

Analitik düzlemde, 
3Xx—2y—9-0 
-3Xx -5y-0 
xXt3y—k—0 


doğruları bir noktada kesişiyor ise k kaçtır? 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 




















Çözüm: i Çözüm: z ABC üçgeninin (BC) kenarına ait yüksekliği Anın : noktalarında keser. 














3x-2y-9-0 i z isi 4 birimdir. |BG| — 9 birim olduğundan,  ; 6,0 
/ i a. d, doğrusunun denklemi, Rİ apsisi olan ; el i a 
-3Xx*5y-0 Alan(ABC) - -—— — 18 birimkaredir. i dı4xtâytc-0 
ci ur >1 > 3x—2y-6-0 | i doğrusu üzerinde olduğuna göre, doğru denklemini 
A iş 
lar. 
d, doğrusunun denklemi, AK z 
Gr ye : d. 4643.04c-0—>c--24 olacağından, 
i X 
gg” NN m ei e ei d, doğrusunun denklemi, 4x $ 3y-24 -0 olur. 
3x—-2y-9-0 ...(1) 6. da d, doğrusunun y eksenini kestiği noktayı bulmak için 
, : 
, -3xt5ys0 ...(2) Denklemleri ortak çözelim i x yerine O yazarsak, 
yg 0 043y-24 -0 
y C10)/3x-2y-6-0 ..(1) 
y 3, (1) numaralı doğru denkleminde yerine yazılır- | ! , 3x44y-24-0 ...(0) B noktasının ordinatı: y — 8 ve B(0, 8) olur. 
| e a PİRE DEE AP EENL İNME ; 
sa — iri 
6y—-18-0 > y-—3, denklemde yerine | (BC| 8-3 - 5 birim olur. 
3x-23—-9-0 > x-5tir ; azılırsa : doğrularıyla eksenler arasındaki alan , 
İ yazılır | d, ve di oğru m e İD Alan(ABO)- BC|.JAO| 2 - 15 birimkaredir. 
Doğruların kesim noktası A(5, 3) olur. : 3X4-43—24-0 5 x-—4 Olur i ABOD dörtgensel bölgesinin alanıdır. İ 2 
A(5, 3) noktası x * 3y—k <« 0 doğrusu üzerinde Buna göre, A noktasının koordinatları A(4, 3) tür. | İn MN v 
olduğundan denklemi sağlar. | Alan(ABOD) — 18 — 1 15 birimkaredir. 
| 5433-k-0—>k-14 bulunur. kop 
| i O Örnek4: 
Örnek 3: d,ıx42y-6-0 
a i d,:4X43y40-0 7 
- ni 
3 « 
i doğruları x ekseni 
Fi ” d..ys2x 
üzerindeki Anok- Ni a N 
tasında kesiştiğine MR ei 
B(2, 0) 


göre, Alan(ABC) kaç 


d, ved, doğrularıyla x ekseni arasındaki alan 
birimkaredir? 


ADE üçgensel bölgesinin alanıdır. 











ADE üçgeninin (DEJ kenarına ait yüksekliği A nın 
ordinatı olan 3 birimdir. |DE | — 6 birim olduğundan 


Alan(ADE) - S3. - g birimkaredir. İri 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde d, md, - (A) | S Çözüm: 


olduğuna göre; 





a. A noktasının koordinatlarını bulunuz. Cc. Dik koordinat düzleminde verilen AOB üçgeninin 


alanı 6 birimkare olduğuna göre, C noktasının 
b. d, ved, doğrularıyla x ekseni arasındaki alan kaç 


ordinatı kaçtır? 
birimkaredir? 


c. d, ved, doğrularıyla y ekseni arasındaki alan kaç 
birimkaredir? 


yi intak sapaay asd 






d. d, ved, doğrularıyla eksenler arasındaki alan kaç 
birimkaredir? 





d.:x $* 2y — 6 —- 0 doğrusu eksenleri 
XzD0içiny—3,C(0, 3) 
YZOiçinx 6, A(6,0) 


d, ve d, doğrularıyla v ekseni arasındaki alan 
ABC üçgensel bölgesinin alanıdır. 
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Soru 2; 
Analitik düzlemde 

4X—3y—7-0 ve 2Xx-3y4 1-0 
doğrularının kesim noktasının orijine uzaklığı kaç 
birimdir? 


A)4 B) 25 


© 
o 


D) 4v2 E) 6 


Soru 3: 


Analitik düzlemde verilen; 


ys2x11 doğrusu 
ile 5x-ay-5b -0 doğrusunun kesim noktası 
2X-4 - 0 doğrusu üzerinde olduğuna göre, a-b 
farkı kaçtır? 








Dik koordinat sistemindeki verilere göre, taralı 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? 
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Paralel ve Çakışık Doğrular 





dıa,x tbıy tc, -0 


daş t b,y * c,-0 
x Paralel doğruların eğimleri eşittir. 


a, a 
> —— se 


d,//d, » tanu-m,—m, b 


Sonuç olarak: 


dıa,x *bıy tc, 0 ve d'axtbytc,-0 


doğruları için: 





Örnek 1: 
A(4, -2) noktasından geçen ve Yy s-—-3x42 
doğrusuna paralel olan doğrunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 

yz-3x *2 doğrusunun eğimi m, -—3 tür 

Bu doğruya paralel olan doğrunun eğimi 

Mm, sm, -—3 tür 

A(4, — 2) noktasından geçen ve eğimi — 3 olan doğru- 
nun denklemi; 

y-(C2)-3(X-4) >5y—-3x410 veya 
3X*y-10-0 bulunur. 









Örnek 2: 
dı: (a-2)X *43y-3-0vedşaxt5y41-0 
Ki 

doğruları paralel ise a kaçtır? 





çözüm: 

did, > EEE tir 
1 2 a 5 
Buradan, £ 


5(a- 2) -3a > Şa 10 —8a 


> 2a-10 > a -5 bulunur. 


Örnek 3: 
2x-ky 3-0 ve —kx- 8y-2-0 doğruları para- 
lel ise k nın alabileceği değerler çarpımı kaçtır? 


Çözüm: 

ğ b ği 
Doğrular paralel ise, — k 8 dir. 
Buradan, 2 — 16 


ks-44 veyak-—-—4 olur. 
Buna göre, k nın alabileceği değerler çarpımı; 


(£ 4).C4) -—16 bulunur. 


Örnek 4: 





d—2x4 (kt1)y412-0 
d,/d, ise k kaçtır? 


Çözüm: 








2 2 


gm a iş k>— nur, 
3 Yaya den 2 bulu 


Buna göre, 





Wa 


Örnek 5: 


d,:2Xx-y1-3-0 d,: 8X $* 6y—- 10-0 


d,:—-6X 4 3y—-9-0 d,ı4x13y45-0 


doğruları veriliyor. 


d,iled, ve d,iled, doğru çiftlerinin çakışık olup 
olmadığını araştırınız. 


Çözüm: 
d,:2X-y13-0 
d,:—-6Xx 13y—-9-0 


olduğundan d, ve d, doğruları çakışıktır. Yani d, -d, 
dir. 


d,: 8x * 6y- 10-0 


d,,4X13y*5-0 
olduğundan d, ve d, doğruları çakışık değildir. Yani 
d,#d,dir. 


> z Ş olduğundan d, ve d, doğruları paraleldir. 


Örnek 6: 
mx -—2y * 2 < doğrusuile 12x 4 8y—n -0 
doğrusu çakışık ise n-m farkı kaçtır? 


Çözüm: 


Ğ i m — pi 
Doğrular çakışık ise 12 İ Dn 





eşitliği 
yazılabilir. 
Buradan m——-3 ven-8 olur 


n—-m-8—(-3) <11 bulunur. 
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la 


x Eğimler çarpımı -1 olan doğrular dik kesişir. 





A6, 0) 

c(0, ir 4) 

d, 1 d, ise 

B noktasının ordinatı 
kaçtır? 





Çözüm: 

ACE, O) ise 

|AOJ < 6 birim ve 
C(0, — 4) ise 

JCO| - 4 birimdir. 
ABC dik üçgeninde 
öklid bağıntısından, 
AOJ? - |COJ.J0B)| 
67 -4.JOB| 

|0B| — 9 birim olur. 
Buna göre, B noktasının ordinatı 9 dur, 














ii! 
pi 
8 





Örnek 2: 


Y-5Xx-t1 doğrusu 4x4 (3p-—1)y-5 -0 doğ. 


rusuna dik olduğuna göre, p kaçtır? 


Çözüm: 
ys5x*ti doğrusunun eğimi m, <5 
4x * (3p-1)y 45 -0 doğrusunun eğimi 


li ; 
m, - 3p 1 dir. 





Doğrular dik olduğundan; 





M, Mm, — 
—İ - 15 3p-1-20 
3p 1 Gi 
pZ—7 bulunur 
Örnek 3: 


A(0, 2) noktasından geçen ve 2x 4 6y 4-5-0 
doğrusuna dik olan doğrunun denklemini bulu- 
nuz. 


Çözüm: 
2X46y45-0 doğrusunun eğimi 
2 İz 
Mm, 2—— —— 
4 6 3 tür. 


Bu doğruya dik olan doğrunun eğimi m, olsun. 


m,.M, <—i olduğundan, 


41 
—gM,--İ > m,-3 tür. 


A(0, 2) noktasından geçen ve eğimi 3 olan doğrunun 
denklemi, 
y-2-3(X-0) 


yz3x t2 veya 3x—-y42-—0 bulunur 


Örnek 4: 


A(4, 0) 

B(0, 8) 

C<3, 0) 

di d, ise 

d, doğrusunun 
denklemini bu- 
lunuz. 






| 
| 
: 
| 
| 
i 
| 
i 


ai Naime re a 


İ 
: 
; 
i 
ş 
: 








çözüm: 
d, doğrusunun eğimi m, > 





d, diş olduğundan, 
mM, * - 1 
A 

m, 2) > el Mi dir. 

Sİ 
G(-3, 0) ngktasından geçen ve eğimi zi olan 
d, doğrusunun denklemi; 

| 
1 

y-0-4-C3) 
2y>-x13 > Xx-2y13-0 bulunur. 





Soru 1: 
(—-m)x45y*4-0 
7y * (m * 1)x—-7 0 


denklemleri ile verilen doğrular birbirine dik 
olduğuna göre, m nin negatif değeri kaçtır? 


A-e B) -5 





Yukarıdaki verilere göre, C noktasının apsisi 
kactır? 


A)3 B) 5 











Doğru Dementi 


b â 


d ) 4 Düzlemde sabit bir nok- 
l : ; da 


tadan (P) geçen doğru- 
ların oluşturduğu küm- 
eye doğru demeti denir. 





da,x b,y kc, s0 
d,a,xtb,ytc, s0 
doğruları P noktasında kesişiyorlar ise ke R olmak 


üzere P noktasından geçen tüm doğruların (doğru 
demetinin) genel denklemi: 


a,xtb,ytc, tk.(a,x tb,y * c,) <0 veya 
d, * k.d, <0 şeklindedir. 


kiz 


Doğru demetinin genel denkleminde, farklı her k 
reel sayı değeri için P noktasından geçen bir doğ- 
ru denklemi elde edilir. 


kiz 


Doğru demeti sorularını çözerken doğruların 
geçtiği sabit noktayı bulmak için verilen katsayıya 
iki farklı değer verilerek iki doğru denklemi 
bulunur. Daha sonra bu iki denklemin ortak 
çözümü yapılır. 


Veya, katsayıya x li terimi *0' yapacak bir değer 
verilerek kesişim noktasının ordinatı, y li terimi '0' 
yapacak bir değer verilerek kesişim noktasının 
apsisi bulunur. 





Örnek 1: 

a eR olmak üzere, 

(a4 3)x * (a—-1)y—-12-0 

doğrularının kesim noktasının koordinatlarını 


bulunuz. 
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Çözüm: 

1. Yol 

(a* 3)x* (a- 1)y—12 -0 ise 
ax 3x-ay—y-—12-0 
3Xx—-y—12-a(X* y) <0 


mma yer İİ e 


dı d 


doğru demetinin geçtiği sabit nokta; 


3x-y—12-0 


4 Xx*yz0 





4x—-12-0>x-3 
alttaki denklemde yerine yazılırsa 
3*yz:0>y--3 
Buna göre, verilen doğru demetinin geçtiği sabit nok- 
tanın koordinatları, (3, —3) tür. 


2. Yol 
a katsayısına iki farklı değer verelim. 
(a *3)x * (a-1)y— 12-0 denkleminde 
xli terimi O yapmak için a - — 3 değerini verirsek, 
<3 43)xX* (-3-—1)y—12 <0 
— 4y—12 -0 
y-—3 olur 

yili terimi 0 yapmak içina — 1 değerini verirsek, 
((43)XxX* (—1)y-12 -0 

4x—12-0 

xz3 olur 


Buradan, verilen doğru demetinin geçtiği sabit nok- 


tanın koordinatları, (3 — 3) bulunur. 


Örnek 2: 

Her k gerçel sayısı için, k(x—6) *x—y 4-2-0 
doğruları sabit bir P noktasından geçmektedir. 

Buna göre, P noktasının orijine uzaklığı kaç bir- 
imdir? 


WI 


Çözüm: 
k(X—6) 4 x-y4-2-—0 


d, 2 


d,:x-6ved,:x-y$t2-0 
doğrularının kesiştikleri nokta, P noktasıdır. 
X-6z0 > x-6 

alttaki denklemde yerine yazılırsa 
6-y*2-—0 5 y-—8olur 

O halde, P(6, 8) dir. 


Buna göre, P(6, 8) noktasının 
orijine uzaklığı, 


IPO| 10 birimdir. 





Örnek 3: 

teEeR olmak üzere, 

(£* 1)x-iy -38t4*- 2-0 doğruları sabit bir P nok- 
tasından geçmektedir. 


Buna göre, 


a. P noktasından geçen ve eğimi — 1 olan doğrunun 
denklemi nedir? 


b. P noktasından geçen ve x - 2y * 5 - 0 
doğrusuna paralel olan doğrunun denklemi 
nedir? 


c. P noktasından geçen ve x eksenine dik olan 
doğrunun denklemi nedir? 


Çözüm: 
a. (1 İ)x-iy-*-3t- 2-0 denkleminde, 
t--i için y-1-0, yi 


ts0 İçin x*2-0, x--2olur 









p. Denklemi istenen doğru 

















Buradan sabit noktanın P(- 2, 1) olduğu görülür. 
P-2, 1) noktasından geçen ve eğimi — 1 olan 
doğrunun denklemi; 


y-1>-14-62) 
x*yt1z0 bulunur. 


XxX—2y * 5 < 0 
doğrusüna paralel olduğundan, m 


olmalıdır. 


x-2y 45-0 doğrunusun eğimi 


P(<2, 1) noktasından geçen eğimi 5 olan doğru- 


nun denklemi; 
y-1-1 6-60) 


x-2y*4-0 bulunur. 


P noktasından geçen ve 
x eksenine dik olan 
doğrunun Oo denklemi, 
x--2dir 





Örnek 4: 
7x * 13y-9-0 
11İx—5y4-3-—0 


doğrularının kesim noktasından ve orijinden 
geçen doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
Örijinden geçen doğruların sabit terimleri sıfırdır. 
Doğru denklemlerinde sabit terimleri sıfırlayacak ş€- 
kilde doğru denklemleri toplanırsa, kesim noktasın- 
dan ve orijinden geçen doğru denklem bulunur. 
7x * 13y—9-—0 
| 3/ 11x-5y 43 -0 
40X—2y-0 > y—20X 





WI 





Soru 1: 


ke R olmak üzere, 


5y * (3k—2)x—6k-1-0 doğrularının kesiştiği 
sabit nokta aşağıdakilerden hangisidir? 


a 


D) (12,-—1) E) <2,1) 


4 
C) (2, 1) 


Soru 2: 
Her p reel sayısı için, (2 — p)x * (i —2p)y—11 0 


doğruları sabit bir A noktasından geçmektedir. 


Buna göre, A noktasının eksenlere olan uzaklıkları 
toplamı kaç birimdir? 


11 


A)3 B) Ta 


Soru 3: 
a,beR olmak üzere, 

(2a * b)x * (a—b)y—3(a*-b) 0 
doğrularının kesim noktasından ve orijinden ge- 


çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 
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Soru 4: 

me R olmak üzere, 

MX * 4y- m-2 -0 doğrularının geçtiği sabit 
noktadan geçen ve 4X * 2y-1 - 0 doğrusuna 


dik olan doğrunun denklemi ax 4 by 4 2 - O ise, 
a * b toplamı kaçtır? 


Z 
A) -3 B) —1 o) 1 D)3 E)5 


Soru 5: 
m,ne R olmak üzere, 
mx * 4y—3) *n(x*y—6) -0 
doğruları sabit bir P noktasından geçmektir. 
Buna göre, P noktasından geçen ve x eksenine 


paralel olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Wa 


"Soru 6: 
ae€R olmaküzere, 
(a * 2)x-(a-2)y -8-0 doğrularının geçtiği 


sabit nokta 5x-3y - k - 0 doğrusu üzerinde ise 
k değeri kaçtır? 


/ 
A)-4  B)-3 


Bir Noktanın Bir Doğruya Uzaklığı 


Açı YI) 


daxtby*tc-0 





* 


Bir noktanın bir doğruya uzaklığı, bu noktadan 
doğruya çizilen dikmenin uzunluğudur. 


* 


Ax, yı) noktasınınd:ax*by4-c-0 


doğrusuna uzaklığı, aşağıdeki bağıntı ile bulunur. 


lax, *b.y, *c| 


va? 4 b? 








JAH| < 





Örnek 1: j 
A(1, - 2) noktasının 5x—12y-3-0 doğrusuna 
uzaklığı kaç birimdir? 


Çözüm: 
A(i, — 2) noktasının 5x—12y—-3-—0 doğrusuna 
uzaklığı, 





ez E — 2 birimdir. 
v5? 4 (- 12) 


Ornek 2: 
Afk, 2) noktasının x * 2y—-1 - O doğrusuna 
uzaklığı 25 birim ise k değeri kaçtır? 


Çözüm: 


Ik *22-1)| 
— 245 den 
vV17 4 22 
İk 43-105 k43-10 > k-7 veya 
> k*3--10 5 k-—-13bulunur 









: 
i 
: 
| 
: 
i 
: 
| 
| 


aslen ey amy Semen ny 


şa e ine 


MM LİME 











2. Yol 
3X i , 
d:y- i Ni * <E — 1 doğrusu x eksenini A(9, O) da y ekseni- 
A(8, 6) ni B(0, 12) de keser. 


JBC| - 6 birim ise 
Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


BOA (9-12-15) üçgeninden 
|IBA| - 15 birimdir. 
Öklid alan bağıntısından 


15.JOH| . 9.12 
çözüm: ' 2? 2 





|OH| - > birim bulunur. 








Örnek 5: 
ys > ise 3x—-4y-0'dır. y ABC bir üçgen 
A(3, 6) noktasının 3x - 4y - O doğrusuna uzaklığı, (BH) 1 JACJ 
A(8, 4) 
JAH| > 1383-46) , kisi. 3 birimdir. B(2, 0) 
C(5, O) ise 





v2 4 <4) 2 L 
S 


Alan(ABC) - 22 — 9 birimkaredir. 


B(2, 0) C(5,0) x 





IBH| kaç birimdir? 


Çözüm: 
AC doğrusunun eğimi; 


4-0 | 
Mug — ZE --2 dir 

Örnek 4: 
Dik koordinat sisteminde başlangıç noktasının, 


2.4 X >1 doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


G(5, 0) noktasından geçen ve eğimi m — — 2 olan 


AC doğrusunun denklemi, 


9 12 

V-—Y, e mx) 
Çözüm: y-0--—2(x-5) 
1. Yol 


2X4 y—10-0 olur. 


> * ii s1 > 4x43y—36-0 olur. B(2, O) noktasının 2x * y— 10 - O doğrusuna uzak- 


4 () lığı 
Başlangıç noktası 0(0, O) ın 4x * 3y—36 0 7 





2940-40). 6 
doğrusuna uzaklığı, |BH| — birimdir. 
Ğ ği v2? 412 vo 


40 43.0-36| > birimdir. 
Va? ş 3? 
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Soru 1: 


A(3, — 1) noktasının 6x—-8y—1-0 doğrusuna 
uzaklığı kaç birimdir? 
V 

5 
A) 5 


B)3 G) 2 


Soru 2: 


A(-2, 4) noktasının y - 3x * a doğrusuna uzak- 
lığı 2V10 birim ise a nın alabileceği değerler top- 
lamı kaçtır? 


A-20  B)-10 O20 Do E)40 
A0, 6) 
|BC| — 4 birim 








Yukarıdaki dik koordinat sisteminde ABC üçge- 
ninin (BCJ kenarı d doğrusu üzerinde olduğuna 
göre, Alan(ABC) kaç birimkaredir? 


WA 


Paralel İki Doğru Arasındaki Uzaklık 


e iye e 


İh 


da:axtb.y kc, -0 


dııaxtbytc, -0 
d,axtbytc,-0 
iki paralel doğru arasındaki uzaklık aşağıdaki bağınıtı 
ile bulunur. 





Dı 


x Paralel iki doğrunun eğimleri eşittir ve x lerin kat 
sayıları ile y lerin katsayıları orantılıdır. Paralel iki 
doğru arasındaki uzaklığı bulabilmek için her iki 
doğru denkleminde de x lerin katsayıları ve y lerin 
katsayıları eşit olmalıdır. 





Örnek 1: 
d,.x*2y-4-0 
d,ı2Xx*4y12-0 


doğruları arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm: 
d, ve d, doğrusunun eğimleri eşi olduğundan 


doğrular paraleldir. ( -—m,s 5 


Bu iki doğru arasındaki uzaklığı bulmak için her iki 
doğru denkleminde x lerin ve y lerin katsayıları 
eşitlenmelidir. 


Bunun için ya d, denklemi 2 ile çarpılmalı ya dad, 
denklemi 2 ye bölünmelidir. 


d, denklemini 2 ile çarparsak; 


dı: 2x # 4y-8 -0 — c,--8 
d,2X t4y 42-0 > c, 2 


d, ve d, doğruları arasındaki uzaklık; 


—8-2 
Bah — lor — 5 birimdir. 
VE 25 








AA a a az iç planla m aman mk Kem Kam m ermeni mim am enem 


ii 
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Örnek 2: 

Denklemleri ax—4y * 24 —-O0 ve x-ytıb-—0 
olan paralel doğrular arasındaki uzaklık v2 birim 
ise b nin alabileceği değerler toplamı kaçtır? 


çözüm: 
Doğruların paralelliğinden; 
a-zİ a4 dür. 


Mi , 


4x—-4y 1-240 ve x-ytb>0 
denklemlerinde x lerin ve y lerin katsayılarını eşitle- 


mek için soldaki denklemi 4 e bölersek, 
x-yt6-0— c, s6, x—-ytbs0— c, b 
doğrular arasındaki uzaklık, 
. le-bl O. den 
A2 4-172 
(6—-b| 2 » 6-b-2—>b-4 veya 

> 6-b-—2 > b-—8olur 
Buradan, b nin alabileceği değerler toplamı; 


44812 bulunur. 


Örnek 3: 
Köşeleri x—-y 48-0 ve y-x* 4-0 doğruları 
üzerinde bulunan karenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 
x-yt*8-0-xm,İ 
y—-x*-4-0 > m, >İ 


,zM, olduğundan doğrular paraleldir. 


Karenin bir kenar uzunluğu, bu doğrular arasındaki 
uzaklığa eşittir. 
Doğrular arasındaki uzaklığı bulmak için alttaki den- 


klemi (-1) ile çarpıp Xx ler ve y lerin katsayılarını 
eşitleyelim. 


x-y18-0 
geye 





x-y:ı8-0—>c,-8 
x-y-4s0>c,--4 olur. 


WI 


Doğrular arasındaki uzaklık 


8-€4| 12 gö birimdir 





Karenin bir kenari 6V2 birim olduğundan alanı; 


(6V2)? — 72 birimkaredir. 


Örnek 4: 


ABCD bir 
paralelkenar 

: d,.x-2y 12-0 
d,:x-2y-6-0 
>x B(10, k) ise 
Alan(ABC) 
birimkaredir? 


kaç 









B 2 
(6, 0) H(0, 0) 


dı x-2y-6- 0 doğrusunun eksenleri kestiği nok- 
talar, x - Oiçin y 3, E(0,—3) ve 

yz0Oiçinxs 6, A(6,0O) dır. 
Bu durumda |OE| — 3 birim, |OA| — 6 birim dir. 


(BHJ L Ox çizildiğinde, B noktasının apsisi 10 oldu- 
ğundan |OH| — 10 birim, |AH| - 4 birim olur. 
ABH — AEO olduğundan, 


HE — - dan |BH| — 2 birim olur. 


ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 

(AB| - 25 birimdir. 

d, ve d, paralel doğruları arasındaki uzaklık; 
2 EO. 8 birimdir. 


V24çap VS 


Alan(ABCD) — |AB|.h - BE — 16 birimkaredir. 
5 
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Soru 1: 


Vöx*y15-0 ve ax$2y42-0 paralel 
doğruları arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


A) İz C) 


Soru 2: 


x-4y4c-0 ve 3x-12y-4 9-0 doğruları 
arasındaki uzaklık vV17 birim ise c nin alabileceği 
değerler toplamı kaçtır? 

V 
A) -34 B)-14 D) 6 


C) -4 E) 20 


dıix*ty-2-0 
d,.Xty-6-0 











dııx*ty-2-0 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilenlere 
göre, Alan(ABCD) kaç birimkaredir? 


A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 16 








d, doğrusunun eğimi açısı & 
d, doğrusunun eğimi açısı 
kesişen iki doğru arasındaki açı 9 olsun. 


d, doğrusunun eğimi m, - tana 
d, doğrusunun eğimi m, — tanB 


Bota ise 
90-B-a 
tan9 — tan(8 — a) 
Ee tan$ — tana , 
iin 1 * tanB.tana 
tan sm, ve tana - m, değerleri yerine yazılırsa, 
d, ve d, doğruları arasındaki açının tanjantı aşağıda- 
ki bağıntı ile bulunur. 





Örnek 1: 


y-——-3xti ve y-x-3 doğruları arasındaki 


dar açının tanjantı kaçtır? 


Çözüm: 
-—3Xx* 1 doğrusunun eğimi m, --3 

yx-3 doğrusunun eğimi m,<i dir 

Main Sli 


tang -—2—- -C).. 
ism,m, 141.63) 


-2 


geniş açının tanjantıdır. Dolayısıyla dar açının tanjant 


2 bulunur. 






BİR AAA GN RA ER a O m m lan Mya AAA ONA ii - 















örnek 2: e 
x-y-5 -0 ve x-3y 4 4 - 0 doğruları arasın- 


daki geniş açının ölçüsü kaç derecedir? 


çözüm: 
px-y-50 doğrusunun eğimi m, <2 


VE Ge 
x-3y 4E0 doğrusunun eğimi m, < — tür. 


3 
is a5 
3 NUN — —1 
tan9 — 5 
11 2. 
3. 3 
tang - — 1 olduğundan verilen doğrular arasındaki 


geniş açının ölçüsü, 


g - 135 bulunur. 





Dik koordinat düzlemindeki kesişen doğrular ara- 
sındaki açı « kaç derecedir? 


Çözüm: 








Yy3x 44 doğrusunun eğimi v3, eğim açısı 60* 
Y--—x4 6 doğrusunun eğimi — 1, eğim açısı 135” 
& 4 60* — 135” olduğundan, 


& — 75” bulunur. 





NA 





yz2x*3 


y-3x-1 


Analitik düzlemdeki kesişen doğrular arasındaki 
a dar açısının ölçüsü kaç derecedir? 


A) 15 B) 30 ğ 45 D) 60 E) 75 
A(4, 0) 
B(0, 4) 
m(GCB) - a 








Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A 75 O(B)9o C)105 D)120 E)135 


Soru 3: 


Analitik düzlemde y > vV3x $ 3 doğrusu iile d 
doğrusu arasındaki dar açının tanjantı 8 4*2dir 


Buna göre, d doğrusunun x ekseni ile pozitif 
yönde yaptığı açının ölçüsü kaç derecedir? 


Z 
A)75 oOB)105 C)120 D)135 E)150 
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GEOMETRİ - Doğrunun Andlitik İncelenmesi 


| 














Kesişen İki Doğrunun Açıortay Denklemleri 


# Kesişen iki doğruya eşit uzaklıktaki noktalar iki 
doğru belirtir. Bu doğrulara açıortay doğruları 


Â 


d.aşxtb,ytc, 0 
do: a, t b,Y kc, 0 


ax *bıytco, 0 





ax *tb,ytc,s0 


d, ve d, açıortay doğrularının denklemleri: 


İ la,x*tbıy*tol lasxtbıy topl 





vap * bi vaz * b 


# Kesişen iki doğrunun açıortay doğruları arasında- 
ki açı 909 dir. Şekildeki d, ve d, açıortay doğruları 
içind, Ld,dür. 





Örnek 1: 
4x-3y-3-0 ve 3x1 4y-1 - 0 doğrularının 
açıortay doğru denklemlerini bulunuz. 


Çözüm: 


J4x—8y 3) o (3x4 4y-1| 


va? 4-3)” v3? 44? 


|4X-3y-4-3) > (3x # 4y-—1| 





) 4x—3y-3-3Xx -4y-—1 ise x—-7y14-0 
0) 4Xx—3y43-—(3x4 4y-1)ise7x14y4-2-0 
Açıortay doğru denklemleri 


x-7y14-0 ve 7x4y12-0 olarak bulunur. 


Wa 


Örnek 2: 


Analitik düzlemde, Sy — 12x ve x - 0 doğrular. 
na eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yer 


denkmelerini bulunuz. 


Çözüm: 
İstenen şartı sağlayan geometrik yer açıortay doğru- 
larıdır. 


(Sy 1x). İlç, İyİ 


Erci yz 3 

I. vx. > 5y—25X > y—5x 

N oyna ——x > 5y—-——x—> x15y-0 
Verilen doğrulara eşit uzaklıktaki noktaların 


geometrik yer denklemleri; 


yz5x ve xt 5y -0 olarak bulunur. 


Örnek 3: 

2X4*5y4-b-0 ve 3x*ay-4c-0 doğruları, 
kesişen iki doğrunun açıortay doğruları olduğuna 
göre, a kaçtır? 


Çözüm: 
Kesişen iki doğrunun açıortay doğruları dik kesişti- 
ğinden açıortay doğrularının eğimleri çarpımı — 1 dir. 


2x45y4b-0 m,--E 
3xtay*tc-0— m, --İ olur. 


,M, #—İ olduğundan 


a) 


6 
-—— bulunur. 
a g bulunur. 

















y—5x ve ys mx 
doğrularının açıortay 
doğrusu y 3x ise 
m değeri kaçtır? 


y 5x doğrusunun 
eğimi 5 

y - 3x doğrusunun 
eğimi 3 

y - mx doğrusunun 
eğimi m dir. 

(ABE) - m(GBD) verildiği için iki doğru arasındaki 
açının tanjantı formülden 


5-38  3-Mm ; - 23. pulunur 
asp “ikame ; 


Analitik düzlemde 

A(0, 6) 

B(8, O) ise 

d, açıortay doğrusu- 
nun denklemini bulu- 


nuz. 





nm 


İç açıortay teoremin- 


| 


den 
Joc| b ise 
1CB| 10 5 


|OC| — 3k dersek 
(CB)| > 5k olur. 








(0B| 8k -8>k-1 
(0C| 3k -3, > C(3,0) olur. 
Eksenleri C(3, O) ve A(0, 6) noktalarında kesen d, 


doğrusunun denklemi; 


sie > 2x4 y—-6-—0 bulunur. 





WI 





GE 


Soru 1: 
Analitik düzlemde, 
2x43y14-0 
3x-2y4*- 1-0 
doğrularının açıortay doğrularından birinin den- 


klemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)x4 5y—-3-0 B) 5x-y—5-0 
C) 4x-2y—-7-0 D)x—-5y1t3-0 


V 
E5x*4y1*5-0 


Soru 2: 

Dik koordinat düzleminde, 
2x—-1-0 
ys0 


doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yer denklemlerinden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


V 
A) 2x—-2y—1-0 B)4x4*-y-2-0 


C) 4x-y-2-0 D)2xX*2y41-0 


Ex*#y-1z0 


Soru 3: 


—2x-4-4y4k-0 ve ys mx *n denklemleri 
kesişen iki doğrunun açıortay doğrularının den- 
klemleri olduğuna göre, m değeri kaçtır? 


V 1 
A) -2 B)-1 e D) E)2 


e 
2 
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Yukarıdaki verilere göre, m kaçtır? 


A) 4 B)5 92 D) 6 e) > 


Soru 5: 
AC:2x-y4 12-0 
m(GAÖ) — m(BAĞ) 





Analitik düzlemdeki verilere göre, B noktasının 
apsisi kaçtır? 


vV 
A0 B)-i2 C)-i4 D)-16 E)-18 


Soru 6: 


A(0, k) noktası, ax *y-1-0 ve ax-y/15-0 
doğrularından eşit uzaklıkta ise k değeri kaçtır? 


A) -3 B)-2 o) 2 B)3 E)4 


WA 









Eşitsizlik Grafikleri 


Yy y 


yamx*n 


Yamxen 





Taralı bölgesy>mx*n Taralı bölge: ys<mx*n 


yamx*n şeklinde yazılan doğrular için ve y nin 
katsayısı pozitif olmak Üzere; 


* Eğer doğrunun üst tarafı taralı ise “—” yerine “>” 
veya “>" işareti konur. 


* 


Eğer doğrunun alt tarafı taralı ise “—” yerine “<” 
veya “<” işareti konur. 


* 
< 





Taralı bölge: x>a Taralı bölge: x<a 














Taralı bölge: y>b 


Taralı bölge: y sb 


* 


Her doğru düzlemi iki bölgeye ayırır. 


* 


Doğru dahil değilse (“>” veya “<” grafiklerinde) 
doğrunun grafiği (<-———---->) şeklinde çizilir. İ 


* 


Herhangi bir nokta seçilerek, eşitsizliği sağlayıp 


sağlamadığına bakılır. Sağlıyorsa noktanın bulun 


duğu yarı düzlem, sağlamıyorsa diğer yarı düzlem 
taranır. 














Çözüm: 

1. xekseni y > O doğrusu olduğundan taralı bölge 
y <0 şeklinde ifade edilir. 

Il y ekseni x — O doğrusu olduğundan taralı bölge 
x> 0 şeklinde ifade edilir. 

Ili. Doğru denklemi > *  ) —-İ,ysx-2 olur. 
yx-2 doğrusunun üst tarafı taralı ve doğru 
dahil olduğundan y>x—2 şeklinde ifade edilir. 

MW. Doğru denklemi * 1 —İ, 4Xx4*5y-20-0 
olur. 

Taralı bölge, doğru dahil olmadığından ve doğru- 
nun alt tarafı taralı olduğundan 4x 4 5y—20 <0 
şeklinde ifade edilir. 


Örnek 2: 
yt3x> 9 eşitsizliğinin sağlandığı bölgeyi gös- 
teriniz. 





Tİ 


wW 





y * 3x - 9 doğrusu eksenleri 
(8, 0) ve (0, 9) noktalarında 
keser. 


Lİ 


“>” işareti kullanıldığından 
doğru <—--—> şeklinde çizilir. 
Eşitsizliğin sağlandığı bölge 
yandaki şekilde olduğu gibi 


ifade edilir. 











Taralı bölgeyi en az iki doğru belirliyorsa, eşitsizlik 
sistemi yazılarak taralı bölge ifade edilir. 


Örnek 3: 





Taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemini bu- 


lunuz. 


Çözüm: 


>XxX 








Taralı bölge |. ve Il. şekildeki taralı bölgelerin ke- 
sişimidir. 

i. şekilde d doğrusunun denklemi 
den 3x 4 4y4 12-0 olur. 


XY 
EE 1 
Taralı bölge 3x * 4y * 1220 dır. 

II. şekilde x ekseni y - O doğrusu olduğundan 

taralı bölge y <0 olur. 


Buradan eşitsizlik sistemi 3x - 4y 4 1220 ve ys0 
bulunur. 
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Örnek 4: 
Analitik düzlemde, 


Örnek 5: 


İyl <x 
Iyi <2 
eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 
İyİ sxise-xsysxiseysxvey>-x olur 
yl <2ise—2<y<2dir 





Taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemi nedir? 


Çözüm: 





i i II. 
Taralı bölge: y >-x 


WI 





M. i o Taralı bölgeli. ve İl. şekildeki taralı bölgelerin kesişi- 
Taralı bölge:-2 <y<2 midir. i 


I. şekilde d, doğrusunun denklemi > * Er İİ, den 
I., İl. ve İİİ. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin 


d,1y—-2x44-0 olurTaralı bölgey—-2x44>0 
grafiği aşağıdaki gibidir. z 
Ii. şekilde d, doğrusunun denklemi 1 * Ci —iden 
dı: 2y43x—-12-0 olur. 

Taralı bölge 2y 4 3x-12>0 

Buradan eşitsizlik sistemi y—2x 44>0ve 


2y13x—12 > 0 bulunur 


Örnek 6: 


Analitik düzlemde 3xy - x2>0 eşitsizlik sistemi- 
nin grafiğini çiziniz. 





Çözüm: 

3Xy—x2>0 > x(3y-x)>0 
xs0ve3y-x<0................. 0 
x2z0ve3y-x>0................. (dd 








KERİME REEL MSNEEMRESEBİEKON ei amme mike ei mmmamlameink ee tayka ey mmm manen üm amm 
Ne ei e emye öm memeren he > eği 


sele ein 





ve 11. denklemlerin eşitsizlik sisteminin grafiği aşağı- Örnek 8: 

daki gibidir. Analitik düzlemde, 
3y4-x-6s0 
xz0 
y>0 


alanı kaç birimkaredir? 





Çözüm: 


Örnek 7: 
Analitik düzlemde, 
yıx—-4<0 
xy>20 
eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 





Çözüm: Ii. ve ll. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin 


“belirlediği alan aşağıdaki üçgensel bölgenin alanıdır. 


S 





Taralı bölge: y -x-4<0 Taralı bölge: x.yz0 


6.2 


I.ve Il. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin grafiği | Taralı Alan - “— — 6 birimkaredir. 


aşağıdaki gibidir. 








eşitsizlik sisteminin belirlediği taralı bölgenin 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde, 


X-Y*1>20 
2y4x-—2<0 
y>0 


eşitsizlik sisteminin çözüm kümesini ifade eden 
grafik aşağıdakilerden hangisidir? 








Dik koordinat düzle- 
minde 

yEx 

ys—-2x1t6 

x20 








Eşitsizlik sisteminin çözüm kümesinde bulunan 
noktalar aşağıdakilerden hangisidir? 


V 
AA,B BCD ÖC DCEF KDGH 


Soru 3: 
ysx*t6 
0<ys3 
xs0 


eşitsizlik sistemini sağlayan bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 





ye 2 C) 18 
) 5 ) D) 24 E) 27 
Soru 4; 
y 
A 
Lg yEX$İ 
a — 
j 
xs1 


Yukarıdaki taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sis- 
temi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)y<x1*1 B)ysx*1 O ysx*#t1 
Keso xS1 x<İ 
y>o yz20 yzo 

V 
D)y<x*1 Ey<x*#1 
x<İ xSİ 
yzo yzo 
Soru 5: 
y 
2y-x46-0 
0 —>x 





Dik koordinat düzleminde taralı bölgeyi ifade ede- 
bilmek için 2y—-x 4620 eşitsizliğine aşağıdak- 
ilerden hangisi eklenmelidir? 

A) xz20 


B)yso G0<x-y 


V 
D)xys0 E)x20veys0 

















TEST - | 





Analitik düzlemde, A(2, 5) ve B(i, 1) nok- 
talarından geçen doğrunun eğimi kaçtır? 

5 
Di E)2 


AZ Bs o$ 


#pat, 


Dik koordinat düzleminde 2x -4y-k—0 
doğrusu ile y — mx *n doğrusu bir noktada 


kesişiyor. 


Buna göre, m aşağıdakilerden hangisi ola- 
maz? 





Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(AOC) kaç birimkaredir? 


10 


Cc) 5 D) Z Bİ 


Analitik düzlemde, 3y *- x-5 - 0 ve 
y z2kx-1 doğruları dik kesiştiklerine göre, 
k kaçtır? 


E)2 


AZ B) 1 o) 2 DE 


Dik koordinat düzleminde, 
2x*y4k>0 


doğrusu Afk, - 3) noktasından geçtiğine göre, 
k aşağıdakilerden hangisidir? 


Ai B) 1 02 D3 4 


A(0, 5) 
BC:2x -3y-6-0 





A2x13y-6-0 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde AC, BC 
ve Oy ekseni arasında kalan taralı bölgenin 
alanı kaç birimkaredir? 


10 
3 


11 


Me Bİ G5 Dz E) 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 
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OABC bir kare 
D(3, O) 
E(0, 6) 








Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(OABC) kaç birimkaredir? 


11 


BB7 ©6 DE Ba 


Analitik düzlemde, A(- 1, -2) ve B(3, 2) 
noktalarından geçen doğrunun denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x-yz1 B)x*yz—1 C)x-y2 
D)x-y-3 E)xtyzs2 
dıld, 
dınd, — (A) 
A(0, 2) 
B-1,0) 





Yukaridaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, d, doğrusunun denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)2x-y12-0 B)2x4y-2-0 


C)x*2y1t4-0 D)x42y-4-0 


E) 2x-2y43-0 


28 SA ae şe e 7 


WI4 


B(0, 4) 
D(4, 0) 





Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen. 
lere göre, Alan(OCD) kaç birimkaredir? 


A)2 B)3 Cc) 4 D) 6 E)8 


ABCD bir 
dikdörtgen 
JOA| — JBG)| 
B(4, 2) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde 0B 
doğrusu ABCD dikdörtgeninin B köşesinden 
geçtiğine göre, Alan(ABCD) kaç birimkare- 
dir? 


A4 Be 08 D)10  E)12 





xz1 


Dik koordinat düzleminde y — 3x doğrusunu 
x - 1 doğrusu üzerinde dik kesen d doğrusu- 
nun Ox eksenini kestiği Afk, 0) noktasının 
apsisi kaçtır? 


A)4 B) 6 Cc) 9 D) 10 E) 12 





BA LE NE 11 120 









İnan a arat tayinle amor 













TEST - 2 





1 Analitik düzlemde y *-.3x 4: 1-0 ve 
2y 4 10x-2-0 doğrularının kesiştiği nok- 
tanın koordinatları toplamı aşağıdakilerden 


hangisidir? 


M)-e B-3 o Dz2 E3 
; 


OABC bir kare 
B(6, 6) 





Analitik düzlemde d doğrusunun eğimi -2 
olduğuna göre, E noktasının koordinatları 
nedir? 

A) (1,6) B) (2, 6) 6) (3, 6) 


D) (4, 6) E) (5,6) 


SİMAY ADE NA nü yaa noyan pm m ei 


ZEN 


3. Dik koordinat düzleminde x * 2y-4-0 
doğrusu ile Ox ekseni üzerinde dik kesişen 


: 
; 
: 
; 
i 
> 
: 
— 
i 


doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


Ay-2xt4 B)y-—2x 48 


Oy İx-2 D) y - 2x-8 


E)y>2x-4 





mM 


Analitik düzlemde d., ve d, doğruları Pk, 2) 
noktasında dik kesişmektedir. 


d, doğrusunun denklemi x * 2y-6 -0 
olduğuna göre, d,, d, ve eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A)4 B) 5 C)6 D) 7 E)8 


Dik koordinat düzleminde x-2y—-t—0 ve 
3x * 2y-t 4 6 < 0 doğruları y ekseni 
üzerinde bir D noktasında kesiştiklerine göre, 
D noktasının ordinatı kaçtır? 


y)-İ Bo 03 D)-E E)2 


(DAJ 1 Oy 
JAB| — |AD| 








Dik koordinat sisteminde O merkezli ve A 


merkezli çeyrek çemberler verilmektedir. 


Buna göre, CD doğrusunun eğimi kaçtır? 


Ajs 3-1 O9O-E£ D-< B)-E 
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: N li Li Lİ N 
7. Dik koordinat düzleminde y —-2x, y z* 11. A, K, B doğrusaj 
ve y-2 doğruları arasında kalan üçgensel A(0, 3) 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? B(4, 0) 
PÇ1,0) 
A5 B8 Cio Di? E)15 Kd, a) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen. 
8. 3Xxt4y15-0 ve 2X13y13-0 doğru- lere göre, P ve K noktalarından geçen doğru. 
larının kesim noktasından ve orijinden geçen nun eğimi kaçtır? 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? a > 2 Ss 8 
A B) 5 ©) 7 D) 5 E) 
A)ys3x B)ysx C)y——3x 
D)y > -x E)y>-İx 
9. Analitik düzlemde t e IR olmak üzere kar- 
tezyen denklemi A(2t * 3,t * 2) olan doğru 12. 
ile y-x—4 doğrusunun kesim noktasının m 
koordinatları toplamı kaçtır? S 
A) 18 B) 16 C) 14 D) 10 E) 9 
10. ABCD bir i ” 
İİ Yukarıdaki taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik 
ikdörtgen 
g sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 
E, D, B doğrusal 
d.nd, </(E 
1 im A)ysx B)y<Xx 
dı: xt*yzs4 
Xx ys—i yz-1 
d, B(8,0) 
2 2X*y110<0 2X-y—1020 
Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, D CO)y>x D)y<x 
noktasının koordinatları aşağıdakilerden y>—1 y2-1 
hangisidir? 2X1ty* 1020 2X4 y—10s0 
E 
A) (4,1) B) (4, 2) Cc) (4, 3) Li 
y>-i 
D) (3, 4) E) (7.2) 2X4Yy-—1020 
e 2 3 A Ep 6-D TA BE 9-C 108 ——(Oşip 












e rm MM Ky el gm nm an enis ük api 


a NR NİNE) BER EMEKÇİLERE YARRA KERİMEDE 








TEST -3 





A RİK 





ABCD bir kare 





” 
Alan(AOED) — Alan(0BC) 

, 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, OC doğrusunun eğimi kaçtır? 

2 3 
o) 2 D) > E) 5 


1 Bİ 


(0 -2)X * (Pp * 1Y)y* p <0 doğrularının 
kesim noktasından ve orijinden geçen doğru- 


nun eğimi kaçtır? 


OATB bir 
dik yamuk 
(TAJ L (OA| 
(BT) L (TAJ 
dı: yx 
T(, 4) 





Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere göre, 
Alan(OATB) kaç birimkaredir? 


A) 22 





WA 


m(ABE) — m(GBö) 
m(BAÖ) - 30* 
A(, 6) 








Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, d, doğrusunun denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)x*y$*150 
B)x-v3y 41-0 

C) V3y—x- 23-0 
D)V3x *2y42.8-0 


E)x-v3y 4238-0 


Analitik düzlemde, x * 2y—-8 - 0 doğrusuy- 
lay < mx * n doğrusu y ekseni üzerinde dik 
kesiştiklerine göre, m *n kaçtır? 


ABCD bir kare 








Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD 
karesinin alanı 16 birimkare olduğuna göre, 
E noktasının apsisi kaçtır? 
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A(3, 4) noktasından x—y 4 2 - 0 doğrusuna 
çizilen dik doğrunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A)2x4y—10-0 B)xt-y-—7-0 


C)3x-y—13-0 D)x—-y-8-0 


Ex*y11-0 








CD: 4x—3y rg 
|p-r) — 15 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde orijinin 


AB ve CD doğrularına uzaklıkları toplamı kaç 
birimdir? 





8. OABGC, ADEF ve AY) 2 B)3 Cc)4 D) 5 E)6 
DKLM birer kare 
IOA| > 1 birim 11. Dik koordinat düzleminde y —2x 4k ve 
IDK| — 2 birim 1 deği 
——x*t Ğ Ni 
JAD| — 8 birim yz ,x tn doğrularının açıortay doğruların 
dan birinin eğimi kaçtır? 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- A) -4 B) -3 Cc) -2 D) 1 g3 
lere göre, OL ve OE doğruları arasındaki açı- 
nın tanjantı kaçtır? 
> 12. d,:3X * 2y-4 -0 
Bi yiz 
1 2 1 4 3 dıy 2x 
si B) £ e LE ya 2 
8) 2 ) 3 Ci 3 2) 11 7 11 a dı: x-2y—3-0 
9. Boy (metre) 
Analitik düzlemdeki taralı bölgeyi belirten eşit- 
sizlik sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 
imi) A) 3x 4 2y-4<0 B) 3x $ 2y-4<0 
ys2x ys2x 
Aynı anda dikilen A ve B ağaçlarının boyları 2 yıl x-2y-3<0 x—2y-3>0 
sonra eşit olmaktadır. 
| C) 3x: 2y-4<0 D) 3x 4 2y—-4>0 
Bu ağaçların 10 yıl sonraki boyları toplamı 18 yz2x ys2x 
metre olduğuna göre, A ağacının dikildikten x—-2y-3<0 x—-2y-3<0 
2 yıl sonraki boyu kaç metredir? 
y di E) 3x 4 2y—-4>0 
7 9 ys2x 
A)3 B) — o) 4 D) — E) 5 
) ) 2 ) ) 2 ) X-2y—-3>0 
TE Ni 2 3 D.. . d-E 5-E GE 78 Be sa üs ün ZA 









AB:4X-3y#p-g | 





| 
i 
| 
i 
| 
i 
İ 
: 
: 
| 
i 
; 
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ABCD bir kare 
BG 1 ig 5) 





B(-1, -5) 
Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, dtdoğrusunun eğimi kaçtır? 


1 


4 
O) £ 


E-Z 


1 4 5 
e Wi 5 


Dik koordinat düzleminde A(3, 4) ve B(5, 2) 
noktalarından geçen AB doğrusunun denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x4*y-2-0 B)x4*y-7-0 


Ox12y41-0 D)x-y4170 


E)xX*y*3-0 


y MAĞ) - m(ABT) 
Şi G5, 6) 

Gs, 6) 
B 


Analitik düzlemde A ve B noktalarının ordi- 
natları farkı 4 ise, AC doğrusunun eğimi 
kaçtır? 





A-İ B) - 





WI 


4. y JAB| - (CDİ 
B D(8, 0) 
A 
olc DE.” * 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, BD doğrusunun denklemi aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


A)ys-2x$ 16 B)y--2x4*8 
Oys-x44 D)y—x-8 
Eys-x18 


5. Analitik düzlemde, A(3, 1), B/(0, — 1) ve C(6, 3) 


noktaları veriliyor. 


ABC üçgeninin ağırlık merkezi, x-ays-b-—0 


doğrusu üzerinde ise a * b toplamı kaçtır? 


A) -1 


D(8, 0) 
dın d, > dAj 








da? 


Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere göre, 


taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A)42 B)45 C)48 DSİ 


d,13x—4y* 12-0 
»>x d,4X-3y4k-0 


E) 54 


7 
3) 
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dy-x$*-2 
(AB) ld 
Afa, b) 

B(8, 0)” 





Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere gö- 
re, A noktasının koordinatları aşağıdakiler- 
den hangisidir? 
A) (4,5) 


B) (3,3) 0) (4,4) 


D) (3, 4) 


E) (3,5) 


(ABI 1 (0c 
m(ÂOC) - m(Böt) 
Be, 1) 





Dik koordinat sistemindeki OC doğrusu |. 
açıortay doğrusu olduğuna göre, Alan(A0B) 
kaç birimkaredir? 


ca 


5 
AŞ yi 


BZ ©2 D) 2 


> E)1 
Analitik düzlemde, 
2X43y-7-0 ve 2X43y16-0 


doğrularına teğet olan çemberin çevresi kaç 


7z birimdir? 
A) v13 B) V15 C) V17 
D) v22 E) v26 
2B BE âE 5.E 








WA 


10. 


11. 


12. 





Analitik düzlemde, 


xst4*10 
ys—2it 


parametrik denklemi ile ifade edilen doğru ile 
eksenler arasında kalan bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 

A) 50 B) 60 GC) 80 


D)SO E) top 


(m * 1)x * 2(m-1)y4* 86m*4-0 doğru. 
larının kesim noktasının orijine uzaklığı kaç 
birimdir? 


A) V17 C) va 


E) V37 


OABC bir dik- 
dörtgen 
m(BOD) — 45 
AKI, O) 

CO, 2) 





Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, d doğrusunun denklemi aşağıdak- 
ilerden hangisidir? 


3X X 
Me Giy. EŞ 
D) y —— 3x Ey- 

BD OOgA 7 TE 


















İn e m a een MM e ” 








; 
Yukarıdaki analitik düzlemde Alan(ABCD) — 42 
birimkare olduğuna göre, AD doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)y-x-6-0 B)y-2x*6-0 


GC) yt3x—-6-0 D)y—-3x4*6-0 


E)y—-3x—-6-0 


ABCD bir kare 
l0D| — |DG| 
A3, 1) 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde d doğ- 
rusu ABCD karesinin A köşesinden geçtiğine 
göre, karenin alanı kaç birimkaredir? 


AS B)1i6 C)20 D25 E)36 


Analitik düzlemde 3x 4 y—9 — 0 doğrusunun 
İ. bölgede eksenler arasında kalan parçasını 
5 oranında bölen noktadan ve orijinden 
geçen doğrunun denklemi aşağıdakilerden 


hangisi olabilir? 


3 
A — 2 
Jy 2X 


2 
D)y— Ex 





WI 





TEST - 5 
ABCD bir ABCD bir 
ikizkenar yamuk ikizkenar yamuk 
JAD| — BG) (DC / TABJ 
CS, 6) JAD| — |BCJ 
B(5, 0) 
Cc, 4) 


Yukarıdaki dik koordinat düzlemindeki verilere 
göre, AC doğrusunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) 4x-3y 4 12-0 B) 5xX—-4y4-6-0 


C) 4x-5y 12-0 D)6x4*5y-—-12-0 


E) 4x-5y—16-0 


ABCD ve EDGF 
birer kare 


Alan(ABCD) . 9 
Alan(EDGF) © 4 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD ve 
EDGF karelerinin D köşesinden ve orijinden 
geçen d doğrusunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A)3x-2y-—0 B)3x*2y-0 
C)3x-y—0 D)x-3y-0 
E) 2x-3y-0 


Analitik düzlemde, 3x — Ay 4 12 - O doğrusu 
üzerinde olup x — O ve x - 8 doğrularına eşit 
uzaklıktaki noktanın koordinatları toplamı 
kaçtır? . 

A) 6 B)8 C) 10 


D 12 E14 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 
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ABCD bir kare 
A(2,0) 





Dik koordinat düzleminde Alan(DOC) — 8 bi- 
rimkare olduğuna göre, OD doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)ysx 


B)y 2x COyss 


D) v 4x E)y>5x 


Ke CD 
A(0,-—1) 
B(1, 0) 
C(-2, 0) 
D(O, 2) 





Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(KAB) kaç birimkaredir? 
A)2 


B) 1 


D) v2 e 2 


Dik koordinat düzleminde denklemi, 

(k —2)x * (2k * 4)y-10-0 

olan doğruların kesim noktasından geçen ve 
XxX*yz0 doğrusuna paralel olan doğrunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x1-y-10-0 B)3x4*4y46-0 


C)2x*y-5-0 D)4x*4y15-0 


E)4x-5y—-i 0 


a 46 GA G 


Wo 


10. 


11. 


12. 


Dik koordinat sisteminde eksenlere teğet olarak 


verilen bir çemberin yarıçapı 2 birimdir. 


Buna göre, orijinin çembere en yakın nok. 
tasının orijine uzaklığı kaç birimdir? 
A1 B2v2-2 G2 


D)3v2-1 Ea 


Dik koordinat düzlemindeki 
xl *ys2 
y>o 


eşitsizlik sisteminin belirttiği bölgenin alanı 


kaç birimkaredir? 





Dik koordinat düzlemindeki taralı bölgeyi ifade 
eden eşitsizlik sistemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A)yz-x*t4 B)y>-x*4 
yza2-x y>x1t2 
xz0 xz20 

Oysxr4 D)y>xt4 
y<ax*t2 yzx*t2 
xs0 xz0 

E)y>-xt4 
y<ax12 
xs<0 
e o 9D ie ig 








| 
| 
| 


e ıd marmara md gam Amore m emekten itme me 
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ABCD bir kare 
D(-1,4) 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, d doğrusunun eğimi kaçtır? 


4 


4 
BŞ Dp) - 
)3 


Analitik düzlemde t e IR olmak üzere, 


2 ) noktalarının oluşturduğu 


doğru ile eksenler arasında kalan bölgenin 


atsa, 


alanı kaç birimkaredir? 


A4 


B6 C8 Do Et12 





Yukarıdaki şekilde merkezi orijin olan ACK ve 
EDB yaylı çeyrek çemberler d, ve d, doğru- 
larına C ve D noktalarında teğet olduğuna 
göre, d, doğrusunun eğimi kaçtır? 


e 


Apk 
2 Y5 


G-: 1-8 E)-! 





WA 





Dik koordinat düzleminde merkezi Ox ekseni 
üzerinde olan bir çember X-y*4 1-0 ve 
X—-y-—7 - 0 doğrularına teğet olduğuna 
göre, çemberin merkezinin orijine uzaklığı 


kaç birimdir? 

A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)8 
A(S, O) 
B(9, 4) 


Analitik düzlemdeki P noktası y - x doğrusu 
üzerinde olduğuna göre, Alan(ABP) kaç bi- 
rimkaredir? 

A) 10 B) 12 C) 14 


D)16 oE)18 


Analitik düzlemde a e IR olamak üzere, 
(a—-1)x4*y42a-3-0 


doğrularının kesim noktasının 3X * 4y—-8 0 
doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


A)2 B)3 C)4 D) 5 E)6 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 
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dı: 5 pi —4 10. G, AOB , seR olmak üzere, 
dik üçgeninin (2s - Yx * (3S *42)y*1s-0 doğrularının 
üz K İ > — 1 kenarortayların kesim geçtiği sabit noktadan ve T(- 1, 2) noktasın- 
noktası i dan geçen doğrunun denklemi hangisidir? 
(BCJ — |CE| AB:2X-y412-9 | 
| A)3xty-120 B)3x—-y4-1-0 
: 
Analitik düzlemdeki verilere göre, G noktaşı. | | Gi 3x-y-1s0 D)gxtyti0 
a ğ 
Analitik düzlemdeki taralı alanlar toplamı kaç nın koordinatları toplamı kaçtır? | E3xtyz0 
birimkaredir? |, 
A) 6 B) 5 o) 4 D)3 ge. | 
A8 B12 C14 Dis E) 18 | 
i 
| 
11. AÇ1,6) ve B(5, 4) noktalarına eşit uzaklıkta | 
olan ve x - 3 doğrusu üzerinde bulunan nok- | 
Analitik düzlemde x, ye IR olamak üzere, tanın orijine uzaklığı kaç birimdir? : 2. Al ABC bir üçgen 
(AB) 1 TACI 
i 
—-ASx4YyS6 A) 73 B) 8y5 G8 | : (AHI £ feci 
li | ” © İBH) - Zem 
y > D) 65 E) 6/3 | B 2 H 3x # 4y 49-0 
ii ; 
eşitsizlik sisteminin belirttiği bölgenin alanı £ İ Analitik düzlemde d doğrusunun denklemi 
kaç birimkaredir? | 3x 4 4y 19-0 ve A noktasının koordinat- 
i ları (1, 2) olduğuna göre, |HC| kaç birimdir? 
A)20 B)22 C)24 D)26 E)28 12. | 
A)2 B)4 C) 6 D) 8 E) 10 
" | 
| 
K(S, -12) 
M merkezli çember d : 
doğrusuna A ve y ekse- 
nine B noktasında teğet- ABCD bir dikdörtgen K( 6, — 12) noktasından 
tir. geçen d doğrusu y eksenini F(0, — 4) noktasın- | a, 
da kesiyor. 3 3x44y—-12/38-0 ve 3x44y113/3-0 
doğruları üzerinde köşeleri bulunan en 
Yukarıdaki dik koordinat sisteminde A(8, 6) Yukarıdaki analitik düzlemde, |EB| — JED| ve küçük alanlı eşkenar üçgenin alanı kaç birim- 
olduğuna göre, çemberin yarıçapı kaç birim- Alan(ABCD) — 32 birimkare olduğuna göre, G — karedir? 
dir? noktasının koordinatları toplamı kaçtır? : 5 
A) 25/3 B) 258 o) 22 
A) 1 B) 2 C)3 D)4 E)5 A)15 Biz G19 Dea BB 
253 75v3 
— o 4 E) 4 
Ma 3-B 4-8 ö-A A oo 0 7B 8D GE ME İMA 











4. Analitik düzlemde d,:3x-6y t 12-0 ve 
d,ı 2x 4 6y*142-0 doğruları arasındaki 
geniş açı kaç derecedir? 


A) 90 


B)105 C)120 D)135 E) 150 


Analitik düzlemde d, 
ve d, doğrularının 
eksenleri kestiği 


noktalar verilmiştir. 





Yukarıdaki verilere göre, d, ve d, doğrur- 
larının arasındaki dar açının tanjantı kaçtır? 


WI 


A) 1 B)2 o)3 D) 4 E)5 


6. d,i2x *43y43-0 
d,:3x-2y1t5-0 


d, ve d, doğrularına eşit uzaklıktaki noktala- 
rın geometrik yer denklemlerinden biri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)x-*5y-2-0 B)xt5y142-0 


CO) 5xXty18-0 D)x-5y-2-0 


E)5x-y-8-0 
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ABCD bir deltoid 
LAB| - JAD| 
d,:3Xx -2y47-0 
d,:2X43y45-0 


Yukarıdaki verilere göre, AC doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A)x-y-*2-0 B)x4*y42-0 


O)—-x-y-2-0 D) 5xX—-5y 4 12-0 


E)5x4 5y-—12-0 


Analitik düzlemde, (2x - y)(x 4 y) <0 eşit- 
sizliğinin grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 


TA AI 





10. 





Dik koordinat düzleminde eşitsizlik sistemi. 
nin çözüm kümesinde bulunan nokta aşağı. 
dakilerden hangisidir? 

AA B)B CC 


D)D E)E 


Analitik düzlemde, 
X-Yy4t5>20 
2X*y-2<0 


yzo0 


eşitsizlik sisteminin sınırladığı bölgenin alanı 
kaç birimkaredir? 


A)5 


B) 10 


GO12 D14 Ei5 


ABCD bir kare 
d: 2x*y—-10-0 
AE:x-2 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, d doğrusu, x — 2 doğrusu ve (DC) 
arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç birim- 


karedir? 
A) 10 B) 8 
TA OBA 
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DÖNÜŞÜMLER 





Dönüşüm 
x- Düzlemde bir kümeye ait noktaların tamamını, 


aynı düzlemin başka noktalarına eşleyen bire bir 
ve örten fonksiyona dönüşüm denir. 


> Düzlemile öteleme, döndürme, yansıma (simetri) 
ve homoteti dönüşümleri vardır. 
, 





Öteleme 


& Düzlemde, V - AB şeklinde tanımlanan B nok- 
tasına, A noktasının V vektörü doğrultusunda öte- 
lenmişi denir. 


# Afa, b), B(x, y) ve V  (k, p) olmak üzere, 
B- Iy(A) dönüşümü aşağıdaki bağıntı ile 
bulunur. 


| TB) - (a, b) * (k.p) - (x,y) 


BiX, Y) 





xV 





* TyA) dönüşümü Rİ—R? birebir ve örten bir 
dönüşümdür. 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde, A(8, -2) noktasının U-(2, 4) 
vektörü doğrultusunda ötelenmişi B(a, b) noktası 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
B- Ta(A) — (8, -2) 4 (2,4) > Bio, 2) 


âzlOveb—2olduğundanasb- 12 bulunur. 





Wa 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde, y-3x-9 doğrusunun 
U—(-2, 1) vektörü doğrultusunda ötelenmişi olan 


doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 

Bir doğruyu ötelemek, doğru üzerindeki her noktanın 
vektör doğrultusunda ötelemekle bulunur. Bu durum- 
da doğrunun eğimi değişmeyecektir. 

O halde doğru üzerinden herhangi bir noktanın veri- 
len vektör doğrultusunda ötelenmesiyle sonuç bulu- 
nur, 


y-0 > x--3 olduğundan 
A(3, 0) noktası y — 3x 4 9 doğrusu üzerindedir. 
B > Iy(A)-(-3,0) 4 (-2,1) > BÇCS5,1) 


y <3 * 9 doğrusunun eğimi 3 olduğundan, eğimi 
ve bir noktası bilinen doğru denkleminden; 
Y-Yy, >M.(X-Xx,) >y-1-3.(X-(-5)) 

>y-3x 416 bulunur. 


Örnek 3: 

Analitik düzlemde, merkez koordinatları M(-6, 2) 
ve yarıçapı 4 birim olan çember Ü - (10, 5) vek- 
törü doğrultusunda ötelendiğinde, çember üze- 
rinde y-eksenine en uzak noktanın koordinatlarını 





bulunuz. 


Çözüm: 

Bir çember ötelendiğinde yarıçapı değişmez. Merkezi 
Ü- (10, 5) vektörü doğrultusunda ötelersek istenilen 
çemberi bulmuş oluruz. 

K > İg(M) (6,2) * (10,5) > K(4, 7) 

Şekilde de görüldiği 
gibi ötelenen çem- 
berin merkezi K(4, 7) 
olur. 





Bu çember y-ekse- 





nine teğet bir çem- 
berdir. Çemberin yarıçapı 4 birim olduğundan, 
A(8, 7) çember üzerinde y-eksenine en uzak noktadır. 





GEOMETRİ - Dönüsümler 


) 








ETRİ - Dönüşümler 
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Soru i: 


Analitik düzlemde, x- 2y—-4 -0 doğrusunun 
V-(3, 1) vektörü doğrultusunda ötelenmişi olan 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


v 
A)x4-2y44-0 B)x* 2y-9-0 


C)x-2y47>0 D)2x4*y-9-0 


Ex*2y1-9-0 


Soru 2: 


Analitik düzlemde, A(6, 3) noktasının Ü—(-8, 2) vek- 
törü doğrultusunda ötelenmişi B noktasıdır. B nok- 
tasının V— (2, -5) vektörü doğrultusunda ötelenmişi C 
noktasıdır. 


Buna göre, Alan(ABC) kaç birimkare dir? 





V 
A) 16 B) 17 C) 18 D) 19 E) 20 
Soru 3: 
ya ABCD bir kare 
D e 
B(6, 5) 
i B(6,5) 
>> 
O x 


Analitik düzlemde, |ADJ kenarı y-ekseni üzerinde 
olan ABCD karesi V - (-5,-— 13) doğrufusunda 
ötelendiğinde, oluşan karenin ağırlık merkezinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
V 
B) (-2, -5) 


A) (10, -3) C) (4,3) 


D) 4, -3) E) (10,3) 


WA 








Döndürme 


# Düzlemde bir A(x, y) nokatasının sabit bir nokta 


etrafında o derece döndürülmesine döndürme 
denir. 


* 


Bir Afa, b) noktasının orijin etrafında & dereğe 
döndürülmesi ile elde edilen A” noktası aşağıdaki 
ifede ile bulunur. 


A'(x.cosu — y.sina, X.Sin& * y.cosa) 





# Döndürme dönüşümü pozitif yönde yapılır. 





Örnek 1: 
Analitik düzlemde, A(-6, 2) noktasının orijin 


etrafında 909 döndürülmesi ile oluşan noktanırı 
koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

Dönüşüm formülünü uygularsak, 

A'(x.cosa — y.sina, X.sino. - y.cosa) 
A'((6).cos90* — 2.sin90', (-6).sin90* - 2.c0os90') 
A'(-2, -6) bulunur. i 

























örnek 2: 
Analitik düzlemde, A(2, 4) noktasının orijin etrafın- 
da 45” döndürülmesi ile oluşan noktanın koordi- 


natlarını bulunuz. 


çözüm: 
Dönüşüm formülünü uygularsak, 
£ 


A'(.C0Sa — y.sino, X.SİN& * y.COsoi) 


A“(2.c0s45” — 4.sin46”, 2.sin459 4 4.c0s45”) 


Ea 22 442 
Ae. > Me Yİ 


»cy3, 3v2) bulunur. 


y A 
A2, 3v2) << 





ARA) 


Örnek 3: 

Analitik düzlemde, A(5, 4) noktasının K(-1, 2) nok- 
tası etrafında 609 döndürülmesi ile oluşan nokta- 
nın koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

Döndürme formülü noktayı orijin etrafında dön- 

dürdüğünden, orijin dışındaki noktalar etrafında 

döndürme yapabilmek için aşağıdaki adımlar takip 

edilir: 

1- Döndürme merkezini orijine öteleyen V vektörü ile 
nokta orijine ötelenir. 

2. Orijin etrafında döndürme işlemi yapılır. 

3. Döndürme sonucu elde edilen nokta -V vektörü 

doğrultusunda ötelenir. 

. Döndürme merkezi olan K(-1, 2) noktasını orijine 

- öteleyen V — (1, —2) vektörüdür. 


“AS, 4) noktasını V — (1, —2) vektörü doğrultusunda 


ötelersek B(6, 2) noktası elde edilir. 
2. B(6,2) noktasını orijin etrafında 60* derece 
döndürürsek, 





WA 


B'(x.cosa — y.sino, X.sina * y.cosa) 


B'(6.cos60" — 2.sin6O“, 6.sin60* 4 2.c0s60") 


B'(6. 2 863; 2.2) 


B(3 — 3, 3v3 * 1) 


3. B(8—v3,3v3 # 1) noktasını -V — (-1, 2) vektörü 
“doğrultusunda ötelersek 
A2 — V3, 3v3 4 3) noktasını buluruz. 


Sonuç: 
A(5, 4) noktası K(- 1, 2) noktası etrafında 60" dön- 
dürüldüğünde A(2 — v3, 3v3 * 3) noktası bulunur. 


A(2- v8, 3vV8--3) 


ze 2) 
B'(3— 3, 3vV341) 








Soru 1: 


Analitik düzlemde A(8,—1) noktasının saat yö- 
nünde 90 döndürüldüğünde elde edilen noktanın 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 

A) 8, 1) 


B) (1,8) C) (1,8) 


vV 
D) (8, 1) E) Cİ,-8) 
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Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde uç noktaları A(- 2, 3) ve 
B(4, 3) olan (ABJ doğru parçası orijin etrafında 90” 
döndürüldüğünde |A'B'J doğru parçası oluştuğu- 
na göre, Alan(ABA'B”) kaç birimkaredir? 

/ 
A) 17.5 B) 18 C) 18,5 


D)19,5 (oo E)20 


Soru 3: 


Analitik düzlemde, A(6, 4) noktası B(-2, 0) etra- 


fında 909 döndürüldüğünde, A noktasının orijine 
uzaklığı kaç birim olur? 


C) 4y5 


A)10  B)2v13 D)18 EBaf3 


Soru 4: 








Analitik düzlemde verilen şeklin orijin etrafında 
saat yönünde 90“ döndürülmesiyle elde edilen 
şekil aşağıdakilerden hangisidir? 





WA 


ABCD bir dikdörtgen 
JABI // Ox 
A(i4, 2) 
C-S, 6) 





Analitik düzlemde verilen ABCD dikdörtgeni V — (6, 5) 
vektörü doğrultusunda ötelendikten sonra saat vö- 
nünde 909 döndürülüyor. 

Buna göre, D noktasının dönüşümler sonucunda. 
ki yeni koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


4 (11,8) B) (7,8) 6) C4,3) 
D) (13, 2) E) (11,0) 
Soru 6: 
ABC bir eşkenar üçgen 
B(4, 0) 
C(8, O) 





B(4,0) 





C(8,0) Xx 


Analitik düzlemde verilen ABC eşkenar üçgeni 
orijin etrafında 609 döndürüldüğünde, A noktası- 
nın yeni koordinatları aşağıdakilerden hangisi 


olur? 
A) (4,-2v3) B) (2v3, 2) C) (4v3,4) 
V 
D) (9,6) E) (0, 4v3) 
Soru 7: 


Dik koordinat düzleminde, A(4, —2) noktası orijin 


etrafında 1359 döndürüldüğünde, A noktasının 
koordinatı aşağıdakilerden hangisi olur? 
A) <3v2, 3v2) 


B) v2, v2) o 2, 32) 


/ 
D) «v2, 3V2) E) <3V2, v2) 


A A İKE A İm 


meşin ayten 
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aesaseasiçareemmea peeyaramamalaamamanen 


Da, -b) -b 
Afa, b) noktasının; 


1) Ox eksenine göre simetriği; B(a, — b) 
(Ordinat işaret değiştirir.) 


2) Oy eksenine göre simetriği; C(- a, b) 
(Apsis işaret değiştirir.) 


3) Orijine göre simetriği; D(- a, — b) 
(Apsis ve ordinat işaret değiştirir.) 





Örnek 1: 
A2, 5) noktasının Ox eksenine göre simetriği B, 


B noktasının orijine göre simetriği C noktası 
olduğuna göre, |AC| kaç birimdir? 


Çözüm: 

A2, 5) noktasının Ox eksenine göre simetriği 

BG2, — 5) noktasıdır. B(- 2, — 5) noktasının orijine gö- 
re sirnetriği C(2, 5) noktasıdır. 

JAC| — 4 birim olur. 


Örnek 2: 
A(8, a) noktasının orijine göre simetriği B(b, 5), 


göre, a-bs4csd toplamı kaçtır? 


Oy eksenine göre simetriği ise C(c, - d) olduğuna 


WI 


Çözüm: 

A(3, a) noktasının orijine göre simetriği 

B(-3,—a) < Bf(b, 5) olduğu için, a -—5 veb --3 
olur. 

A(3, a) noktasının Oy eksenine göre simetriği 


C(-3,a) < C(c,—-d) olduğu için, c --3 ve 





d-a--5 >5— d-5 olur 


a-*b*s-csd- 6 olur, 





54CI)4(C3)45- 


Örnek 3: (ÖSS - 2003) 

Dik koordinat düzleminde A(-5, 12) noktasının 
orijine göre simetriği A'(x, y) noktası olduğuna 
göre, Aile A' arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm: 
1. Yol 
A5, 12) noktasının orijine göre simetriği A'(5, — 12) 
dir. 
JA? - (5-6) 4 (12-12 
— 102 4 247 - 676 - 26” 
|AA'| — 26 birim olur. 


2. Yol 

A(-5, 12) nin orijine uzaklığı 

VG5P * 122 - 13 birim, A'(5, 12) noktasının oriji- 
ne uzaklığı 


VE * (122 — 13 birimdir. 


JAA'| — 13 * 13 - 26 birim olur. 


Örnek 4: 

A(3, b) noktasının Ox eksenine göre simetriği B, B 
noktasının orijine göre simetriği C, C noktasının 
Oy eksenine göre simetriği D(a, 4) noktası 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


GEOMETRİ - Dönüşümler 
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Çözüm: 





y 
G-3,b) 4 A(3, b) > Da, 4) 
an Ki , 
ox e 
— api B(8, b) 


Şekilde görüldüğü gibi D noktası A noktasına eşittir. 


a-3,bx4vea*tb-7 olur. 





Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde A(3, 4) noktasının ori- 
İine göre simetriği B, B noktasının Oy eksenine 


göre simetriği C noktası olduğuna göre, |AC| 
kaç birimdir? 
V 
A4 B) 5 GC) 6 D)8 E) 10 
Soru 2: 


Analitik düzlemde bir A noktasının Ox eksenine 
göre simetriği B(3, k), Oy eksenine göre simetriği 
C(n, — 5) olduğuna göre, k 4*n toplamı kaçtır? 


V 
A) -8 B) -2 Cc) 0 D)2 E)8 


WA4 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde. A(x, 6) noktasının orj. 
jine göre simetriği B(-8, y) noktası olduğuna 
göre, A ile B arasındaki uzaklık kaç birimdir? 

A)6 B)8 C) 10 


V 
D) 14 E) 20 


Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde bir A noktasının orijine 
göre simetriği B, B noktasının Ox eksenine göre 
simetriği C, C noktasının Oy eksenine göre simet- 
riği D(5, 7) noktası olduğuna göre, A noktasının 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 

V 

A) (5.7) 


B) (5.-7) ©) C5.7) 


D) Ç5.-7) E) (7,5) 


Soru 5: 


Dik koordinat düzleminde A(3, a) noktasının Ox ek- 
senine göre simetriği B, Oy eksenine göre simetriği C 
noktasıdır. 


(BC| — 10 birim olduğuna göre, a aşağıdakiler- 
den hangisi olabilir? 


V 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 E) 7 















Afa, b) noktasının; 


1) ys x doğrusuna göre simetriği; B(b, a) 
(Nokta koordinatları yer değiştirir.) 


2) y --x doğrusuna göre simetriği; C(-b, -a) 
(Nokta koordinatları hem yer, hem de işaret 
değiştirir.) 





Örnek 1: 
A(3, 2) noktasının y — x doğrusuna göre simetriği 


B, B noktasının orijine göre simetriği C, C nokta- 
sının y — — x doğrusuna göre simetriği D noktası 
olduğuna göre, D nin koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

A(8, 2) noktasının y —- x doğrusuna göre simetriği 
B(2, 3) tür. 

B(2, 3) noktasının orijine göre simetriği GE 2,-8) 


noktasıdır. 


6-2, —3) noktasının y — — x doğrusuna göre simet- 
riği D(3, 2) noktasıdır. 


WI 


Örnek 2: 

Afa, 5) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(b, 2) noktası olduğuna göre, |AB| kaç birim- 
dir? 


Çözüm: 

Afa, 5) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(5, a) < B(b, 2) olur. Bu eşitliktena-2veb -5 
olur. 


Yani A(2, 5), B(5, 2) dir. 


JAB| — vV(2—5)2 4 (5-2) -3y2 birim olur. 


Örnek 3: 

A(1, 7) noktasının y - — x doğrusuna göre simetri- 
ği B, B noktasının Oy eksenine göre simetriği C 
olduğuna göre, |JAC| kaç birimdir? 


Çözüm: 


A(i, 7) noktasının y - — x doğrusuna göre simetriği 
B(<-7,- 1) dir. 


B(- 7, — 1) noktasının Oy eksenine göre simetriği 
C(7, — 1) dir. 


JAC| <vV(07-1)27 41-7 
— V62 487 -10birimolur. 





Soru 1: 


Analitik düzlemde Afa, 4) noktasının y — — X 
doğrusuna göre simetriği B, B noktasının orijine 
göre simetriği C, C noktasının y - x doğrusuna 


göre simetriği D(5, b) olduğuna göre, a * b 
toplamı kaçtır? 

/ 
A) -9 B) -1 c)0 D) 1 E) 9 
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Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde Afa, — 4) nokiasının 
y - -x doğrusuna göre simetriği B(b, — 7) noktası 
olduğuna göre, A ile B arasındaki uzaklık kaç bi- 
rimdir? 


Soru 3: 


A(1, 3) noktasının y — x doğrusuna göre simetriği 
B, B noktasının Ox eksenine göre simetriği C nok- 
tası olduğuna göre, |JAC| kaç birimdir? 





V 
A)2 B) 23 C)4 D) 2v5 6) 5 
Soru 4: 
Y AÇ 4, ir 2) 
> 
O x 
A 
B 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde A(-4,-2) 
noktasının y - x doğrusuna göre simetriği B nok- 
tası olduğuna göre, Alan(OAB) kaç birimkaredir? 


Cc) 8 


WA 





Afa, b) noktasının; 
B(c, d) noktasına göre simetriği; 
C(2c -a,2d-—b) dir. 


Dez 


# JAGJ doğru parçasının orta noktası B olduğu için 
orta nokta bağıntısından yukarıdaki sonuç elde 
edilir. 

Afa, b) 


B(c, di) GK, y) 






BN > xs 2c—a 
2 
BL -d—>—y-2d-b olur. 
YA 
Cia, 2d-b 
2d-bi. la ) 


Afa, b) noktasının; 
1) x - c doğrusuna göre simetriği; B(2c — a, b) 
(a'nın c'ye göre simetriği alınır) 


2) y - d doğrusuna göre simetriği; C(a, 2d — b) 
(b'nin d'ye göre simetriği alınır) 





Örnek 1: 


Dik koordinat düzleminde Afa, 5) noktasının 
B(4, 7) noktasına göre simetriği C(6, b) olduğuna 
göre, a tb toplamı kaçtır? 

Çözüm: 

6-24-a—>a-2dir. 

b—27/-5—>— b—9dur 


a*bzii olur. 
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Dik koordinat düzleminde Af(3, 5) noktasının x — 6 
doğrusuna göre simetriği B, y > 9 doğrusuna 
göre simetriği C olduğuna göre, |BC| kaç bir- 
imdir? 

çözüm: 

A8, 5) noklasının x — 6 doğrusuna göre simetriği, 
B(2.6-3,5) > Bl9, 5) olur. 

A(8, 5) noktasının y > 9 doğrusuna göre simetriği, 


Cc(3,2.9—-5) > C(3, 13) olur. 





(BC| - v8 - 9) 4 (13-5) 


— Ve2 482 10birimolur. 


Örnek 3: 

Analitik düzlemde bir A noktasının x — 5 doğrusu- 
na göre simetriği B, B noktasının y > x doğrusuna 
göre simetriği C, C noktasının y — 3 doğrusuna 
göre simetriği D(2, 6) noktası olduğuna göre, A 
noktasının koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

Tersten gelip A noktasını bulabiliriz. 

D/2, 6) noktasının y - 3 doğrusuna göre simeiriği 
C(2,2.3-6) - C(2,0) dır. 

C(e, 0) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(0, 2) dir. 

B(0, 2) noktasının x - 5 doğrusuna göre simetriği 


A(2.5 - 0, 2) — A(10, 2) olur. 


Örnek 4: 

Dik koordinat düzleminde A(x, y) noktasının 
B(5, 8) noktasına göre simetriği ile C(5, 4) nok- 
tasının y - 8 doğrusuna göre simetriği aynı nokta 
olduğuna göre, x * y toplamı kaçtır? 


WI 


Çözüm: 

Af, y) noktasının B(5, 8) noktasına göre simetriği, 
(2.5 -x,2.8-y) — (10-x, 16-y)dir 

G(3, 4) noktasının y - 8 doğrusuna göre simetriği, 
(3,2.8—4) - (3, 12) dir. 

Bu noktalar eşitlendiğinde; 


x-7,ys4vextyszi1l olur. 





Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde A(2, 8) noktasının 
B(4, a) noktasına göre simetriği C(b, 10) olduğu- 
na göre, a * b toplamı kaçtır? 


A)6 B) 9 


Soru 2: 


Analitik düzlemde A(2, 15) noktasının x - 14 
doğrusuna göre simetriği B, y — 10 doğrusuna 


göre simetriği C noktası olduğuna göre, |BC| 
kaç birimdir? 

V 
A) 10 B) 13 Cc) 20 D) 26 E) 30 


TRİ - Dönüşümler 


em 
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Rİ - Dönüşümler 
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Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde bir A noktasının Xx — 3 
doğrusuna göre simetriği B, B noktasının orijine 
göre simetriği C, C noktasının (2, 8) noktasına 
göre simetriği D(1, 10) olduğuna göre, A nok- 
tasının koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 

K (9,-6) 


D) (6,9) E) (6,—-9) 


Soru 4: 


Analitik düzlemde A(3, k) noktasının B(5, 4) nok- 
tasına göre simetriği ile C(6, t) noktasının y — X 
doğrusuna göre, simetriği aynı nokta olduğuna 
göre, k -t toplamı kaçtır? 

V 
A)7 B) 8 Cc) 9 


D) 10 E) 12 


Soru 5: 

Dik koordinat düzleminde A(10, 8) noktasının x — 5 
doğrusuna göre simetriği B, y < 4 doğrusuna göre 
simetriği C noktası olduğuna göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


A) 20 B) 24 


WI 





Bir Doğrunun Simetriği 


> Bir doğrunun simetriğini alabilmek için, doğrunun 
değişkenleri (x, y) şeklinde bir nokta gibi düşü. 
nülebilir. 


Bu noktanın simetriği alındığında oluşan değişik. 
likleri denklemde x ve y yerine yazdığımızda doğ- 
runun simetriği alınmış olacaktır. 


* Katsayı ve işaretlerde değişiklik yapılmaz. 





Örnek 1: 
Analitik düzlemde 3x—4y 4 7 - O doğrusunun; 


a) Ox eksenine göre, 

b) Oy eksenine göre, 

c) Orijine göre, 

d) y - x doğrusuna göre, 
e) y - - x doğrusuna göre, 
f) (5, 6) noktasına göre, 

g) x - 8 doğrusuna göre, 


h) y <- 9 doğrusuna göre, simetriğini alınız. 


Çözüm: 
3x — 4y * 7 <- 0 doğrusunun değişkenlerini (x, y) 
olarak kabul ediyoruz. 
a) (Xx, y) noktasının Ox eksenine göre simetriği 
(Xx, — y) dir. Yerine yazıldığında, 
3Xx—4(-y) 47-0 i 


> 3x4 4y17-0 bulunur. 


b) (X, y) noktasının Oy eksenine göre simetriği 
Gx, y) dir. Yerine yazıldığında, 
3CX)—-4y47-—0 
> —-3Xx—-4y147-—0 
> 3x* 4y-7-0 olur. 































g © y) noktasının orijine göre simetriği (- X, — y) dir. 


Yerine yazıldığında, —3x * 4y* 7-0 olur. 


d © y) noktasının y — Xx doğrusuna göre simetriği 
(Yy, x) tir. Yerine yazıldığında, 


3y—4Xx t 7-0 
4x-3Y E 7-0 eldeedilir. 
, 
«, y) noktasının y  — x doğrusuna göre simetriği 
(Yy, Xx) tir. 


e 


—— 


Yerine yazıldığında, 3(- y) —4(-x) * 7-0 
-3y4-4Xt170 
4x-3y4 730 olur. 


ff ©, y) noktasının (5, 6) noktasına göre simetriği, 


(2.5-x,2.6—y) - (10-x, 12—y) olur. 


3(10 —x) —-4(12-y) 7-0 olur. 

Denklem düzenlenirse, 

—-3x* 4y—-11 0 olur. 

(Ya da, 3x—4y * 11 - O şeklinde yazılabilir.) 


g) (x.y) noktasının x - 8 doğrusuna göre simetriği, 
(2.8—x,y) — (16—x,y) dir. 
Denklemde yerine yazıldığında, 
3(16—x)—4y1*7-0 olur. 
Denklem düzenlenirse, 


3x- 4y-55 -0 elde edilir. 


i 

i 

i 

i 

: 

i 

| Denklemde yerine yazılırsa, 
| 

| 

İ 

İ 

| 

; 

i 

: 

| 

: 

i 

i 

: 

ie 

i 

| h) 6 y) noktasının y — 9 doğrusuna göre simetriği 
(2.9-y) -(x.18-y)di. 
; Denklemde yerine yazılırsa, 

i 3x -4(18-y) 470 olur. 
Düzenlenirse, 


3X * 4y—65 -0 olur. 


Örnek 2: 


X-y-0 doğrusuna göre simetriğini bulunuz. 





Dik koordinat düzleminde y —- 3x * 4 doğrusunun 


WA 


Çözüm: 

x—y - 0 doğrusu y > Xx doğrusudur. 

(Xx y) noktasının y — x doğrusuna göre simetriği 
(Yy. X olacağı için, verilen doğrunun simetriği, 


xz3y*4 olur. (xile y yer değiştirir.) 


Örnek 3: 

Dik koordinat düzleminde 3x * ay * 5 - 0 
doğrusunun y - -x doğrusuna göre simetriği, 
2x *by—5 - 0 olduğunagöre, a tb toplamı 
kaçtır? 

Çözüm: 

(XX y) noktalarının y - — x doğrusuna göre simetriği 


(Gy, — x) tir. İlk verilen denklemde yerine yazılırsa, 
3(y) tkaf-x) 5-0 

> —8y-axt5s0 > axt3y-5-0 

elde edilir. 


Bu elde ettiğimiz denklem soruda 2x * by-5 -0 
olarak verilmiştir. Bu denklemler aynı olmalıdır. 


Dolayısıyla; a2, b-3 veas*b-5 olmalıdır. 


Örnek 4: 

Dik koordinat düzleminde 2x * 3y - 12 —- O 
doğrusunun Ox eksenine göre simetriği olan 
doğrunun, y — x doğrusuna göre simetriği, Oy 
eksenini hangi noktada keser? 


Çözüm: 

(Xx y) noktasının Ox eksenine göre simetriği (X, — y) 
dir. Denklemde yerine yazılınca; 

2Xx-3y—12 -0 olur, 

Bu denklemin y — x doğrusuna göre simetriği alının- 
ca X ile y yer değiştirir. 

Yani 2y—3x—12—0 olur. 

Bu denklemde x yerine Ofsifir) yazılırsa y — 6 olur. 


Yani, Oy eksenini (0, 6) noktasında keser. 


) GEOMETRİ - Dönüşümler 
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Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde 


2X 4 38y 5 <0 
doğrusunun orijine göre simetriği olan doğru 
Afa, a) noktasından geçtiğine göre, a kaçtır? 


Z 
yi B) O 0) 1 D)2 E)3 


Soru 2: 


2x-ky #2 - 0 doğrusunun y-Xx doğrusuna 
göre simetriği 4X * 2y * t - 0 olduğuna göre, 
t-k kaçtır? 
4 
A) -6 B) -5 E) 6 


o 1 D) 5 


Soru 3: 


- Dik koordinat düzleminde 2x * y-4 - 0 doğrusu- 


nun x < İ doğrusuna göre simetriği y-mx*n 
olduğuna göre, m.*.n toplamı kaçtır 


4 
A)-6 B)-2 o) 2 D) 6 E) 10 


AA 















Soru 4: i 
Analitik düzlemde X *y-2-0 doğrusunun 
K(3, 5) noktasına göre simetriği aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Doğrunun Simetriğinde Özel Durumlar 





1) Bir doğrunun üzerindeki bir noktaya göre 





simetriği yine kendisidir. 


A)x*yt12-0 B)X 4 y 416-0 


A 
aı—————————— > d 
vV 
D)x*y—14—0 


» 


a 2) Dik doğruların birbirine göre simetriği yine kendi- 


si olur. (d, doğışısunun d, doğrusuna göre simet- 
Gi riği yine d, dir) 


da 
XT 


3) d,// d, olmak üzere, d, doğrusunun d, doğrusu- 


Soru 5: 


Analitik düzlemde 2x *# y-1 - 0 doğrusunun 


na göre simetriği d., doğrusudur. 
P(1, -3) noktasına göre simetriği aşağıdakiler- 





ls yn enem özi ap mai ön aaa mel nem mms mann enne mar ony nam sym limon 
v 





den hangisidir? ; sy 
V x 63” 
A)2x*4y143-0 B)2X—-y43-0 d, » 
03 
C)x*y-3-0 D) 2x-y-3-0 a 
E)x-2y43-0 # d,d,ved, doğrularının denklemlerinde x ve y 
katsayıları eşit ise aşağıdaki eşitlik sağlanır. 
Soru 6: 


Örnek 1: 
3X-4y—2 - 0 doğrusunun P(2, 1) noktasına göre 


3X * 4y—5 - 0 doğrusunun Xx * y - O doğrusuna 


öre simetriği aşağıdakilerden hangisidir? i 
, ei z g simetriğini bulunuz. 


; 
: 
| 
; 
; 
i 
; 











V 
A) 3xt4y15-0 B)4x*38y1t5-0 


Çözüm: 
bi Denkleminde x yerine 2, y yerine 1 yazıldığında denk- 
—4y—5-—0 —5 > 
a e lem sağlandığı için P(2, 1) noktası doğrusunun ÜZe- 

rindedir. 
E)4X *3y-5-0 
(8.2—4.1—-2 - 0 denklem sağlandı.) 


Sonuç: Bu doğrunun bu noktaya göre simetriği doğ- 
runun kendisi, yani 3x—4y—2-0 dır. 





WA 


Örnek 2: 
d,13x—-4y 5-0 doğrusunun 
d,18X *6yt1-0 doğrusuna göre simetriğini 


bulunuz. 


Çözüm: 


d, doğrusunun eğimi 


m, İN tür. 

d, doğrusunun eğimi, 

m, - — z — tür. 

m,.m, 2 -—1 olduğu için 
d, 1d, dir. 


d, doğrusunun d, doğrusuna göre simetriği, 


3x-4y*5-0Odır. 


Örnek 3: 

dıı2xt4y1t5-0 doğrusunun 
dıx*t2yt7-0 doğrusuna göre simetriğini 
bulunuz. 


Çözüm: 

Verilen denklemlerin katsayıları eşit olmadığından 
d, doğrusu 2x * 4y $ 14 - 0 şeklinde yazılır. 
Simetri denklemi, 

d,ı2xX*4y*tc,0 olsun. 


Dt ca 
2 
Sonuç; 2X*4y*23-0dır. 





-14— Cc, > 23 olur. 





Soru 1: 


Analitik düzlemde 2x * 3y * 9 - O doğrusunun 
A(3, k) noktasına göre simetriği bu doğrunun 
kendisi olduğuna göre, k kaçtır? 


V 
A)-5 B) -4 o) 2 D) 4 E) 5 


lm 
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Soru 2: 









Analitik düzlemde 3x 4 4y 4 2 < 0 doğrusunun 





















, i i : İ M p : | © Eğimi veya-İ olan doğruya göre simetri , < ve > Rİ Dt 
4x -ay-5 - 0 doğrusuna göre simetriği Bir Noktanın Herhangi Bir Doğruya Göre Simetriği | © Ulmanın pratik yolu; verilen noktanın apsisi i Bir Doğrunun Herhangi Bir Doğruya Göre Simetriği 
3x * Ay 2-0 olduğuna göre, a kaçtır? da ” i denklemde x yerine yazılarak istenilen noktanın dı 
di : © ordinatı bulunur, verilen noktanın ordinatı 
A) -4 8) -3 Cc) 2 D)3 g4 | denklemde y yerine yazılır ve istenilen noktanın 
B i apsisi bulunur. İ 4 ——»de 
' a 
N ii İ yi 
i Örnek 2: , N 
| Analitik düzlemde (2, — 3) noktasının Xx * y *4-— 0 - 
A noktasının d, doğrusuna göre simetriğini ala- i doğrusuna göre simetriğini bulunuz. d, doğrusunun d, doğrusuna göre simetriği d, 
bilmek için; | olmak üzere; 
1) d, doğrusuna dik olan ve A noktasından geçen d, çözüm: 1) Doğruların eğimleri m,, m, ve m, olmak üzere, 
doğrusunun denklemi bulunur. : 44-0 y->-6 
Soru 3: | ii lan a lde 
: e ğ i — —— *m,. : 
Dik koordinat düzleminde hangi doğrunun i 2) d, ved, doğrularının kesişme noktası (B) bulunur, x-344-0>Xx itm,.m, ism,m, 
3x - 2y 4 5 - 0 doğrusuna göre simetriği 3) A noktasının B noktasına göre simetriği bulunur. | İstenilen nokta (— 1, — 6) olur. bağıntısından m, bulunur. 
2y-3x 42 - 0 doğrusu olur? (m,,.m,, m, sırası takip edilmelidir.) 
| . 2) d, ved, nin kesişme noktası bulunur. 
A) 3X-2y 48-0 B) 3x-2y 4 10-0 İ o örek3i: ir i 
> » Örnek1: Analitik düzlemde A(3, 10) noktasının y > x #8 » 3) Kesişme noktasından ve m, ten faydalanarak d, 
—4y—15 5 — İyi S et ii m doğrusunun denklemi bulunur. 
G) 6x -4y- 16 O D) 3x—2y 412-0 & A(5,10) noktasının 2x * 3y— 14 - O doğrusuna ; doğrusuna göre simetriği olan noktayı bulunuz. z 9 
göre simetriğini bulunuz. | 
E)2y-3x-1-0 Çözüm: 
Çözüm: | yz3t8—y>011 
N > se. şe N | 10x48 > x-2 
1) Verilen doğrunun eğimi — — tür. Buna dik olan i za 
) ğ g 3 | i Örnek 1: 
” EMME eğ i İstenilen nokta (2, 11) dir. a Ni 
doğrunun eğimi > olmalıdır. Eğimi > olan ve i Analitik düzlemde y - 4x $* 5 doğrusunun 
(5, 10) noktasından geçen doğru; i yz3x -#2 doğrusuna göre simeiriğinin eğimi 
g : kaçtır? 
—10- E(x-5 i 
EY i y gz *-5) | Örnek 4: ni 
Analitik düzlemde 3x—2y45-0 dır. | Analitik düzlemde Afa, 4) noktasının x * ysk Çözüm: 
i doğrusuna göre simetriği B(1, b) noktası olduğu- : m,-4vem,-3tür 
— ğ , Ğ i * ? N ; 
4x*6y43-0 doğrusunun 2) Doğruların kesişme noktası, nagöre, a kb 4k toplamı kaçtır? ii m 
— ” p : ini > E 3 
: ax * by - 4 - 0 doğrusuna göre simetriği 2/2x 43y-14-0 , 2 Mağ TE öm; : 
E 4X16y113-0 doğrusu olduğuna göre, Çözüm: e 
iz 3/3x—-2y45-0 >— iş3m,-39-13m 2 
5 a-*-b toplamı kaçtır? RR imla Lİ Xrk4zk—>xs5k-4-1 —X>k-5 olur. 3 3 5 
E E i E 
8 © i ortak çözümden xX-1, y—4 bulunur. Kesişme aiy-5 > y-5-a-b 7 16m, - 38 â 
A3 B)4 0) 5 D) 8 E 10 | noktası (1, 4) noktasıdır. 19 5 
© i >a1ib-5 e Şe olur. z 
iL . i LLJ 
3) A(S, 10) noktasının (1, öre simetri 
5 NA ) 9 KAKA ki : >—a4b$-k-545- 10 bulunur. ö 
© (2.1-5,24-10)-(3,-2) dir © 
O O 
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Örnek 2: 

Dik koordinat düzleminde 

d.:y - 7x-4 doğrusunun 

d.:y-2x*1 doğrusunagöre simetriği olan doğ- 
runun denklemini yazınız. 


Çözüm: 


m, <7 ve m, <2 dir. 





1) 7-2 ta 2— Mm, 
147.2 14 2m, 
denkleminden m, - 1 bulunur. 
2) y-7x-4 


ys 2x* 1 denklemlerinin ortak çözümünden 
kesişme noktaları (1, 3) bulunur. 


(7X—-4-2x41 > x-1,y-3) 


3) Eğimi 1 olan ve (1, 3) noktasından geçen doğru- 
nun denklemi y—-x-4*2 dir. 


misilgilUygülar 





Soru 1: 
Analitik düzlemde A(2, — 5) noktasının 

X #y-3 - 0 doğrusuna göre simetriği aşağıda- 
kilerden hangisidir? 

V 

A) (8,1) 


B) (1,8) C) (2,5) 


D) 8,1) E) 5,2) 


Soru 2: 

Analitik düzlemde A(3, a) noktasının yaxtc 
doğrusuna göre simetriği B(b, 2) noktası olduğu- 
nagöre, c kaçtır? 


A 


Aja B)—1 C) 1 D)2 E)3 


Soru 3: 


Analitik düzlemde Afa, 2) noktasının 


X *#y-7-0 doğrusuna göre simetriği B(b, 4) 


olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


A) 6 B) 7 0) 8 D) 9 E) iğ 


Soru 4; 


Dik koordinat düzleminde y ——2x 45 doğrusu- 
nun y—3x #4 doğrusuna göre simetriği olan 
doğrunun eğimi kaçtır? 


il g.i il ği 
5 B) — ©) — D) > E) 1 


Soru 5: 
Analitik düzlemde y——7x 43 doğrusunun 


y-3x k3 doğrusuna göre simetriği aşağıdaki- 
lerden hangisidir? i 


Ayz2x B)y—2x43 
V 
O)y—x*t3 D)y—2x-3 














Örnek 2: 
Analitik düzlemde A(5, 12) noktasının B(2,—3) 


Homoteti 


merkezli ve k — > oranlı homotetiği olan noktayı 


x Düzlemde M sabit bir nokta ve k e R olmak üzere, bulunuz. 
| P-M#k(P-M) | Çözüm: 
eşitliğini sağlayan P” noktasına P noktasının M A -B Hk.(A-B) 
merkezli k oranlı homaotetiği denir. A -(2,-3) 4 > (8, 12) - (2, —3) 





A a 4 > 
ra bla il A -(2,-3) 42 (8,15) > A -(4,7) bulunur. 
Mi $ MN 
(Merkez) (Nokta) (Görüntü) m aa Ka emmi. j 
2 2 , P-M üderkez) (Görüntü) (Nokta) 
# HR“>RAİ, HP) xP'>M4K.(P-—M) i ir 7 ii 
dönüşümüne M merkezli k oranlı homotetidönü- here k — birim em , 
şümü denir. 
Örnek 3: 


o (Görüntü) 








Analitik düzlemde uç noktaları A(2, 4) ve B(7, 4) 
olan JABJ doğru parçasının T(3, 7) merkezli ve 
kz4 oranlı olan |(CDJ doğru 
parçasının uzunluğu kaç birimdir? 


homotetiği 





“birim it) birim 





Weke) .......... kbirim —......... i u 
i 8 Çözüm: 
C—T4k.(A-T) 
C-(3,7)*4.((2,4)-(3,7)) > CC-1,-5) 
Örnek 1: D-TAK(B-T) 
Analitik düzlemde A(3, —4) noktasının B(1, 1) mer- D-(3,7)444((7.)-(3,7) > DS, -5) 
kezli ve k—3 oranlı homotetiği olan noktayı : N 
|CDJ? — ((-1) - 19)” # (C5)- 5) 
bulunuz. 
|CD| — 20 birim bulunur. 
Çözüm: OYA 
1. Yol ği 


A -B4k.(A-B) 
A (1,1) *3.((8,-4)-(1, 1) 











A -(7,-14) : 
X 
2. Yol 
A noktasını aşağıdaki yöntemle de bulabiliriz, 
| NY 3 birim -...........................-022 i 
1 birim 2 birim 
B(1,1) AĞA) A çİ4) İ 
LL İN re (Bu soruda homoeteti merkezi hangi nokta olursa 
3 azaimış 10 azalacak olsun, aynı cevap bulunur.) 


TRİ - Dönüşümler 


Sa li Mm A Sem, 


li 


Ea 
— 
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ız 
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GEOMETRİ - Dönüşümler 
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Örnek 4: 
Analitik düzlemde A(8, 2) noktasının B(-2, 4) mer- 
kezli ve k — -z oranlı homotetiği olan noktayı 


bulunuz. 


Çözüm: 
A -B4k.(A-B) 





A -(2,4)- > .(8,2)- 62,0) 


A - (27,9) 


A(1,2) 





Analitik düzlemde, dört birimkareden oluşan 2. 
bölgedeki şeklin A(1, 2) merkezli ve k - — 2 oranlı 
homotetiğinin grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 











Şeklin köşeleri A(1,2) merkezli ve k--2 oranlı 
homotetiği alındığında grafikteki şekil oluşur. 
Görüldüğü gibi |k| - 2 olduğundan görüntü 2 kat 
büyümüştür ve 2 birim ötelenmiştir. k < 0 olduğun- 
dan görüntü 180“ dönmüştür. 


WI 





TEST - 1 









Analitik düzlemde, .A(12,-5) noktasını 
U-(2,3) vektörü doğrultusunda ötelen- 
diğinde B(X, y) noktası olduğuna göre, X ty 



















kaçtır? 
ABCD bir kare 
AÇZ, 0) A)8 B) 9 Cc) 10 D) 12 E) 13 
EÇ, 4) i 
F(-8, 0) ', 
K(2, 0) 
Analitik düzlemde verilen ABCEF beşgeni, ABCD 
karesinden kenar uzunlukarı 2 birim ve 4 birim olan | 
bir dik üçgen çıkartılarak elde edilmiştir. 
Buna göre, ABCEF beşgenini K(2, 0) merkezli ve li e inişli Pr 
si ğ öre simetriği C(m, 5) noktasıdır. 
kz- > oranlı homotetiğinin grafiği aşağıdakiler- e 
den hangisidir? i 
3 | Buna göre, m kaçtır? 
A) 1 B)3 C) 4 D) 5 E)7 
; 
| 
İ 
li 
i 
i 
: 
i 
i 
: 
3. Aç10, 2) 
i BGA, 2) 
: 
, 
: 
i Amme zl AE 
Soru 2: SİN İ — 
i -10 -4 X 
Analitik düzlemde A(-6, 1) noktasının B(-İ, 2) | 
merkezli ve k—-—3 oranlı homotetiği olan nok- : 


, ğ Analitik düzlemde, A ve B noktaları orijin etrafın- 
Yann Koprdinöldri Aşağı aklierden/hangieidir? da saat yönünde 909 döndürüldüğünde A' ve B' 
noktaları bulunmaktadır. 
A) (8.5) B) (-5, 0) Cc) 7.2) 
V Buna göre, Alan(ABB'A”) kaç birimkaredir? 
D) (14,3) E) (4, 5) : e 


A) 42 B) 44 C) 48 D) 52 E) 56 





WIJ4 


Analitik düzlemde, A(7, -2) noktasının orijin 
etrafında 909 döndürüldüğünde oluşan nok- 
tanın koordinatları aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) (7, 2) B) (2,7) C) (2, 7) 


D) 2, -7) E) (7,2) 


Dik koordinat düzleminde, A(6, 4) ve B(10, — 16) 
noktaları veriliyor. 


A noktasının K noktasına göre simetriği B 
noktası olduğuna göre, K noktasının orijine 


uzaklığı kaç birimdir? 


A) 4 B) 6 Cc) 8 D) 9 E) 10 





>X 





Dik koordinat sisteminde d, ve d. doğruları 
y — x doğrusuna göre simetrik olduklarına 
göre, taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A)4 B) 6 Cc) 8 D) 12 E) 16 


) GEOMETRİ - Dönüşümler 
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TEST - 1 











7. Analitik düzlemde, A(-2, 0) noktasının Oy ekse- 10. Analitik düzlemde, A(4, 4) noktasının orijin 
nine göre simetriği B noktası ve y - x doğru- etrafında 309 döndürüldüğünde oluşan nok. 
suna göre simetriği C noktasıdır. tanın koordinatları aşağıdakilerden hangi. 

sidir? 
Buna göre, B ve C noktalarından geçen doğ- 
runun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? A) (03,213) B) (4,4) O W3-1, ay) 
Mei 3 D) (2v3-2,2V312) (OE) (2V3*1,23-2) 
O)ys-X$#1 D)ys-x$2 
E)y—x 

8. Analitik düzlemde A(5, 0) noktasının, B(2, 4) 11. Analitik düzlemde A(2, 5) noktasının y — x 
noktası ile orijinden geçen doğruya göre simet- doğrusuna göre simetriği olan nokta B oldu- 
riği GC noktasıdır. ğuna göre, A ve B den geçen doğrunun Xx 

ie eksenini kestiği noktanın koordinatları aşa- 
Buna göre, JAC| kaç birimdir? S ğıdakilerden hangisidir? 
A2 B2Y5 CsY5 Days E)5V5 A) (8, 0) B) (7,0) C) (6, 0) 
D) (5,0) E) (4,0) 

9. Dik koordinat sisteminde A(2, 3) noktasının 12. Analitik düzlemde, A(1, 2) noktasının K(4, -6) 
ax * by * 4 — 0 doğrusuna göre simetriği merkezli ve k - 2 oranlı homotetiği olan B 
B(0, — 1) noktası olduğuna göre, ab top- noktasının koordinatları aşağıdakilerden 
lamı kaçtır? hangisidir? 

A)-2 B)-3 Co) -4 D) 4 E)5 A) (6, 1) B) (4, 2) G) (6,3) 
| D) 2, 10) E)(-7,3) 
A za RA a ŞE şe TB 8D ap aş Ri 











A mi pay ayy sana ne lm kapma mi ap emma 





ARANIRKEN ERAKSEE AA AMAŞ A İN KİR KAL m 











TEST - 2 





Analitik düzlemde a a-b, ) noktası Oy 
ekseni üzerinde ise A noktasının y — X 


doğrusuna göre simetriği hangi noktadadır? 


A) (2.1) B) (3,0) C) (0, 2) 


£ Do) E) (0,3) 


Analitik düzlemde A(2a — 3, b -* 2) noktasının 
yz2 doğrusuna göre simetriği B(a — 5, 2b * 5) 
noktası olduğuna göre, a * b toplamı kaç- 
tır? 


A)-1 


Dik koordinat düzleminde A(8, 6) noktasının 


y - mx doğrusuna göre simetriği B noktasıdır. 
B noktası Oy ekseni üzerinde olduğuna göre, 
B noktasının ordinatı aşağıdakilerden hangisi 


olabilir? 


A)8 





mWJ4 


Analitik düzlemde, A(-2, 6) noktası K(2, 2) 
noktası etrafında saat yönünde 90” döndü- 
rüldüğünde A noktasının koordinatları aşağı- 
dakilerden hangisidir? 

A) C2, -2) 


B) (6, 6) C) (8, 2) 


D) (2,4) E) (4,6) 


Analitik düzlemde A(2, 8) noktasının 

y *# x - 6 — 0 doğrusuna göre simetriği 
B(a, b) noktası olduğuna göre, a * b kaçtır? 
A) 10 B) 8 Cc) 6 


D)4 E)2 


Dik koordinat düzleminde, A(6, 4) noktası orijin 
etrafında saat yönünde 909 döndürüldükden 
sonra V—(5,—3) vektörü doğrultusunda Öte- 
leniyor. 


Buna göre, A noktasının yeni koordinatları 
aşağıdakileden hangisidir? 


A) C1,9) B) (3, 2) 
D) (1.7) E) (7,—1) 


C) (9, -9) 


b 
< 
E 
:5 
up 
:> 
E 
:O 
A 
az 
KR 
İL 
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TEST -3 





Analitik düzlemde 3x - 4y - 24 doğrusunun 
yk doğrusuna göre simetriği orijinden 
geçtiğine göre, k kaçtır? 

A)3 


B)4 Cc) 6 


10. Analitik düzlemde, uç noktaları A(1, — 5) ve 


B(4,—- 1) olan (ABJ doğru parçasını orijin 
merkezli ve k-—3 oranlı homotetiği IKLJ 
doğru parçası olduğuna göre, |KL| kaç bir. 
imdir? 





8. Dik koordinat düzleminde x — 4 doğrusunun, 11. Analitik düzlemde, y * x - O doğrusu A(0, 4) 
y  x doğrusuna göre simetriği d doğrusudur. noktası etrafında saat yönünde 90” döndü- 
rülürse, doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
Buna göre, A(k, — 11) noktasının d doğrusuna hangisidir? 
uzaklığı kaç birimdir? ii 
z A)y—x-6 B)y—x-2 C)y>x 
A)13 B)14 C 15 D16 E)17 
) D)y-x*#4 E)y-x18 
9. Dik koordinat düzleminde y — 2x - 2 doğru- 12. Dik koordinat düzleminde A(6, 4) noktasının 
sunun y — — x doğrusuna göre simetriği olan (3, 5) noktasına göre simetriği B, (7, 2) nok- 
doğrunun eğimi kaçtır? tasına göre simetriği C noktası olduğuna 
, 5 ” göre, |BC| kaç birimdir? 
A) — B) 1 e mz 
) 2 Ni 2 ni < E) 2 
A) 5 B) 10 Cc) 13 D) 15 E) 17 
1-8 2 3-0 4-8 GE GE TA 0-6 DA 10-0 TİE 12-8 




















TEST -3 
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Dik koordinat düzleminde 6x $* 8y * 11-0 
doğrusunun O(0, 0) noktasına göre simetriği 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 6x—-8y* 11 0 B) 6x -8y—11 0 


C)-6ys-8y$t110 D) -6x *8y—11 -0 


ş E) 6x—-8y-11 -0 


Dik koordinat düzleminde A(k -2,k * 2) 
noktasının 2x *- 3y—7 - O doğrusunagöre 
simetriği yine A(K — 2, k * 2) noktası olduğu- 
na göre, k kaçtır? 

c)3 D) 4 


A)1 E)5 


B) 2 


ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 
(ABI 1 (AC) 
|AB| — JAC| 
AS, 0) 

“ B(0, 3) 





Analitik düzlemde, ABC dik üçgenini orijin 
merkezli ve k-—1 oranlı homotetiği alın- 
dığında C noktasının koordinatları aşağıda- 
kilerden hangisidir? 

A) 9,6) C) (6,0) 
D) (4,—3) 


B) (0,—-3) 
E) (9,—6) 


WA 


Dik koordinat düzleminde verilen y < ax * b 
doğrusunun x — 3 doğrusuna göre simetriği 
olan doğrunun denklemi 2x * y—8 - 0 


doğrusu olduğuna göre, b kaçtır? 


Dik koordinat düzleminde y - m *n 


doğrusunun A(1, 2) noktasına göre simetriği 
olan doğru y — 2x * 1 ise m.n çarpımı kaçtır? 


A) 1 B2 ©-2 D4 E-s 





xv 





A-4,2), B(10, 4) 


Analitik düzlemde, x-eksenine teğet A ve B mer- 
kezli çemberler verilmiştir. A merkezli çember 
saat yönünde 90” döndürülüyor ve B merkezli 
çember de V — (a, 0) vektörü doğrultusunda 
ötelendiğinde çemberler birbirlerine dıştan te- 
ğet oluyorlar. 


Buna göre, a sayısının alabileceği değerler 
toplamı kaçtır? 


D)-14 E)-16 


Yama 
2 
e 
5 
Un 
25) 
E 
:O 
© 
2 
oan 
İL 
-— 
& 
© 








Sa 





L 
ME 
E 
:2 
m 
:2 
C 
:O 
imi 
az 
— 
uş 
z 
O 
LL 
O 

















7. Analitik düzlemde, x - 2y 4 6 - O doğrusu- 


nun X — - 3 doğrusuna göre simetriği olan 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) 2x-y—6-0 B)y—2x C)x-2y 


D)2y4x49-0 E)x4*2y-0 


8. Dik koordinat düzleminde A(0, 5) noktasının 
y - 2x doğrusuna göre simetriği olan nokta- 
nın koordinatları nedir? 


A) (5,2)  B) (2,5) C) (3, 4) 


-WMHA 


D) (4,3) E) V5, 2v5) 


9. Dik koordinat düzleminde 3x - 2y 4 18 -0 


doğrusunun A(3, 1) noktasına göre, simetriği 
olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 3x—-2y—18-0 B)3x-y4-5-0 


GC) 3x-2y 426-0 D)x—-3y412-0 


E)3Xx-2y—32-0 


10. Analitik düzlemde, y-x doğrusu Af, 0) 
noktası etrafında 45* döndürlürse, doğrunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x—1 B)x v2 O)x-24y5 
D)x-2 E)x-2-y9 


11. 





Analitik düzleminde, sekiz birimkareden oluş- 
muş şekil y 4 x — O doğrusuna göre yansıması 
alındıktan sonra A(-İ, 0) noktası etrafında saat 
yönünde 90* döndürülüyor. 


Son durumda şeklin grafiği aşağıdakilerden 
hangisidir? 
A) 





























1. Bölüm 
2. Bölüm 
3. Bölüm 
4. Bölüm 
5. Bölüm 


6. Bölüm 








ÇOKGENLER 
DÖRTGENLER 

PARALELKENAR - EŞKENARDÖRTGEN 
DİKDÖRTGEN - KARE 


YAMUK 
GEOMETRİK ŞEKİLLERLE KAPLAMALAR 


ve FRAKTALLAR 








e e e m ei 














x n kenar sayisi olmak üzere n > 3 olan kapalı düz- 


lemsel şekillere çokgen denir. 


Çokgenler genel olarak ikiye ayrılır. 


Dışbükey Çokgen İçbükey Çokgen 
(Konveks) (Konkav) 
Dışbükey (Konveks) Çokgen: 


Her bir iç açısı 1809 den küçük olan çokgenlere dış- 
bükey (Konveks) çokgen denir. 


Konkav Çokgen: 


En az bir iç açısı 1809 den büyük olan çokgenlere iç- 
bükey (Konvkav) çokgen denir. 


Çokgenlerin Özellikleri 
* Bir çokgende komşu olmayan iki köşeyi birleşti- 
ren doğru parçasına köşegen denir. 


n kenarlı bir çokgenin bir köşesinden en fazla 


* 


(n — 3) tane köşegen çizilir. Bu çizilen köşegenler 
çokgeni (n — 2) tane üçgensel bölgeye ayırır. 


* 


n kenarlı bir çokgenin toplam köşegen sayısı 


nk. formülü ile bulunur. 


n kenarlı bir çokgenin iç açılarının ölçüleri toplamı 
(n — 2).180' dir. 


* 


n kenarlı bir çokgenin dış açılarının ölçüleri topla- 
mı 360“ dir. 


* 


kiz 


Herhangi iki iç açının ölçüleri toplamı, bunlara 
komşu olmayan dış açıların toplamına eşittir 


Kenar sayısı çift olan düzgün çokgenlerde kar- 


* 


şılıklı kenarlar paraleldir. 


Kenar sayısı tek olan düzgün çokgenlerde bir 


* 


köşeden karşısındaki kenara çizilen dikme simetri 
eksenidir. (Yani aynı zamanda hem açıortay 
hemde kenarortaydır.) 





yi 
Gi 





Örnek 1: 


Bir köşesinden çizilebilen köşegen sayısı en fazla 
11 olan konveks bir çokgenin toplam köşegen 
sayısı kaçtır? 


Çözüm: 
Çokgenin bir köşesinden en fazla (n — 3) tane köşe- 
gen çizilebileceğinden, 

n—-3 11 

n 14 olur. 


Toplam köşegen sayısı, 
nn—3) Oo 14.(14—3) 
2 Zi 2 


77 bulunur. 


Örnek 2: 


Konveks bir çokgenin ardışık üç köşesinden çizi- 
lebilen köşegen sayısı 8 olduğuna göre, bu çok- 
gen kaç kenarlıdır? 


Çözüm: 

Köşelerden çizilen kö- 
şegen sayıları toplanır- 
ken ortak olan köşe- 
genler bir defa sayılma- 
lıdır. 





A köşesinden (n — 3), B köşesinden (n - 3) köşegen 
çizilebilirken C köşesinden (n — 4) tane köşegen çizi- 
lir. (ACI köşegeni A köşesinden çizildiği için C 
köşesinden tekrar çizilmemelidir.) 
(0—3) * (0-3) * (n—4) -8 den 
3n—-10-8 


n s6 bulunur. 
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Çokgenler 
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Örnek 3: 


A ABCDE konveks beşgen 
> 
< JAK ve JEFJ açıortay 
(EF) < 1509 
B m 5 150" 
DE NN Za 


m(B)<m(B) m(C) ise 
mf) kaç derecedir? 
C D 
Çözüm: 
ABCDE bir beşgen olduğundan iç açıları toplamı, 
(5 — 2).180* — 540” olur. 








AFE üçgeninde nl. *m 5 150“ ise 
m(â) $ m(E) - 300“ olur. 
m(A) * m(E) * mb) * m(6) * m(B) — 5409 ise 
Kaan ea my 
3009 m(D) 


2m(D) > 2409 
m(b) - 120” bulunur. 





# n kenarlı bir çokgenin çizilebilmesi için, en az 
(n — 2) tanesi uzunluk olmak şartıyla toplamda en 
az (Pn — 3) tane elemanı (açı ve uzunluk) verilme- 
lidir. 








Örnek 1: 


Kenar sayısı 16 olan konveks bir çokgenin çizile- 
bilmesi için en az kaç elemanı verilmelidir? 


Çözüm: 
Konveks bir çokgen en az (2n — 3) tane elemanıyla 
bilindiğine göre, n — 16 için, 


(2.16 — 3) - 29 tane elemanı verilmelidir. 


Örnek 2: 

Kenar ve açı elemanlarından 25 tanesi verilen bir 
konveks çokgen çizilebildiğine göre bu çokgen en 
fazla kaç kenarlıdır? 


WI 


Cözüm: 


Konveks bir çokgen en az (2n — 3) elemanı verildiğin- 


de çizilebildiğine göre, 
2n-3 -25 
2n — 28 


n — 14 olarak bulunur. 


Örnek 3: 


Kenar sayısı 10 olan bir konveks çokgenin çizile- 
bilmesi için verilen elemanlarından en az kaç ta- 
nesi uzunluk olmalıdır? 


Çözüm: 


Çokgenin çizilebilmesi için en az (n — 2) tanesi uzun- 
luk olacağından (10 — 2) - 8 olarak bulunur. 





Soru 1: 


En az 15 elemanı ile belirlenebilen bir çokgenin 
çizilebilmesi için en az kaç uzunluk verilmelidir? 


)7 D)8 E)9 


Soru 2: 


Kenar sayısı üçten büyük olmak üzere, köşegen 
sayısı kenar sayısının 2 katından 6 eksik olan çok- 
genin çizilebilmesi için en az kaç bağımsız ele- 
manı verilmelidir? 


A)3 B) 4 )5 D) 6 E)8 





kia 


* 






















Tüm kenar uzunluk- 
ları ve bütün iç açı öl- 
çüleri eşit olan çok- 
genlere düzgün çok- 
gen denir. 


(AB| < (BC| — |CD| — |DE| — JEF| <.... 
m(NAB) < m(ABÜ) - mb) <... <a 
Bütün dış açı ölçüleri de eşittir. 


n kenarlı bir çokgenin bir dış açısının Ölçüsü, 


0 
m formülü ile bulunur. 





Bir dış açıyla bir iç açının ölçüleri toplamı, 1809 dir. 





la *p- 1809 
Düzgün çokgenlerde simetri ekseni sayısı kenar 
sayısına eşittir. 


Bir düzgün çokgende, eşit sa- 
F  yıda kenar ayıran köşgenlerin 
uzunlukları eşittir. 
j* |AC| -(BD| <|DF|—...dir. 
İs Japj-İJFGJ-...dir. 


Aynı sayıda kenar gören 
köşe açıları eşittir. 

Bir köşeden çizilen kö- 
şegenlerin arasındaki 
açılar eşittir ve her biri 
bir dış açının yarisina 
eşittir. 








WI 











ABCDEF.. bir düzgün 
ongen ise 

a 
m(ÂEC) - o kaç de- 
recedir? 


Açılar şekildeki gibi 
yazılırsa 
. 180” 


- 189 olur. 
*> “ig 


Buradan 
0 -2Xx-52.18 36“ 


bulunur. 


ABCDEF.. bir düzgün 

çokgen 

(BDJ ve (CEJ köşegen 
ST . 

m(BKE) > 140" ise 

düzgün çokgen kaç 

kenarlıdır? 


Açılar şekildeki gibi 
yazılırsa 

20-40” > a20 
dir. 

Çokgenin dış açisi 
20. — 40 ise 

Kenar sayisı 


360” 


9 bulunur. 
409 








L. 
2 
Cc 
© 
© 
payi 
o 
(7 
ı 
toz 
— 
Uuj 
Dp 
O 
Uuj 
o 























Örnek 3: 






ABCDEF... bir düzgün 
onikigen # Kenar sayısı çift olan düzgün çokgenlerde karşı. 
lıklı köşegenler ve karşılıklı kenarlar paraleldir. 


“TAHI 1 (LEJ çizilirse Cc B ABCDEFG... bir 
düzgün ongen 


(BDI ve |(CFJ birer 


AHL (30* - 609 - 909) 


B, GC, K doğrusal dik üçgeninde 











K, E G doğrusal ise p ç y. (AHİ < 2 cm olur. köşegen 
Pos : NN 
di A D JAH| —JTE| 2cm ve 
H E (ATJ simetri ekseni ol- 
duğundan, 
G F F E , . 
| Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
(BI / 1GFJ (BCI / IFEJ 
Düzgün onikigenin bir iü (ACI 1 1FDJ İD v 
dış açısı | Çevre — 7|DE| — 7.4 - 28 cm bulunur. li Att4 B)120 C)i26 Dis? E)144 
360“ il 
ipe 30” dir. # Kenar sayısı tek olan düzgün çokgenlerde bir 


köşeden karşısındaki kenara çizilen dikme simetri 


Açılar şekildeki gibi i 
eksenidir. (Yani aynı zamanda hem açıortay 





















e amm MR a m m em mi 
Le 
o 
— 
Cc 
yor 
.. 





) 


yazılırsa KHC dik Soru 4: 
g j hemde kenarortaydır.) Kal 
üçgeninden i Bir dış açısı 20” olan düzgün çokgenin, ardışık 
& - 60” bulunur. D E ABCDEF... bir i olmayan herhangi iki köşesinden en fazla kaç 
düzgün çokgen © farklı köşegen çizilebilir? 
iyi Tİ 
z (BFJ N (ACI — 4LJ ti 
S >. S v 
m(CLF) 80“ A) 28 B) 29 Cc) 30 D) 31 E) 32 
ABCDE bir | 
düzgün beşgen 
AD - |CF AR 
meh — 349 ise # Düzgün çokgenlerde simetri ekseni sayısı kenar ş 5 
Paya sayısın ittir. : oru 5: 
m(AFC) — o kaç de- e Yukarıdaki verilere göre, düzgün çokgen kaç 
recedir? k dır? E ABCDE bir 
: enarlıdır? Sr 
FOBİ Kewli düzgün beşgen 
4 FD) 1 (CDİ 
> A)8 B) 9 C) 12 D) 15 E)16 A 
Örnek 1: i JABI > JAFI 
ACI kö i KER 
AI KÖzen ABCDEFK bir düzgün i E e 
çizildiğinde , 
yedigen 
|AC| — JADJ — JCF| (LEJ ii (DEJ Soru 2: 
P olur. > , 
5 m(ÂLE) — 309 Bir düzgün çokgenin bir iç açısı ile dış açısı sırasıyla 5 D 5 
ö JAL| <4 cm ise 4 ve 8 sayıları ile ters orantılıdır. Bİ | 
çi Düzgün beşgenin bir iç açısı 108* olduğundan eşit yedigenin çevresi kaç Me Vee mk e çi | 
.* © açılar şekildeki gibi yazılırsa ACF ikizkenar üçgen ve cm dir? Buna göre, çokgenin köşegen sayısı kaçtır? v e 
İ;  MGFA) 6-569 bulunur A15  B)22,5 Gso Da Es EK. 
5 4 Ey 18 ö 
© A)6 B) 9 Cc) 12 D) 15 ) 9. 
00) © | 
İ 

















GEOMETRİ - Çokgenler 























ii, 


# Düzgün çogenlerin iç teğet çemberleri ve dış 
teğet çemberleri vardır. 
360“ 
n 








Örnek 1: 
ABCDE... bir 
düzgün çokgen 
O, çevrel çemberin 
EE HMeçkezi 
G M(AOE) — 1209 ise 


bu düzgün çokgen kaç kenarlıdır? 


Çözüm: 


o 





Bir kenarı gören merkez açı > olduğu için, şekil- 


de verilen 4 kenar gören merkez açı, 


360” 
4. OX -120” > n-12olur 


Yani, çokgen onikigendir. 





ABCDEFG... bir 
düzgün çokgen 

O, çevrel çemberin 
merkezi 

m(GER) — 120* 
m(GOB) za 





Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Da 
A)100 B)110 C)i20 Disa E) 160 


WI 





Düzgün Beşgen: 





& Bir iç açısı 108*dir. 
#x Birdışaçısı 72'dir. 
> Bütün köşegen uzunlukları eşittir. 


* |EC| ai 





LAB 


# Köşegenler herbir köşedeki açıyı üç eşit açıya 
(86") böler. 


#x Köşeden karşı kenara çizilen dik, düzgün beşge- 
nin simetri eksenidir. 





Örnek 1: 
5 “ ABCDE bir 


düzgün beşgen 

IDF|.JEC| 16 cm? 

m(ECİ) — 34" ise 
e 

m(AFC) — & kaç de- 

recedir? 





Açılar şekildeki gibi 








yazılırsa 
IDF| — JFGİJ dir. 
Buradan DFC — EDC olur. 
Jer| . Jep| 
ICD| JEC| 
|CD|Z — JCFJ.JECİ 
A B 
— |DFJ.JEC| 


|(CD|? -16 > |CD| —-4cm dir. 


Buradan Çevre(ABCDE) — 4.5 - 20cm bulunur. 





| 
| 
| 
| 
İ 
| 
| 
i 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
i 
| 

















D ABCDE bir düzgün 


F beşgen 
> sg 
E C K, ağırlık merkezi ise 
Alan(EKFD) 
AlanjkcBcrj o'anı 
n kaçtır? 
A G B 
| 
çözüm: 


K, ağırlık merkezi ise şe- 
kildeki gibi alan dağılımı 
yapıldığında 


D 
F 
7 
E /5> Cc 
Alan(EKFD) > 3S 
25 Alan(KGBCF) — 4S 
olur. 
ol . 
A G B 


Alan(EKFD) o 3S 3 


Aan(KGBCF) © 48 © 4 bulunur. 
Örnek 3: 
ABCDE bir 


düzgün beşgen 
BCLK bir kare 
IBFJ n IKCI < (P) 
JEF| — |FD| ise 

Pm 
m(BPC) - o kaç de- 
recedir? 





(BFJ: kenarortay oldu- 
ğundan aynı zamanda 
açlortay Olur. 

m(ABE) <m(GBR) -54* 
Karede köşegen açior- 
tay olacağından, 
m(ECk) — 45' olur. 
BCP üçgenin iç açılar toplamından, 





5444540 180* > « -81” bulunur 





WI 





Soru 1: 
A ABCDE bir 
düzgün beşgen 
B E (ACI, JADJ ve 
(BEJ köşegen 
C D 


Yukarıdaki şekilde |AF| * |FK| - 6 cm olduğuna 
göre, Çevre(ABCDE) kaç cm dir? 


ABCDE bir 
düzgün beşgen 
(DKJ n ŞEFİ (LU) 
JKE| — 3(JAK| 
IBF| — |FGJ| 
Ğ D (DL| 4cm 
IKL| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 6 
Soru 3: 
A ABCDE bir 
düzgün beşgen 
B E iBF| - |BE| 
F m(EDE) - 10* 
0 m(EBF) <a 
Ğ “Dp 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


LE 
© 
ie 


) GEOMETRİ - Çokgenler 














GEOMETRİ - Çokgenler 





i 























Düzgün Altigen: 








x Bir iç açısı 120* dir. 

* Bir dış açısı 609 dir. 

# Birdüzgün altıgen, 6 tane eş eşkenar üçgene bö- 
lünebilir. 

x Karşılıklı köşeleri birleştiren köşegen bir kenarın 2 
katı uzunluğundadır. 

# Köşegenler herbir köşedeki açıyı dört eşit açıya 
(309) böler. 

x Karşılıklı kenarları birbirine paraleldir. 


& Alanı -6. (23) 





Örnek 1 
E 5 D ABCDEF bir düzgün altı- 
4 gen 
G 
> : |ED| 5cm 
|GE| 4cm ise 
İGD| - x kaç cm dir? 
A B 
Çözüm: 
H2E 5 D Düzgün altıgende bir dış 
açı 60* olduğundan 


IGHJ 1 (HDJ çizildiğinde 
GHE (30" - 60* - 90) dik 
üçgeni oluşur. 


IGE| 4 cmise |HE|- Zem, |GH|- 2/3 cm olur. 


WA 











GHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 




























X - 72 4 (23)? 5 © ABCDEF bir düzgün 
X-49412-61 > x- v8 cmbulunur altıgen 
: ç İKBI <3İFKİ 
Örnek 2: R Alan(EKD) 
Çevresi alanına sayıca eşit olan bir düzgün altı- Alan(ABCDEF) li 
genin bir kenarı kaç cm dir? 5 kaçtır? 
A 
Çözüm: Ka 
aki çözüm. U 
Altigenin bir kenarı a olsun. E D |FK| — kiken |KB| - 3k 
a? 3 ğ BB olur. (BDJ çizildiğinde 
0g 76a > a- — cm bulunur, BDF üçgeninde 
F G Alan(DFK) - 3S ise 
Alan(BDK) — 9S olur. 
E D E D Altigende alan dağılımı 
e A - şekildeki gibi olacağın- 
dan 
F c F 69 6 Aan(FKD) o 38 1, 
Aan(ABCDER) “ zag < g olunur 
A B 


ABCDEF düzgün altıgen olmak üzere alan 
dağılımı şekildeki gibi yapılabilir. 















| 
| 
| Örnek 5: 
| 
| 
| 
| 
İ 


E D ABCDEF bir düzgün altı- 
p gen 
Örnek 3: 
E D ABCDEF bir düzgün LE LERİ ES 
Fi 
altıgen JAL| — (BL| 
(BEJ m (DGJ - 4H$ z (BC| 7 cmise 
F G i 
|AG| x1icm ME |DK| — x kaç cm dir? 
|GB| <2 cm ise Çözüm 
A1G 2 B IBH| > x kaç cm dir? a a (ABJ ve |EFI şek- 
ildeki gibi ouza- 
Çözüm: tıldığında FGA bir 
E 3 D IEDJ / (GB) olduğundan c eşkenar üçgen olu- 
taralı üçgenlerin benzer Suk 
olduğu görülür. il 
F c Sü) i |ED| — 4a dersek 
(BH| — 2k ise G AzdzaLzdaB (GL| — Ga olur. 
|EH| — 8k dır. il ” 
F noktası (EGJ nin orta noktası olduğundan 
e En uzun köşegen bir ke- 


IFH| > 3k dır. EKD ve HKF benzer üçgenler oldu- 


narın iki katı olduğundan 
6 ğundan |FK| — 3k ve |DK| — 4k olur. 
(BE| <5k-6cm > k— g olur. 
DEF 1209-30*-30” ikizkenar üçgeninden, 
6 12 


Buradan x—2k-2. “575 e bulunur. 


JED| -7cm— |J|FD| x 7k -7V3cm 
> |DK| x - 4k - 4v3 cm bulunur. 





WI 





” ” ABCDEF bir 
düzgün altigen 
3 (AET n (BF < 4K 
B E |ABJ v3 cm 
JKC| —x 
C D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v6 Ba Cc) 2v3 D) 2v6 E) 3v3 


Soru 2: 
R ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
(EKİ O (DKI > 1KJ 
B E AF) <4cm 
|IKE| - 4V/7 cm 


< - JKC| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 
A)3 B)4 Cc) 5 D) 6 E)8 
Soru 3: 
A E ABCDEF bir 
düzgün altigen 
x 
(DKI 1 (BKJ 
B E IKF| — 2/21 cm 
JAB| —Xx 
Cc D 
K 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
v4 
A)2 B)3 C) 4 D) 6 E)8 


) GEOMETRİ - Çokgenler 
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Soru 4: 
E,6G,D 
F c 
H 
A B 
Yukarıdaki şekilde taralı alanlar toplamı 36 cm? 
olduğuna göre, Alan(ABCDEF) kaç cm? dir? 


ABCDEF bir düzgün altıgen 
JEG|5(GD||BHJ|HC| 


Mi 
C)108 oO(D)144 E)180 


Soru 5: 


A F 
1 
K 
2 
B E 
G L1iD 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 


İFK| — (LD| <icm 
|IKE| <>2cm 
IKL| —x 


A) VET 


B) 5 


C) 42 D) 6 E) v37 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 


Pi Pm 
m(CBK) —m(FEL)-30* 
Pm 
m(KLE) — 1359 
IKL| 26 cm 
JAB| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Mi Mi v4 
A) v3 B) 2v2 C) 23 D) 4 E) 6 


WI 


Düzgün Sekizgen: 





# Bir iç açısı 135*dir. 
# Bir dış açısı 45“ dir. 
# Karşılıklı kenarları birbirine paraleldir. 


# Köşegenler herbir köşedeki açıyı altı eşit açıya 
(22,59) böler. 


# JAD|J - JAF| — JABJ.(14v5) 





Örnek 1 
F E ABCDEFGH bir düzgün 
a sekizgen i 
G 9 ÇAKI LJABJ 
(KDJ 1 (CD) 
H C€ JAB| -4cmise 
İs JEK| — x kaç cm dir? 
A 4 B 
Çözüm 


(AKI ve (DKI şekildeki 
gibi uzatılırsa, (AFJ ve 
(DGJ birer köşegendir. 

FGK 
üçgeninden, 


JFKJ > 2V2 cm olur. 


ikizkenar (dik 





FKE idk üçgeninde pisagor teoreminden, 


2-424 (22 > x—2/3Bombulunur. 





m mm sem e e m mn am en e m m mn m mr m, a m m am amman mümine am enmm m 











ABCDEFGH bir düzgün 
sekizgen 
IBGJ n (DHI < 13 


İki GK oranı kaçtır? 


Açılar şekildeki gibi 
yazıldığında GHK bir 
ikizkenar üçgen olduğu 
görülür. 


|GHJ — |GKJ <a 





(BGJ köşegeninin uzunluğu bir kenarın (1 * v3) katı 
olduğundan |BK| — av2 cm olur. 


JBK| . av2 1BK| . 
İGKİ . İGKİ 2 bulunur. 





U 


o 


F E F E 
G D G (9) 
© 
(e3) 
H Cc H 
A B A B 


ABCDEFGH düzgün sekizgen olmak üzere aları 
dağılımı şekildeki gibi yapılabilir. 


Örnek 3 
F E ABCDEFGH bir düzgün 
K sekizgen 
9 D. ŞEK —JKDİ 
Alan(HKEFG) — 24 cm? 
fi © ise Alan(ABCDKH) kaç 
cm? dir? 





IHEJ, (HDJ ve (HGJ köşe- 
genleri çizelim. 

Oluşan bölgelerin alanları 
şekildeki gibi paylaştırılır- 
sa 

Alan(ABCDKH) — 40 cm? 


bulunur. 








D 


2 e İİİ 
O İse) 


E 


ABCDEFKL bir 
düzgün sekizgen 

K JAE| s6cm 
|EK| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kac cm dir? 


V 
A) 2y2 B) 3v2 o) av2 D) 5 E)6 
Soru 2: 
A L ABCDEFKL bir 
düzgün sekizgen 
B (CHİ 1 JDLJ 
IDHJ <1icm 
ci r İML sx 
/ 
D E 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A) 22 43 B)2/2 44 C)2V3 45 
D) 23 -6 E) 6v3 
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fm 
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İçteğet çemberinin yarıçapı verilen çokgenin alanı 
O; ABCD... çokgeninin 
içteğet çemberinin mer- 
kezi 
r; İçteğet çemberin yarı- 
çapı 


u; Çokgenin çevresinin 





yarısı 


| Alan(ABCDE .) —u.r | 


Çevrel çemberinin yarıçapı verilen düzgün çok- 

genin alanı 
O; çevrel çemberin mer- 
kezi, ise ABCDE.... 
gün çokgeninin alanı 

E Alan(BOC) — S şeklinde 
n tane üçgenin alanları 
toplamıdır. 


düz- 





Alan(ABCDE...) —n. Alan(BOC) 





Alan(ABCDE...) -n.—.R.R.sinu 


1 
2 








Örnek 1: 


Çevresi 44 cm ve iç teğet çemberinin yarıçapı 5 cm 
olan çokgenin alanı kaç cm? dir? 

Çözüm: 

Çevre 44 cm olduğundan, u - 22 cm olur. 
rz5cm 

Aans-u.r-22.5 


Alan — 110 cm? bulunur. 


WI 





TEST - 1 














ABCDEFGH bir düzgün 
sekizgen ve O, sekiz- 


Yukarıdaki verilere göre, ABCDEF düzgün al- 


genin ağırlık merkezi ise tigeninin çevresi kaç cm dir? 








Örnek 2: i pe, 3 K ABCDEF bir 
İç teğet çemberinin yarıçapı (2 * v3) cm olan bir düzgün aligen 
düzgün onikigenin alanı kaç cm? dir? E, D, K doğ 
E rusal 
Çözüm: (FB| — |DK| 
mii b YA m(CBK) — a 
Düzgün onikigenin bir A, B 
360» i k 
dış açısı, 57230 
dir. | Yukarıdaki veşilere göre, « kaç derecedir? 
Şekildeki gibi OHB dik A) 15 B) 18 C) 24 D) 80 E) 45 
üçgeninde (o çemberin 
yarıçapı 
İ 
(2 4 v3) cm ise (15*-75*-90*) ücgeninden | 
JAH|sJHB| 1 cm olur. 
Dolayısıyla onikigenin alanı; 
(24 2 E D ABCDEF bir 
12(20 19) ) — (24 4 123) cm? bulunur. iŞ 
2 | düzgün altıgen 
Örnek 3: | l 1BG| — |GC)| 
Çevrel çemberinin yarıçapı 10 cm olan düzgün | ği IFG| > Vi3 cm 
sekizgenin alanı kaç cm? dir? G 
Çözüm: ii 
Pa 360” | 
AOB) -——-49* | 
W 1-3 A6 B)9 C12 D18 E24 
dir. i 
i 
; 
i 
Çokgenin alanı — 8.2-.10.10.sind6 | 
5 | 3 K ABCDEFG..... 
Çokgenin alanı — 8.5.1010. 5 — 200v2 cm? bu- - bir düzgün çokgen 
i İ Dü) - 150 
lunur. : me 150 
mM(AKF) <a 
Örnek 4: 






Alanı 80 cm? olan bir onikigenin iç teğet çem- 
berinin yarıçapı 4 cm ise çevresi kaç cm dir? 





Çözüm: Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


Aanzu.r 80-u.4—>u-—20cm 


ASO B)60 C65 D)70 E) 75 


Çokgenin çevresi 40 cm bulunur. 





wd 


A 


(e) 


B 


ABCDE bir 
düzgün beşgen 
ABGH bir kare 
m(AFD) za 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 60 


B) 71 


C) 75 


a 


D)8i OE)90 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
(FTJ 4 ÇADI 
JAB) <2cm 
(CT) —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 





E 


B) v7 


D 


Co)3 


D23 E2V5 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
|EG| — |EBİ 
m(DEĞ) - 20 
m(GBĞ) o 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)5 


B) 10 


C) 15 


D)20  E)25 


GEOMETRİ - Çokgenler 

















GEOMETRİ - Çokgenler 


ABCD bir kare 





Kenar uzunluğu 4 cm olan dört tane düzgün altı- 
genden yukarıdaki motif oluşturulmuştur. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 
A)12 44/38 B)48-16/3 C)484 12/3 


D) 16vV3 - 12 E)24-4y8 


ABCDEFGH bir 
düzgün sekizgen 
(GDI ve JAEJ 
köşegen 

|BC| 2cm 
|GK| —x 


WA 


H Cc 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 B) 2v2 Cc) 3 D) 23 E)4 


Köşegen sayısının kenar sayısına oranı 5 olan 
çokgenin bir köşesinden çizilen köşegen sa- 
yısı kaçtır? 


A9  B)10 (1 Di? B13 


e Er ap şeş zg 





) 





10. ABCDEFGH bir 
düzgün sekizgen 
A B 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(FAD) kaç cm? 
dir? 
A9V2 B)&Z2 CZ Ds p7 
11. ABCDEF 


bir düzgün 
altigen 
B(9, O) 





Analitik düzlemde F ve D noktalarından ge- 
çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden hahn- 
gisidir? 


v3 v3 


A)y-—xt6 By x*3 
Oy xs Dy Öx ssl 


Ey- Örs 


12. Bir düzgün sekizgende en uzun köşegenin 
uzunluğu en kısa köşegenin uzunluğunun 
kaç katıdır? 


YI BE 085 Dz pal 


















TEST - 2 





ABCDE... bir düzgün 
çokgen 

(ECI ve (DAJ köşegen 

m(GFÂ) — 60* 





A 


Yukarıdaki verilere göre, düzgün çokgen kaç 
kenarlıdır? 


A) 15 B) 12 C) 10 D) 9 E) 8 


D ABCDE bir 
düzgün beşgen 
(FBI 1 (AB| 
R “ |BG||JBFJ 
Pam 
M(DAF) <a 
2 E 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)23 B)27 C)38 D)36 E)45 


ABCDE bir düzgün 
SİNS, 
E Cc 


(ACI, (ADI, (BEJ, (BD) 
(CEJ birer köşegen 

JA JAG| —x 

A 


Yukarıdaki şekilde, ABCDE ve FGHKL beş- 
genlerinin çevreleri farkı 20 cm olduğuna gö- 
re, x kaç cm dir? 


A 


<> 


3 B)4 GC) 5 D) 6 E)7 





Wa 


L ABCDEF düzgün 
altıgen 
E D LFA bir üçgen 
B, C ve L doğrusal 
IKL| < 6/3cm 
JAK| x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4W8 BJ6 C)8 D)eB Eş 


ABCDEF bir düzgün 
altıgen 

H, A, B doğrusal 
JHA| 4cm 

K JAB| <-6cm 


rn 


G 


H4 A 6 B 


Yukarıdaki verilere göre, Tini oranı kaç- 


ABCDEF bir düzgün 
altigen 
JFC| — |HGJ 

z IFK| <3 cm 
JAK) 1cm 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, |HK| kaç cm dir? 


AZ Bi OS DE BB 





GEOMETRİ - Çokgenler 
















































TEST - 2 TEST -3 
7 D ABCDE bir düzgün oi 10. ABCDE birdüzgün | 4. EE ABCDEFGH ... bir 
beşgen beşgen düzgün çokgen 
z LEBİ m TADI — F) c O, çevrel çembe- m(ÂBH) - m(HBG) 
LAF|.JEB| — 12 cm? rin merkezi MÂBH) — & 
|OE| — JAF| 
| B m(GFB) za 
A B | i 
ae - uğ 
Yukarıdaki verilere göre, düzgün beşgenin | Yukaridaki verilere göre, « kaç derecedir? 
bir kenarı kaç cm dir? ABCDEF... bir düzgün yirmidörtgen i A)24 B) 7 30 D36 E)44 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
Alan(ACE) — 12 cm? 
| A)3 B2B8 G4 Db EE A)30 B)45 C)50 D)60 E)75 
| Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 
8. E D ABCDEF bir AV B2B O38 DAĞ Bs | 
düzgün altıgen 
iŞ Hİ JEG|JGFJJDHİ 
F Cc 
11. K ABCDE ve KFMNP | 
Zee çelen | 5. F E ABCDEFGH bir 
beşgen Me , 
A B | a” ği düzgün sekizgen 
i C,D,M,Ndoğrusa | 2. ABCDEF ve GBHKLM | gün g 
Yukarıdaki verilere göre, AREL " B |FE| — JEM| İ birer düzgün aligen o, G 5 İAE| köşegen 
anl y 7 | ğ N JAKI > JEKİ 
oranı kaçtır? z |BH| 2cm z 
C DM N c 
İHC| 3cm H G 
Ali yi g3 g5 ps | 
2 3 10 16 19. | Yukarıdaki verilere göre, düzgün beşgenlerin |EL| —x 
i alanları oranı kaçtır? A B 
i a : 
1 2 1 1 i i e ENE 
9. y ABCDEF bir ag eg de Az Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde ler düzgün s8- 
D düzgün altıgen i i kizgeninin alanı 160 cm“ olduğuna göre, ta- 
i m N 2 iy: 
| > A6, 0) | A) 5 B) 6 07 D)8 E)9 i ralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm“ dir? 
| | A)40  BJ5O CJGO D)80 90 
| i ; 12. OABCDEFG bir | 
acs | düzgün sekizgen | 
la . RL E(6, 6) 
Analitik düzlemde verilen düzgün altıgen, A 
| noktası etrafında saat yönünde 90 
döndürüldüğünde E ve F noktalarından ge- i 
çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden han- | i 
2? gisidir? Düzgün yedigenin bir iç açısı &, bir dış açısı 9 6. Bir iç açısı bir dış açısından 90” fazla olan Z 
© olsun. düzgün çokgenin köşegen sayısı aşağıdakil- 9 
çi Ayzav3 B)y-3 Analitik düzlemde verilenlere göre C nok- e erden hangisidir? â 
tasının ordinatı kaçtır? Buna göre, oranı kaçtır? 
z C)y v3x * 23 D)y-6-2v3 A) 9 B) 14 G az 
z - ) )20 Der ES35 E 
tu i 2. 
z )y-e/3-6 A6 B8 o6«2 Diz 8 i 5 ğ z 
Ne e NN ME YAREN MEŞE ci Me MİR eke VR © 
O 1-0 2-8 3-8 4-0 5-6 5-8 m B-E 9-B 10-0 11-6 O 


























TEST - 4 












7 K 2 H ABCDEF ve FGDHKL | 10. ABCDEFG ... bir O noktası kare ve 4. Alanı 322 cm? olan düzgün sekizgenin 
birer düzgün altıgen düzgün çokgen düzgün altigenin çevrel çemberinin yarıçapı kaç cm dir? 
L D İKH| 2cm LAKİN İKG) — 4k) ağırlık merkezi 
(AE) 1 (KGJ A)2 B2.2 C)4 D) 4v2 E)8 
E G JEK| — 443 cm 
A B 


Yukarıdaki şekil ağırlık merkezi etrafında en 
az kağ derece döndürülürse görüntüsü de- 
ğişmez? 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCHKL) kaç 


cm: dir? j 


Yukarıdaki verilere göre, |EG| kaç cm dir? 
A45 B)6GO C)so D)i20 E)180 


| A)4V3 B)6vV3 C)8v3 D)10v/3 E) 16v3 
| A4B B4 C3 D2B Ee 














| 5. E D ABCDEF bir 
: düzgün altıgen 
8. E KD ABCDEF bir İ 9. F E ABCDEFGH bir düz- 7 i 
düzgün altıgen , 11. E2K20D ABCDEF bir düz- gün sekizgen IFC| <8 cm 
JEK| < 3JKD| gün altıgen 
ti G D a 
JEK|İS|KD| 2cm | IFD| 4cm 
F c 
| F c İ N 
: | H 
i > e A B S > m Yukarıdaki şekilde köşelerden uzun köşe- 
Alan(AKE s Yukarıdaki verilere göre, düzgün sekizgenin & genlere dikler çizilmiştir. Buna göre, taralı dik 
| Yukarıdaki verilere göre, bekle ki veril öre, Alan(KFB) k 2 alanı kaç cm? dir? üçgenlerin alanları toplamı kaç cm? dir? 
kaçtır? Alan(8CDK) b i verilere göre, Alan( ) kaç cm ç ? ç p ç 7 
i i ir? | 
4 2 5 5 5 | A) 8v3 B) 10v3 C) 123 
AŞ BŞ OZ M5 BŞ | Ate Bö Oi28 DM Bs | A) 10v2 B) 12v2 O) 16/2. 
! | i : 
i i 
D) 24y2 E) 32v2 D) 16v3 E) 18/3 
9. E D ABCDEF bir ar D ABCDEF bir düz- | 
düzgün altıgen gün beşgen 
/ NN i 
i AKJ ve (KGJ birer NE ; 
E c iv 8. E D ABCDEF düzgün  $. E D ABCDEF bir 
F c altıgen Nea 
i düzgün altigen 
i (DF| 6cm K e (EC) İ : ii 
i |FC| -x İ EN İK LİKLI i Ya 
i R “ Jeki <2/8cm | ri Ğ 
a . B A B |KCJ - Yem 
ö Bir kenar uzunluğu 4 cm olan düzgün altıgen | L (BL| —x 5 
pi şeklindeki hol bir kenar uzunluğu 1 cm olan Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? : N — 5 
3 eşkenar üçgen biçimindeki fayanslarla kap- ; | A B z 
O lanırsa kaç fayans kullanılır? A)3 B)3V5 43 C)3v5 H1 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | Yukarıdaki verilere göre Alan(AKDEF) bi 
z ' AlanAâBcDK E 
za oranı kaçtır? - 
ii A24 B)48 C)56 D)s6 E)144 D)3S -3 pas -1 A 5 B) 1 o D)2 E) 5 5 
ö ei ni alandı. e ap pl toe Ey vE 
O KN VA 2 va m e 

















bi 
2 
peni 
(0) 
© 
— 
(e) 
O 
2 
— 
EJ 
z 
O 
LJ 
O 

















E D ABCDEF bir düzgün 10. 


b. altıgen 
gi (FCJ köşegen 
F c |DK| — |KG)| 


A B 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları 
toplamı 103 cm? olduğuna göre, düzgün 
altıgenin alanı kaç cm? dir? 


A) 15/3 B)20 C)18V/8 D)24V3 E)30 





E D ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
JAK| — |FKJ 
F e Cc 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BCG 


oranı kaçtır? Alan(ABCDEF) 








RL 1 2 1 1 
Az Bş 9 D) pi 
11. E D ABCDEF bir düzgün 
altıgen 
IGAJ 1 TAFI 
F c (GBJLIBC)| 
|(AG| 4cm 
ABCDEF... düzgün onikigen, KLMNPE düzgün 0 
altıgen, B, C, K, L doğrusal, |AC| — 6cm, ni A B 
Hk 8 Yukarıdaki verilere göre, Alan(EGD) kaç 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? cmdir? 
A)1 B)Y3 C)2 D) v6 E)3 A) 5v3 B) 103 C) 203 
D) 40 E) 50 
9 E D ABCDEF bir düz- i 12. E n ABCDEF bir düz- 
H gün altıgen gün altıgen 
2)DH| > (HC) “ o Ke AB) 
i c JAB) <x - ç İDC| <6cm 
A yi B 
A K B 
Yukarıdaki şekilde Alan(ABH) - 5V3 cm? Yukarıdaki şekilde |EK| - |KC| toplamının 
olduğuna göre, x kaç cm dir? alabileceği en küçük değer kaç cm dir? 
A)2/3 B)3V8 C)448 D)4 ES A)9V3 B)12 C128 Dj15 E)18 
TE 25 38 o E e & rü B-E SA mü ZE 































pörtgenler 
ABCD bir dörtgen 
a, b, c, d iç açıları ölçüleri 


X, Y.Z, tdiş açıları ölçüleri 





İç açıları ölçüleri toplamı 360 dir. 


» 
bj 


Dış açıları ölçüleri toplamı 360' dir. 


İxiyazstaso: | 
(esbscra-300) 


Dörtgenlerde iki iç açının ölçüleri toplamı kendisine 
komşu olmayan iki dış açının ölçüleri toplamına 
eşittir. 


(asa-ysz) lakozyat | ... 


* 


* 


WI 


ABCF bir dörtgen 

JAFI ve (CFI açıortay 
m(ÂFÖ) — 1009 
m(ÂKÜ) — 1209 ise 
m(EBD) —a kaç de- 
recedir? 








D C B 


Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa, AFCK dörtgeninde, 


ast b * 1009 $ 120' — 360“ 
a-b-— 1409 olur. 


AFCB dörtgeninde kural gereği, 


a*b-—100**-w 
& - 40" bulunur. 





Örnek 1: 
A ABCD bir dörtgen 
> Pe Pm 
m(BAD) — m(ECD) 
EX 60 Dai 
Ç — gn 
K DD m(EBA) — 60 


m(ÂDE) — 100” ise 
m(BAD) kaç derece- 
dir? 


Eyi . 
m(ADC) — 1009 ise 

gi . 
m(ADF) < 80 dir. 
Kural gereği, 
a4-a-60*-80*'dir 
2a - 140 

Pe 
m(BAD) -a-70 
bulunur. 





> İm) -m(| 
2 ; 2 


ga ———— B 


D ABCD bir dörtgen 
(AKI, IDKJ, (BEJ ve 
(CEJ açıortay 
m(DLÖ) — 1109 ise 








Pam 
m(BFK) <a kaç de- 
recedir? 


GEOMETRİ - Dörtgenler 


) 






































Çözüm: Çözüm: 
D Açılar adi gibi A (CKJ uzatılırsa, CA ABCD bir dörtgen (ACI 1 (BDJ 
harflendirilirse, Kural gereği, 7 JAEJ ve (BEJ açıortay 
2a * 2b 
m i Ci 1009 EN 0 D 
A (GL) | eg 5” IbrLJDCİ| Köşegenleri dik kesişen 
at*b-1i0 olur. Mn m(OGK) — 140* bir dörtgenin karşılıklı 
> diş i > m(AEB) EL kenarlarının kareleri top- 
2. pi e N 
ABF üçgeninde, m(LKE) — 309 olur. KB E lamı eşittir. 
«-a*b olacağından, c KLE üçgeninde; 





Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


©1109 bulunur. 1-309 - 30“ 


& — 60” bulunur, adıc-b2şg2 


i N ,— ABGD iç bükey dörtge- 
i ninde köşegenler dik ke- 
AN sişiyorsa karşılıklı kenar- 
i : larının kareleri toplamı 


V 
A) 110 B) 90 C) 70 D) 65 E) 60 
ABCD bir dörtgen 























LAFI ve (CFJ açıortay | TAHI 1 (BDJ 
| m(ÂBÜ) — 409 
| m(ADE) - 1409 ise 
| KFE a 
| LAP) ekg eler | ABCD bir dörigen 
recedir? 
| | (AE), (DEJ, (BEJ ve 
| ICFI açiortay eşittir. 
di | m(ÂED) - 55 7 
İl YER 2 2. h2 2 
ICKI açıortayı çizilirse, o £ | m(BFO) o 8 | te-bitd | 
m(ECK) 90 olur. 
pa Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 
Kural gereği, Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
m(ERü) < 140 —40 i > 
2 y | A)18 OoB)28 Ğ35 D48  E)S0 örheki: 
m(FK&) — 509 olur. A)165 B)150 C)140 D)1i30 E)125 i 
ii ABCD bir dörtgen 
Soru 2: (ACI 1 (BDJ 
ei İ 
ABCD bir dörtgen . 7 |(AD| <7cm 
FCK dik üçgeninde; 509 4 90' * & - 180” | Gi 
Edi Baliküi (BEJ ve (DE| açıortay A ABEC bir dörtgen JAB| ziİiicm 
m(BCD) 60” | 2 (BD| ve (CDJ açıortay A 1 B GN 
Örnek 5: m(BA) — 100 | m(KAR) — 45“ |DC| —x ise 
Â ABCD bir dörtgen m(BED) a Ş m(BDÜ) — 1059 x kaç cm dir? 
5 JAF ve (CKJ açıortay 78 AC > m(BEĞ) sd Çözüm: Kk 
| 7 3 p © 
8 M(ADC) — 40 05 - Köşegenler dik kesiştiği için karşılıklı kenarların o © 
| 8 m(ÂBE) — 100* Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? D kareleri toplamı birbirine eşittir. & 
| z m(GKE) - 150” ise i y Yukarıdaki verilere göre, w« kaç derecedir? (097 472 x2 4 112 z 
iu in İ A0 B) 65 0) 70 D) 75 E) 80 b 
pa m(KEF) — & kaç de- ) ) ) ) 7 x-3cm bulunur ö 
© recedir? Aİ E) 135 ii 
| z 00 B)105 C)115  D)120 ) 





DE 














Ko) 
Lemi 
© 
>) 
yn 
:0 

D 

i 

2 

— 

LU 

R 

O 

















ABC bir üçgen 


> : (ABI 1 (EC) 
ya Xi |EF| & |FD| 
7 (AE| - 7cm 
a N |BC| 9cm 


JAC| - 11 cm ise 
|BD| < xkaçcm dir? 


JEFİ| > |FD| ve 
(ED 1 (ABJ olduğu için 
|AE| < JAD| -7cm 


olur. 








ADBC iç bükey dörigeninde köşegenler dik 
kesiştiğine göre kural gereği; 
9? 472112 4x2 


X-9 > x-3cm bulunur 


Örnek 3: 


ABD ve AEC birer üçgen 
(BDI 1 (ACI 

İGEJ 1 JAB| 

IBF| <3 cm 

JFC| 4cm 

JAC| <6cm ise 

|AB| kaç cm dir? 


(BCI çizildiğinde (BD)| 
ve |CEJ yükseklik oldu- 
ğundan 'F' diklik mer- 
N kezi olur ve (AH| çizil- 
diğinde (AHI 1 (BC) 


a di 
Ir. 
B H GC 








ABFC dörtgeninde kural gereği, 
2462-47 4x2 


45-16 * Xx” > x - Yo9cm bulunur 


WI 
















ABCD bir dörtgen 


(ACI ve (BDJ köşegen 
ABCDE bir beşgen : - 


FCDE bir dikdörtgen | 

TACI ve (BEJ köşegen © 

m(GDE) - 30* 

|AB| 3cm 

(BC| 7cm A ' B 

il | 9cm & Bir dörtgenin alanı köşegen uzunlukları ile köşe- 
Xx 


genler arasındaki açının sinüs değerinin çarpımı- 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? nın yarısına eşittir. 


İ Alan(aBcp) - İİ .JACI.JBD| .sina | 
2 






Va 


A)3 B) 2y2 c)3 D) E) 5 





ki 


Dörtgen konkav dörtgenlerin alanı da aynı for- 
ABCD bir dörtgen 


















| mülle bulunur. 
(BC) 4 (b) | A ABCD konkav dörtgen 
(ACI 1 (BDJ N 
— | (ACI ve (BDJ köşegen 
m(DBC) — 309 
ai 
m(ADB) — 45 | 
İDC| 4cm 
JAB| —x 
İRİ 8 GE b 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | 
V | — İ JACI.IBD|.sina | 
A)28 Be Cs Deo ab | lak elim ielebeDisine 
| N N 
Soru 3: * Dörtgenin köşegenleri dik kesişiyorsa (& — 909), 
A ABC bir üçgen l sin90* — 1 olduğundan dörtgenin alanı köşeger- 
(CHI 1 (AB) lerin çarpımının yarısına eşittir. 
JAE| > JEDİ A 1 
m v0 (BD| -8cm ( | 
|AC| > 10cm 
B 12 GC /HE| —X 
5 B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? EEE EE EM 
(ACI.JBDJ | 
| Alan(ABCD) — m zi 
vV : 
A2 B)V5 p 28 


C) 2.3 D) V10 


ul 
ül 
S 





ABCD bir dörtgen 
(ACI n (BDI — (EŞ 
(BDI 1 (DCJ 
Alan(ABCD) — 36 cm? 
|IDC|—|AE| 4 cm 
JED| <3 cm ise 








|BE| — x kaç cm dir? 


A DEC üçgeninde 
m(ÖEĞ) - & ve 
4 


sina -< — 
5 


ABD bir üçgen 
m(ÂED) — 309 
JAC| 4cm 

|BD| 12cm ise 


> 





B D 
İrerererareaasasusene A2 serer easunsanez > Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 
A 
ABCD bir konkav dört- 
gen olduğundan 
130“ 
B E D 
EE e e RE EİN p 


Alan(ABCD) — --JAGI.JBD|.sins0* 


— aae. — 12 cm? bulunur. 


Ya 
Mo) 
fon 
© 
> 
Lu 
:9 
2 
z 
Pp 
LL 
z 
O 
İKİ 
© 























pe 
< 
E 
© 
>) 
T 
:6 
A 
ez 
— 
LU 
Z 
O 
LU 
O 











c ABCD bir dörtgen 
(ACI köşegen 


Sa 





A B 
İçlerinde bulundukları bölgelerin alanlarını göste- 


* 


ren Bi S,, Sp Ss > alanları arasında aşağıdaki ba- 
ğıntılar vardır. 


|AE| 
JEC| 


Alan(ABED) 
Alan(BCED) 








ABCD bir dörtgen 
(AC) n BEJ < iF) 
(ADI / (BCJ 

JAE| — 2JED| 
Alan(ABF) — 4 cm? 
Alan(FBC) — 8 cm? 


ise Alan(EFCD) kaç 
cm? dir? 





JAE| — 2JED| ise 
|ED| — k iken 
JAE| — 2kolur. 
(EC çizildiğinde 
(ADI / 1BCI 
olduğundan Alan(ABF) — Alan(FEC) — 4 cm? olur. 
ABCE dörtgeninde 4.4 - 8.Alan(AFE) olacağından 


Alan(AFE) - 2 cm? olur. 
Alan(ACE) . JAE| . 2k 
Alan(EDC) Oo |JED| k 


6 2k 


> AanEDC) Ok 














> Alan(EDC) x 3 cm” > Alan(EFCD) -7 cm? 
bulunur. 


WI 


Örnek 2: 
A ABCD bir dörtgen 

(ACI köşegen 

Alan(CED) — 5 cm? 

Alan(ABE) — 12 cm? 

© Alan(BCE) — A cm? 

Alan(AED)— A-4-4 cm? 
ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 

Çözüm: 

5.12—A.(A * 4) olduğundan 

GO-A(A-4) > A” 4 4A-60-0 
A-6cm?olur. 
Alan(ABCD) — 2A - 21-26 421 


— 33 cm? bulunur. 


D ABCD bir dörtgen 
(ACI n |BDJ — iF) 
(AEJ 1 (BDJ 

JAE| — 2JEF| 
(BD| 8cm 
(AC| 4/5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
B) 20 C) 24 D) 32 E) 40 


A ABC bir dik 
üçgen 
ABI 1 (ACJ| 
|AHJ 1 (BCİ 
JAE| - JEHİ 
c İHcj —2zecm. 
JEC| 3cm 


B H 2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABEC) kaç cm? dir? 


C) 12 B) 65 E) 15 






















ABCD bir dörtgen 
ACI n (BDI — ŞE) 


GU 


A —— 

Ne m(DAĞ) — 459 
İDE| - 2JBE| 

,, Pm 


Cc JAC| 10cm 


e) 
rex 


Yukarıdaki veriler göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A)10 B)10/2 C)16 D2o2 E)30v2 
Soru 4: 
A ABCD bir dörtgen 
AC) n (BDJ — £E) 
© D  Alan(ABE) -6cm3 
B Alan(CED) — 10 cm? 
Ğ 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 35 cm? olduğu- 
na göre, Alan(AED) kaç cm? olabilir? 


Ze 4 
A4 B) 6 C) 10 


D ABCD bir dörtgen 
A (AB) 1 (BC) 
(ADJ 1 (DCJ 
(BEJ 1 (DCJ 
12 JAB| — JBC| 


|BE| 12cm 
B C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


/ 
A100 B)124 Ğ)144 D)160  E)200 


WI 


ABC bir üçgen 
(CEJ 1 JABI 
(BDJ 1 (AC) 
|BF| <4cm 
İFC| <7cm 
|JAC| 9cm 








Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFBC) kaç cm? dir? 


KY B)28 C)14V5 D)35 E)42 
Soru 7: 
A ABCD bir dörtgen 
(ABI 1 (AD) 
D  |JDCJL1JBGJ 
(AEJ 1 (BCJ 
B E e JAB| — |AD| 


Yukarıdaki şekilde Alan(AEC) — 20 cm? olduğuna 
göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


ABCD bir dörtgen 
(AC) köşegen 
(DBJ 1 (BCJ 

JAE| - JEC) 
(BC| <9cm 


15 





IDC| — 15cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 90 B) 108 C) 120 D) 124 E) 135 


pe 
< 
Len 
© 
p 
pm 
:0 
A 
i 
Ez 
— 
iL 
> 
O 
1g 
O 





























ABCD bir dörtgen 
TACI ve (BDJ köşe- 
gen 

E, FK, L orta nokta- 
lar 





* EFKL bir paralelkenardır. 


* JEFJSİKLİS yel ve JEL|—JFK|- 1g dir. 


X Çevre(EFKL) — |AC| * |BD| dir. 


# Alan(EFKL) — 


Alan(ABCD) dir 
—-— dir. 


# a - 90* ise EFKL bir dikdörtgendir. 


|AC| - (BD| ise EFKL bir eşkenar dörtgendir. 


ki 


g& - 90' ve |AC| - |BD| ise EFKL bir karedir. 


kil 





ABCD bir dörtgen 
TACI ve (BDJ köşe- 
gen 


E, FR K, Lorta nokta- 
lar 








ABCD bir dörtgen 
ACI n (BDJ > fI) 

E, E.K, L orta noktalar 
m(OTĞ) — 60 

(BD| - 6/3 cm 

JAC| - 4v2 cm ise 








Alan(EFKL) kaç cm? 
dir? 


pa 
Ml 
feni 
© 
> 
E 
:O 
a 
02 
— 
LUJ 
> 
© 
LU 
O 





WI 


Çözüm: 


Alan(ABCD) — a |AC|.IBDJ|.sinGo* 


Alan(ABCD) - LAP 


— 18y2 cm? olur. 


Kural gereği, Alan(EFKL) — 


olduğundan Alan(EFKL) — 


Örnek 2: 








Alan(ABCD) 
2 


18v2 
2 


— 9V2 cm? bulunur. 


ABCD bir dörtgen 
E,F,K bulundukları 
kenarların orta noktalari 
EF) 1 (FKI 

|(EF| 3cm 

|FK| > 4 cmise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


E, FE K orta noktalar 
ise (BCJ nin orta nok- 
tası L alınıp EFKL 
dörtgeni oluşturulur- 
sa EFKL dikdörtgen 
olur. 


Alan(EFKL) 3.4 -12cm2 dir. 


Kural gereği Alan(EFKL) — 


Alan(ABCD) 


12 — 2 


Örnek 3: 
A 





Alan(ABCD) 
2 


> Alan(ABCD) — 24 cm? 


ABCD bir dörtgen 


(ACI 1 (BDJ 
JAF| — JFD| 
(BEJ - JECİ 
JAC| - 10cm 


IBD| < 24cm ise 


|EF| kaç cm dir? 





















E ve F orta noktalar 
(CDI 
nin orta noktası K 


olduğundan 


alınıp FKE üçgeni 
oluşturulursa 


IFKI / TACI ve 
(EKİ / IBDJ olur. 
Dolayısıyla |FKJ 1 (EK ve 
ei 2 ri 
JE) < JEPL - X -izcmolir 

2 2 
FKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


JFE|Z > 52 $ 125 
IFE| x 13cm bulunur. 


ABCD bir dörtgen 

E, FK, L bulundukları 
kenarların orta nokta- 
ları 

Alan(AFE) - 3 cm? 
Alan(KCL) > 15 cm? 
ise Alan(EFKL) kaç 
cm? dir? 





(BD) çizildiğinde 
(FEJ / IBDI 
IKLI / TBD) 


olacağından 





Alan(FBDE) — 3Alan(AFE) — 3.3 - 9 cm” 
Alan(BKLD) — 3Alan(KLC) — 3.15 - 45 cm? olur. 


Alan(ABCD) 
2 


Alan(EFKL) — ise 


— 36 cm? bulunur. 


Alan(EFKL) — e 


WI 














Soru 1: 
A ABCD bir dörtgen 
E, F, K orta noktalar 
m(EFK) - 45 
IFE| 4cm 
|(FK| 3/2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


ABCD bir dörtgen 

E, F K, L orta noktalar 
Alan(EDL) — 3 cm? 
Alan(AFE) — 4 cm? 
Alan(KCL) — 6 cm? 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(FBK) kaç cm? dir? 





V 
A) 6 B) 7 c)8 D) 9 E) 12 
Soru 3: 
A ABCD bir dörtgen 
” (ACI 1 (BDJ 
B D |JAE| <3İBE| 
z JCF| — 3JDFJ 
(BD| 8cm 
JAC| > izcm 
G 
Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 
A 
A42 Be Csb Daya EBE 


Va 
< 
feni 
© 
02) 
ye 
:O 
a 
az 
İn 
z 
O 
LU 
© 




































Soru 4: ) OÖrnek3: 
v ABCD bir dörigen ABCD deltoid A ABCD bir deltoid 
TACI ve (BDJ köşegen i Deltoid olduğundan — BCD bir eşkenar üçgen 
i E ve F köşegenlerin * İkişer ikişer komşu kenarı eşit olan dörtgene dar. ei M4 İ > P (HEJ 1 (BC) 
e Gine) toid denir. Tabanları ortak olan iki ikizkenar MER ye ME 
BR TEGl üçgenin birleşimi şeklinde de düşünebiliriz. a 
| (ADI 1 (DC) |AD| <x kaç cm dir? 
iç < m(EFB) —o 





ei — m 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 450? 4 3 4 3 4 60*— 360 > B -25*dir. 


-Bp4160*X0-85 bulunur. 














4 > 
A) 45 B) 60 Cc) 90 D) 120 E) 135 BCD eşkenar üçgen 
| olduğundan 
> (BH| — |HD| 2/3 cm 
Ğölü5 Örnek 2: 
oru 5: - z 
ABCD bir deltoid he ee emi 
ABCD bir dörtgen H| -3.JAH| olduğun- 
g İCE| — JED| |CH| 3.JAHJ o yn 
E, EF K, L orta nokta- lie Zi SL ld dan |AH| <-2emdir. 
# Köşegenleri dik kesişir. (BC| < |DGC| 
ar 
# (ACI açıortaydır. JAG| - |(BG| <5cm 
Pam Pi 
(ABİ) < AbD) | |CG| < 6 cm ise A e Me) 
ik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
DO ŞEH İHD) | AD <x kaçemair?. F a i m i | 
i bk > x-4cm bulunur. 
© o& Alan(ABCD) — -J2€ 5 BD | | 
Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 24 cm” | em 
olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? il 
A . ABCD bir deltoid 
IBDI köşegeni çizilirse |: ebe 
i 10 öşegen 
A)30  B)32 C) 36 D) 40 E) 48 ği | (BH| — |HD| ve | 
BD| < i38cm 
ie l (ACI 1 (BDJ olur. İ Bg D | li 
ABCD bir deltoid m(BCD) > 909 
m(SAbd) — 1509 İ BCD üçgeninde (BEJ ve — 
Soru 6: D be | (CHI kenarortay oldu- 
D ABCD bir dörtgen ğundan Gi noktası BOD | S 
L K ve L orta noktalar üçgeninin ağırlık merke- | |AD| -(CD| <10 | 
K zidir ve |GH| - 3cm ve Alan(ABCD) — 50 cm“ ise |BC| < x kaç cm dir? 
DBJ L (KL ü 
A S ii | |AH| 2cm olur. er 
(BD| - 16 cm Çözüm: 


BGH dik üçgeninde pisagor bağıntısından 





Alan(ABCD) — 96 cm? (BD) köşegen 
olduğundan ABD 


ve BCD üçgensel 


IBH| 4cm 
B : Payi Pa NE 
i o mM(ABE)>m(EBF)—m(FBG) ise 
Pas 


m(BFD) — « kaç derecedir? 


ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 


X-22442  x 25cm bulunur 





Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 0 bölgelerin alan- 


ları 25 cm? dir. 


Ye 
-— 
a 
ö 
D 
yel 
:O 
O 
i 
oz 
İ Dani 
iy 
z 
O 
b 
Ö 





GEOMETRİ - Dörtgenler 




















Ye 
-— 
fi 
© 
Pp 
L. 
0 
a 
, 
toz 
— 
LU 
2 
O 
LU 
0) 














m(SCD) > 90* olduğundan, BCD üçgeninde B nok- 
tasından çizilen yükseklik (CDJ kenarının dışına 
düşer. 


Alan(BCD) — 25 om? — -- JBHJ.10 

> |BH| s5 cm olur. 
BHD dik üçgeninde pisagor bağıntısında, 
132 - 52 4 |HDJ? > |HD| - 12 cmve 
|HC| <2cm olur. 
BHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 


2-52 422 > x - Yo9cm bulunur. 





Soru 1: 
ABCD bir deltoid 





|AB| — JAD| 

(BC| — |BE| 
Pam 

m(BAD) — 135 
Pe 

m(ÂDE) — 80* 
e 

m(ABE) 


C 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


— 
A) 25 B) 30 C) 35 D) 40 E) 45 


Soru 2: 
ABCD bir deltoid 
(ACI ve (BDJ köşegen 
p TEGİ 1 TABİ 
(BE| — JEF| - |FDJ| 
(BG| 4cm 
JAG| <6 cm 








Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 100 B) 90 C) 80 D)70 O E)6o 


WI 


Soru 3: 
A ABCD bir deltoid 
(AKI 1 (CDJ 
(CHİ 1 (ADj 
|IHD| <6cm 
(CK| 4cm 





Yukarıdaki şekilde |AB| — |BC| - 5 cm olduğuna 
göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A) 40 B) 50 C) 60 D) 70 E) 80 
Soru 4: 
A ABCD bir deltoid 
(ABJ 1 (BCI 
7 (Bc| — |cp)| 
Zi 
: m(EDÖ) — 45» 
> |ED| -4V2 cm 
BÇ TD 
JaD| -7cm 
|EB| —x 
e 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A)1 B) v2 co) D) 2 E)3 
Soru 5: 
A ABCD bir deltoid 
© 
Papi <5 
B D.  m(8Cb) — 2n(BDA) 
-|BE| 10cm 
JED| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A)80 B)100 Cji20  D) 140 


| 


160. 


| 


© 


» 












TEST - 1 









> 


Oo 


B 


ABCD bir dörtgen 
(AEJ ve (DEJ açıortay 
m(DEÂ) — 1009 


< 


m(OCB) - 120* 
MABÖ) — a 


Yukaridaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 70 


B) VS 





ABCD bir dörtgen 


(ABI - JAD| 
(BC| <-2cm 
|CD| — 6v2E cm 


Peri 

m(BAD) — 60* 
ami 

m(ECD) - 135* 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| — |AD| kaç 


cm dir? 


A9 


9 


A) 43 





B) 5v2 


Di? E)13 


ç (— ABCD bir dörtgen 


6) 


(DEJ 1 (ADI 
(ABI L (BCJ 
m(DAB) — 60“ 
JAE| -8cm 
|BE| 1cm 
|BC|3v3 cm 
İDC| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


2413  D)8 


E) 6v2 


WI 








AECB bir dörtgen 
JAEJ ve (CEJ 
açıortay 

m(ÂEĞ) — 259 


Ş m(KBE) — 55 


MADO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 105 


B) 110 


C) 115 





Yukarıdaki verilere göre, 
kaç cm? dir? 








D) 120 E) 125 


ABCD bir dörtgen 
(AC) köşegen 
Alan(AED)- 4 cm? 
Alan(EBC)— 16 cm? 


Alan(ABCD) en az 


ABCD bir dörigen 
m(ACD) — 45” 


JAE| - JED| 
|IDC| - 4/2 cm 
|BE| <8cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm? 


dir? 


A)8V2 B)10V2 C)16 


D)18 E)24y2 


— 
<2 
İs 
© 
2) 
— 
:© 
Ca 
oz 
iz 
ww 
— 
O 
LU 
O 




















TEST - 2 





























ABCD bir dörtgen ABCD bir dörtgen 1. ABCD bir dörtgen 4. ABCD bir dörtgen 
BCEF deltoid KLMN eşkenar (DAJ 1 (DEJ E, F, K,L noktaları 
(BFJ — |BCJ dörigen (DGJ > (0G| bulundukları kenarların 
JAB|JAEJ-JAD|  IKMININL-(oj ri D orta noktaları 
pa - DAR) - 50” 
m(AB&) - 70 JAK| — JBK| SED 5 Alan(EFKLD) — 20 cm2 
m(ÂâFB) — 80 (ALJ > JuDj MEBDE) < o 
M(ABİ) — o İOMİ <8 cm | 6Alan(AFE) - 3Alan(FBK) — 2Alan(KCL) oldu- 
İKL| 10cm Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? ğuna göre, Alan(FBK) kaç cm? dir? 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? X 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? A15 B)20 C©25 Dso BS | A2 B) 4 © 6 D)8 E) 10 
A)20 B)30 C)35 D)40 E)45 | dir? 
| A)96 B)120 C)148 D)172 Ejiş | 
| 8. A ABCD bir deltoid 9. c ABCD bir dörtgen 5. A ABCD bir dörtgen 
| (ACI n IBDJ — ŞE) 11. A ABEC bir içbükey : (ACI n JEFİ — 4G) (ABJ 1 JADJ 
0 ' .. : 
| NX İBE| -8em i e Gi) 120 5 ” (BG) 1 (0D) 
N m(GGE) — 120 
|cD| <x men bi D i |AB| -6 
AE| —4 pri -JFel iü 
B D zl V B D lapl -8 
: DX ' 
C - e 5 c JAC| - 10cm ; 
AM pi A R Bo |EF| -6cm pi 
Yukarıdaki şekilde İAB| -|AD|-|aC|-10cm Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı (| G G 
olduğuna göre, x kaç cm dir? kaç cm? dir? 
i Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
: 2 . b) : . . .. ” 
A4 B2S5 C6 Das E2v13 | A)8VE B)i2 G1 D)16 E)18 cm? dir? i e. a, nin en 
A) 15/3 B) 20/3 GC) 25v3 
DNA m A)80 B)36 C)42 D)48  E)49 
i g. A ABCD bir deltoid b az ABCD bir dörtgen 
| M(ÂBÜ) — 1509 Alan(AFCE) — 80 cm? 
N a |AB| < |AD| -8cm : &. C ABCD bir dörtgen 
Alan(ABCD) — 16 cm? 3. (AEJ 1 (ABI D M g 
(CDİ —x | (ED) 1 (DC) i Şİ KL, M.N orta 
BÖ D (BCJ 1 (DCJ| 7 ı o noktalar 
& A B (AB| < ticm IMK| < 6cm 
5 |JAE| <2cm 
5 Cc Yukarıdaki şekilde, C noktasının JAG ye göre |ED| - 6cm A K B 
z Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? all pi KK ele metil ER |BC| > 16 cm 
ai oludğuna göre, Alan(ABCD) kaç em? dir? |CD| —x Yukarıdaki ABCD dörtgeninin her iki köşe- 
Ke ; geni de 10 cm olduğuna göre, Alan(KLMN 
| z A)4 B) 5 06 D)7 E)8 A)100 B)130 C)160 D)190 E)220 kaç cm? dir? e i 
| Z Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? i 
O i 
O Te m ae TA e gp DSA ME ip ize A) 4 B) 5 ©) 7 D)8 DS | A)24 B27 C30 D36 E)48 








) GEOMETRİ - Dörtgenler 
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PARALELKENAR - EŞKENAR DÖRTGEN | 














7. D ABCD bir deltoid 16. A ABCD bir deltoid 
















































i  Örnek2: | 
(BC| — |€D| (ACI NMİBDI (pp | D ç ABCD bir paralelkenar 
ii — & lı kenarları birbirine paralel olan dörtgene 
N 2JAE| - 5JEB| i > LAB| — |AD| o ş Karşılık p g 2 (AC) ve (DBI köşegen 
S Alan(ABCD) - 48 cm? | |AE|-|FCİ—2ER| | paralelkenar denir. z eni 
& i 5 
Alan(DAE) - 24 cm? â gp  AanAEK - 4cm? — a ©: <5 e ii, ” 
E |(AB| <z9cm 
” A 9 B İDE| -4cmise 
| Yukarıdaki verilere göre, Alan(FDC) kaç cm?” İ Cc ACİ kaç em dir? 
i . 
| dir? Yukarıdaki şekilde B, E, K noktaları doğ. A ve, - ai 
rusal olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç cm? | | (ABI // (DCJ ve (ADI / (BCİ Çözüm: 
A)6 B) 8 C) 10 D) 12 E) 14 dir? < e 
i iz & Paralelkenarın karşılıklı kenar uzunlukları birbirine 
eşittir. 4 
A)28 B)32 C)J36 D)40 Baş di . we İDB| - 8 cmve 
& Paralelkenarın karşılıklı köşelere ait açı ölçüleri JAE| - EC) dir. 
: eşit, komşu köşelere ait açıların ölçüleri toplamı : 
: (0 H i 
8. A ABCD bir deltoid 180 dir İL : z | 
z A, K, E doğrusal b. A ABC bir üçgen di B — 480 io JACI24JBDJ? <2 (72489) | 
F, L, C doğrusal 
” D JAB) - JEC) E, F, K, L bulunduk- i J|ACI? 487-2 (130) 
Ni ları kenarların & Paralelkenarda köşegenler birbirini ortalar. ; | 
, JBEJ - JECİ e ği seg © JACI2 — 196 | 
noktaları P : | 
JAF| — |FDJ # JAC) ve (BDJ paralelkenarın köşegenleri. JAC| — 14 cm bulunur. | 
/BD| — 24cm 7 J(AD| 8cm i kn a kalk it ea lk A 7 
2 Bİ i 
|KL| > x Gi |BC| - 12cm Meke İRDp ela A & Örnek3: 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Çevre(EFKL) kaç 
cm dir? 
A)8 B) 10 C) 12 D) 14 E) 16 
A) 20 B) 22 C) 24 D) 26 E) 32 D ç ABCD bir paralelkenar 
(EFJ açıortay 
pi ABCD bir paralelkenar, JEFJ 1 (ABJ, (GHJ 1 (BC| 
m(DCE) - 20" 
pa |GH| 4cm, |GC| < 6cm, JEF| < 8 cmise 
12. ABC bir üçgen m(EFA) — 50” ise 
R Ye Si |AD| — x kaç cmdir? $ 
— (ADJ 1 (BCİ m(DCE) — o kaç de- 5 
9. ABC bir üçgen (DHJ 1. (EC recedir? Gözüm: ai 
(DFJ<1DEJ (BE) - 15 E 
5|BD|-3J0c) a Wi m i DE G6 e çl0KLBiçiziirse oOĞ 
IDHJ < 2cm Çözüm Nİ 
JAFISJAE|- 4cm DG // TABİ olduğ IDK| - 8 cm olur. me 
BE| - 4cm D c olduğun- E 
m |EC| < 6cm B D c (BEJ eşit açılar şekildeki g 
£ (BEJ <x LAB Gem gibi yazıldığında, K 
© |AC| -x $ 
:6 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
O Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? AKD ve CHG üçgenlerinin benzer üçgenler oldukları — 
Ez Yi B2 O > 03 E) 5 görülür. z 
Ss A)8 B)6/2 C)2/2i D)6Y6 E)10. AFE üçgenini iç açılar toplamından, m(DAR) — 609. ” 8 Ş 
Ö : Em ii x — 12 cm bulunur. O 
ıl m a ka Sİ a aş & * 60" - 180” > & — 120” bulunur. iü 
© 1-B 2-D 38 A o BE GA TE o BA 88 100 TA 126 o 
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* 


Paralelkenarda ardışık köşelere ait iç açıortaylar 
birbirine diktir ve ikizkenar üçgen oluştururlar. 








* 


Paralelkenarda komşu açıortaylar iç bölgede, kar- 
şı kenar üzerinde veya dışarda kesişebilirler. 





#* Paralelkenarda, açıortaylar orta taban üzerinde 
dik kesişir. 





Örnek 1: 
D c ABCD bir paralelkenar 
(AE| ve (BEJ açıortay 
x JAB| < 12cm 
E noktası paralelke- 
# 5 i narın iç bölgesinde ise 


JAD| — xin en küçük 
tamsayı değeri kaç 
cm dir? 





E noktasından paralel 
çizildiğinde ABHF 
paralelkenar olur ve 





JAF| <6 cmolur. 








Dolayısıyla |(AD| - x > 6 cm olmalıdır. x in en küçük 
tamsayı değeri 7 cm olarak bulunur. 





Wa 












c ABCDbir paralelkenar 
7Y (GHI L (BoJ 
m(DCB) — 70: 
m(EAB) — 209 
m(DEĞ) — 509 
M(EĞH) — 1109 


<3 # Paralelkeharın alanı, bir kenarı ile bu kenara ait yük- 
M(DEA) —a 


sekliğin çarpımına eşittir. 


Alan(ABCD) -a.hg-b.hp 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 

























# İ 
A) 80 B) 85 C) 90 D) 100 E) 120 | 
| ? P 
Soru 2: b 
c ABCD bir paralelkenar A 
(AEJ ve (BEJ açıortay | Na B 
x (EMİ LIABI i A REM 
IDK| < 15 cm 
k JEH| 6cm 
IHB| 4cm i 
2 hel (Nİ 
A H 4 B |CK| —x | 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? ABCD bir paralelkenar 
(BFJ açıortay 
A 
A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 18 IGHJ 1 (BCİ| 
|BC| 6cm 
JEF| 5cm 
Soru 3: İDF| < 4 cm ise 
2 
D c ABCD bir paralelke- | Alan(ABCD) kaç cm 
nar i dir? 
E |AC| < 4/2 cm | 
— |(BD| -3v2cm 
(BFJ açıortay oldu- 
A 3 di ğundan BCF bir ikiz- 
(AB| > (Bc) kenar üçgen ve 
el N |DG| |FE| < |FA| <5cm 
Yukarıdaki verilere göre, JAD| oranı kaçtır? 


olur. 


3 v | 
AŞ Aş of HE ez 


Alan(ABCD) — 5.10 — 50 cm? bulunur. 

















D c ABCD bir paralelkenar 
JAF| — JED| 
F JAE| - 2.JEB| 
 N Alan(ABCD) - 60 cm? 
ise Alan(AEF) kaç 
A E 
cm? dir? 
Çözüm: 
D C 
b 
F 
b 
A 2a Ea B 
Alan(AEF) 1/2. 2a.b.sina 
Alan(ABCD) 3a.2b.sinc. 
Alan(AER) | 1 E) — 10 em? 
mer nez Alan(AEF) cm | 
bulunur. 
Örnek 3 
| 
< D c ABCD bir paralel- | 
S kenar 
G o İAGİNIDE <A) 
fiz 
A E B JAE| - 3.JBE| 


Alan(AEF) - 18 cm? ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 




















Çözüm: 
D c İEHI / 1BCJ | 
© çizildiğinde | 
* AFDveHFE | 
benzer Üçgen- : 
leri oluşur ve 
AFD ve HFE üçgenlerinin benzerlik oranı e olur. i 
|DF| 3b AlanAER),o0o—o 18 
JEFİ O8&b AlanAFD)  Alan(AFD) | 
> Alan(AFD) — 48 cm? — Alan(AED) — 66 cm? dir. 7 
D. c Şekildeki gibi alanlar N 
yazıldığında, 2 
Alan(ABCD) - 154cm” İl 
Eğ bulunur. ç 
« 











kenar Dörtgen 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşli 
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#x Paralelkenarın kenarları üzerinde bir E noktası 
için Alan(ABE) 
eşittir. 


paralelkenarın alanının yarısına 






Alan(ABCD) 
2 





Alan(ABE) — 


D C D C 
LER, 
A B A B 


Sı $ Sa < 8, 4 S, « Tr EeD) 








# Bir paralelkenarın içinde alınan herhangi bir nok- 
tadan köşelere çizilen doğru parçaları arasında 


kalan karşılıklı bölgelerin alanları toplamı eşittir. 





Örnek 1: 
c ABCD bir paralelke- 
nar 
(DEJ 1 JAEJ 
p İDE| 43cm 
A e 
A B JEB| 10cm 
İCE| — 138 cmise 
Alan(ABCD) © kaç 
cm? dir? 


WA 


ADE dik üçgeninde pisagor bağıntısı uygulanırsa 
JAD| — |JBC| < 13 cm olur. 

CEB ikizkenar üçgeninde |CHJ dikmesi çizilirse 
|EH| > |EB| -5cmve |CH| — 12 cmolur. 


Alan(AED) — a, — 228 cm? 
Alan(CEB) - EE - 60 cm? 


Alan(ABCD) — (120 * 443) cm? bulunur. 


Örnek 2: 
D E c ABCD bir paralelkenar 
27 JAF| — JDF| 
E Alan(EKC)-8 cm? 
Alan(DFGE) -28 cm? 
Alan(ABKG) -78 cm? 
A B : 


ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


Şekilde, paralelke- 





narın alanı ABE 
üçgeninin alanın 2 
katına eşittir. 








Aynı şekilde, paralel kenarın alanı DFC üçgeninin 
alanının 4 katına eşittir. 
Alan(EGK) — A dersek, 


Alan(ABCD) — 2.Alan(AEB) — 4.Alan(DFO) 
> 2.(A $ 78) —A.(A 4 36) 


> 2A-12 > A-6cm?olur. 


Alan(ABCD) — 2.(A 4 78) —2.(6 * 78) 


— 168 cm? bulunur. 











ABCD bir paralel- 
kenar 


Alan(ABE) * Alan(DCE) — 12 om? ise 
Alan(ABCD) kaç cm” dir? 


çözüm: 


D 


A B 
Taralı bölgenin alanları toplamı 
Alan(ABCD) nin yarısı olacağından 
Alan(ABCD) — 2.12 - 24 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
D E ç ABCD bir paralel- 
kenar 
m(ÂFB) — 120* 
(ar, 3 JEC| —2.JED| 
A B JAF| s2em 


JEF| <4 cm, 
cm? dir? 


IBF| < 8 cmise Alan(BCEF) kaç 


Çözüm: 
c İBEJ çizilirse ABE 
üçgeninin alani para- 


Da E 2a 


lelkenarın alanının 


yarısıdır. 








— BEF üçgenin F köşesindeki açı 60”, kenarlar 4 cm ve 


8 cm olduğundan m(FEB) — 90 dir. 


Alan(BEF) — 8v3 cm? ve Alan(ABF) — 4v3 cm” 
Alan(ABE) — 123 cm? — Alan(ADE) * Alan(BCE) 
İEC| — 2.JED| olduğundan Alan(BCE) — 8v3 cm? 


Bu durumda Alan(BCEF) — 16v3 cm? bulunur. 





WI 





Soru 1: 
D c ABCD bir paralelke- 
nar 
Alan(AEB) — 10 cm? 
Alan(DAE) — S cm? 
A B Alan(DEC)—S--3 cm? 


Alan(CEB)-S--6 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


4 
A) 30 B) 35 C) 36 D) 40 E) 48 
Soru 2: 
D c ABCD bir paralelke- 
nar 
IDEJ m JAKJ > İF 
|AE| - 3JEB| 


Alan(AFE) - 6 cm? 
Alan(DFK) — 17 cm? 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


4 
A) 62 B) 64 C) 68 D) 74 E) 88 
Soru 3: 
D c ABCD bir paralelke- 
nar 
E 3JKLJ - |BCİ 
A B 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları toplamı 
27 cm? olduğuna göre, Alan(KLBC) kaç cm? dir? 


v 
A) 18 B) 24 Cc) 32 D) 36 E) 40 
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| 























x Paralelkenarda karşı köşelerden, köşegene çizi- 
len dikmeler eşittir. 





(ACJ köşegen 





Xx Köşegen üzerinde bir P noktası seçildiğinde (yük- 
seklikleri aynı olduğundan) köşegenin altındaki ve 
üstündeki üçgenlerin alanları eşit olur. 

D Cc 
P e (ACI 


> 


B 


| Alan(ABP) — Alan(ADP) | 
| Alan(CDP) z Alan(CPB) | 


|CMEjİleji 








K ABCD bir paralel- 
C kenar 

(AC) köşegen 
(EH) L (AB) 

TEKİ £ JAKJ 

JAB| < 10cm 















A H B 


|BC| - 6 cm ise EAT oranı kaçtır? 
Çözüm: 
K Şekildeki gibi 
Cc JED| ve JEBİ çi- 
zildiğinde, ABE 


ve AED üçgen- 





lerinin alanları 





eşittir. 


Alan(ABE) — Alan(AED) 


a 
2 


ç 
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4 
.10.JEH| — .6.İEK| > Tek > bulunur. 


JEHİ 











S e JAGJ 

JAKJ| << |LS| <4cm 

JAL| — |KS| < 3cm 
Alan(LSND) — Alan(KBMS) 
3.İBT| — INRJ.4 

Lu z 2 bulunur. 








w 


* Bir paralelkenarda köşegen üzerindeki bir nokia: 
dan kenarlara paraleller çizilirse şekildeki taralı 
paralelkenarların alanları eşit olur. 








Alan(DHKF) — Alan(EBGK) — S 








t 

| 

| 

i 

ABCD bir paralelke- 

nar 

(ACJ köşegen 
ILMJ / JABJ 
IKNJ / (BC) 
INRJ L (LMJ 

(BT) 1 IKNJ | 

JAK| < 4cm | 

JAL| <3 cmise | 

| 

İ 

i 

| 





Teri oranı kaçtır? 
























D E ç ABCD bir paralelke- 
nar 
(ACI köşegen 
(DE| - |ECİ 
* veri -.., Alan(FEC) 
Yukarıdaki verilere göre, “Alan(ABF) oranı kaçtır? 
V 3 5 
A)1 B) > c)2 Dİ E)3 
Soru 2: 
D E ç ABCD bir paralelkenar 


(ACJ köşegen 
(EFI / (BC 
(KLI //. TABI 
m(ÂBE) — 1209 
IFB| 6cm 
(BL| «2cm 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(KPED) kaç cm? dir? 





V 
A)aB BS Os Di2 E)sv3 
Soru 3: 
5 ç  ABCD, AKFE ve KBGF 
paralelkenar 
E G 

A, FE, C doğrusal 
Alan(AKFE) — 36 cm” 

A KB Alan(KBGF) > 12 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EGCD) kaç cm? dir? 


4 
A) 24 B) 20 C) 18 D) 16 E) 15 

















& ABCD paralelkenarı ile GHEF yamuğunun yük- 
seklikleri eşit olduğundan alanlar oranı tabanlar 
toplamının oranına eşittir. 






Alan(GHEF) o x*ty 
Alan(ABCD) 2a 











ABCD bir paralelke- 
nar 
Alan(RBLK) — 49 cm? 


D K L M GC 


WA 


A N R B 
(ABJ üç eşit parçaya, (DCI dört eşit parçaya ayrılmıştır. 
Buna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Cözüm: 


5 


Dp 3kks3kı öky3kç 
i #——4 ul 








|AB|-|DCJ— 12k 


olsun. 


AzkNakRak B 





Alan(RBLK) Oo 3k 4 4k 
Alan(ABCD) © 12k 4 12k 
49 7k 





Alan(ABCD) - 24k 


Alan(ABCD) — 168 cm? bulunur. 
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ABCD bir paralelke- 
nar 

A,G,FE doğrusal 
(BD) köşegen 





# AGD — EGB ve ABG -— FDG benzerliklerinden 
faydalanarak aşağıdaki ifade elde edilir. 


İ (AG? — JGFJ.JEG| 





ABCD bir paralel- 
kenar 

ABE bir üçgen 
(DB) köşegen 





JAK -2A0cm o ğ 
JFK| <4cmise (o $ 
İFE| < x kaç cm 
dir? 














Kural gereği; 
JAK|? — |KFJ. |KEJ 
(010)? — 4.(4 * x) 
40 > 16 * 4x 
24—4x 


JFE|& 6 cm bulunur. 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 
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D B r çc ABCDbir paralelkenar 








Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


|AG| < |6D| 
ABCD bir paralelke. |AH| < JECJ «4cm 
nar E |BE| <2 cm 
z BH| <6 cm 
|AE|<JEF|<|FBJ İş EE (BH| iv 
A t IDF| <8 cm, Alan(EFGH)— 24 cm“ ise 
Alan(EFGH) 1 : 





Alan(ABCD) oO4 









(BDJ köşegen 


























A E F B »atB>180 ai sin& — sinB 
- DEC ve AFE üçgenlerinin alanlarını sinüslü alan 
Yaaa Yellere GL İHG| Oranı förmülünden yazarsak, alanlar oranı açıların (0 ve Kenar uzunlukları şekil- 
KAĞME? 8) kenarlarının çarpımlarının oranına eşittir. deki gibi yazalım. Para- 
/ KN İNER re REZ lelkenarın köşelerindeki 
A)2 B)3 Cc)4 D) 5 E)6 | Alan(DEC açıların sinüs değerleri 
i Alan(AFE) eşit olduğundan alanlar 
şekildeki gibi oranlanır. 
Alan(AHG) — 12S, Alan(BEH) > 125, 
Soru 2: Alan(CFE) — 8S, Alan(DGF) - 245 i 
N — 120S olur. 
D K L c ABCD bir paralelkenar | Örnek 1 D 10 C Alan(ABCD) e 
JAB| — 3JKL İ i ç ABCD bir paralelkenar Alan(EFGiH) — (120-66) 
Alan(EFGH) — 648 
IDC| < 2IMN| dei 64S - 24 cm? ise 
AlaABCD BEL 2JAF| FD ğ ve 
e | E Alan(ABCD) — 96 cm? ise 
we e ei Alan(FEC) kaç cm? dir? 
A Ee B 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(KLMN) kaç cm? dir? | Çözüm 
Vi D 4k ç Veriler şekildeki gibi yer- 
A) 14 B) 21 C) 25 D) 35 E) 42 i leştirildiğinde işaretli açı- 
İ ların sinüsleri eşit oldu- 
ğundan alanlar bu açıla- 
rın kolları olan kenarların 
Ş 3: | çarpımı ile orantılıdır. 
ili | ji E ve F orta noktalar olduğunda DEF üçgeninin 
x ABCD bir paralelkenar | Alan(DFC) - 2 2t4k.sinÖ > Alan(DFC) - 85 alanının ABCD paralelkenarının alanına oranı 
: 3 
KL pe il — dir 
ABK bir üçgen | Alan(AFE) - 2 t3ksinÂ — Alan(AFE) — 3S ge 








JAT) 4cm 
3JTEJ — JEK| 2 - 





Yukarıdaki verilere göre, |KT| kaç cm dir? 


A) 4/2 B) 6 ğ 8 D) 12 E)16 





Alan(CEB) — 2 3tk.sinB — Alan(CEB) — 3S 


c İBDJ köşegeni çizildiğinde 
İ ABCD paralelkenarının alanı 
245 olur. 

Alan(FEC) — (24 - 14)S 
Alan(FEC) — 10Sdir. 

24S - 96 cm? olduğundan 








E ve F orta noktalar olduğunda, /DEJ ve /DFJ 
çizgileri, AC) köşegenini 3 eşit parçaya böler. 
Alanlar da şekildeki gibi oranlarır. 


S—4cm? ve Alan(FEC) — 40 cm? bulunur. 
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örtgen 














D ç ABCD bir paralelkenar 
İDEJ 1 (EFJ 
r o İAE|<JBEJ 
© JEF| 6cm 


» 
m 
(url 


İDE| < 7 cmise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


(DF) çizildiğinde DEF 
dik üçgeni oluşur. E ve 





F noktaları kenarların 
orta noktaları olduğun- 





dan DEF üçgeninin 


alanına 3S dersek 
ABCD paralelkenarın 
alanı 8S olur. 


Alan(DEF) 287 — 21cm? -38 > S-7cm? 


Alan(ABCD) - 8S — 8.7 - 56 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
D F c ABCDbir paralelkenar 
(ACJ köşegen 
p (DKJ ve (DEJ kenaror- 
tay 
/ i Taralı bölgelerin alan- 
ları toplamı 30 cm? ise 
Alan(FGC) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 
D 3a Façc FGC—KGAdı. 


|AH|s|HG||JGC)| 
olduğundan |FC| -a 
ise JAK| — Zave 








İKB| —- >Zaolur. 
Dolayısıyla |DF|— 3a 
olur. 


Buna göre şekildeki gibi alan dağılımı yapıldığında 
6S - 30 cm” ise Alan(FGC) -S -5 cm? bulunur. 


WA 








D C ABCD bir paralelke. 
nar 
(BE| — 2JAE| 
ğ ICF - 2BF| 
A E B 
ll verilere göre, lan BOD) oranı 
Aİ BI OR Dİ Bİ 
Soru 2: 
D c ABCD bir paralelke- 
nar 
Fr İAE| -JBEJ 
IBF|J — |FC| 
A E B Alan(DEFC) — 45 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? dir?. 





A) 15 B) 20 C) 25 B) 27 E) 35 
Soru 3: 
D c ABCD bir paralel 
kenar 
/ m(DFE) — 60* 
g0” 2 İCE| — |BEJ 
A R B JAF| — JFBJ 
İDF| 6cm 
İFE| 8cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A)12v/3 B)16/3 C)18/35 D)243 İs 















TAEJ Y/ TDFI // 1BGİ / ICHJ 


& Bir paralelkenarın köşelerinden bir doğruya (d) 


paraleller çizilirse karşılıklı köşelerden çizilen doğ- 


ru parçalarının uzunlukları toplamı eşittir. 


(xstsyaz) 





Örnek 1: 

D c ABCD bir paralelkenar 
(DKI/NALI/ICMI/EN| 
IBN| xxcm 

|CM| — (5x—1) cm 
IDK| & (3x * 6) cm 
JAL| 5cm 





K,L, M, N noktaları d doğrusu üzerinde olduğuna 


göre, x kaç cm dir? 


Çözüm: 

Paralelkenarın karşı 
köşelerinden çizilen 
uzunluklar eşittir. 
5-4-5x—1 — 3xt-6*X 


5X4-4- 4X16 
x-2cm 
bulunur. 





WI 





Örnek 2: 
D ABCD bir paralelkenar 
(AEW/IDFI/IGBIYICHI 
A JCH| s3 cm 
4 ie Z JAE| x4cm 
“E H” |JDFJ <9cmise 
B İBGİ-x kaç cm 
dir? 
Çözüm 
D Şekildeki gibi B nok- 


tasından geçen ve d 






doğrusuna paralel 


> - bir doğru çizelim. 
> Si “ Bu durumda kuralı 





B d uygularsak, 

(4x) 4(3 4x) (94X40 
2X47-Xx19 

xz 2cm bulunur. 





D ABCD bir paralel- 
kenar 

TAEJ / 1DFJ / TCKJ 
Bed 

|CK| 4cm 
JAE| < 6cm 








Yukarıdaki verilere göre, |DF| kaç cm dir? 














A) 14 B) 13 Cc) 12 D) 11 Eğ) 10 
Soru 2: 
ABCD bir paralel- 
kenar 
(DHI Ld 
(BKJ Ld 
(cild 
|IDH| 5cm 
IKB| >3cm 
|CT| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


vV 
A) 1 B)2 C) 2,5 D) 4 E) 4,5 
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GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 


) 























| |AB| — |BC| — |CD| — |DAJ | 





» Kenar uzunlukları eşit olan paralelkenara, eşke- 
nar dörtgen denir. 
x Köşegenler açlortaydır. 
JACI ve (BDJ açıortay 
x Köşegenler dik kesişir ve birbirini ortalar. 
TACI 1 (BDJ 
# Eşkenar dörigen paralelkenarın tüm özelliklerini 
taşır. 
Örnek 1: 
D C ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
m(ÂBC) — 110 
IDA|J — |DE)J ise 
Pi 
m(BAE) - a kaç dere- 
cedir? 


ABCD eşkenar dörtgen 
olduğundan 

IDA| < |DE| < |DC| 
ve m(BCD)— 70' dir. 
DAE ve DCE ikizkenar 


üçgen olacağından 


m(GDE) — 409, m(ÂDE) — 709 ve m(DAE) - 55 





WA 


ABCD bir 


BCE eşkenar 
üçgen ise 

Ea 
m(BDE) —g, 


kaç derecedir? 





BCE eşkenar üçgen olduğundan 
IBE| — |CE| |BCİ| dir. 
ABCD eşkenar dörtgen olduğundan; 
(BC| — |DCJ — JDA| — JAB|dir. 
DCE ikizkenar üçgen olur. 

Pam Pam 
m(CDE) > m(CED) — x 

Pam 
Mm(DEB) - 60* —x olur. 
DCB ikizkenar üçgen olduğundan 
m(GDB) - m(GBD) — a 4 x olur. 
DBE üçgeninin iç açılar toplamı 1809 olduğundan; 
4404 X 4 609 4 60" —-x — 180“ 
> 20-60 


& - 30” bulunur. 


Örnek 3: 
D c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
TACI n (DEJ — (Fİ 
JAE| 3cm i 
JEF| 2cm 
A 3 E 6 B 


(BE| 6cm ise 


JFC| — x kaç cm dir? 


eşkenar dörtgen 

































© g TACI köşegen olduğun- 
dan aynı zamanda açi- 
ortaydır. 

JAB| > 9cmise 
|(AD|<J|CD|> 9cm 
olur. 

AED üçgeninde iç açı- 


, ortay teoreminden 


3 9 
2 |FDİ 
JAFIZ -3.9-26 > J(AF| x VS cm olur. 


ise |FD| < 6 cm ve 


(AE) // CDİ olduğundan AEF — CDF dir. 


AF 
Dolayısıyla dabi RA sek | 


5 > ve ise x3y415cm bulunur. 


Örnek 4: 


D ABCD bir eşkenar 


dörtgen 

(AC) köşegen 

|AE| 12cm 

JEC| 4cm 

JAB| - 4V/5 cm ise 
İDE| — xkaç cm dir? 


(e) 


(BDJ köşegeni çizilirse 
(ACI 1 (BD| olur. 


K noktası köşegenlerin kesim noktası olduğundan 
JAK| 8 em ve |EK| 4 cmdir. 
|AB| - |AD| - 4v/5 cm. 


AKD dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
(45)? — 82 ş (DK? > |DKJ x4cmdir. 


DKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
2-42 442 > x—Ay2 cmbulunur 





WA 


Örnek 5: 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

TEF) 1 JABJ 

|AE| — JECİ 

JEF| 3cm 
m(GAB) — 159 ise 
Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


D C 





|AE| — JEC| 
verildiğinden 

IBDJ köşegeni çizilir- 
se E noktasından 
geçer. 

(ACI L /BDJ olur. 


GU 
O 


Oluşan EAB (15*, 75”, 909) dik üçgeninden 
|EF| 3 cmise |AB| - i2 cmdir. 
Çevre(ABCD) > 12.4 - 48 cm bulunur. 


Örnek 6: 
D C ABCD bir eşkenar 
dörigen 
(DHI 1 /BCI 
|IBH| 2cm 
i |HG| 1 cm ise 
|AC| kaç cm dir? 


pa ai 
— 


Şekildeki (ADI 
kenarının doğrul- 
tusuna |CEJ 1 (JAR) 
çizelim. 

EDC dik üçgenininde 
pisagor bağıntısından, 
JEC| > 2v2 cm dir. 


gibi 





A B 


AEC dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
JACJ2 — (0/2)? 442 > JAC| — 2vV6 cm bulunur. 


ç 
o) 
2 
yo 
:© 
m 
D. 
e) 
E 
© 
—Z 
en 
ui 
be 
o 
bei 
Gİ 
pa 
Ks 
ö 
pu 
T 
st 
oz 
— 
LU 
O 
Deri 
O 








| 
| 
| 








GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 

















Soru 1: 
D G ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
IDE| - (BC) 
sm(ECB) — m(GEB) 
A > M(ADE) <o 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 15 B) 18 Cc) 30 B) 36 E) 45 
Soru 2: 
D c ABCD bir eşkenar 
> > dörtgen 
İŞ (ACJ köşegen 
ç IDEJ 1 (BoJ 
2|CFJ — JAF| 
A 3 m(CDE) — & 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 








4 
A) 15 B) 20 C) 25 D) 30 E) 45 
Soru 3: 
D c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
JAE| — |EB| 
|AB| — JEC| 
m(DAE) — 109 
m(ÂEB) — 80* 
m(ÖCE) - & 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
4 
A) S5 B) 10 C) 15 D) 20 E) 25 


wWdJ4 





ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

TACI köşegen 
IBEJ 1 JAD| 
İAE| — JED| 
m(BFĞ) - 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 45 


Soru 5: 


o 


v 
B) 60 


C) 65 


Yukarıdaki verilere göre, Xx 


Mi 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 





B 


C) 64 


D) 70 E) 75 


ABCD bir eşkenar 
dötgen 
(AFI açıortay 

Fe (DK| 

LABJ / (FE) // IDCJ 
IDC| <6 cm 

JFE| 4cm 

IKB| —Xx 


kaç cm dir? 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

IDEJ açıortay 
m(DEB) - 96“ 
m(DAB) —o 


/ 
D) 66 E) 68 


Ke 
lw 
, UN 
w i 
———— a m m m m m m —ğ—ğ—ğ—ğ—ğ— 























x Eşkenar dörtgönin farklı kenarlarına ait yükseklik- 
leri eşittir 
Alan(ABCD) -a.h 





) 





A B 


#x Eşkenar dörtgenin köşegenleri dik kesiştiğinden, 
alanı köşegenlerinin çarpımının yarısıdır. 







|ACI.JBD| 


Alan(ABCD) — > 








Örnek 1: 
D c ABCD bir eşkenar 
> dörtgen 
Ho (DH| LJBCJ 
|CH| < 2cm 
IDH| <8 cm 
JAE| > 10 cm ise 
A B E |DE| kaçcmdir? 


7 
ni 
& 


ABCD eşkenar dört- 
gen olduğundan yük- 


U 
(0) 





IN 


seklikleri eşit uzunluk- 
tadır. 

(DK| 1 JABI çizildi- 
ğinde |DK| - 8 cm ve 
DAK ve DCH eş 


üçgenler olduğundan 





AZ2K B E 
bönesiiesiideaziz  « YUN 1 

JAK| <2 cm olur. 

DKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 

İDE|? -82 487” > |DE| - 8vV2 cm bulunur. 


Örnek 2: 
E3 D ç ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
i (EK) 1 (EC) 
; IFK| <2 cm 
A K B JEF| 4cm 
|ED| <3 cmise 
Alan(BDF) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 
E 3 D ç EDF dik üçgeninde 


n |IFD| -S5cmdir. 
(EK), ABCD eşkenar 
dörtgeninin yüksekli- 
ğidir. 


Eşkenar dörtgende yükseklikler eşit uzunlukta ol- 
duğundan, 
JEK| - |BH| < 6cmdir. 


Alan(BDF) — 256 — Alan(BDF) — 15 cm? bulunur. 


TRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 


E 


z 
O 
LU 
© 

















TRİ - Paralelkenar - Esl 






kenar Dörigen 


E 


GEOM 








Örnek 3: 

ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

(DEJ 1 JABJ 

JEB| -8cm 

İDE| — 12cm ise 
Alan(EBCD) kaç cm? 
dir? 


D GC 











Çözüm: 
D c İAE| —x denilirse 

JAD| -x48 olur. 
AED dik üçgeninde pi- 

x*8/ Siz sagor bağıntısından 
X48)—x2 4 122 
x-5cem bulunur. 

A Xx E 8 B 


Alan(ABCD) > 13.12 - 156 cm? 
Alan(DAE) - — 





2 2 N 
5 - 30 cm” olduğundan 


Alan(EBCD) - 156 -30 - 126 cm? olur, 


Örnek 4: 
Çevresi 24 cm olan bir eşkenar dörtgenin bir kö- 
şegeni 8 cm olduğuna göre, alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 

c Bu eşkenar dörtgenin 
bir kenarı 6 cm dir. 
Köşegenler birbirini dik 
kestiği ve ortaladığı 
için yandaki şekli esas 
alarak çözüm yapar- 
sak, 





İDE) — (EB| < 4&m 
|AE|? 442-6? > |JAE| -2/5cm ve 
JAC| - 4/5 cm bulunur. 


8.45 
2 





Alan(ABCD) — 16v5 cm? olur. 





WI 


c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 


Yukarıdaki ABCD eşkenar dörtgeni, herbirinin alanı 
1 birimkare olan 25 eş eşkenar dörtgenden oluşmuş. 
tur. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


V 
A) 11 B) 11,5 C) 12 D) 13 E) 13,5 
Soru 2: 
D c ABCD bir eşkenar 

dörtgen 
m(DAĞ) —m(AEb) 

A 5 B 11 E ü M 
|BE| <iicm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 20 B) 24 C) 32 D) 40 E) 60 


Soru 3: 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

(BDI köşegen 
(ECJ L (DCI 

İDFJ — JFB| 
İCE| 6cm 
JFE| <5 cm 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Aso BS cs 0 


> E) 40 
















TEST - 1 





ABCD bir 
paralelkenar 
m(ÂFE) z m(EFö) 


m(EAR) — 50* 
m(FEA) —a 


ABCD bir 
paralelkenar 


(DEJ 1 (ABI 
F (DFJ L (BCJ 


| 

| 

| 

| 

— 
| 

| 

| 

| 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 11 B12 C)14 D1i5 E)16 
3. D c ABCD bir para- 
lelkenar 
(DBINICEJ -1F) 
JAE| — |EBİ| 
A E B 


Alan(ABCD) oranı 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EFB) 


kaçtır? 





4. D c ABCDbir 
paralelkenar 
6 (ACI köşegen 
JAE| - |EBİ 
5 iü JAD| 6cm 
İJEC| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 5 B) 6 C) 7 D)8 E) 9 
i 5. D E c ABCD bir paralelke- 
nar 
| (AEJ m IDGİJ > £F) 
bej - Jec 
i JAG| - Zem 
D 5 pe ese JEF| 5cm 
|(BG| 3cm 
JAF| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


49 25 
A) 5 B) 7 Cc)8 D) E) > 
ABCD bir 


paralelkenar 


IBFJ açıortay 





: 6 D E c 
5 

E 

2 

A Xx B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


(BFJ 1 JEFİ 
İDE| 5cm 
|(EA| <—2cm 
JAB| >x 


li 
— 
b 


e | 


enar Dörigen 


Z 
YİN 


<enar - EŞİ 


Ks) 
9 
B 

fi 

i 

EZ 

ii 

-— 

(ei 
ME 

PN 








OMETRİ - Paralelkenar - Esi 


enar Dörigen 


in, 
ga 


Li 


4 


7 




















ABCD bir para- 
lelkenar 

IBHI 1 JECİ 
m(ÖCE) - 309 
JEF| -3v3 cm 
JFH| 2.3 cm 
JEAJ| -3.cm 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)9 B)7 


C) 6 D)5 E3 


c ABCD bir paralelke- 
nar 
IDF açıortay 


IFEJ 1 JDCJ 
JAF| — 2JEF| 
B lAD| — JEC| 
mi 
m(FAB) - 40* 
zi 
m(EBC) —a 


Yukarıdaki verilere göre, &« kaç derecedir? 


A) 35 


B) 45 


C)55 D6O E)75 


ABCD bir paralel- 
kenar 

GC, B, G doğrusal 
m(ÂEĞ) - m(GEĞ) 





JAFJ —2JFB| 
JEC| < 20cm 
JAE| 8cm 
|BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


WI 


ABC bir ikiz 
nar Üçgen 


b 


nar dörtgen 
JAG| — IBG|. 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin 
çevresi kaç cm dir? 
A) 24 B)36 o(C)40 


D)45 Ey 


11. D E1C ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

(BD) köşegen 
(FHI 1 JADJ 

JEC| xicm 
İFH| 4cm 


(BC| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DFE) kaç cm? 
dir? 
C) 14 


D)16 o E)18 


ABCD bir eşke- 
nar dörtgen 
(BE| açıortay 
JAC| 24cm 
JAE| —- 13cm 
|İBE| 4cm 


e 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


B)54 C)50 D)48 E)40 








BFED bir &şke. 





















C ABCD bir para- 
lelkenar 


IFGI açıortay 
m(OCE) — 20 





m(GER) - 35” 
m(EGB) — 60” 
m(ÂDE) — o 


i 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)40 o B)45 C)50 D)S5 E)60 


ABCD bir paralelke- 


D 
L OİKUYJABI 


6 © m(ADE) < mEDo) 
(CL|<JLB| 6cm 
|KLJ < 10cm 


Yukarldaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


ABCD bir 
paralelkenar 
(ADI 1 (DEJ 
(CFJ 1 (BFJ 
(BFJ açıortay 
JEB| -3cm 





JAB| Xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 13 


B15  C)17 





Wa 


|EC| - 12cm 


D C ABCD bir paralelkenar 
|FCJ -3JBF| 
(EB| — 4JAE| 
F 
A E B 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 100 cm? ol- 
duğuna göre, Alan(EBF) kaç cm? dir? 


A)5 B)8 C) 10 D) 15 E) 18 
D 1 K 2 ç ABCDbir 
paralelkenar 
(ACI köşegen 
JAL| <|DK|1 cm 
|KC|-|LB| 2 cm 
A 1 L 2 B 


Yukarıdaki verilere göre, et oranı kaçtır? 


D c ABCD bir paralelke- 
nar 

(ACI köşegen 

F, köşegenlerin 
kesim noktası 
m(BER)<m(FEB) 
JAE| -4cm 

JEB| 6cm 





Yukarıdaki verilere göre, |KE| kaç cm dir? 


11 


Ji ız 
7 


D) 


KU 
aa 


A) 1 B) c) 


) GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 














C 
(v) 
© 
E 
:O 
a 
1. 
G 
C 
© 
paya 
Un 
LL 
' 
1. 
5 
peni 
© 
pa 
5 
G 
LE 
o 
nm. 
ez 
— 
p- 
O 
ULJ 
O 

















D © ABCDbirparaleke- : 10. 





nar 
(DFJ 1 (FBJ 

Pa << 
m(ÂDE) - m(EDE) 
JEF| s6 cm 
F IFB| 8cm 
İDE| <- 24cm 





Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 








E 12 A 


ABCD bir eşkenar dörtgen 
E, A, B doğrusal, JED| 1 (DAJ 
İDE| — |DBİ, JAE| <12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 








A) 100 B) 90 C) 80 D) 70 E) 60 
) ) ) ) A)12 B)i2.8 C)18 D)18/3 E)>7 
8. D G ABCD bir paralelke- ; 11. ABCD bir eşkenar 
g Ter dörtgen 
E, köşegenlerin ke- (EFI 1 (GFI 
> sim noktası İDE| <5cm 
F 
2 IBG| 6cm JEA| 2cm 
A x B JAF| 2cm 7 IBF| 1cm 
ABLA z (DB| —x 
Yukarıdaki şekilde Çevre(ABCD) — 36 cm Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 
A) 211 B) 2v13 C) 2v14 
A) 18 B)15 o C)12 D)10  E)8 D) 2Y18 E) 2/7 
9 D E Cc  ABCD bir para- 12. D C ABCD bir eşke- 
lelkenar nar dörtgen 
© O ÇEHİLJAFI (DBJ köşegen 
e e 
z - BF| — |CF| AEJ 1 (CEJ 
İDE| — JEC| JAE|- 6cm 
JAF| — 24 cm |KCJ 10cm 
Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) —- 160 cm? 
olduğuna göre, |JEH| kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, |EK| kaç cm dir? 
A) 5 B) 6 Cc) 7 D) 9 E) 12 A)7 B) 8 Cc) 9 D) 10 E) 11 
2D YAR EE ö-D TA B-D DA 10-0 Te 12-8 














TEST -3 





D C ABCDbir paralelke- 
gi J nar 
(DBJ köşegen 
|DE| — JEB| 
JAF| — JEC| 
ayi pan o 
B mEcb) — 40 
” M(AFE) —ao 
£ 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)65 B)70 C)75 D8O E85 


ABCD bir paralel- 
kenar 


m(DCİ) <m(FCB) 
x İDE| -3(GE| 
İFB| -8cm 
AF) -2cm 
|BE| —x 


D C 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 BB  ©4 Dz 


E x GC ABCDbir paralelke- 
al 


nar 
BN 
16 (AGI ve (DGJ açıor- 
tay 
le 
A 


(GF) 1 JADJ 
(BEJ 1 (DCJ 
JAF| - 16cm 
IDF| 4cm 
JEC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)8 B) 10 C) 12 D) 16 E) 20 


WI 


E Cc ABCDbir paralelke- 
nar 
g EK) N (PCI — 41) 
e) 3İFK| — 2(BK| 
F K B JAFİ — |DEJ 
IKL| <4 cm 
JEL| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 10 B) 9 Cc) 8 D)7 E)6 


D c ABCD bir para- 
lelkenar 
r TİACINIDEJ|-4Kj 
ACI / TEFI 
ICF) — |FBJ 
JAK| <2.cm 
JEF| —x 


A E B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


B) 2 E)4 


ABCD bir paralelke- 
x nar 
Ni (AE| açıortay 
g8 : (AEJ 1 TEF) 
a M(ABG) — 1209 
z (BC| -12cm 
lAE| -8v/3 cm 
JFE| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) V3 B)2 Cc 3 DB E4 
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enar Dörigen 


iz 
EL 


ETRİ - Paralelkenar - Eşi 


) GEOM 











ABCD bir 
ielkenar 


(DBI // TAKI 
(AKI L (CKİ 
|KL| — |LBJ 
m(BDG) — 40* 
m(KGB) — a 


para- 


Yukarıdaki verilere göre, «& kaç derecedir? 


D)25 OE)30 


DİE Cc ABCDbir paralelke- 


nar 
LEF) 4 JABI 
İDE| <icm 
IFB| 3cm 


JEF| Xx 


Şekilde Alan(FBCE) — Alan(AFED) - 6 cm? 
olduğuna göre, x kaç cmdir? 


A)2 BV6 ©3 D) 4 p) 6 


c ABCDbir 
paralelkenar 
(ACI ve (BDİ köşe- 
gen 
Alan(EKU) > 4 cm? 
Alan(CLB) - 9 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)160 B)170 C)180 D)200 E)220 


a a SD OE 


b 1. D c 
H 
4 
ii 
z A B E 


; 
; 

: 12 
; a 
i 

; 

i 

; 

j 

; 

: 

i 

: 

: 

: 

: 


10. ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

(EFİ // (ABJ 

IFC < (DG) 
m(OCİ) — 30: * 
m(DAB) — 80» 
m(EFB) —-a 





A B 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)120 B)135 C)140 D)145 E) 155 


ABCD bir eşke- 
nar dörtgen 
(EFI 1 JACI 
IFH| 2cm 
|İHE| 4cm 
JAC| 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? | 


D)48 E)60 


Cc ABCD bir eşkenar 


D 
Nİ N 
dörtgen 
m(GDE) - 30” 
E BE) -JEGj 
|DE| x 12cm 
IDB| —x 
B 


A 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6/3 B)13 C)s/3 D)15 EE 





75 gg gg gn ig 12-6 























Yukaridaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


A)8 B)10 C) 12 D) 14 E) 16 
D M c ABCD bir paralelke- 
nar 
” MKL ve EFT birer 
üçgen 
M,L, E, T bulunduk- 
A L B ları kenarların orta 


noktaları 
Alan(EFT) 5 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A) 90 


B) 80 


D c ABCD bir paralel- 
kenar 

(BD) köşegen 
İDE| - |FB| 





Yukarıdaki şekilde AFD ve DEC üçgenlerinin 
alanları toplamı 45 cm? olduğuna göre, para- 
lelkenarın alanı kaç cm? dir? 


A6O  B)75 


WA 








TEST - 4 
E ABCD bir D c ABCD bir paralel- 
i paralelkenar kenar 

EBF dik üçgen r İAE| <|JEB| 

(EBİ 1 JEFJ IBF| < |FC| 

(ED| — |DF| > / Alan(KEF) > 6 cm? 

B c r |BC| <3İFCJ 
JAB) -2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


KLMN ve PRTY birer 
paralelkenar 
IKNI / THEJ 

“(YT iHGi 
E,F G,H noktaları 
ABCD dörtgeninin 
orta noktaları 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar toplamı- 
nın EFGH dörtgeninin alanına oranı kaçtır? 


ni 
2 


A) B) 5 01 De EZ 





D C 
nar 
(ACI n (DFJ — SEP 
* |DE| - |BFJ 
|(AD| s6 cm 
JAE| <-7cm 
? |CF| <9em 


Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 


A) 2/29 B)10 C)2vV33 D)12 E)2v35 


ABCD bir paralelke- 


enar Dörigen 


Eşk 


) GEOMETRİ - Paralelkenar - 
































7. ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
(EHİ 1 (ACI 
(GFJ 1 (BC) 
IGHJ > |HG| 
(DG| — JECİ 
(BF| 2cm 
JFC| < 7cm 
Yukarıdaki verilere göre, |EC| kaç cm dir? 
A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 
8. D c ABCD bir paralelke- 
nar 
LAFI n |(CEJ — (G) 
r Oo İAE| <JEB| 
|CF| — 2JBF| 
A E B 
Alan(AEG) — 3 cm? 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 
A45 B)48  C)SO D)57 E)60 
C 
0) 
Pp 
8 9. ABCD bir paralelke- 
me nar 
0) 
5 E, K, B doğrusal 
ii (BF| - |FCİ 
Alan(CEF) - 8 cm” 
Alan(KFB) — 3 cm? 
> 
- 
g Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? 
i dir? 
Ez 
z A)8 B) 9 C) 10 D) 12 E) 14 
O 
LU —— si eksiği 
ö LE 28. 3-0 


) 





WAJJ 


10. D c ABCD bir eşkenar. 
dörtgen 

E (EF) / TABİ 

Alan(ABFE) 40 cm? 

Alan(FBC) — 30 op? 


Alan(DEFC)—20 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, 





oranı kaçtır? 


10 


AŞ B3 OS De 3 


ABCD bir eşke- 
nar dörtgen 
4 İRİLIDEJ 
JAD| - |DE| 
E |BE| 3cm 
JEC| — 10cm 
JAF|—x 


11. D — 


> 
w 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


B)8 c)9 D) 10 E) 12 


12. D E ç ABCD bir 
paralelkenar 
AFED eşkenar 

L dörtgen 


(DU) 1 (8GI 


> 
7 
a 


IDC| x i2cm 
IDK| 6cm 


Yukarıdaki verilenlere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


D)54 o E)48 





































DİKDÖRTGEN - KARE 





Dikdörigen 
D Cc 


A a B 
| 
Bütün iç açıları 909 olan dörtgenlere dikdörtgen 


* 


denir. 


ie 


Karşılıklı kenarlar birbirine eşittir. 


kia 


Dikdörtgende köşegenler birbirine eşittir ve köşe- 
genler birbirini ortalar. 


| |AC| > |BD| | 
Alan(ABCD) <a.b | 
Çevre(ABCD) — 2.(a * b) | 









WA 


Örnek 1: 
D C ABCD bir dikdörtgen 
F köşegenlerin kesi- 


şim noktası 
Emi 
m(OCİ) - 20* 
e 
m(ABE) — 30“ 
|IFC| — |FE| 
JEC| < 12cm ise 
|AE| < xkaçcmdir? 





Köşegenler çizildiğinde 
Pi 
m(DCF) — 20" 
Pa 
m(FBA) — 20* ve 
Pm 
m(FAB) — 20" olur. 
FEB ikizkenar 





üçgeninde 
Zi Pa 
açılar yazıldığında m(EFB) — 80” olur. m(AFE) - 60* 
ve ACE (30'-60*-909) olur. |JAC| — 12 cm iken 
İAE| — x — 43 cm bulunur. 








Örnek 2: 

ABCD bir dikdörtgen 
(BD) n (CF) > (Kİ) 
(BD // JAFJ 

JCK| <8cm 

JEF| > 5cm ise 
İKE| — x kaç cm dir? 





(ACI köşegeni çizildi- 
ğinde JAH| — |HCİJ 
olur ve (BDJ // (AF| 
olduğundan AFC üç- 
geninde 

|CK|J  |KF| 8cm 

olur. 





(CKJ| <İKF| <x45-8 > x-3cmbulunur. 


Örnek 3: 
ABCD bir dikdörtgen 
(BD| - |CEJ 
Pa 
m(BCE) — 15“ 
Pi 
mM(ABD) — 35” ise 
Pi 
m(AEC) - o kaç dere- 
cedir? 


(ACI köşegeni çizildi- 
ğinde 

(BD| < |AC| < |CE| 
olduğundan ACE, tepe 
açısı 70" olan bir ikizke- 
nar Üüçgendir. 





Bu durumda taban açıları 55 derece olcağından 
Pa Pi 
M(EAC) — m(AEC) — 559 bulunur. 


GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 














GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 























Örnek 4: 

D c ABCD bir dikdörtgen 
E; köşegenlerin kesim 
noktası 

E Çevre(DAE)—16 cm 
|(AB| <8 cm ise 

A 8 B Alan(DAE) kaç 
cm? dir? 

Çözüm: 

D ç Çevre(DAE)—2x*-y - 16 

DAB üçgeninde pisagor 


bağıntısından 
4x2 —y? -64 
(2x-y)(2x*y) > 64 


my eya 


4 16 





xs5cm, ys6cmolur. 
Alan(DAE) — Hani pi Ni Se — 12 cm? bulunur. 





Örnek 5: 

D G ABCD bir dikdörtgen 
ICF||FB| 
|AE|<|EB| 
|GF| s 2 cmise 





|DG| — x kaç cm 
dir? 





LFHI / TABI 





çizildiğinde 

IFHİ xaiken 
JAE| -JEB)|—2a ve 
|DC| & 4a olur. 








(HEJ / 1DCI ise 


DCG — FHG olur ve 


a 


2 
ZE 7 yazılır IDGİ| sx cm bulunur. 


Wa 


Örnek 6: 


D Cc R C 

Nal Vs 

A E B E B 
ABCD dikdörtgeni AB kenarı üzerinden uygun bir E 


noktası seçilerek DE ekseni boyunca katlanıyor ve A 
noktası (BDJ köşegeni üzerine geliyor. 


A' noktası köşegenlerin kesim noktası olduğuna 
göre, m(OBE) kaç derecedir? 


Çözüm: 

A” köşegenlerin ke- 
sim noktası olduğun- 
dan AA” uzatıldığın- 
da C köşesinden 
geçer. 

IDEJ, KDB açısının 
açıortayı olur. 
Dolayısıyla |DA| — |DA'| — JAA'| —kolur. 


| 
| 
JAT| > |TATJ < & olur ve « — 309 bulunur. İ | 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 








Örnek 7: 

ABCD bir dikdörtgen 
(EHİ 1 (HGJ 

IDE| -2cm 

JEA| 4cm 

JAH| x 3 cmise 
|EC| — x kaç cm dir? 


D GC 











A 3 H B 


D ç Açılar yazıldığnıda 





EAH — HBC olur. 
gs JAD|-JBC| -6cmise 
IHB| <8 cm 
JEH| > 5 cm ve 
IHG| 10 cm olur. 
EHC üçgeninde pisagor bağıntısından ; 


Xx — 52 4 10Zisex - 5V/5 cm bulunur. 








 Alan(ABCD) 
2 











c ABCD dikdörigeni 
9 tane eş dikdörtgen- 
den oluşmuştur. 


Bu dikdörtgenlerden 
her birinin çevresi 

21 cm olduğuna göre, 
ABCD dikdörtgeninin 
çevresi kaç cm dir? 


p Sa 5a c Kenar uzunlukları 

2a Şekildeki gibi yazıl- 
dığında her bir dik- 
dörtgenin çevresi 
14a - 21 cm olduğu 
görülür. 





A sa Sa B 
Çevre(ABCD) - 38a — 57 cm bulunur. 


Örnek 9: 

ABCD bir dikdörtgen 
2JAF| — |FB| 
Alan(AGF) — 2 cm? ve 
Alan(DGE) 30 cm? 
ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


D GC 
GC 
Ze ve 
İ Ak FE #k B 
D C 
İN 


F B E 


o 








Şekil iki farklı açıdan incelendiğinde 
A 
LEED) 0546-5430 


S — 12 cm? bulunur. 


—— — 42 ise Alan(ABCD) — 84 cm? bulunur. 





WI 


' 
' 
: 
: 
HN 
, 
: 
: 
' 
ri 
: 
: 
: 
: 
, 
' 
; 
: 
; 
; 
' 
: 














A B 


* 


Paralelkenarda olduğu gibi, karşılıklı iki köşenin 
köşegenlere uzaklıkları eşittir. 


| JAF| - |CE| | 


P noktası köşegen üzerinde bir nokta olmak 


* 


üzere, ABP ve BCP üçgenlerinin alanları eşittir. 


| Alan(aBp) - Alanacr) | 


| Aan(aDP) - Alan(GDp) | 





(> e A 
(OE Keve 











Örnek 1: 
D c ABCD bir dikdörtgen 
Ş P e (BDJ 
JAE| - |BEJ 
Alan(CDP) — 15 cm? 
İnan sana i  AlanAEPD) -32 cm? 
ise Alan(BCP) kaç 
cm? dir? 
Çözüm: 
D c İAPI cizildiğinde APD 
(Bİ ve CDP üçgenlerinin 
87 alanları ve ABP ve BCP 
üçgenlerinin alanları 
<2 © eşittir. 
A E B 


Alan(APD) — Alan(CDP) — 15 cm? 
Alan(AEP) — 32 - 15 - 17 cm? 
Alan(ABP) — Alan(BCP) — 2.17 - 34 cm? 


© 
po 
te) 
Z 
: 
C 
© 
O 
© 
:0 
© 
4 
a 
: 
Ez 
b 
LL 
z 
O 
LEŞ 
o 
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© 
m 
Z 
: 
ç 
(0) 
© 
yi 
:O 
© 
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oz 
— 
LL 
z 
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LI 
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Soru 1: 
5 ç — ABCDbir dikdörtgen 
K; köşegenlerin ke- 
K sim noktası 
|EB|-JDE|<|JAC| 
A B m(ÂKE) -—d 
E 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A 
A) 20 B) 25 C) 30 D) 35 E) 40 
Soru 2: 
D ç ABCDbir dikdörtgen 
AKİ < |KG| 
IFM| < |JMB| 
19 ağ (DF| - 10cm 
B 
M 
F 
Yukarıdaki verilere göre, |KM| kaç cm dir? 
A 
A) 4 B) 5 G) 6 D)7 E)8 
Soru 3: 


Çevresi 28 cm ve alanı 46 cm? olan bir dikdört- 
genin köşegen uzunluğu kaç cm dir? 


A)5V/3 B)2/22 C)sY40 D)10 EB) 2v58 


WA 


Soru 4: 


D G 
EF) 1 JEKJ 
* aj6Kl — JkB) 
ii 2JAF|  |DFJ 
A 8 2 B JAR 8: 
(EB| -2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


A) 4v2 ğ) ev5 Cc) 8v2 


D)10Vv2 E)i25 
Soru 5: 
D E G ABCD bir dikdörtgen 
2 IDE| < |EC| 
G 


Alan(EGC) — 3 cm? 


li Alan(GFB) — 14 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 24 B) 27 GC) 30 D) 36 E) 44 


Soru 6: 


Bir dikdörtgenin bir kenarı Zü kadar küçültülür- 
se alanının değişmemesi için diğer kenarı hangi 


oranda arttırılmalıdır? 


4 2 V İ 
My Be c) > D) E) 5 


ABCD bir dikdörtgen 























Ler! 


EBFD bir dörtgen 


ABCD dikdörtgeni 
beş eş dikdörtgene 
ayrılmıştır. 
Çevre(ABCD) — 28 cm 
JAD| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 


Aİ 





A 


B) v2 


ÖN 


D)2 E) 2v2 


ABCD bir dikdörtgen 
(DBJ köşegen 

(DK| > |KG| 
İDEJSJEL|>|LB| 
Alan(BCKL) — 16 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? dir? 


A4 


Aza 





Soru 9; 


B) 6 


B) 18 


Z 
Ğ)8 


lıkları toplamı kaç cm dir? 


C) 16 


D) 10 E) 12 


Çevresi 48 cm olan bir dikdörtgenin köşegen- 
lerinin kesişme noktasının komşu iki kenara uzak- 


UN 


D) 15 


j)1i2 


WI 














B 


& Dikdörtgen içindeki veya dışındaki herhangi bir 
noktanın karşılıklı köşelere uzaklıklarının karelerinin 
toplamı eşittir. 


| ız -yşe 
£ 





Örnek 1: 
p ABCD bir dikdörtgen 
b A e Aş PR) 
JIPC| <4cm 
IPD| 6cm 
A 8 B JAB| <8cm 


P noktası dikdörtgenin dış bölgesinde bir nokta ise 
|AP| kaç cm dir? 


Çözüm: 
PAB üçgeninde |PA|? * |PBJ2-64 ...(1) 
|PDJ|? * |PBJ? — |JPAJ? * JPcj? 

6” 4 |PBJ? — |PAJ? 4 42 
IPA|? - (PBJ? -20 ...(9) 


(1) ve (2) den |PA| — V42 cm bulunur. 

















D G ABCD bir dikdörtgen 
JAEJ 1 JEBİ 
İDE| — 2JEB| 
|EC| — 3 cm 
| lAB| - 39 cm 
i 8 B. ÇAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Ni . P ae 
A) 2/3 B)4 C) 3vy2 D)3/8  E)4v2 














GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 























Kare 


> Dört kenarı eşit ve köşe açıları 909 olan dörtgene 
kare denir. 


D â C 


A 


a B 
| Çevre(ABCD) — 4a | Alan(ABCD) — a? | 
Karenin köşegenleri eşittir. 


| (ACI - (BD| -av? | 


Köşegenler birbirine diktir. 


* 


e 


Köşegenler açıortaydır. 





ABCD bir kare 

CDE bir üçgen 

|BD| — 10cm 

JBE| 7cm ise 
|CE| — x kaç cm dir? 





ABCD karesinin JAC| 
köşegenini çizersek, CKE 
dik üçgeni oluşur. 

CKE dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından, 

X 52 4 122 

x - İ3 cm bulunur. 





WI 















Örnek 2: 























ABCD ve BEFK D C ABCD ve AEFG 
birer kare birer kare 
T ve P karelerin kö. N İDE| <10cm 
şegenlerinin kesim ii Taralı bölgenin alanı 
noktası 30 cm? ise 
(TL| 380cm Alan(ABCD) kaç cm? 
|LPJ — YO cm ise a VE: B dir? 
£ 
|AB|—x kaç cm 
dir? çözüm: i 
D Eİ C ABCD karesinin bir 
; kenarı a cm ve 
(BDJ ve IBFJ köşe Ri AEFG karesinin bir 
genleri çizilirse (BLU, a : kenarı b cm olsun. 
BPT dik üçgeninin i İDE| - 10 cm oldu- 
açlortayıdır. ğundan, 
|BP| - a ise SA b E B a? 4 b” — 100cm7dir. 
(BT| — 3a olur. Taralı bölgenin alanı 30 cm? olduğundan, 
a2 -b? -30cm”dir. 
BPT üçgeninde pisagor bağıntısından Bu durumda, Alan(ABCD) — a? — 65 cm? bulunur. 
(4v10)7 — a? 4 (3a)2>a—4cmolur. 
(BD| -6a- 24cmise |AB| -x- 12V/2 cm bulunur. Ümeki5: 
ABCD bir kare 
Örnek 3: AGE bir üçgen 
Dx E c ABCD bir kare JAC| - |CG| -6v/2.cm 
EFG bir dik üçgen |AE| — JEBİ ise 
JEFJ 1 JEGJ |GFJ — x kaç cm dir? 
IFA| —icm | 
FA 6 B 6 & JABJ — |BGJ - 6cm 
ise |DE| — x kaç cm | ği 
dir? Çözüm: 
siz. G Şekildeki gibi (GBJ çi- 
özüm: 
ç e zilirse, F noktası ABG 
D Xx E C Şekildeki gibi . Ni , 
ii üçgensel bölgesinin 
(EH) L (FGJ çizlirse z 4 
i ağırlık merkezi olur. 
6 JEH| <6 cm, 
Aİ eğ İ Bu durumda, 
Si ig |BF| - 2JCF| -4cm 
MAX HE&xB 6 Gg İHB| <6-xolur. ii 


EFG dik üçgeninde öklit bağıntısını uygularsak, 
6x4 1).(2—-x) 


A3 E 3B 
BFE (3 - 4 - 5) dik üçgeninden |EF| — 5 cm ve 
> X-11X424-05 x-3cmbulunur İGF| —x <2. JEF| 2.5 - 10cm bulunur. 


(Karenin bir kenarı 6 cm olduğundan x — 8 cm olamaz) 





mM 





Soru 1: 
E ABCD bir kare 
A,C, E noktaları 
m ç doğrusal 
2 |AB| — 2cm 
|BE| <2cm 
M(EBÜ) - a 
A v2 B 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 10 8) 15 Cc) 20 D) 25 E) 30 
Soru 2: 
D C ABCD bir kare 
b <a F, Köşegenlerin 
| E kesim noktası 
4 İDEJ 1 JEB| 
|BE| -4cm 
ğ 2 |FE| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


4 
A)8 B)6V2 oC)2y21 D) 6v6 E) 10 
Soru 3: 

D G ABCD bir kare 

Yü IDEJ 1 JEBJ 
z |(EB| 5cm 
|İDE| < At cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 12 B) 14 C) 16 D) 18 E) 20 





© 
o 
TG 
Z 
lm 
© 
o) 
2 
O 
“3 
Z 
a 
: 
2 
— 
LL 
ö 
LU 
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Örnek 2: Soru 4: 
ABCD bir dikdört BOD bir dikdö 
> Karede aşağıdaki gibi benzerlik (eşlik) sorularına Ti Ne ; ei n Si R ir iken 
dikkat edilmelidir. N BGİFE bir kare Soru 1: E; köşegenlerin 
- e |AD| 4cm : ” ABCD bir kare kesim noktası 
CG| — i <5 N 
N a |CGİ <38cmise AEB bir dik üçgen M(DCE) - 35 
FK| — x kaç cmdi Zi : 
IFKİ ç cm dir? (AEJ 1 (BEJ m(ECB) — 10 
E 
|AE| 7cm |EG| < |EF| 
Va ei Çözüm: - |BE| 5cm |CF| 6 cm 
z G 3 ç GBCdiküçgeninde AF —x 
a EBGF karesinin bir : i 
E 
ii danla kenarının 5 cm İ Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? 
| ABF < DAE olduğu görülür. İ o Yukarıdaki verilere göre, |EC)| kaç cm dir? 
/ A) 12 B)8 0) 6 D) 5 E)4 
GİNE A) 10 B) 11 C12  D)13 E)15 | 
Örnek 1: i O BCG ve BEK benzer üçgenler olduklarından, | Soru 2: 
D c O ABCDbirkare b 4 3 5 i Soru5: 
ii gi li bulunur. | 5 fe ABCD bir kare i 
(AEJ 1 (BEJ — .. çe b E ABCD bir dikdörtgen 
i X 
/BE| -3cm a MU DİN Le IDE| -2 cm 
> |AE| <4 cm ise 7 Örnek3 (DE|-JER) - 2 : |AE| 6cm 
P — -2cm 
İDE| -x kaçcmdir? $£ p e ABCD bir kare ÖF ABI 8 |BE| <8 cm 
, pi — cm , 
| | (DEJ 1 JAFI ar LT |EC| < x 
i 4 (GFILAFI A B 
F (AB) -5cm Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 
| : JAE| - 2cm ise / Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
| 1.Yok: ” A4 B2S Os YAZ Be | 
JEF| kaç cm dir? | V 
(DHI 1 JAEJ çizilir ve KA 5 B i A)3vY2 B)a2 C)5v3 D) 6 E) 6v2 
açılar şekildeki gibi 
yazılırsa ABE ve DAHeş | Çözüm: 
dik üçgenler oldukları K AED dik üçgeninde pi- Soru 3: - 
görülür. sagor bağıntısından e E ABC bir dik üçgen oru 6: 
: IDE| — YP cm dir. DEFA bir kare D F C ABCD bir dikdörtgen 
v e R 
| Çi | < ABI 1 (ACI JAE| - 6cm 
l El DHE dik üçgeninde pisagor bağıntısında, ; Şekildeki gibi, AED dik oO| |AB|—- 5 cm |EB| - 5cm 
8 242412 > x—yi7cmbulunur £ üçgenine eş CKD dik : © İBCİ-18cm (AB| <> 7cm 
| 5 üçgenini çizersek, EFKD |GC| <x 
ö : 
g yek dörtgeninin bir kare ol |EP| <icm 
AED üçgeninde kosinüs teoremi uygularsak, duğu görülür. LE Yukarıdaki ” Ni K dir? 
z E-52442-254.c050 (sosa EE 2 Ki i a leme lale e Mel ele Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 
z Xx -25 4 16-24 i  Budurumda |DK| — JEF| — V2i cm bulunur. En) 9 / 
O EK e B) 6 © 7 a ) A)10/5 B)1085 C)12/6 D)13/6 E) 14V6 
O 
İk Tİ a 











) GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 











GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 
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Soru 7: 
D K c O ABCDbir dikdörtgen 
© (ACI n (KB) zL 
L Alan(DAK) — 6 cm? 
© Alan(ALB) — 9 cm? 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(KLC) kaç cm? dir? 


Z 
A)2 B)3 o) 4 D) 6 E)9 
Soru 8 
” : ğ ABCD bir dikdörtgen 
Lİ 
JEAJ 1 JEBİ 
Y (EFİ 1 (DCJ 
Pam 
m(EAB) — 159 
(ON 
A 16 B |EF| <3 cm 
|(AB| < 16 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A) 112 B) 132 C) 148 D) 156 E) 168 
Soru 9: 
D C ABCD bir dikdörtgen 
(KHJ 1 (ABI 
|BE| — |ECJ 
i |(AD| 6cm 
IKH| —x 
A HB 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


yi 
A) 2 B)3 0) 4 D) 5 


WA 


Soru 10; 
ABCD bir dikdörtgen 





M(ADB) MEY sp 
m(BHR) — 80* 
m(ABİ) — 10* 

JEF| <izcm 

IHC| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 10 B) 9 c)8 D) 6 E)4 


Soru 11: 





ABCD bir kare 

ABH, EBC, DFC ve DAG birer eşkenar üçgen 

JAB| 6cm 

Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alan- 
larının toplamı kaç cm? dir? 


v 
A12 B)128 C)18 Dia EM 





TEST - 1 





JACI ve (BDJ köşegen: 








F, köşegenlerin 
kesim noktası 
AF) — |DEJ 
m(ÂBİ) — 32 
—— m(DER) za 


» 


£ 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


, 


A)74 B)72 C)68 DES E)64 
D 7 c ABCDbirdikdörtgen | 6. 
m(PBAÂ) — 60* 
IDC| 7cm 
sâ |AD| - 5/8 cm 
IPB| 8cm 
|DP| —x e 
N S 
A B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
)2B BAS 4 Ds 2 
D c o ABCD birdikdör. | 6. 
e gen 
o ,  IBELLIACI 
|AE| -6cm 
(BC| 4cm 
A B 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm?” 


dir? 


A8 BS Ce Di2 E)8v3 





ABCD bir dikdörtgen 4. 


ABCD bir dikdört- 


D E e 
gen 
Xx (ACI köşegen 
(DE|<|EC|-JEF| 
A 3 İFC| 8cm 
JAF| <x4cm 
JAD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)11 B)to COsMO Da E)2v10 
D x c O ABCD bir dikdörtgen 

D, A, F doğrusal 

6 (DEJ 1 (FBJ 
JEF| - |EB| 

ü B  |AD| -6cm 

4 E J(AF| < 4cm 
ICD| sx 


F 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








A)8 B) 9 Cc) 10 D) 11 E) 12 
D .C ABCD bir dikdörtgen 
(DFI 1 JAEJ 
4 
(BE| — 2JEC)| 
İDF| <4cm 
. 2 JAE| < i2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AECD) kaç 
cm? dir? 


İ - Dikdörigen - Kare 


Rİ 


GEOME 


) 
) 














Rİ - Dikdörtgen - Kare 


T 


F 


) GEOM 


TEST - 1 














> 


G ABCD bir kare 
(EFİ 1 (ADI 
İDEJ 1 JEAJ 
(AF 2cm 
JAB| x iOcm 
İDE| Xx 











D 
X 
F E 
2 
A 10 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A2. B)7 C)8 D) 6v2 E) 45 
D C ABCD bir kare 
| EFBA bir eşkenar 
dörtgen 
Pm 
m(EFB) - 80“ 
A B (DE 
m(ADE) <a 
80'A 


m 


F 


Yukarıdaki düzlemsel şekilde verilenlere 
göre, « kaç derecedir? 


A5 B10 C)15 


G Kk 5 rk ABCDbirkare 
BEFG bir dikdörtgen 





KAE bir üçgen 
K, G, A doğrusal 
IKF| 5cm 
J(AB| -8cm 
(BE| 9cm 
|EK| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


WNI4 


10. 


11. 


12. 


G 
(©) 


ABCD bir kare 
x (EF| 1 JBGJ 
(KE < JEAJ 
JEFİ 6cm 
|KC| —x 


Yukarıdaki şekilde Alan(KEF) — 15 cm? oldu. 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


D E G ABCD bir kare 
7 AFED deltoid 

(ACI köşegen 
JEF|İ 2cm 


>» 
(os) 


Yukarıdaki verilere göre, karenin çevresi kaç 
cm dir? 


A)8(WV2-1) (OB)6W2-1) O) 85 4 1) 


D) 6(V2 * 1) E) 4(v2 * 1) 


D H c ABCDbirkare 


|“ TEHİ / 1FGİ 
4 
E JAr| —1icm 
g İED| x2ecm 
İDHJ| 3cm 
|CG| 4cm 
B 


3 
A1F 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 





cm? dir? 
A)40 B)50 C)60 D)so E)100 
Eş ir iş EE 









| 
| 
i 











TEST -2 





c ABCD bir dikdörtgen 
YAGI ve (BDJ köşe- 


gen 
m(AFB) — 130* 
| İ.O İDE| <İFEJ 
F 


Yukarıdaki verilere göre, m(ÂEB) kaç derece- 
dir? ' 


A)5SO0 B)75 C)100 D)130 E) 150 
E ABCD bir dikdörtgen 

D YI ç (AEJ 1 (EC) 

IDF| < |FC| 

JAF| 8cm 

/FE| 2cm 

JAB| —Xx 
A Xx B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


)8  B)7 o D)6 > 

ye ABCD bir dikdörtgen 
EF) 1 ŞABİ 
m(CDE) - mEcd) 
|DE| -20cm 

A F B |CE| 15cm 
|EFİs icm 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


A)56 OB) 66 





WI 


D c ABCDbir dikdörtgen 
AEB bir dik üçgen 
& (EHİ 1 (ABJ 
e ri 
n |AD| < |HB| 
ie > |(EB| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)9 B) 15 C) 18 D) 24 E) 36 
D c ABCD bir dikdörtgen 
IBDJ n JAEJ — (FR) 
5 e İBE| <JEGİ 
|(AB| s iğcm 
e JAD| - 6cm 
A 12 B |GFjsx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4 B) 4v2 C) 6 D)5/2 E)sy2 


D C OO ABCD bir dikdört 
gen 
3JFBJ > JAF| 

li 4|AE| — |ED| 

A F B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ECEF) oranı 
ai? Alan(EAF) 


A)3 B) 4 C)5 D)7 E)8 


ETRİ - Dikdörigen - Kare 


> 
ik 


— 
O 
e 
© 

; LE 














ii N 
) GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 
” 














D C ABCDbirdikdörigen 
Tİ ları 8cm 
A (BF| - 5cm 
Ri JAE| <x 
E ” 
Xx 
A 8 diği 5 B 


Yukarıdaki dikdörtigende EDC dik üçgeni (ECİ 
boyunca katlandığında D noktası F noktası ile 
çakışıyor. 


Buna göre, x kaç cm dir? 


8 10 13 
a B-- C)5 D)s6 B— 
AZ )Ş Os De EŞ 
D Xx G C ABCD bir kare 
IDEJ 1 JEFJ 
16 (EF| 1 (GF) 
|AD| - 16 cm 
SF 
| (AE| —scm 
A 8 E B IDG| <x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)4 B) 6 c)8 D) 10 E) 12 
D (e ABCD bir kare 
(DEJ 1 (BEJ 
m(ÂDE) — 60* 
JAD| < 4cm 





ai B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç 
cm? dir? 





A 3-6 GE TÜ sR gp. 


WI 


10. 


11. 





birer kare 
D e |GEJ 
BC| — 20 cm 
JAF| — 16cm 
İDE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 8 


ABCD bir kare 
İDEJ / 1CGİ 
M(EDA) — 459 
m(EGC) — 120 
IDF| > |FA| 
IFG| 2cm 





A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


D)36  E)45 


ABCD ve GHNM 
birer kare 
GHFE bir dikdörtgen 


. IKLI / (ABI 
Alan(AGMK) — 4 cm 
Alan(HBLN) > 9 om? 





A G H B 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(MNFE) kaç cm 





dir? 
AS Be C7 Do Bİ 
3 ge  igB 1 


ABCD ve AFEg 

















TEST -3 





C ABCD bir dikdört- 
gen 
ve (BDI köşegen 
Na İCE LERİ 
İDE| - |EBİ 
JAFI  |DBİ 
m(ÖBA) sd 


rn 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
| 


A) 15 B)20 C)30 D35 E)45 
D 7 (e ABCD bir dikdört- 
gen 
© EDİL JEFŞ 
3 (ED| < JEF| 
© IDC| <7cm 
A E 
IBF| <3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEFC) kaç 
cm? dir? 


A) 10,5 B) 12 C) 14 D) 15 E) 16 
D 8 E c ABCD bir dikdörtgen 
R 8 (FEJ 1 (EB 
(DGI 1 (GBI 
m(EBA) - mABG) 
(N 
A WB |DE| — 
Sy İDE| -8cm 
G JEF| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? 
dir? 


A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 





WI 





ABCD bir dikdörtgen 
m(AFE) - m(BFĞ) 
m(EGE) < m(GG) 
m(EHG) — 100* 
m(EF) —o 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç cm dir? 


A)70 B)80 CJ9O0 D)100 E)130 
laz İ C 
A B 


Dikdörtgen biçimindeki bir bahçenin (DCJ ve 
(ADI kenarının yarısına şekildeki gibi duvar 
örülmüş, kenarlarının geriye kalan kısmına da 
bir sıra tel çekilmiştir. 


Kullanılan telin uzunluğu 90 metre olduğuna 
göre, bahçenin alanı en cok kaç metrekare 
olabilir? 





A) 1200 B) 900 GC) 800 


D) 600 


E) 450 


ABCD bir dikdörtgen 
CAE bir üçgen 

JAD| — 10 cm 

IKL| sx 





Yukarıdaki şekilde ABCD dikdörtgeninden 
beş eş dikdörigen elde edildiğine göre, X 
kaç cm dir? 


Oi 
he 
ü 

Z 
a 
Cc 
© 
» 
Lu 
6 
> 
va 
m) 
z 
— 
LU 
> 
O 
LL 
O 














ABCD bir kare 





DAF bir üçgen 
İDE| < 2JEC| 
JAB| < |BF| 
IKL| <8 cm 





A > g F 


Yukarıdaki şekilde E, K ve F noktaları 
doğrusal olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 


cm? dir? 
A)8i B)100 C)121 Dji44 Eyt4 
8. D G ABCD ve BGFE 


birer kare 

K ve M karelerin 
köşgenlerinin 
kesim noktaları 





IHM| x V5 cm 
IKH| — 2/5 cm 
JAD| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


| 
| A3 





BsYE G6 DeF pp 
9 A p ABCD bir dörtgen 
ECDA bir kare 
N (BAJ 1 JAFI 
|BE| — |CF| 
i Jİ IBF| 52cm 
B E G 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ECDA) kaç 


cm? dir? 


A) 18 B) 20 G) 24 D) 25 E) 30 


MEZE İş O Oşp şip 


© 
po 
Z 
, 
Cc 
© 
© 
“— 
:O 
ğ 
m 
ı 
ari 
Pp 
LUJ 
z 
O 
LL 
© 





ma e iy eye 


4 EE 


10. D Cc ABCD bir kare 
FEB bir dik üçgen 
8 (FEJ 1 (FBJ 
” |FDISİFB|SJFj 
JAK| —2cm 
EXxA B IKD| 8cm 
|EA| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B) 2,2 C0)2,4 D) 2,8 E3 
1. D E Cc ABCD bir kare 
IBFJ n JAEJ — (K) 
|AFİSİFDİS|DE|SJEG| 
F JKE| —Xx 
Tİ 
Fi A B 
S 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 180 cm? 
olduğuna göre, x kaçtır? 


A)6 B) 9 C) 10 D) 12 E) 15 
12. D 2E 7 Cc ABCD bir dikdört 
V/ gen 
> EFGH bir kare 
Nİ nz 
A G B IDF| 3cm 
|IGE| 7cm 
|IBH| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2S B5 og3& Da pak 





Zoe gp 10E 





İ 














IDCI // TABI 


A £ 


Yalnız iki kenarışparalel olan dörtgene yamuk de- 


* 


nir. 


Yamukta paralel kenarlar arasında kalan komşu 


| Xxtyz 180 | 


kia 


iki açı bütünlerdir. 


lut p-180 | 





Örnek 1 
D E G ABCD bir yamuk 
ik IDCI // TABJ 
LAF) 1 (BC) 





M(ÂEĞ) — 1409 
A B 


MAĞ) - m(EAR) — m(FAB) ise 


«- B farkı kaç derecedir? 


IDCI // ABI olduğun- 
dan m(EAB) — 40” ve 
eşit 


D E G 
ya! 


A köşesindeki 
açıların her biri 20 şer 





Pam P iy Zi 
m(DAE) — m(EAF) — m(FAB) — 20* 
& — 180"—60* > « — 120' olur. 
N a . Egea pa 
ABF dik üçgeninden m(ABC) — 709 olduğundan, 
B— 1809-70“ > B-110'olur. 
Bu durumda, o — B — 1209 — 1109 — 10" bulunur. 


WI 








ABCD bir yamuk 


E ve F kenarların orta 
noktaları 





m 
“ 


Orta taban 


A B 


Xx 


Yamuklarda, paralel olmayan kenarların orta nok- 
talarını birleştiren doğru parçasına orta taban 
denir. (EFİ, yukarıdaki yamuğun orta tabanıdır. 


x 


Orta taban alt ve üst tabanlara paraleldir. 
(ABI // TEF| / IDCJ 


Orta taban uzunluğu ait ve üst tabanların aritme- 


* 


tik ortalamasıdır. 


| ice Del elen | 





Örnek 1: 


D GC 


ABCD bir yamuk 
(DCI/TEFJ /IKLI / TABI 
JCFJ — |FLJ — |LBJ 
JEF| * |AB| - 18 cm 
A g İDCİ * |KL| > 14cm 









L 


İDC| * |AB| toplamı kaç cm dir? 


Çözüm: 
ABFE yamuğunda |KLJ orta taban olduğundan 


o ŞEF) *#JAB| 18 
(KL e -- 





-9cm dir. 


KLCD yamuğunda JEFJ orta taban olduğundan 
İDC| *JKL| 14 
2 2 





JEF| -7ecm dir 


|EF| * |AB| < 18 > JABJ < 11cm 
IDG| * |KL| > 14 > |DGJ < 5cm 


IDC| * JAB| 54 11 < 16cm bulunur. 


MY) 
2 
E 
o 

> 

2 

RP 
LLI 
> 
O 
LU 
O 














GEOMETRİ - Yamuk 




















Örnek 2 
D 4 G ABCD bir yamuk 
E (BEJ açıortay 
Ş (DCJ / TABİ 
A (BEJ L JADI 
A X B |DC| 4cm 


|BC| <9 cm ise |AB| —x kaç cmdir? 


Çözüm: 

C noktasından |ADJ 
kenarına şekildeki gibi 
bir paralel 
AFCD 
oluşur ve JAF| -4cm 


çizersek, 
paralelkenar 





olur. 


BCF üçgeninde (BHJ hem açıortay hem de yükseklik 
olduğundan, BCF bir ikizkenar üçgendir. 


(BC| - |BF| z-9cm 
|(AB| -x-44*913cm bulunur. 


Örnek 3: 

D 7 C ABCD bir yamuk 
E (AE| açıortay 
IDCJ / TABİ 

(BE| — 5|CE| 
IDC| 7cm 
|AB| —- 10 cmise 


x 


uu 


A 10 


|(AD| —x kaç cm dir? 





Çözüm: 
D 7 C2K (AEJ ve (DC) kenar- 
NV ları şekildeki gibi uza- 
N tıldığında ABE ve 
Xx Sa KCE benzer üçgenleri 
oluşur ve 
a |CK| <2 cmolur. 
A 10 B 
(DKI / ABI olduğun- 
dan m(DAK) < m(DKÂ) ve DAK bir ikizkenar üç- 


gendir. Bu durumda, |AD| — |DK| - 9 cm bulunur. 


WI 


Örnek 4: 
Da C ABCD bir yamuk 
7 e IDCI / (AB) 
E 12 IECİ 1 (BC) 
JAE| - JED| 
A Xx B IDC| < 4 cm 
JEC| <8 cm 


1BC| - 12cm ise JAB| —x kaç cm dir? 


Çözüm: 

E noktası JADJ kena- 
rının orta noktası of: 
duğundan 

IDCI / TABI / (EF 
çizersek JEFJ orta ta- 
ban olur. 

(BF| > |CF| 6 cm ve CEF (6-8-10) dik üçgenin- 
den |EF| — 10 cm olur. 





A X 


(EFJ orta taban olduğundan, 





44X 
10 — 5 > Xx 16 cm bulunur. 
Örnek 5: 
Dx GC ABCD bir yamuk 


IDCI / (ABI 


G (BG| - |cc) 
İÇ ON, irem 
A WE 1 e JAE|-(BE|-10cm 


(AGJ ve (DC) şe 
kildeki gibi Uz& 
tıldığında ABG ve 
KCG eş üçgenleri 


oluşur. 
A 10 E 10 B > 


JAB| — |CKJ - 20cm 
AEF ve KDF benzer üçgenler olduğundan, 
4 10 


0 > XE>0 > x-5 cm bulunur. 














ABCD bir yamuk 
IDCI / ABI 

Pi 
m(CDE) —m(DAB) 30“ 
A B. |CE| -|JEB| 

' |İDE| - 2.8 cm 

Yukarıdaki verilere göre, |AB|-|DC| toplamı kaç 
cm dir? 


A)6 B) 3v3 


Soru 2: 


ABCD bir yamuk 
ABE eşkenar Üçgen 
(AEJ| açıortay 
IDCI / (ABI 
|AD| > |CD| 

Pi 
mM(ADC) o 


WI 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 95 8) 100 C)110  D)115 E) 120 
Soru 3: 
ABCD bir yamuk 
(DCI / JABI 
â m(ÂDE) — 120" 
JBE| — |CE| 

> |IDC| 3cm 

JAD| 10cm 


JAB| — 13 cm 







Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AvVeSS Bio O4M45 0) VABS E) V149 








(EFJ orta taban 
(AC| ve (BDI köşe- 
gen 











# Yamukta orta taban ile köşegenler P ve R nokta- 
larında kesişirlerse (PRJ nin uzunluğu alt ve üst 
tabanların farklarının olur. 

a-c 


| eri <5 








Örnek 1: 

ABCD bir yamuk 

(EF) orta taban 

IDCI / TEF) / 1ABI 
İDC| 4cm 

|AB| - 10cm ise 
IPR| sx kaç cmdir? 





Çözüm: 


(EF) orta taban olduğundan, 








IPAJ El > al > xe ml. 3 cm bulunur. 
Örnek 2: 

ABCD bir yamuk 

(DCIJ / TEFİ // TAB) 

IDE| < JEAJ 

IDC| 6cm 

JEF| 7cm ise 

- IPF| xx kaç cmdir? 

Çözüm: 


IDCİ / TEP) olduğundan 
ADC üçgeninde |EP| -3cmdir. 
|İPF| —x JEF| — JEP| -7-3-—4cm bulunur 


3 
z 
ö 

>— 

02 

İn 

z 

O 

LU 

O 








| 
| 


> 

E 

o 
> 
oz 
İn 
— 
O 
LLI 
o 


Kr mg” 




















(ACI ve (BDJ köşegen 
IKLJ / IDCI / TABİ 
# Temel benzerlikler 


kullanılır. 





D c G 
K L 
G 
A a B 


> Yamukta köşegenlerin kesim noktasından geçen 
ve alt üst tabanlara paralel (KLJ doğru parçasının 


uzunluğu aşağıdaki ifadeyle bulunur. 


iel 2ez|) 
X- “avg | atc 
MER i 





Örnek 1 
D Xx G ABCD bir yamuk 
N IDCI / TEFJ / TABİ 
JEF| 5cm 
IDC| Xx 
7 |AB| —y ise 





XV. oranı kaçtır? 
xty 


JEK| < JEF| <5cm 


olacağından 
İKEj « 2.X.V 
XY 
o 2Xy 
10 gra y 








-—XY.. 
x*y 5 bulunur. 


ABCD bir yamuk 
IDCI / TOLJ / JABI 
olduğuna göre, 


(OL| — x kaç cmdir? 


> 
Zi 
w 
leri 


WI4 





ABCD bir yamuk 
IDCI / TABI 

(EFJ orta taban 
IDC| 4cm 
IFR| (Xx 4*4)cm 
JAB — (4x—2) cm 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


ABCD bir yamuk 
IDCI // JABI 


2JCF| — 3JFB| 

E r O 2İDE| <3)EAJ 

A Bp JEF| <12cm 
IPR| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





V/ 
A)4 B) 5 Gc) 6 D) 7 E)8 
Soru 3 
D 4 G ABCD bir yamuk 
N - TDCİ Y TEF) / TABİ 
ği İDC| 4cm 
JEF| 3cm 

i ” i JAB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Diş o E)16 






















(CHİ yükseklik 
- JEFJ orta taban 


& Bir yamuğun alanı, tabanlar toplamının yarısının 
yükseklik ile çarpımına eşittir. 


| asneci « (Zn | 


Yamuğun alanı orta taban uzunluğu ile yüksekliği- 





* 


nin çarpımına eşittir. 





Wd4 


ABCD bir yarnuk 
IDCI // TABI 


İDE| — |EA| 
|EF| 10cm 
A B 


E nin |ABJ ye uzaklığı 2 cm ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


Çözüm: 


|EG| <2 cm ise 


D GC 


DEH ve EAG üçgen- 
lerinin benzerliğinden 
IDH| 2cm olur. 
Dolayısıyla yamuğun 





yüksekliği 4cm dir. 
Alan(ABCD) — |EF|.h — 10.4 - 40 cm? bulunur. 





(CHİ yükseklik 
(ACI köşegen 





x Yamukta köşegenlerden biri çizildiğinde oluşan 
üçgenlerin yükseklikleri eşit olduğundan alanlar 
oranı tabanlar oranına eşittir. 





ELİE 
Örnek 1: 
D 4 C ABCD bir yamuk 
(DCJ // TABİ 
6) E |BE| — 2JCE| 
IDC| 4cm 
6) |AB| 8cm 
A 


S, veS$, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 


a SA 
göre, — — oranı kaçtır? 
2 


(ACI köşegeni çizil- 
diğinde |BE|-2|CE| 
olduğundan 
Alan(AEC) - 2A der- 
sek Alan(ABE) - 4A 














olur. 
JAB| | Alan(ABC) Ee 8 GA 
IDC| Alan(ACD) 4 “© Alan(ACD) 
Alan(ACD) — 3A olur. 
Sı e > a > bulunur. 
Og A 4 i 


> 

E 

o 
> 
oz 
— 
AMİ 
p3 
O 
adi 
© 














| 


) GEOMETRİ - Yamuk 





















b 


L y B 











A 


İ Alan(ALKD) — atb 
Alan(BCKL) Oxy 
#x Yükseklikleri eşit olan yamukların alanlar oranı 

tabanlar toplamının oranına eşittir. 






İ Alan(EFcD) atc 
İ Alan(ABFE) Ob*c 














Örnek 1: 
D 4 Cc ABCD bir Manik 
(DCI // TABJ 
E (BE|  |CEJ 
IDG| 4cm 
X 10 B |AB| <- 10cm 


S,veS, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 


e, Vİ 
göre, —— oranı kaçtır? 


“> 
Çözüm 
D 4 G Çizilen (EFJ orta tabanı 
nın uzunluğu 
4410 


JEF| <7Zemdir. 








ABEF ve FECD yamukların yükseklikleri eşit olduğun- 
dan Alan(ABEF) — 17A ise Alan(FECD) —- ifAdir. 


FECD yamuğunda |ED)J köşegen olduğundan 
Alan(FED) - 7A ve Alan(ECD) - 4A olur. 


S5, 4AÂ 5, 


il bulunur. 
S, o İZAKTA S9 6 i 





WI 


Dx F2C ABCD bir yamuk 
iDCI / (ABI 
IFC| 2cm 
JAE| <4cm 
A 4E 10 g (O |EBİ<iocm 


m, in z ise |DF| —x kaç cmdir? 








Çözüm: 

D x F2C AEFD ve EBCF 
yamuklarının yüksek- 
likleri eşittir. 

5 
A 4E 10 B 
Alan(AEFD) . 3S  x*#4 ie 
AlanlEBCR) © 48 2 410 9 om bulunur, 
Örnek 3: 

D 4 G ABCD bir yamuk 
IDGİ / TABI // IKLJ 
2J/CL| — 3JBL| 

L 
7 IDC| 4cm 
JAB| — 14 cm ise 
5 > Alan(ABLK) opan; 
Alan(KLCD) 
kaçtır? 
Çözüm: 
Dİ O |CL| > 3a dersek 
(BL| s 2a olur. 


Tales teoreminden, 
A 


14—(JKUJ| 2 
B |KL| < 10cmdir 






ABLK yamuğunun yüksekliğine 2h dersek KLCD 
yamuğunun yüksekliği 3h olur. 
Yamukların alanlar oranını yazarsak, 


Alan(ABLK) (o (14-10).2h Alan(ABLK) , 8 
Alan(KLCD) © (104).3h 


bulunur. 








Alan(KLCD) o 7 











ABCD bir yamuk 
IDCI / TABİ 


(FEJ 1 (ADI 

(FGİ 1 JAB) 
IDGC| 5cm 

n a a |EF| 1cm 
e 7 esi eem 
(AB) 7cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 























4 
A) 12 B) 18 GC) 20 D) 24 E) 30 
Soru 2: 
5 3 G ABCD bir yamuk 
İDCİ // JABI 
(CE| - 2JBE| 
< |CD| 3cm 
A 10 g ((AB|s10cm 
Yukarıdaki verilere göre, AeMABED) oranı kaçtır? 
A 
1 2 3 1 3 
ELE BYE. > kiz Ra 
vi 6 ) 11 4 11 D) 4 — 13 


Soru 3: 
DAG ABCD bir yamuk 
(DCI // ABI 
E |CE| - 2JBE| 

IDF| < 2JAF| 

F (CD| 4cm 
(AB| — 13 cm 

A 13 B 


Alan(FECD) 


kaçtır? 
Alan(ABEF) van! <aç 


Yukarıdaki verilere göre, 


WI 








D GC 
JAE| - JED| 
E 
A il B 


> Yamukta paralel olmayan kenarlardan birinin orta 
noktası ile diğer iki köşenin birleştirilmesi ile olu- 


şan üçgenin alanı, yamuğun alanının yarısına 


| Alan(Bgg) « 22) | 


eşittir. 





Örnek 1 
D Cc ABCD bir yamuk 
IDCI / TABİ 
IBE| < |CE| 
6 E 

2|AB| -3JDC| 

Ş |(AD| -6cm 

A B JAE| <10cmise 


Alan(ABE) kaç cm? dir? 


Çözüm: 
(DEJ çizildiğinde AED 


üçgeninin alanı yamu- 


D 2a G 


ğun alanının yarısıdır. 


AED üçgeninin alanını 


sinüslü alan formülün- 








den hesaplayalım. 
Alan(AED) — 3610. — 153 cm? 
E, orta nokta olduğundan ABE ve CDE üçgenlerinin 


yükseklikleri eşittir. |AB| - 3a ve |DC| — 2a oldu- 
Alan(ABE) |o 2 


Alan(€DE) © 3 dür 


ğundan 


Alan(AED) - Alan(ABE) -- Alan(CDE) — 15v2 cm? 
olduğundan Alan(ABE) — 9/2 cm? bulunur. 





3 

E 

e) 
>— 
z 
İ— 
LU 
z 
O 
LL 
e) 














GEOMETRİ - Yamuk 

















ABCD bir yamuk 

(DCI / JABI 

İDE| 6cm” 

J(ADJ < 13cm 
Pa 

M(CDE) <a 





> 
a 


a4*-B-90 ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 
Çözüm: 
IDCI / TABI 
YE, 5 
SA olduğundan 
Pi 
13 E M(ADE) — 909 olur. 


(AEJ çizildiğinde 


13.6 ” Alan(ABCD) 


2 2 
Alan(ABCD) - 78 cm? bulunur. 


Alan(AED) — 


Örnek 3: 

ABCD bir yamuk 
(DC) / ABI 

(ECI 1 (BG) 

(AFI 1 (BCI 

JAE| — 2JED| 
JEC| 7cm 

JAF| <ticm 
(BC| < 10 cm ise 





Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

AFCE yamuk olduğun- 
dan JKLJ orta tabanı çi- 
zildiğinde |KL| - 9cm 
olur. KLCE yamuk ola- 
cağından |PRJ orta ta- 








banı çizildiğinde 

ği ü IPR| <8 cm olur. 

P noktası JADJ nin orta noktası olduğundan 

Alan(ABCD) 10.8  Alan(ABCD) 
2 2 2 





Alan(CPB) — 


Alan(ABCD) - 80 cm? bulunur. 


WI 





(ACI ve (BDJ köşe. 
gen z 


# ABE — CDE dir. 





A a B 
KA 


# Yamukta köşegenler çizildiğinde oluşan AED ye 
BEC üçgenlerinin alanları eşittir. 


| Alan (AED) - Alan(BEC) z S | 
ka an e Yİ mi in e li 








Örnek 1: 
D c ABCD bir yamuk 
(IDC) // (ABI 
ACI n (DEJ — (F) 
JAE| > |BEJ 
A E B 


2|AE| —3)DC)J ise 


ARD) oranı kaçtır? 


Çözüm: 


(ABI // (DGIJ olduğur- 
dan AEF ve CDF 


üçgenleri benzerdir. 





Benzerlik oranı k — > olduğundan alanlar oranı 


(CEJ çizildiğinde oluşan AECD yamuğunda 
Alan(AFD) — Alan(EFC) — 6S olur. 


AEC ve EBD üçgenlerinin tabanları ve yükseklikleri 
eşit olduğundan alanları da eşittir ve : 


Alan(AEC) — Alan(EBC) — 15S olur. 


AANERCİ) 28. 7 pmu. 


Bu durumda, Alan(AFD) 5S 

















ABCD bir yamuk 
IDCI // (ABI 





(FEJ L (BEJ 

|AF| > |DF| 
JEC| 2cm 
|BC| 6cm 
|BF| - 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


4 36 B) 40 C) 42 D) 48 E) 50 
Soru 2: 
D G ABCD bir yamuk 
FECD paralelkenar 
E İDCI // TEFI // TABİ 
JBE| — JECG| 
m n JAB| - 10 cm 
E nin (JAB) ye uzaklığı 4 cm olduğuna göre, 
Alan(AEFD) kaç cm? dir? 
A 
A) 15 B) 20 Cc) 30 D) 35 E) 40 
Soru 3: 
D G ABCD bir yamuk 


(DC) // JABI 








(AD) L (DEJ 
(ADJ 1 (GF 

ICE| < |FB| 
IDE| s i2cm 
|GF| — 16cm 
|(AD| < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm” dir? 


vV 
A)98 B)100 C)120 D)140 E)160 


wd 


ABCD ve EFGH birer 
yamuk 


(DC /1HGİ/ TEF) / TABI 
JAE| — JEH| — |HD| 








IDC| 3cm 
A B |EF| 15cm 
A ... Alan(ABFE) 
Yukarıdaki verilere göre, “Alan(EFCD) (EFCD) oranı kaçtır? 
1 3 5 
A) 5 B) 1 C) 5 D)2 E) 5 
Soru 5: 
D G ABCD bir yamuk 
NN (DCI 4 TABİ 
(ACI ve (BDJ köşegen 
2JAB| - 5JDC| 
A B 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 98 cm? olduğu- 
na göre, Alan(EBC) kaç cm? dir? 


Z 
A) 20 


B) 21 


ABCD bir yamuk 
(ABI // (DCJ 








(BCJ 1 (CEJ 
JAE| < JEDİ 
(AB| <3JDGJ 
A B |EC| 28cm 
|BC| < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEC) kaç cm? dir? 


V 
A) 20 B) 16 C) 15 D) 10 E)8 
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li 
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; 
İl 











GEOMETRİ - Yamuk 




















(AD) - |BCJ 








& Paralel olmayan kenarların uzunlukları eşit olan 
yamuğa ikizkenar yamuk denir. 


& İkizkenar yamuğun taban açıları eşittir. 





Örnek 1 
D C ABCD bir ikizkenar ya- 
Si muk 
EF IDCI / TABI 
|AD| < (BC| < |DE| 
IBE| — JEF| 
2 <> 
A E B m(DEF) - 70*ise 
e 
m(DCB) - o kaç dere- 
cedir? 
Çözüm: 
D Cc ABCD bir ikizkenar 
ÇA 
yamuk olduğundan 


taban açıları eşittir. 


m(ÂBE) — m(DAB) —X 








Ya 
E 


AED ve EBF birer ikizkenar üçgen olduklarından eşit 
açılar şekildeki gibi yazıldığında, içaçılar toplamın- 
dan, 2x * y — 1809 olur. 


Xxk 709 4y 180” > x 7/0 ve 


a - 180*—70' - 110” bulunur. 


WI4 


Örnek 2: : 
8 ABCD bir ikizkenar ya. 

muk 

GHKE bir dikdörtgen . 

IDGI // (ABI 

JAD| — |BC| 

JAE| — JED| 

|EK| < |KFJ, JAGJ 3cm, |BH| <9 cmise 

IDC| — x kaç cm dir? 


A3G H 9 


Çözüm: 
(EFI, ABCD bir ikizkenar 


yamuğunun orta taba- 
nıdır. 





F noktasında 
Lab (FL) 1 (ABI çizilirse 
AGE ve BLF eş üçgenler oluşur. |AG| — |BL| — 3cm 





A3sG 6 H 6 


Bu durumda |HL| — |EK| — |KF| — 6 cm olacağın: 
dan orta tabanın uzunluğu |EF| — 12 cm olur. 


12x118 
|EF| 12 — 


> x-6cm bulunur. 
Örnek 3: 
ABCD bir ikizkenar * 


D e 
yamuk 
6 (ACI açıortay 
(DCI / (ABI 
A 3 ACI 1 (CBJ 


JAD| — |BCJ, JAC| <6 cm ise 
Çevre(ABCD) kaç cm dir? 





Çözüm: 
İç ters açı özelliğinden 


D 2/3 G 
|AD| - |DG|J olduğu 
NE) 2/4 görülür. 
6 a pe 
m(DAC) — m(CAB) <a 
a“ 2 denirse ABCD ikizke- 
43 


2 
a 
A B w 
nar yamuk olduğun- 
dan m(ÂBG) - 2a olur. 





ABC dik üçgeninde m(A) * m(B) — 8o — 909 olduğu 
için & - 30“ dir. ER 
Dolayısıyla |AD|-|DC|—|BC| > 2/8 cm ve 

|AB| -4vV3cm dir. Çevre(ABCD) — 10/3.cm bulunur. 





















Ni B 
ABCD bir ikizkenar yamuk, (DCI // TABİ 
JAD| (BC||CE|, JAE| < JAF| 
(EĞ) - 75, MADO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


4 
A) 140 B) 145 C) 150 D) 155 E) 16 


ge ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
IDCI // TABJ 





0 


> Pm 
m(ABC) < m(EBO) 
(BCI 1 JAEJ 
JAD| —|DC| 2cm 
(CB| 2cm 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
AY Be7 —e Das EAv7 
Soru 3: 
SE Cc ABCD bir ikizkenar 


yamuk 
(DFJ ve (BFJ açıortay 
(FEJ 1 (DCJ 
A (RCI 1 1CBİ 
B JAD| - |BCİ 
IDE| 3cm 
JEF| 4cm 





>» 


Yukarıdaki verilere göre, kaç cm dir? 


FB 
(CB) 


D) 2 E) 








#& İkizkenar yamukta köşelerden dikmeler çizildiğin- 


de, oluşan AED ve BFC eş üçgenlerdir. 








# Şekildeki gibi, AED üçgenine eş bir CKB üçgeni 
çizildiğinde ABCD yamuğunun alanı ile EBKD 
dikdörgeninin alanı eşittir. 


İ Alan(ABCD)  Alan(EBKD | 








ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

(DCI // ABI 

(EF 1 (ABI 

|AD| > |BC| 

JEC| 2cm 

JEF| 7cm 

|(AF| 8cm ise 


D E2C 





A 8 F B 


Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

(CHI 1 (ABI çizildiğinde 

|EFİ - |CH| < 7cm 

IFH| «2cm olur. 

Alan(ABCD)-|AH|J.|CH| 
- 10.7 


D E2C 








— 70 cm? 





) GEOMETRİ - Yamuk 

















ABCD bir ikizkenar 




















7 : z & İkizkenar yamukta Köşegen uzunlukları birbirine # İkizkenar yamukta köşegenler birbirine dik ise ya- 
ii Pa si eşittir. muğun yüksekliği alt ve üst taban toplamların ya- 
çi iü IDCJ / (ABI 2 < MC) DİLİNİZ Kene i rısına eşittir. İkizkenar yamuğun alanı ise yüksek- 
Ç Yeri liğin karesine eşittir. 
|AB| - 10cm E g Ş 
A 10 B IDCI / TABI (ACI 1 (BDJ 
D K 2C 
s (AEJ 1 (BC) El 
JAD| < |BGC| — |DGJ — 6 cm ise ie. 
JEHİ KABI Z 
Alan(ABCD) kaç cm? dir? A 6 H B A B 
JAD| — |BC| i e 
| (ACI - (EDJ | 
Cözüm: JCE| 2cm, JEB| x4cm, JAH| <6 cm 
D 6 c Şekildeki gibi, D ve C Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? | İDE| < |EG)| | | JAE| — |EBİ AZ ii > > 


noktalarından yüksek- 
likler çizildiğinde 
|AH| < (BK| <2cm 








A8 BB C)12v83 b) 155 E) 18/5 









D GC 
m 
(A 


e 
2 

















AH TE KZB  vefJHK| <6cmolur Soru 2: a , li 
Ea İN : c ABCD bir ikizkenar Örnek 1: 5 ğ ABCD bir ikizkenar 
AHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından TT ui i > ABCD bir ikizkenar yamuk 
2. h21 92 > 
62 -h2 422 > h—-4y2cm olur. > yamuk (ACI 1 (DBJ 
84 10) 12 12 o İDCIYJABI A 
- > 2 — 
Alan(ABCD) - “—5 42 — 32Y2 cm? bulunur. (DHJ 1 ABI il |AD| < |BG| 
7 Ni — 
Örnek 3: m m |AD| > (BC| 12 cm z |IHB| - 5cm 
KE a EN (BE| — JACI A #5 B. Alan(ABCD)—144cm2 
O m(DCB) — 1059 — i 
Ne ABCD bir ikizkenar il : m/(BAĞ) — 30“ ise |BC| kaç cm dir? 
| yamuk Yukarıdaki verilere göre, Alan(AHD) kaç cm” dir? | Mi (EDE) — 959 ise 
(DCJ // JABI > | m(ÂBE) - « kaç 
| TADI 1 (DBJ A) 12 B) 16 C) 18 D) 20 E) 24 | derecedir? 
A 13 B |AD| < JBGJ 
İDC| < 5cm Soru 3: 
|AB| - 13cm ise 7 » (BD) köşegeni çizil- 
Alan(ABCD) kaç cm?” | E diglince 
dir? g (BE|JAC|-JBD| 
olur. Köşegenlerin |(CH| <h > Alan(ABCD) — h? olacağından 
Şozüm ye > i oluşturduğu simet- vVh? - Aaa > h-12emdir 
D 5 Cc AHI 1 |ABI olacak ABCD bir ikizkenar yamuk, (DCJ // ABI, (EF) 1 (ABI rik açılar da eşit ol- CHB dik üçgeni (5-12 —13) olduğundan 
nn (CG) 1 (ABI, JAD|<JBC|, |FG| - |B6İ İ ge e 
m m SDE — 5B? — SAR — Gi l . 
x 6 JAH| 5 4cm İDE| 3cm, JAF| -4cm, JAE| -6cm e M(DBA) < m(CAB) — 30” olur. 
E İHB| -13—-4-9cm M(EDB) — 95” — 30” — 65” 
> Si Pi w 
; A2. “H 9 B olur. Yukarıdaki verilere göre, Alan(FGCDE) kaç cm” m(DEB) 659 > & $ 30* - 50” olduğundan 
— Öklid bağıntısından |DH| - 6 cm bulunur. dir? — 4-20” bulunur 
5 IHBI orta tabana eşit olduğundan / 
©  Alan(ABCD)-6.9 54cm? bulunur. A)IZMS B)19V5 C)21455 Dj235 E) 255 
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GEOMETRİ - Yamuk 

















ABCD bir ikizkenar 
yamuk 


EFGH kare 

IDCI / TABI 

|(AD| — (BC) 

|IDC| 2/3 cm 
Alan(EFGH) — 6 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 





>» 
© 
w 


vd 
A) 18 B) 21 C) 27 D) 30 E) 32 
Soru 2: 
D C(9,8) 
|) 
A(3,0) B 


ABCD bir ikizkenar yamuk, |DCJ // |ABJ 
JAD| — (BCJ, m(GAB) - 22,59, 
A(3,0), C(9, 8) 


Yukarıdaki ABCD ikizkenar yamuğu, analitik 
düzlemde bulunduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 
birimkaredir? 


A) 5v2 & 25v2 


B) 10 


C)10V/2 o D)25 


Soru 3: 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

(ABI / IDGI 

TAEJ 1 (DBJ 

(CFJ 1 (DBJ 

(AD - |BC| 
|CF| 4cm 

|EF| 5cm 

|AE| <8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BD| kaç cm dir? 








v4 
A)12 o B)13 D) 16 E) 20 


Dik Yamuk 


#x Yan kenarlardan biri tabanlara dik olan yamuğa 


dik yamuk denir. 


D 
fsi 





ABCD bir dik yamuk 
IDCI // TABI, (ADI 1 ABI 





R EF) £ (BC) 
JAE| -2cm 
|DC| <4cm 
A 10 B |DE| 6cm 


JAB| 10 cm ise 
JEF| <x kaç cm dir? 


(BC| — 10 cmdir. 
ABCD 
alanından ABE ve 
DEC 
alanı çıkartılırsa BCE 


yamuğunun 
üçgenlerinin 


“. üçgeninin alanı 





bulunur. 


Alan(ABCD) — .8 - 56 cm? 


(4 * 10) 
2 


Alan(BEC) — 56 — (10 $ 12) - 34 cm? 


Alan(BEC) — 34 - > z 





> x- 6,8 cm bulunur. 









| 














ABCD bir dik yamuk 
IDCI / TABI, (ADI 1 (ABİ 


LAHI 1 /BCI 
|JCH| 1cm 
: B |İHB| 9cm 
, JAH| « 12 cm ise 
JAD| <x kaç cm dir? 
çözüm: 


AHB dik üçgeninde 
(0 — 12-15) 

JAB| - 15 cm 

(CEJ 1 (ABI 
çizildiğinde 


JAD| —|JCE| —x olur. 





CEB — AHB ise 

X 19 5 ŞAD -x-8cm bulunur. 

12 15 

Örnek 3: 

D C ABCD bir dik yamuk 
fel 


IDCI // TABİ 


sl (AD) 1 (CDİ 
i NV JCEJ <JEBİ 
JAE| 10cm 


m(DAE) - 75* ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


JEDJ doğru parçası ve 
IEFJ orta tabanı çizil- 
diğinde AED üçgeni- 


nin bir ikizkenar Üçgen 








di B olduğugörülür. 
lAE| — |ED| < 10 cm ve m(ÂED) -30dir. 
Alan(AED) — 2-10.10.sin80” — 25 cm” 


Alan(ABCD) — 2.Alan(AED) — 2.25 — 50 cm” 


bulunur. 


Wa 








x Köşegenleri dik kesişen dik yamukta yükseklik, 
tabanların geometrik ortalamasıdır. 


(ACI 1 IBDJ 





Örnek 1 
DİE 3 C ABCD bir dik yamuk 
IDCI / TABİ 
TADI 1 (ABI 
(ACI 1 (BEJ 
© Le B.  |DEJicm 
|EC| 3cm 


JAB| - 10 cm ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

(EK / ICAJ olacak 
şekilde JEKJ çizil- 
diğinde ACEK bir 
paralelkenar (o ve 
EKB bir dik üçgen 


B 
olur. 


DİE 3 C 
EL 








(EH) 1 (KBJ olacak şekilde JEH| çizildiğinde 
IKH| -4 cm ve 

IHB| —9 cm olur. 

EKB dik üçgeninde öklid bağıntısından, 
JEH|? 49 > JEH| — JADJ- 6 cmolur. 


(4 * 10) 
2 


Alan(ABCD) — .6 - 42 cm? 
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GEOMETRİ - Yamuk 











İs BilgilUygulamz 


İzi 








Soru 1: 
D 10 G ABCD bir dik yamuk 
> IDCI / TABI 
IDAJ 1 JABJ 
Xx (EH| 1 (BCJ 
ATE 7 8 MOCE) < mEGb) 


JAE| 1cm, |DC| 10cm, |EB|— 17cm, |JEH| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 
C) 15 


A) 8 B) 14 


D) 16 E) 17 


ABCD bir dik yamuk 
IDCI / (ABJ 

(ADI 1 (DC) 

(AEJ 1 (BC) 

|CE| - |JEB| <5cm 
JAE| 10cm 

|AD| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 








A4 B35 C)5v2 D)8 AB 
Soru 3: 

ABCD bir dik yamuk 

(ADI 1 JCDJ 

(ADJ 1 JABJ 

(ECJ 1 (BCJ 

JEDİ — 3JEA| 

JEC| <6cm 

|BC| -8cm 

JAB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Aa/2 B)svV2 oje 0) 7/5 E) 8v2 


WI 


Soru 4: 
D 4 E 5 c ABCD bir dikdörtgen 
RE (AEJ 1 /BDJ 
9 İDE| <4 cm 
IEC| <5 cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç cm? dir? 


A) 36 B) 39 C) 44 D) 48 E) 56 
Soru 5: 
D GC ABCD bir dik yamuk 
IDCI / TAB 
E (AD) 1 (AB) 
4 JAEJ 1 (BCJ 
| , 2m(EAB) - m(OAE) 
lEC| < |bc| 
IBE| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A 

A)12 B)1i28 C)24 D)36 EB 
Soru 6: 

A ABCD bir dik yamuk 

R> IAE| açıortay 

y (AB) 1 (BCJ 
5 D (DCI-L (BCI 
2 JAB| > |AD| <5cm 
> RE zi (CD| 2cm 
|BE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç cm? dir? 


A)2 8) 8 


Cc) 2 D) 3 E) 8v2 


nl 














TEST - 1 





ABCD bir yamuk 

(ABI / (DCJ 

(CFJ açıortay i 
m(DAE)-m(EAB)-30* | 
m(ABÜ)—m(GFE) <a | 


Yukalıdaki verilere göre, © kaç derecedir? 


, i 
A) 30 B) 40 C) 50 D) 60 E) 70 : 
D 2 C ABCD bir yamuk 
K IDC // JABI 
6 JAK) açıortay 
JAB| < 12cm 
JAD| 6cm 
: 5 i IDC| <2cm 
Yukarıdaki verilere göre, TEKİ oranı kaçtır? L 
1 1 2 2 
A) 3 B) 7 Cc) 3 D) 5 E) 
D C ABCD bir dik yamuk 
E (AB) / (DCI 
(ADI 1 (ABJ 
|AD|—JAE|J|JEB| 
Z MN |CD| -JGEL 
A B ni 
m(ABC) zo 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


A)15 B)225 C)30 D)45 E)60 





ABCD ve 
DGBC birer 
yamuk 

IDCJ / TABİ 
(CB) / IDGİ 
1DG| x |GB| 
m(GAB) — 35* 
m(8Gb) - 80* 
m(ÂED) zo 








Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A95 B)100 C©)105 D)110 E)115 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

(ABI / (DCI 

(AEJ 1 JBCJ 

TEF) L JABJ 
2|BE|-2|CE|-JAD)| 
JEF| <6 cm 

JFB| 2cm 

JCD| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B) 8 Cc) 9 D) 10 


D 4 G ABCD bir yamuk 
(ABI / (FEJ / (DCI 
IDC| x4cm 
İFE|S|EB|s 6cm 
JAB| < 10cm 
İCE| —Xx. 








Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 6 


E) 12 


GEOMETRİ - Yamuk 














GEOMETRİ - Yamuk 











TEST - 1 
7 E D ABDE bir ikizkenar o; 10, Db GG ABCD bir yamık. 
vu YAA, ema 
- ” GHCDEF düzgün E 10 açıortay 
aligen | e EN (DCI / TEFI // LAB 
IDB| 6cm : A (FGJLJDGj 
A G H B > JFG| -4cm 
(EF| 5cm 
BC| < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABDE) kaç 


cm dir? 
emini verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? 
A)18 o(B)21 C)24 D27 E0 di 
A80 B)70 C)GO D)SO Ela, 
8 D 6s CG ABCD bir yamuk 
(DCJ/ILKI /IABI 
AB| -9.cm 
b Mi i HM. D c ABCD bir dik yamuk 
L i N ğ 
« ekl -2jek m 
|LK| —X x 
/ : Ş i ig  İFBİ 12cm 
. |EF|JEB|— 10cm 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? z A F 12 B JECİ > 5cm 
JAD| —x 


A6 B65 G7 D75 8 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)8 B) 9 C) 10 D) 11 E) 12 
9 D 4 Cc ABCD bir yamuk 
NEZ (ABI / TEF) // IDGJ 
E 
ACI n IBDI - #F) 
12. D 6 Cc ABCD bir yamuk 
JEF| 3cm 
|IDC| 4cm ; ğ ip 
(ACI n IBDI — 1KI 
A B IDC| x6cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF oranı i — 2 Re eelesiyem 
a Alan(CFB) 
Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 
1 1 1 
Ay a per yi 3 2 ik i 
5 5 IE DB E) Ş A) 5 3) Cc) 7 Dp) E g8. 
18 2-A 3D SE OE 6B o OGE SB AT — ei 













mmm ml enamel mm leme ii 
DE nam pa amman amm 











TEST - 2 





ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

IDCI / (ABİ 
|AD|-|BC|—|EB| 





|DC| — |DEJ 
A MAĞ) — 209 
A £ B a 
m(ABE) - a 


, 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


35 B)30 C25 D20 Elis 
2. p 2 c ABCDbirdikyamuk 
(ABI / IDCI 
10 E JABJ 1 JBCİ 
r İBF| > |FE| — |ECİ| 
|(DC| <2cm m 
A 10 B JAB) -JAD|-10cm $ 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFED) kaç 


cm? dir? 
A)18 B20 C)22 D)24 E)26 
2 D 4 C ABCD bir dik yamuk 
ABI / IDCİ 
(ADI 1 JABI 


TCEJ açıortay 
|AE|-|DC|< 4cm 
E JED| 8cm 









A B 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


A)102 o B)98 





ABCD bir dik yamuk 
(BEJ açıortay 

(ADI 1 (DCİ 

(ADI 1 (ABJ 

(ACI 1 JEBİ 

IDE| 4cm 

JAE| <8cm 

IDC| xXx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


M2 B5 Ce Das Er 


ou 


A 
ABCD bir ikizkenar yamuk , JACJ 1 (CB| 
(EF) L JABI, J|AD| < |BC|, JAF| < İFBİ 
|EG| -3cm, |GF| <5cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 





A)64 B)72 C)80 D)96 E) 128 
D 5 Cc 
” 
F 

A E X K B 
ABCD bir ikizkenar yamuk, |(DCJ / |ABİ 
(FE| LJABI, ITKI LJABI, JAD| - (BC) 
IDF| —2JAF|, |TB| -2JCTJ, |DC| >5cm 
J(AB| -17cm, JEK| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 

















GEOMETRİ - Yamuk 

















7 D 5 G SE bir yamuk i 10. Db 2 c ABCD bir : 
CI // ABI Yamuk. 
Le (ADI -(DCJ- 5cm (DC 1 TERİ // hag 
/ > ; JAC|- 8 cm E ğ (DG Zem. 
JAB|— 10cm |EF| 5cm 
(AB| 8cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? A a > 





dir? 
Yukarıdaki verilere göre Alan(ABFE 
A)24  B)30 C)36 D)40 E)48 kaçtır? AlenfEFCD) oranı 
5 8 
AZ BE o 8 p) 3 p 18 
R 7 
D G ABCD bir yamuk e eN ABCD bir ik 
(ABI / (DGJ ir ikizkenar 
E a : yamuk 
N m(CFE) - 30" i 
3 AB 
A B İEF| -6v8cm | (BDJ 
BC| <8 > |BC| 
1Bc| cm N / 5 a 
Ki JAB| — 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 8 


2 di N 

cm? dir? NN verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm” dir? 

)18 B)12.8 C)24 D)18/5 E)2483 | A)8i B)64 C)49 D36 B35 








9 D 4 G ABCD bir yamuk 12. 
> BD) N IFC) - EY | 
eği (ABI / (DC) 

|DF| — JAF| 

> 5 N İDC| <4cm 

. JAB| -12cm ABCD bir yamuk, |DCJ / IKUI // (ABI 

(BD| - 10cm (AC) ve (BDJ köşegen, IKLINACINIBDI (TH 
(BE| -x EF) orta taban, JEP| — JPRJ - JRFJ 


JEF| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 


























TEST - 3 








ABCD bir dik 
yamuk 

(DAJ 1. ABİ 

(ABI 1 (CBI 
m(GDE) — MEDA) 
|BE| -2cm 

IDAJ 10cm 
IDC| — 13cm 





E 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç 


cm? dir?  * 


A)120 Bes Ceo D)78 E)72 


9 E K ABCD bir yamuk 
; EFKL bir dikdörtgen 
(DCI / KABI 
7 W IKL| > |GFJ 
|Kc| x>2cm 
Alan(AED) - 5, 
ATE Fb Alan(DOKL)-S, 


Yukarıdaki şekilde S, > S, t S, olduğuna 
göre, |AE| * |FB| toplamı kaç cm dir? 


2 BS gs Dİ B4 


ABCD bir yamuk 
(AB) // TEFI / (Dİ 
|(AE| — 2JDE| 
(DC| 4cm 
JAB) - 10cm 


A 10 B  Alan(EFCD) - 10cm” 


| Alan(FEO) - 5, ı 
İ 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABFE) kaç cm? 
dir? 


Ais Bis ©20: Da4 E)az 





ABCD bir dik 
yamuk 

(DCI // IMNJ 

(ABI 1 (DAJ 

(DCI 1 (ADI 

yal (AD| <8cm 
Alan(DAM)— 6 cm? 
Alan(CNB)— 10 cm? 
IMNJ sx 





Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


A) 1 B) 2 c)3 D) 4 E) 5 
C ABCD bir ikizkenar 
74 
yamuk 
IDCJ // TABİ 
|AD| < |BC| 
/ | m(OCA) — 45 
A H 4 B |HBj 7cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)36 (Bao C)45 D4 ES 


ABCD bir dik 
yamuk 

(AB) 1 (BCİ 
(DCJ 1 (BCİ 
(ADI 1 (DE| 
|AD| < |DE| 
JAE| > izcm 
IDC| <Xx 





Yukarıdaki şekilde Alan(DAE) > Alan(EBCD) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)7 B75 Gs DS Ei10 


- 
E 
o 

> 

52 

je 

Lu 

> 

O 
asi 
0) 











GEOMETRİ - Yamuk 

















ABCD bir dik yamuk 
; (DCJ 1 (DAJ 

(DAJ 1 (ABI 

(CB| — JEB| 

IDE| — |DCJ <1cm 


; JAB| - 8cm 
A 8 B 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A) 42 B) 36 C) 27 D) 24 E) 18 
D G Cc ABCD bir yamuk 
DI VA 
n (DCI / (EFI / TAB) 
f * 10 © İCFJ açıortay 
(FGJ 1 (Doj 
/ N İDE| — JEAJ 
JEF| 6 cm 
JFG| <4cm 
|CB| - 10cm a 
& 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 
A) 84 B) 86 C)88 D)90 E) 92 
D x C ABCD bir dik yamuk 
E (DCJ // (AB) 
(ADI 1 (AB| 
4 JEB| 4 |CEJ 
JAB| -2|JDC| 
VA JAD| — |JAE| 4cm 
— 8 |DGJ —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B) 5 02 Dj) 


5 
5 E)3 


10. 


11. 


12. 





Yukarıdaki verilere göre, -Alan(ABH 


kaçtır? 


D 


>) 


A 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 


Yukarıda verilenlere göre, x kaç cm dir? 


A)2 


B) 


B) 7 


B)3 


Cc 
Xx 


V6İ 
B 


C) 


Cc) 9 


o) 4 











ABCD bir ikizkenar ABCD bir ikizkenar 





yamuk yamuk 

IDCI // TABJ (DCJ // ABI 

(CE) 1 JAEJ m(BAD) — 759 

TAHI L (BGJ JAB| - 21DC)| 
2İCHJ < |HBJ. B Alan(ABCD)-12 cm? 
AD) — |BG)| |AD| - |BC| —x 
JEC| -2cm 

JAH| 6cm 


Yukaçıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


E)8 
Alan(ABCD) Oran A) 4 B) 5 06  D7 ) 
2 1 
DE BE) ; 
2. ABCD bir ikizkenar 
D Cc yamuk 
ABCD bir dik (DCJ / (ABI 
yamuk E (DE| 1 JABJ 
(DCJ // TABI (EFİ 1 (BCİ 
IDAJ 1 (ABJ İDE|JEF| 
(ACI 1 (BD| A 3 E 5 B JAEJs3cm ii 
(AD| -6cm /EB|s 5 cm z 
BC| - Y6t cm z 
i AB Sağ Yukarıdaki şekilde |AD| — |BC| olduğuna 
göre, ABCD ikizkenar yamuğunun çevresi 
kaç cm dir? 
Dia Bi | A)16 B)18 C)20 D)24 E)32 
ABCD bir yamuk 
İDCİ // (EGİ // TABİ 
JAFI açıorta , 
(DFJ L EN 3. D 3 C ABCD bir yamuk 
JAB| — 11 cm a AB) /(DC) 
“|DG| -7cm | A m(AEB) < m(ĞED) 
İDE| 4cm İ IDC| <3cm 
|FG| —x |(AB| -6cm 
JAE| -8cm 
İDE| —Xx 


A 6 


Da Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





7-B 





8-0 


A)7 B) 6 C)5 D) 4 E)3 




















4. ABCD bir yamuk 
(DC) // JABİ 
Pe 
m(ÂDE) > 609 
|CE| — |EB| 
Yukarıdaki şekilde |AD| - |DE| - 4/3 cm 
olduğuna göre, |AB| -*- |DC| toplamı kaç cm 
dir? 
A) 4v3 B) 6 c)8 DDSB E)12 
5. D 8 C 
> 
6 
A2H X B 
ABCD bir yamuk, CHB bir diküçgen 
(DC) // (ABI, (CHJ 1 (CB), |DAJx|CH| <6 cm 
|İDC| -8cm, JAH| <2cm, |HB| -x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)8 B) 10 G8 D) 14 E) 16 
6. D 5 G ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
10 E o — İDGJ TABİ 
x (DEJ 1 (ECİ 
JEF| 1 (ABJ 
A 10 F 7 B 
(BC| — JAD| < JAF| < 10cm, |DC| - 5cm 


IFB| 7cm, JEF| Xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 3 B)4 C) 5 D) 6 E)7 


— 
E 
O 

>— 

“02 

İmani 

LL 

> 

O 
LU 
o 





GEOMETRİ - Yamuk 


























f ie ABCD biryamuk O; 10, p &s ç ABCD bir ikizkenar 
, DCJ // (ABJ| pa yamuk 

m(ABE)-m(0B&) IDCJ / TABJ 

> JEB| — |DB| IDFJ 1 (BFJ 
|EA| -2cm A 9 E B  |AD| -JcB| 

12 B 

JAB| - 12cm JAE| -9cm 
(ED| -4cm İDC| 8cm 
|IDC| <x |EB| 5cm 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 68 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? ” n 
olduğuna göre, Alan(DFBC) kaç cm? dir? 


A)1 B) 1,5 o) 2 D)25 E3 


A) 44 B)52 o C)58 


D)64 E7 





8. Dp G 
: 11. D ABCD bir yamuk 
|» IDCİ // TABJ 
A 9 B E EF / 1CBI 
KM > > LECİ 1 (CB) 
ABCD bir dik yamuk, m(ÂBD) — m(D C) i DE 
(DCI / TABİ, IDAJ 1 (AB) 5 ATE e a 
|AD| 3cm, JAB| 9cm e ei 
JEF| —x 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
em? dir? Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) - 80 cm? 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 
A)15 B)18 Cj21 D)24 E27 
A)2 B)3 C)4 D) 5 E)6 
9 D c ABCD dik yamuk ABCD bir yamuk 
İDEJ açıortay FECD bir paralelkenar 
P IDCI / JAB (AB) / (DCJ 
- (ABI 1 (BCJ m(DAB) - 60* 
İDEJ 1 JAEJ |CE| — |EB| 
JAD| 8cm JAD| 4cm 
A B Alan(AED) — 12 cm? JAB| -x 
Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç Şekilde taralı bölgenin alanı 8/3 cm? olduğu- 
cm dir? na göre, x kaç cm dir? 
A)27 B)26 C)25 D)23 E>22 A) 6 B)8 g9 10 Bi 
ii Ez — 0 SE OE MR 8-E ŞE im © YER 








e m am 

















& Eşit sayıda bölmelere ayrılmış iki doğru parçası 





; 
i 
; 
; 


üzerindeki noktalar sırası ile birleştirildiğinde, şek- 


ildeki gibi desenler oluşur. e 


NÜ 


















& ZE 
OX 

B LE g0 ( 
C k ii 5 

> gi 

3 EZ 
D 8 
E , 

A BC DE A BC DE 


Aşağıdaki çizgiler, bir düzgün sekizgenin bir 
köşesinden çizilen köşegenler kullanılarak elde 
edilmiştir. 


7772752 72 
> 





a 



















ER İİ R 
il zi i li) 
Çizgilerin uzunlukları ve çizgiler arasındaki açılar - il A 
ee ; : pe E AOGOUNİ 
değiştirilerek bir çok farklı desen elde edilebilir. z | i 1 








Aralarındaki açlıar 72 olan iki çizgi kullanırak elde 
edilen aşağıdaki şekilden de beş köşeli bir yıldız 
elde edilebilir. 






İİİ 7 
EĞ 
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/# 
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GEOMETRİ - Geomeirik Sekili 
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dallar 


rak 


erle Kaplamalar ve 




































Şerit Süzlemeleri 


# Bir şeklin belirli bir doğrultu boyunca ötelenme- Bu motifi öteleyerek aşağıdaki şerit süslemesini elde 
siyle elde edilen motife şerit süsleme denir. ederiz. 


* Bir motifin elde edilebilmesi için öteleme, yatay-di- Gelir 9 


key yansıma, ötelemeli yansıma teknikleri kullanı- 


lr. Aynı şekle farklı dönüşümler uygulayarak aşağıdaki 


şerit süslemeler de elde edilebilir. 


N eee 


Örnek: 


kildeki gibi bir d izeli Siz de yurakıdaki kaplama örneğini inceleyip, nasıl 
in bi ekildeki gibi bir desen çizelim. Lp 
lak aş ; oluşturulduğunu düşününüz. 































Aynı zamanda bu şekli 459 döndürerek aşağıdaki 
, i sekiz köşeli deseni de elde edebiliriz. 


Yukarıdaki şekli yatay yansıtıp ötelersek aşağıdaki 
şekli elde ederiz. 


Yukarıdaki şekli yatay yansıtıp ötelersek aşağıdaki | Bu deseni işaretli köşelerinden 8 ae 
şekli elde ederiz. döndürerek bir şekil elde ederiz. Örnek: 
NE 09 SİX çi KS XXL X 7 40) S7 i 
YOLA ANAN AS Ğİ Mlz 90” 
> ir 
-X 
Bu şekli de dikey yansıtıp öteleyerek aşağıdaki süsle- | | 
me için kullanacağımız motifi elde ederiz. Örnek: ) > 
iş eee KAKA | ui 
ri 400 > : LK n 
DE (ez ee eee | ML : 
Bu mii öteleyerek aşağıdaki şerit süslemesini elde Yukarıdaki süslemeyi elde edebilmek için bir karenin Da bu a ii alt köşesi alna aa İD ABC eşkenar üçgeninin JAB) kenarına yukarıdaki gibi 
ederiz. i içine dört tane eşkenar üçgen çiziyoruz. Daha sonra yönünde 909 döndürerek yukarıdaki motifi elde İ o bir desen çizelim. Daha sonra bu deseni A köşesi 
kare ile eşkenar üçgenlerin ortak kenarlarını siliyoruz. | ederiz. etrafında 60* döndürerek (ACJ kenarına bir kopyasını 
> ? Oluşturulan bu yeni motif yatay ve dikey doğrultuda | taşıyalım. 
— ötelenerek (başlangıçta alınan karenin bir kenar 
uzunluğunun iki katı kadar öteleme) aşağıdaki düz- ; 
Oluşan bu desen ötelenerek yukarıda verilen gün kaplama elde edilir. 
Önel süsleme elde edilir. | 
İ 
| 
1 
| 


5 





(BC) kenarının orta noktası olan D olsun. (BD doğru 
parçası Üzerine şekildeki gibi bir başka desen çizelim 


Rİ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


ve bu deseni de D noktası etrafında 1809 döndürüp 


Bu şekli de dikey yansıtıp öteleyerek aşağıdaki süsle- IDCI kenarına bir kopyasını çizelim. 





me için kullanacağımız motifi elde ederiz. 


GEOMETRİ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


iL 
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O 
ea 
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GEOMETRİ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 

















B GC 


Yukarıda kaplamamız için gerekli temel motifimizi 
oluşturmuş olduk. 

Bu motifi 6 defa A köşesi etrafında 609 döndorerek 
aşağıdaki altıgen şekline benzeyen bir diğer motifi 
elde edelim. 





Bu motifi de şekilde gösterilen oklar yönünde ötele- 
yerek aşağıdaki kaplamayı elde etmiş oluruz. 





WI 






Fraktal 


* Bir şeklin orantılı biçinde küçültülmüş veya 
büyütülmüş benzerleri ile oluşturulan örüntülere 
fraktal denir. 


* 


Bir fraktalın en küçük parçası ile en büyük parçası 
birbirlerine benzerdir. 


Örnek: 


Fraktalımızı oluşturmak için alti tane eşit uzunluktaki 
doğru parçasını aralarındaki açılar 60 ar derece ola- 
cak şekilde uç noktalarını birleştirelim. 





0. Adım 


Daha sonra herbir doğru parçasının orta noktasıni 
işaretleyelim. Bu noktalardan çizgilerimize her iki ta- 
raftan 30'ar derece olcak şekilde ikişer doğru parçası 
daha çizelim. Yeni çizilen bu doğru parçalarının uzun- 
luğu da başlangıçtaki doğru parçalarının yarısı kadar 
olsun. 


1. Adım 


Bu işlem her adımda tekrarlanırsa aşağıdaki şekilleri. 
elde ederiz. 







| 

















2. Adım 3. Adım 


4. Adım 
Örnek: 


Fraktalımızı oluşturabilmek için kare içerisine aşağı- 
daki deseni çizelim. 





Bu deseni 1/2 oranında küçültüp üç kopyasını alalım. 
Daha sonra da bu kopyalara sırasıyla “Dikey yansı- 
ma”, “180* döndürme” ve “Yatay yansıma" dönü- 
şümlerini uygulayarak üç yeni desen elde edelim. 





180” 





Bu üç desenide aşağıdaki gibi birleştirerek kare şek- 


inde yeni bir desen elde edelim. 





WI 


Bu yeni deseni kullanarak aynı dönüşümleri tekrar- 
layalım. 











Bu dönüşümleri iki defa daha tekrarlarsak aşağıdaki 
desenleri elde ederiz. 





Fraktal Örnekleri: 





Pisagor ağacı 


ekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 
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ip 
N 


OMETRİ - Geomeiril 


yi 
O 
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1. Bilim ÇEMBERDE AÇI 

2. Bölüm ÇEMBERDE UZUNLUK 

3. Bölüm DAİREDE ALAN 

4. Bölüm ÇEMBERİN ANALİTİK İNCELENMESİ 











































Merkez açının ölçüsü, 
gördüğü yayın ölgü- 
süne eşittir. 


Bir çevre açının ölçüsü 
gördüğü yayın ölçüsü- 
nün yarısına eşittir. 


O, çemberin merkezi 
e 

m(AOD) — 1309 

m(ÂBE) — 25” ise 
mi 

m(ECD) —& kaç 

derecedir? 


Çevre açı özelliğinden 
m(ÂBE) - 25” ise 
m(ÂE) - 50* dir. 
m(ECb) -d ise 
m(DE) —- 20 dır. 

O merkez olduğundan 
50“ - 2 — 130” 


a — 40“ bulunur. 











O, ve O, çemberlerin 

merkezi 

A ve B noktaları çem- 

berlerin kesim noktası 
Pm 

ise m(ACO,) - & kaç 

derecedir? 


(0,O,J çizildiğinde ya- 
rıçapların eşitliğinden 
AO0,0O, üçgeninin eşke- 
nar olduğu görülür. 
m(AOJO,) - 60 
> m(AO,) — 60" 

Pa 
> MACO,)-0-30' 
bulunur. 


O, çemberin merkezi 
e 
m(OBC) —& 
Pam 
M(BAC) — 0 ise 
& * 6 toplamı kaç 
derecedir? 


(0CJ çizilirse, yarıçap- 
ların eşitliğinden OBC 
ikizkenar üçgeni oluşur 
ve m(ÖCB) - & olur. 
Çevre açı özelliğinden 
m(BÖ) — 28 olur. 
Merkez açı özelliğinden 
m(BOC) - 20 olur. 


OBC üçgeninin iç açıları toplamından, 


204 4 20 1809 > 40-90 bulunur 





çı 


GEOMETRİ - Cemberde A 


) 
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GEOMETRİ - Çemberde Açı 


) 












(ACIJ ve (BDJ 
çemberin kirişleri 
m(ÂED) — 80* 
m(ACb) — 25* 
p M(BAĞ) <a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


M 
A) 45 B) 50 C) 55 D) 65 


(ACI ve (BDJ 


çemberin kirişleri 


: K ABI - J86 
e m(ACb) — 30 
V M(EGO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


V 
A) 105 B) 110 C) 115 D) 118 E) 120 
Soru 3: 

D Cc ABCD bir kare 





A ve C çeyrek çem- 
berlerin merkezi 
JACI köşegen 
m(EBİ) za 


Yukarıdaki verilere göre, &« kaç derecedir? 


V 
A) 15 B) 30 0) 45 D) 60 E) 75 


j 





WA 





Ç D 
<> 
(> Bir çemberde çapı gören 
A B OÇçevreaçı90'dir. 
© 
E 





Örnek 1: 





BF, çemberlerin ortak dış teğet doğrusu 


m(BAD)— 359, m(DER) — 30” ise m(BCH) kaçde- 
recedir? 


I(CDI çizildiğinde 
aynı yayı gören 
çevre açılar olu- 
şur. Dolayısıyla 
m(EGb) — 359, 
m(OCE) — 30* 





Da 
M(BCF) — 35” $ 30" — 65” olur. 


i 
| 






















B 


IDGI, yarım 
çemberin çapı 
|BD| — V3JAC| 
S M(BCA) — 60 


ise m(BAĞ) - & kaç derecedir? 





(ADI çizildiğinde 
|AD| — |BD| 
olur. 










ağn 


JABJ—|CD|e>m(AÂB)—m(Gö) 


Eşit uzunluktaki kirişlerin 


böldüğü yaylar eşittir. 


WA 





im) 








Gu * 1209 - 360 


O, çemberin merkezi 
|AD| — JAB| 
(AC| — |BCJ 
m(DAĞ) — 30“ ise 

Pi 
m(ACB) <a kaç de- 
recedir? 


m(AB) -2a dır. 
|AD| — JAB) olduğu için 
m(âÂD) -2a dır. 
JAC| - |BC| olduğu için 
m(8ğ) 


Çemberin tamamı 3609 dir. 


— 204609 olur. 


> &40' olur. 








Soru 1: 
G (ABJ yarım çembe- 
rin çapı 
D — 
> JAE| — |ECİJ 
m(DAB) — 40" 
/E m(GAD) — 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


v 
B) 25 


A) 20 C) 30 


Soru 2: 
A,B,C ve D çember 


üzerinde noktalar 


(ACI <|BC|<|DB| 
m(AD) — 30* 
m(ACB) -a 





v 
A) 45 B) 50 C) 55 


O, çemberin merkezi 


|AE| < |AB| — (6D) 


(BC| < |DE| 
m(BOD) — 145 
m(ODÜ) <a 





Gn 
< 
© 
Eg 
» 
-— 
E 
© 
(2 
z 
mi 
İL 
— 
2 
LU 
© 











GEOMETRİ - Çemberde Açı 


) 














Teğet - Kiriş Açı 

Teğet-kiriş açısının öl- 
çüsü, gördüğü yayın 
ölçüsünün yarısına 
eşittir. 











Örnek 1: 
A,D,B çember üze- 
rinde noktalar 


JAB| - |AD| -JBG| 
Pa 
ise m(ACE) <a 
kaç derecedir? 
(N 





JAB| — |BC| olduğu 
için m(BAĞ) -adır. 
Çevre açı özelliğinden 
m(Bb) —2u.dır. 

(BD| çizildiğinde teğet- 
kiriş açı özelliğinden 
m(OBÖ) za olur. 
DBC üçgeninde iki iç açı bir dış açıya eşit olduğu için 
m(AÂDB) — 2a.dır. 

|AB| - |AD| > m(AÂBD) < 2v.olur. 

Üçgenin iç açıları toplamından 

5u - 1809 > & - 36“ bulunur. 








MA 


Teğet değme nokta. 
sından çizilen dikme 
merkezden geçer. 
A, teğet değme nok. 
tası olmak Üzere; 


(en 10) 





Örnek 1: 
C (ABJ ve JEBİ yarım 
çemberlerin çapı 
D, teğet değme noktası 
JAB| 2cm 
A 2 E 4 B 
/EB| x 4cm ise 
JAC| kaç cm dir? 
Çözüm: 


(EB) çaplı yarım çem- 
berin merkezi O olsun. 
(ODIJ çizildiğinde 
(ACI 1 (0DJ olur. 








ğ |(0D| <2cm, 
|(AO| 4cm olduğu için pisagor bağıntısından 
|AD| -2/3cm bulunur. 
(BG) çizildiğinde, çapı gören çevre açı özelliğinden 
(ACI 1 (BCJ olur. 
AOD — ABC temel benzerliğinden 
İsa -İösi > |DC| -vöcm 
> J|AC| -3v3cm bulunur... 

















tası 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


v 

so (O B)55 C60  D65 E) 70 
m(BAK) — m(KAĞ) 
m(ÂBD) — 359 
m(DEĞ) — 80“ 
m(ÂFD) za 


- Yukarıda verilen çemberler C noktalarında birbiri- 


ne dıştan teğet olduğuna göre, & kaç derecedir? 


V 
A) 55 B) 60 C) 65 D) 70 E) 75 
Soru 3: 
B ve C teğet nok- 
A talar 
m/(BAD) — 20* 
m/(DAĞ) — 30* 
B C 


© Yukarıdaki şekilde çemberler A ve D noktalarında 


ÇE ON e Üç 
kesiştiğine göre, m(BDC) kaç derecedir? 


v 
A)115  B)120 C)125 D)130 E)150 





AA 











Çemberin dışındaki 


bir P noktasından, 

çembere çizilen teğet 

P ışınlar, çembere A ve 

> B noktalarında teğet 
B 


ise ap — |BPJ 
olur. Dik 


> Aynı yayı gören teğet-kiriş açıların ölçüleri eşittir. 





Örnek 1: 

ABC bir üçgen 

A, D, C teğet 

değme noktaları 
Pi 

mM(ABD) — 409 
Pa 

m(DBC) - 109 ise 
Pam 

m(BEC) - o kaç de- 

recedir? 





A, D, C teğet noktaları 
olduğundan, 
|AB|<(JBD(-(BC)| 
ve ABC bir ikizkenar 
üçgen olur. 
m(ÂCB)—m(GAB)-65* 


ve & — 1059 bulunur. 


Örnek 2: 





— 


A > R ©, B 


O,, O, merkezli çemberler R noktasında teğet ve 
TS çemberlerin ortak teğet doğrusu ise 


m(IRS) — « kaç derecedir? 


EOMETRİ - Çemberde Açı 


G 


) 


/ 





























Çözüm: Çözüm: 







Dış Açı 


TACI ve (DBJ çemberin 
da 








N kirişleri olmak üzere,* 
A o, R Oo,  B > - 














> m(AD) * m(&&) 
e 


R noktasından çizdiğimiz teğet doğru parçasının TS 
doğrusunu kestiği nokta M olsun. 


Pi Pi 
IMR| pe IMT| e IMS| olur, m(ACB) za, m(AFB) —3a olsun. 


bağıntısı vardır. 





Dış açı özelliğinden, 





Buradan, 
m(İRĞ)  90* bulunur. ML > EE ee a—> m(âAB) - m(ED) -2a olur. 
ADB bir üçgen Örnek 1: İç açı özelliğinden, 





(ECJ çemberin kirişi 
m(ED) — m(Gd) 
M(EGE) — 1109 ise 
m(BAD) — o kaç de- 


m(AB) * m(ED) 


5 sa—> m(AB) *$ m(ED)  6c.olur. 





B, C ve D teğet Bu iki denklemin ortak çözümünden 


m(AB) da, m(ED) - 2a bulunur. 





değme noktaları 


























Pi : > : <> 
mM(CAD) - 209 recedir? O, yarım çemberin merkezi , om(ACE) — 20" i > mMDBO) so (Çevre açı) 
M(BCA) — 75* m(ED) - 1109 ise m(BD) kaç derecedir? | > (Bp) -jDc) < JADI 
e 
Ege Zam Zan — o 
m(BEA) -& 7 m(ED)—m(GD) <a ve » > mM(ABC) < 90" olur. 
pi yi Çözüm: Bi 
S m(BÖ)—b olsun pa İn z 
LE mED)—1109 ise m(AE)-m(80)-70* dir. 
<> -70 
2 — Za 
m(AE) -m(8D) AMME 
ab — 140* olur. 5 -20*> m(AE)-m(BD)-40 dir. N ici 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? Ortak çözüm yapıldığında, b değme noktaları 
ai : ağ Ni 
: o o m8ECb) ab 4 ., m(AE) 55” ve m(BD) — 15” bulunur. MABO) <a 
A i a 2 e e e 70" bulunur. : KDE > 
A)80 B82 Ğ)85 D) 87 90 | mi ili 
: : GC ! 
y jdt - 180 | ir 
Örnek 2: i 
Soru 2 
E A,B,C,D teğet TABJ çemberin çapı 
değme noktaları | 2m(AKE) <3m(BEB) | 
e —N e 
E m(ÂEB) — 30* m(AD) — 130* Zz 
wo m(GED) 40” İ A ve C teğet noktalar © 
$ m(AÂCİ) — 459 N N S m(ÂDÜ) — 230* ise 5 
ğ m(BEĞ) sa A,B,E,D çember üzerinde noktalar m(ÂBE) o kaç de- & 
& Ne 9 2 ABC bir üçgen, m(AFB) — 3m(ACB) recedir? içi 
££ Oo Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? i o Yukarıdaki verilere göre, m(DEB) kaç derecedir? JAD| — (DC ise m(ABG) kaç derecedir? 
La : EE : EN 
— z 
E NE 4 © 
y A0 B) 35 Cc) 30 D) 25 g2 | MV B) 70 Cc) 80 D)so OE) 100 N 





es 
) 
ia 


z 














Çözüm: pe 
m(AĞ) — 1309 dir. 


Soru 3: : 
A, C, E teğet değme 




















Soru 2: 
A,B, C, D teğet değ- 





a * 130 — 180” AB // DC ise 
noktaları me noktaları 
a — 509 bulunur. Ea 
| (DE 1 (DBJ m(AD) — m(BĞ) m(AF) — 1009 
AB) - ser 5 mİ) < 309 
m(AFE) -a m(EGE) <a 








Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 





Z 
A) 50 B) 55 C6O  D)75 E) 80 











E) 55 
Soru 1 
| ABI // |CD 
C O, (JABJ çaplı çembe- a 
| li rin merkezi anil m s 3 
(b - m m(BD) — 40 ise elma 
m Da, > me m(EDE) <a D ge A,B,CveD çember 
| m(ED) — m(BE) kaç derecedir? üzerinde noktalar 
m(OGB) — 50* (ABI / TED 
m(ECB) - a m(ÂED) — 40* 
m(DĞ) — 50* 
| - ... 
n ABİ 4 (CD| öle için r nf AEB) 
m(AĞ) — m(BD) - 40*dir. & 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? yi i i i 
Z Örnek 1: ii BE ME e Senle; Yukarıdaki şekilde D teğet değme noktası olduğu- 
A) 35 B) 30 C) 25 D)20 Oo E)15 O, ve O, çemberlerin 40 |AB| — |ED| olduğu için na göre, & kaç derecedir? 
n ölesi i 4 m(AÂE) m XsxXx440" | p 
EN B, C, E teğet değme > M(AE) 40 olur. i A)d0 B) 45 C) 50 D) 55 E) 60 
e > noktaları > © 40" bulunur. 
e Na , m(ÂBÜ) — 125 ise 
B pa 
5 m(ECb) — « kaç 
B, teğet değme nok- derecedir? 
. tası N 
m(GD) — m(Bb) Çözüm: D AB, çemberlerin or- LAB), ee 
ZE 5 tak teğet doğrusu çelier sapi 
m(BAD) - 45” ie i 
Ni Mi l m(ÖBE) — 1259 DE İARİ TEGİ 
ki 1 ei Lami — Lami DB 
> m(ADB) a ii e < 
> NK m6ö) - mü) 
e i Eş © 
E Yukarıdaki verilere göre, m(BC) kaç derecedir? > BE m(OGE) — 80* e 
S 5 
> v (BEJ ve JECİ çizilirse; Yukarıdaki şekilde çemberler C noktasında birbiri- ii 
Z A0 B) 45 C) s0 D) 60 E) 75 m(SEĞ) - m(ABE) - m(ECb) — 909 olur. ne dıştan teğet olduğuna göre, & kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, m(AE) kaç derecedir? z 
e 13 
m(EBÜ) — 125 - 90 - 35” g v 3 
; — Ni n A) 35 B) 40 C 
& m(EGB) - 559  &-90 4 55 - 1459 bulunur. A30  B)35 C40 D45  E)S0 ) ) b GR çile ğ 


























TEST - 1 





























4. 
Kirişler Dörtgeni 
D ABCD bir kirişler dört- A,B,C,D ve E çem. 
© genidir. ber üzerinde noktalar 
Karşılıklı açılar toplamı m(BAE) — 1409 O, yarım çemberin merkezi 
AK 1809 dir. m(BCD) — 1109 LAF, yağım çembere D noktasında teğet | O, çemberin merkezi 
Dc C doğrusal, |AB| — |BDJ, - : 
Mi Ee A,B, oğrusal, JAB) — |BDİ, m(DBO) <a B ve C teğet noktaları 
«xp 180) ' BD| - |DCJ, m(BAĞ) - 40*, m(0BÖ) - 
m Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? (BD| > |DCJ, mBAC) - 40*, mDBO) xw 
fxsysso) Sb ei i ; 
i o Yukarıdaki verilere göre, MBCD) — ) oranı kaçtır? A) 15 B)30 ©)45 D)60 E)75 : Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
| m(ED) 
l A)30 B)35 C40 D)45 E50 
| 1 2 X 3 | 
| A) — B) > 0) 1 D) < E)2 
| | 5. 
Soru 2: | 
e O, JABI çaplı | o — i 
2. ABC, O merkezli 
0 yarım çemberin i 
j 80 C çember yayı 
merkezi Da a 
ie TİK N (DC) — |AD| a 7 e) - m(CAB) 
A ağ 
2 ga ğ 8 mABo-s0 Se e N 
ABCD bir dörtgen m(DAB) ği B m(GBÜ) <a ABC bir üçgen 
E, FE G ve H çemberlerin kesişme noktaları E O, çemberin merkezi 
: mi Pi 
m(BGb) - 95* ise m(DAB) - « kaç derecedir? i o Mukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? (BD| - |AEJ, m(ACB) -20*, m(ABC) o 
| Yukarıdaki verilere göre, © kaç derecedir? 
Ka ; V 
Çözüm: i A) s0 B) 55 C) 60 D) 65 E) 70 Yukarıdaki verilere göre, & Kaç derecedir? 
| A)75 B 675 C65 D6O E)57,5 
i 
A)6O0 B)65 C70 D75 E80 
JAD| — |DGJ 6. 
ön (BG) e 3. A,B, C ve D çember 
(EFJ ve |(GHİ çizilirse kirişler dörigenleri oluşur.  MADG) > 2m(ABG) üzerinde noktalar 
HBCG kirişler dörtgeninde m(KAD) <a i (AC) n (BDJ — tEŞ 
Ü SCB) - 95* SHB) — 85 'di AB| - |BC|-|CD| 
: m(GCB) — 959“ > m(GHB) - 85” dir. A in AOD bir diküçgen, TAOJ L (OD) 
K El kirişler ÖRgeMpie Rb - m(AÂDO) — 409, m(GB) ği 
2 mf) 0s mffğ sevdi. m(AKB) <a 
GÖ. © AFED kirişler dörigeninde Yukarıdaki şekilde KL çembere A noktasında teğei egii ğ e Yukarıdaki şekilde O noktası ABC yaylı çeyrek 
o MER) -95* ve m(DAR)-w-85*dir. i olduğuna göre, o kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? çemberin merkezi olduğuna göre, o kaç dere- 
ez : cedir? 
JK 
z Z A70 B)J80 Co D)100 E)110 
© A30 B45 so De Bi AGO B)70 C)75 D)8O E)85 
O i 








| 
| 








GEOMETRİ - Çemberde Açı 


) 








bi 
D 
Eg 
© 
e) 
E 
© 
© 
toz 
— 
EMİ 
p3 
O 
LU 
O 
EN 

















O, çemberin merkezi 
E, D, C doğrusal 
m(EDA) — 58* 
MAĞ) -a 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)30  B)32 o) 34 D)36 E)40 


—D (CDİ / (ABI 
B 


EN (CD N TEBİ - (PH 
4 m(EDB) - m(AB) 
m(EÖ) * m(0B) — 1009 
d m(EAB) — o 
W 


A 


Ze 





7 
Mi 

Yukarıdaki şekilde A, B, C, D, E noktaları s 

çember üzerinde olduğuna göre, &« kaç de- 

recedir? 

A) 50 B) 55 C)60  D)65 E) 70 
ABCD bir kirişler 
dörtgeni 
m(ÂDO) - 659 
m(BAĞ) — 25» 
m(ACB) — a 

Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 

A25 B)30 C)35 D)40 E)45 

EN 


10. m) 
ABC bir üçgen 
(BE| - JEC) 

E OMBAĞ)-706 






B 


Yukarıdaki verilere göre, m(CDE) kaç dere. 








cedir? 
A) 55 B)58 C)60 D)6 By 
11. F A ve B çeyrek 
ö çemberlerin 
merkezleri 
LAFI 1 ABI 
(BD 1 (ABI 
m(DE) — 209 
A C B 
Yukarıdaki verilere göre, m(FE) kaç dere- 
cedir? il 
A)70 B)6O C)50 D)40 E)20 
12. 
|ABJ, O merkezli yarım çemberin çapı 
|EC| - |AOJ, m(DAĞ) — 489, m(ACb) <a 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
A) 24 B28 C)32 Daa Es 
km Mi 

















TEST - 2 





|AE| - |(DGJ| 
m(GED) -m(EBÜ) 
m(DAĞ) 35 
m(ÂCD) — a 


Yukarıdaki şekilde B, C, F, D, E noktaları çem- 
ber üzerinde olduğuna göre, & kaç dere- 
cedir? 

, 


A)75 B)80 


C) 85 


D) 90 E) 95 





ABC bir üçgen, JAE| — JAB| 
m(ÂCB) — 30*, m(8D) - 609, m(ABÜ)—a 


WA 


Yukarıdaki şekilde A, B, D, E noktaları çember 
üzerinde olduğuna göre, & kaç derecedir? 


A)75 B)90 C)100 D)120 E)135 





(BK, çembere A noktasında teğet 
A, FE, D noktaları doğrusal 
m(CD) > m(DE), m(ABE) — 50 


Yukarıdaki verilere göre, m(DFE) kaç dere- 
cedir? 


A50 B)6O C)65 D)75 Edo 


B O, ve O,, yarım 


A O, 
ğ f ğ 
ai 

Yukarıdaki D ve O, noktaları O, merkezli 


çember üzerinde olduğuna göre, m(CDB) 
kaç derecedir? 


çemberleri 
merkezleri 

an, 
m(A 0,0) 409 










A)110 B)120 C)130 D)135 E) 140 
JAB| - |DEJ 
m(BAĞ) — 20 
m(GAE) — 90* 

B m(ACD) — a 





W 


Yukarıdaki şekilde A, B, C, D, E noktaları 
çemberin üzerinde olduğuna göre, o kaç de- 
recedir? 


b 
e 


A50 B)55 C)70 D)75 E80 


A, çeyrek çemberin 
merkezi 

ABCD bir dikdörtgen 
IFAJ 1 (AEJ 

m(ÖBA) — 30* 
m(ECD) - a 


n 


>» 
w 
m 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A 15 B)225 C)275 D)80 E) 45 


) GEOMETRİ - Çemberde Açı 
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BveD, O,ve O, mer- 
kezli çemberlerin ke- 
sim noktası 

CAB bir üçgen 
m(ABE) — 140* 
m(EDE) da 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)80 B)40 C)45 D)SO0 E)55 


O ve O, merkezli 
çemberler F nokta- 
sında içten teğet 
(OB| ve (0CI, 

O, merkezli 
çembere D ve E 
noktalarında teğet 
m(BAĞ) - 40* 
m(OFE) sa 





Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 





0,, O, ve O, çemberlerin merkezleri 
m(BAR) — 30“, m(FED) — 40*, m(BCb) -a 


Şekildeki O, ve O, merkezli çemberler F nokta- 
sında dıştan teğettir. 


0, merkezli çember B, F, D noktalarında 
çemberleri kestiğine göre, o kaç derecedir? 
A)110 B)120 C)125 


D)130  E) 140 


WI 


10. 


11. 


12. 


O, çeyrek çemberin 


Cc merkezi 
G ve D teğet 
noktaları 
A (AOJ 1 (0BJ 
ED) — o 
NL 4 m(CED) — 110 
O 


Yukarıdaki verilere göre, m(8ğ) kaç dere. 
cedir? 


A)70  B)65 


G) 60 


D)55 Es 


A ABC bir diküçgen 
(ABI 1 JAcJ 
2JAD| — |DCj 


© |BE| — JECİ| 
m(ÂBO) — o 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


C) 45 


D) 60 


E) 72 





(EC n (BLI — 4D) ez 
m(ÂLM) — 30*, m(ACE) — 40* 


Yukarıdaki şekilde O, merkezli çember MK doğ: 
rusuna L noktasında teğettir. 


O, ve O, merkezli çemberler B ve E noktala- 
rında kesiştiklerine göre, m(AB) kaç dere- 
cedir? 


A)140 B)120 C)110 D)100 E)70 





8-0 9-A 10-E 11-0 12A 








iz amm 














TEST - 3 





(PT, çembere T 
noktasında teğet 
1BT|-1BP| 
m(PBİ) — 40* 





, 
Yukarıdaki verilere göre, m(BC) kaç dere- 


cedir? 


A)40 B)45 C)JSOo D)6O E)70 


AB, B noktasında 
çembere teğet 
(BC| - |DEJ 
m(ABK) — 40* 
m(BKE) — 409 





Yukarıdaki verilere göre, m(BFE) kaç dere- 
cedir? 
A 90 B)100 C)110 


D) 130 E) 140 


A,B,C,D, E çember 
üzerinde noktalar 
ICEJ n (BDJ — tF) 
m(BÖ) > m(BÂ) 
m(AE) - m(ED) 





Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A)85 B)95 C)100 D)115 E)120 


WA 


m(DE) — 409 
m(BĞ) — 209 
m(OFB) - 
(OAB) - 6 





Yukarıdaki verilere göre, & * B toplamı kaç 
derecedir? 


A) 50 


B) 40 


GO30 D)25 E)20 





AB,0, ve O, merkezli çemberlerin ortak dış teğeti 
m(AGE) — 309, m(BDE) - 209, mGEb) -a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)100 B)105 C)110 D)115 E) 120 


A ABC ve DBC 
(SI D Mi 
a birer dik üçgen 
(ABJ 1 JACI 
(BDI 1 (DGJ 
C mi 
m(BCD) — 70” 
mi 
M(DAC) <a 





Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)10 oB)15 C)20 D)s0o E)40 
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ÇEMBERDE UZUNLUK 






































(PR çembere A ; 10. O, ABC üçgenin : Çözüm: 

li ei iç teğet çember Merkezden kirişe çizi- A (OH JAB) olacak şe- 
| A) ) — WS ) merkezi ih dier ved kilde (OHİ çizildiğinde 
mAB) <m F.E, D teğet RR 
m(DĞ) — 1009 noktaları şında kalan yayi iki © ; sl — |HBİ #5em 

m i MN m(EKD) — 55» eşit parçaya böler. z 5 er 
Ya verilere göre, m(AB) kaç dere- | M(AGC) — Nİ ADO dik üçgeninde 
: ins e o D B o o öklid bağıntısından 
AD| - |DB | 
A) 60 B) 65 GC) 70 D) 75 E) 80 sönm bei ii 2-5,16 > r-4y5cm bulunur. 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? ir i 
A)120 B)125 C)130 D)1385 E)i4g 
| o Oi Soru: 
O, çemberin merkezi j 
|OCJ - JACJ - 5cm i A O, çeyrek çemberin 
11. T ve S çemberlerin JCB — 11 cm ise ğ merkezi 
O,, O, ve O, merkezli çemberler A, T, E nokta- merkezleri i (ADJ // (BG 
> - A ve B kesi çemberin yarıçapı 
larında KE doğrusuna teğet m 
noktaları kaç cm dir? (0D| — (DB| 
C, O, ve O, merkezli çemberlerin teğet değme 
e ii m(R) - 1609 i (EC - 12 cm 
noktası — 
La u m(TPS) —o al JAD| —Xx 
m(KAĞ) — 1509, m(CDE) —x z 2 - 3 
e i Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? . , 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? F Merkezden |ABJ kirişi- Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
30 B)27,5 C)25 D)225 E20 | ik cizildiği 
j ne dik çizildiğinde 4 
A)15 B)225 C)J3s0 D)45 E)60 | AHİ —JHBİ- 8 A) 14 B) 15 C) 16 D) 17 E) 18 
— -8cm 
olacak şekilde iki eşit 
g, . parçaya bölünür. Soru 2: 
12 N BvyeD O v0 O, çemberin merkezi 
5 e böle İl ee em vE, Ole eh elcelg an ABC bir dik üçgen 
B rkezli çemberle- De) i i ğ 
İİ Hin kesiri noktasi OHB dik üçgeninde pisagor bağıntısından (ACI 1 (BCJ 
j7 m(DE) - 2m(AB) | 2-42 487 — r-4y5cm bulunur (BD| - 2cm 
m(ÂCE) — 80* | 
D pi — 
? > İ örnek: |EC| < 4cm 
9 Ni : O, çeyrek çemberin e 
E HDEF kirişler dörtgeni , (FCJ / (HDJ msi il 9 irkezi i İDE| - 8cm 
£ m(ECB) - 20*, m(BAD) -30*, mABO)-o izi de bk lm e Bil 
ğ noktasından geçtiğine göre, m(AB) kaç dere ADO bir dik üçgen 
e Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? cedir? b çe Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı kaç 
z i ,AC| — 10 cm ise cm dir? 
b A)40 B)45 O50 D)55 E)so 
ö A)40 B)So C)55 Deo EBE |OA| -r kaçcm 
A NN EY ir? 4 
© ZE 5D ii GA ii 73 si 55 ME ONE A dl . AM5 Bs GAZ De Ea 
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Teğet değme noktasını 
merkez ile birleştiren doğ- 
ru parçası, teğet doğru- 
suna diktir. 


| IOAJ Ld | 


Çemberin dışındaki 
bir noktadan çizilen 
teğetlerin uzunlukları 


> P 
Z< eşittir. 


# P noktasından çembere çizilen teğetlerin uzun- 


#x Teğetlerin açıortayı çemberin merkezinden geçer. 


lukları eşittir. 





(PT, T noktasında O 
merkezli yarım çem- 
bere teğet 

Pa 
mM(APT) 45 


Taci oranı kaçtır? 





(OTI çizildiğinde 
(OTJ L JPT ve 

OPT bir ikizkenar dik 
üçgen olur. 








m — yö — A 


JâO|—|0B| > |OT| — r dersek 
JOP) 2 ve |BP| <W2-r olur. 


tal — gz — YP -1 bulunur. 





pi 
8 


> 
»N 








B 


ABCD bir dikdörtgen 
O, yarım çemberin 
merkezi 

TEC) yarım çembere 
T noktasında teğet 
(0D| > V& cm 

İAE| <icm ise 
İDC| <x kaçcm 
dir? 


T teğet nokta oldu- 
ğundan JOTJ 1 |CEJ 
olur. 


(OT| — V& cm 


A,TD teğet değme noktaları olduğundan 
JAE| — |ET| x 1 cm ve |CD| -|JCT| —Xx olur. 


(OC| ve (OEJ açıortay olduğundan 


ia 
m(EOC) — 909 dir. 


OEC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


6)? —x.1 5 x-6cm bulunur. 


Örnek 3: 





ABC bir üçgen 
D,E,F teğet değme 
noktaları 


Pam 
'm(BAĞ) — 60" 


JAF| 3cm 
JFC| <5 cm ise 
|BE| —x kaçcm 
dir? 

















ABC üçgeninde kosinüs teoremi uygulanırsa 


KI? («45 8? -2.(X45).8. 2 


> X246x49-x24 10x425 464-8x-40 


> 4x-40 > x- 10cm bulunur 


(A8J yarım çemberin çapı, (AHI L (HCJ 


JAB| - |BCJ, T teğet değme noktası 
İHT) x4cm, |GT| xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Z 
A)8 B) 12 C) 13 D) 14 








E) 16 


Wa 


Soru 2: 
D xXx C (ADI, yarım çemberin 
çapı 
E A, D ve E teğet değme 
noktaları 
12 JAB| - 6/3 cm 
JADJ < 12cm 
|DC| —x 
A 63 B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 2v2 B) 3 Cc) V10 D) 25 E) 3v3 


Soru 3: 





(AB, JAC sırasıyla B ve C noktalarında çembere teğet 
D,F,E doğrusal, Çevre(ADE) - 24cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


© 
A)8 B) 10 C) 12 D) 15 E) 18 


Soru 4: 








O,veO, yarım çemberlerin merkezleri 
(DK, F ve E noktalarında çemberlere teğet 
FAD bir üçgen, JAF| - (FD|, |FE| - V3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


A)2 B)3 ğa D) 5 E)6 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 
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> Teğet çemberlerin merkezlerinden geçen doğru te- 
ğet değme noktasından da geçer. 





Örnek 1: 
B O, çeyrek çemberin 
i merkezi 
E, yarım çemberin 
Ç merkezi 
IOAJ yarım çemberin 
ir çapı 
(OAJ 1 (0B| 
o ri A JOA| — 6 cm ise 


|BE| -rkaçcm dir? 


Yarım çemberin mer- 
kezine F dersek, JEF| 
yarım çemberlerin te- 
ğet oldukları D nokta- 
sından geçer. 

Oluşan EOF dik üçge- 
ninde pisagor bağın- 








bk ği 3S A tisından, 


((43)7 -(6-0)2437 >r—-2cmbulunur 


Örnek 2: 
ABC bir dik üçgen 
B, çeyrek çemberin; 





O, çemberin merkezi 
(ABJ| 1 (BCİ 
İHF|  |FC| 4cm 


4 n 
Na 

NN 
B DE fe 
JAH| <2.cm ise 


O merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


Wa 





(BH| çizilirse (BHJ 1 (ACI olur ve öklid bağıntısından 
|IBH|? 2.8 > |BH| -4cmolur. 


B ve O merkezleri birleştirilirse G teğet noktasından 
geçer. Şekildeki gibi ek çizimler yapıldığında; OKB 
dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


4402 (4-02 4421-1 cmbulunur 


Örnek 3: 

(ABJ yarım çemberin 

çapı 

D ve C teğet noktaları 

O çemberin merkezi 
Pa 

M(DAB) — 159 

JAB| — 12cmise' 


O merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


Çözüm: 


F, yarım çemberin mer- 
kezi olursa 


D, O, F doğrusaldır. 








r çemberin yarıçap 
uzunluğu ise 

J0C| - |0D| —r 

JOF| —>r 

IFD| — JAF| -3r—-6cm 


r z2 cm bulunur. 



















gp (O, yarım dairenin 
merkezi 
K ve L çemberlerin 
merkezleri 
(OKJ 1 (KLJ 
C,D,E, F teğet noktalar 
J(AC| — (0C| 4cm 
Yukarıdaki verilere göre, |LF| kaç cm dir? 


YE B) 18 de > E) 3 


Soru 2: 
(ABI, yarım çemberin 
€ çapı 
O, çemberin merkezi 
C ve D teğet noktaları 
A 5 D 15 
JAD| 5cm 
(BD| < 15cm 


Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çemberin 
yarıçapı kaç cm dir? 





A)4 B) 5 c) yi D) 6 d > 
Soru 3: 
D2C ABCD bir dik yamuk 
(DCI / JABI 
/ ADI 1 JABI 
x IDC| 2cm 
(AB| 8cm 
A 8 B  |EA| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, B ve D noktaları çember 
yaylarının merkezleri olduğuna göre, x kaç cm 
dir? 


v 
A)6 B) 2v7 C)5 D) 25 E) 4 






WI 





Çemberin İç Bölgesindeki Bir Noktanın Kuvveti 

A (ABI ve |CDJ kirişleri E 
noktasında kesiştiklerin- 
de aşağıdaki eşitlik sağ- 
lanır. 


İAE|.JBE| - (DEJ.JECİ 











Örnek 1: 
D O, yarım çemberin 
> merkezi 
(DF| > |FO| 
E |IFC| <2 em 
o B JEF| -3cm 
çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 
Çözüm: 
D Şekildeki gibi yarım 
pe çember tamamlanıp, 
(ODI yarıçapı uzatılıp, 
i s (DKI çapı çizildiğinde 
IKF| — save |DF| -a 
olur. 
z F noktasının çembere 


göre kuvvetinden, 
a.3a-2.3 az v2cmdir 
Yarıçap |OD| — 2a - 2V/2 cm bulunur. 


Örnek 2: 

(ABJ n (CDİ — (E) 
m(BED) - 120* 
İBE||CE|s 2cm 
JAE| > 8 cm ise 
çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 
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|BE| < |CE| 2cm 
ve çemberde iç kuvvet- 
ten |ED| <8 cmolur. 
Çemberin merkezinden 
şekildeki gibi (ABJ ve 
(CDI kirişlerine dikler 
çizersek, 





|EK| <3 cm ve |KD| <5 cmolur. 

OEK 30*-609-909 dik üçgeninden |OK| - v3 cm ve 
OKD dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 

2 (345 > r 





2/7 cm bulunur. 








Çevre açıların eşitlikleri 
şekildeki gibi yazıldığın- 
da ACE ve DBE benzer 
üçgenlerdir. 


| ACE - DBE | 








Örnek 1 
A | (ACI 1 (BDJ 
(BE| 3cm 
D 
Çe JAE| s—4Acm 


|CD| < 10cm ise 
JED| <x kaçcm dir? 


(ABI çizilirse 

|(AB| <5 cmolur. 

eşit açılar şekildeki gibi 
yazıldığında ABE ve DCE 


> 
EN 
Vel 
o 


B 
üçgenleri benzer üçgen- 
> lerdir. 
Gc Üçgenlerin benzerliğin 
den, Sa > x-8cm bulunur. 
X 10 


WA 


D (ABI 1 (DGJ 
İDE| — JEC| 
İAE| -8cm 
A B 
İCD| 24cm 
C 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 


A) 8y2 B) 10 C) 11 D) 12 Ü 13 
Soru 2: 
B O, çeyrek çemberin 
kw merkezi 
(ODJ n (BC) - (EŞ 
G İDE| -2cm 
IBE| 4cm 
a JEC| <izcm 
o A 


Yukarıdaki verilere göre, çeyrek çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 


/ 
A) 11 B) 12 C) 13 D) 14 E) 15 
Soru 3: 
Dig ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
(BD) köşegen 
:(0BJx3cm 
N (DO|J13 cm 


Yukarıda şekilde A,D,C noktaları O merkezli çem- 
ber üzerinde göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


5 Yi 
A)128 B)144 C)156 Disco Bi 


































B 


çemberin Dış Bölgesindeki Bir Noktanın Kuvveti 


(AB) ve (CDJ kiriş- 
lerinin odoğrultuları 
çember dışında bir E 
noktasında kesişirse 
aşağıdaki eşitlik 
sağlanır. 








(ABI n TACI > TAŞ 


JEC| - 2.JAE| 
JAD| 2cm 
IBD| - 13 cmise 


JAE| kaç cm dir? 


JAE| zave 
JEC| — 2a olsun 


A noktasından dış 
kuvvet uygularsak 


a.3a-2.15 
|(AE| -a-yiOcm 


bulunur. 


O, yarım çemberin 


merkezi 

m(DE) — 60* 

(BD) 1cm 

JAE| - 4 cm ise 

|CE| — x kaç cm dir? 


wWJ4 


Çözüm: 

(ADI çizildiğinde, çapı 
gören çevre açı 90“ 
olduğundan ADC bir 
30*-60*-909 dik üçgeni- 
dir. 

(CD| — iz cm 





C noktasından dış kuvvet uygularsak, 


xx44)-(24 21:84 >) 


— xX242x-8-0>x-2cmbulunur 








ABCD kirişler dörtge- 
nidir. Eşit açılar, şe- 
kildeki gibi yazıldı- 
ğında AEC ve DEB 
benzer Üçgenler ol- 





duğu görülür. 


İ AEC—DEB 








Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 


(BC| yarım çemberin 
çapı 

JAD| - |DC| 

|ED| <6cm 

|BC| s 18 cm ise 
|AE| — xkaç cmdir? 





Çözüm: 
(ECI çizilirse, 


gören çevre açı 90“ 


çapı 


olduğu için, 
(ECJ 1 (ABJ ve 
(AD < |DC| <6cm 








B 18 C olur. 
ADE — ABC olduğundan; 

6. XxX a 

8 İ 15 >x-—4cm bulunur. 


:) GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 
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GEOMETRİ - Çemberde Uzunlul 
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JAE|. 4 
ADİ “3 
Örnek 3: 


Çözüm: 


a ABC bir üçgen 


,AD| - |DGJ 
|ED| <4cm 

D 
JBGC| <6 cm ise 
JAE| 9 
ADİ oranı kaçtır? 


A ABC - ADE olduğun- 


dan 
JAE| - 4 
” JAGİ > olur. 


WA 


A ABC bir üçgen 
(BDI açıortay 
Dp JED| 2cm 


z << |BE| < 6cm ise 
e 4 |CD| — x oranı kaçtır? 


A ABD ve ÂCD açıları AD 
yayını gördüklerinden 
ölçüleri eşittir. 

BCD ve CED üçgen- 
lerinin D köşelerindeki 


açı da eşit olduğundan 


BCD ve CED üçgenleri benzerdir. BCD —- CED 





> 2-16 >x-4cmbulunur. 







O çemberin merke>j 
A, B, C doğrusal 


10 5 A,D, O doğrusal 
|OD| <6 cm 
|(AD| < 10cm 
JAB| - i1cm 
(BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D) 3v10 E) 10 


ç İAD| çemberin çapı 


ABC bir üçgen 
JAE|JEC| 10cm 
İDE| 5cm 

JAB| —x 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D) 8 DAS 


ABC bir üçgen 
İDE| - JEB| 
JAB|—JCE| 8cm 
JCD| 6cm 





Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


v 
A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 




















E noktasından bir 
teğet ve bir kesen 
çizildiğinde aşağıdaki 
eşitlik sağlanır. 


(ABJ yarım çemberin 


çapı 
F teğet değme nok- 
tası 


(DHJ| 4 (ABİ 

IDE| 2cm 

JEH| < 4 cmise 
IDF| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
D (DHI 1 (ABI) olduğur- 
dan (EH) şekildeki 
gibi uzatılırsa 


|HK| — 4 cm olur. 








D noktasından dış kuvvet uygulanırsa, 


X -210 > x-2y/5cm bulunur. 





Wal4 





Eşit açılar şekildeki 
gibi çizildiğinde ATE 
ve TBE 
benzer üçgenlerdir. 


üçgenleri 








Örnek 1: 


IDCI yarım çemberin çapı 
A, teğet değme noktası 
(AHI L (BC, |AB| <3cm 


JAK 


tır? 
JHGİ oranı kaçtır 


(BD| <1icm ise 


Çözüm: 








B 1 D H G 


(AD) çizildiğinde (DCJ çap olduğu için 
m(DAĞ) — 90* olur. 
ABD - CBA - 1 — J4Pİ gi, 


3 |AC| 
JAHL zi Mz bulunur. 


AHC — DAC olduğundan, (HC) 3 


za 
N 


5 
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A 6 B 5 OE4C X D 


(BCI ve JEDJ yarım çemberin çapı, F ve G teğet 
değme noktaları, |AF| - |FGJ, |AB| - 6cm, 


|BO| <5cm, |EC| «4cm, |(CD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Z 
A) 12 D) 16 


B) 14 


C) 15 E) 18 


Soru 2: 

D ve H teğet değme 
noktaları 

A, B, G, C doğrusal 
noktalar 

|AB| < (GC) 

IBG| <2 cm 

JEF| 3 cm 

(AD| - 210cm 
|GF| 8cm 





Yukarıdaki verilere göre, |EH| — x kaç cm dir? 


4 
A) 2v6 B) 4v2 C) 6 D) 211 E)7 


Soru 3: 
ABC bir üçgen 


A, teğet değme nok- 
tası 


4BD| —5|DGJ| 





Yukarıdaki verilere göre, iri oranı kaçtır? 


V 
3 2 1 2 3 
A B Cc p) Z 3 
7 3 ka Me big 












Kesişen iki çemberin 
kesişme noktasında 
teğet olan doğruların 
arasındaki açıya çem- 
berlerin kesişme açısı 


D denir. 


Şekildeki çemberlerin kesişme açısı ABE dir. 


— 


* m(ÂBİ) > 90” ise bu çemberlere dik kesişen çem. 
berler denir. 


O, ve O, merkezli 
çemberlerin (Uyarı. 
çapların kareler top- 
lamı, merkezler arası 
uzaklığın o karesine 
eşitse, bu çember- 
lere dik kesişen 
çemberler denir. 





2 





(0,0,l” < |AO,|” # Jao, 








D E c OABCD bir dikdörtgen 
Zi eN g ER G.Hteğetnokta- 
ları 
r H. |CHJ — JHBJ <8cm 
N di |O,H| 6 cm 
A G B 


Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çemberler 


dik kesistiklerine göre, |AB| kaç cm dir? 


Çözüm: 

O, ve O, merkezli çem- 
berler dik kesiştikleri 
için KO,O, bir dik ÜÇ“ 
gendir. 





Çemberlerin yarıçapları 
8 cm ve 6 cm olduğu 
24 için |0,O,| — 10 cmdir. 











Dolayısıyla |AB| - 24 cm olur. 








































o, ve O, merkezli çemberler dik kesişmektedir. 
(EH) 1 TADI, 
(Do,| > 5 cm, 


|AO,| 10cm 
JEH| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4 B) 25 C)5 D) 4y2 E)6 


Soru 2: 





O, ve O, merkezli çemberler dik kesişmektedir. 


(O,KI YIEF, JAO,| <iZem 


Yukarıdaki verilere göre, |0,O,| kaç cm dir? 


İ ; 
A) 410 B) 13 C) 6v5 D) 14 E) 15 


Soru 3: 


Yarıçapları 9 cm olan iki eş çember 1209 lik açı ile 
kesiştiklerine göre, kesişme noktaları arasındaki 
uzaklık kaç birimdir? 

Cc) 9v2 E) 9v3 


38 üs D) 12 


WI 





Teğetler Dörtgeni 


N C ABCD bir teğetler 
dörtgeni 
; E, E K, L teğet değ- 
me noktaları 





| Alan(aBoD) <u.r | zu.r 








Örnek 1: 
D ABCD bir dörtgen 
3 (BC| 8cm 
© |AD| -14cm 
IDC|-JAB| > 40cm 
A H B 


Yukarıdaki şekilde AHED ve HBCE birer teğetler 
dörtgeni olduğuna göre, |EH| kaç cm dir? 


Çözüm: 


D JEHİ| s x olsun 





AHED teğetler dört- 
/ geni olduğundan, 





IDE|--JAHJ >x4-14 
HBCE teğetler dörtgeni olduğundan, 
|İHB|*-JEC| 5x8 
İDE| 4 JAHJ 4 |HBJ * JECJ 22x422 
,AB| *- |DC| >2x*22 
40-2x4-22 


JEH| <x>9cm bulunur 
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| & Ave D çemberler üzerinde en uzak iki nokta 


ADI —r, *|0.O,| #r 
bi Bm ba lk i o Kuvvet Ekseni 






iki Çemberin Durumu 








ZİR z Dıştan Ayrık Çemberler 
D c ABCD bir ikizkenar Verilen iki çembere göre kuwetleri eşit olan nokta- 
lmuk N ların geometrik yerine kuvvet ekseni denir. 
| içen teğet çemberler x» Kuvvet ekseni, çemberlerin merkezlerinden 
IDCI / TABI geçen doğruya diktir. 
| |AD| — |BC| x Kuvvet ekseni üzerindeki bir noktadan çember- 
N ? Çevre(ABCD) — 68 cm > Merkezler arası uzaklık, çemberlerin yarıçapları Gk e 


toplamından büyüktü 
; an büyüktür. ii i 
: p UN Dıştan Teğet Çemberlerin Kuvvet Ekseni 









* 


A ve D çemberler üzerinde en uzak iki noktadır. Çemberlerin teğet 
oldukları T noktasın- 
da her iki çembere 


de teğet olan doğru 


Kuvvet 


Yukarıdaki çemberin çapı 15 cm olduğuna göre, 
ekseni 


|DC| kaç cm dir? an Eş | 
JAD| S4 * |9405| * To 


* 


B ve C çemberler üzerinde en yakın iki noktadır. kuvvet eksenidir. 


| BC — o e İ Ayrık Çemberler 
Soru 2: | (BC| > |04O,) — (04 * ra) İçten Ayrık Ç ai 
|AB| — (BG)| 
D c ABCD teğetler dörtgeni  : 
BEC ikizkenar üçgen i İçten Teğet Çemberlerin Kuvvet Ekseni 
|CE| > |EB| (EN Çemberlerin teğet 
AD| - JB i > m iŞ 
LAD| ii; | 7 z Ekseni Oldukları K nok- 
in ) 32cm tasında her İki 
Çevre(ABCD) — 48 cm eğ i , çembere de teğet 


Dıştan Teğet Çemberler 


Wa 


olan doğru kuvvet 
eksenidir. 





36 


Merkezler arası uzaklık yarıçapların farkından kü- 


çüktür. 
| |04O,| < İrş-Tal | 


A ve D çemberler üzerinde en uzak iki nokta 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BEC) kaç cm? dir? 


kiz 


Merkezler arası uzaklık yarı ları t itti 
v yarıçapları oplamına eşittir. 
A) 20 B) 32 Cc) 36 D) 48 E) 50 


ri 


A ve D çember üzerinde en uzak iki noktadır. 


JAD of min 
le ADI > 2 eta | 





















36 it 
td 





D ON c ABCDbirparalelkenar | |AD| <r, * (0,Oşl $r> | 
9 DEBC teğetler dörigeni (o; Kesişen Çemberler 

> i 
i- K,L, M, N teğet noktaları B ve D çemberler üzerinde en yakın iki noktadır. T, teğet değme nok- 22 
C 
N K M İDCJ - 6cm , : > eek; tasi RA 
© A EL B BD) —r,—-|0,O,İ -r, | (BC| 53cm m 
g ” - AB| <6 cm i— 
E Yukarıdaki verilere göre, ADE üçgeninin çevresi ii 7 3 
Ğ. o kaçecmdir? NN | i vu 5 
a »x Merkezler arası uzaklık yarıçapların toplamından Şekildeki A noktası o © 
İ küçük; farklarından büyüktür. çemberlerin kuvvet — 
z 3 Bi) 40) O) 12 D) 14 E) 16 ekseni üzerinde ise in 
© —feİ <|O0JOşl <rnh tr, IDE| < x kaç cm O 
(0) ii 
dir? o 
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Çözüm: 


A noktası kuvvet 
ekseni Üzerinde ol- 
duğuna göre, Tnok- 
tasından çizilen te- 
ğet doğrusu A nok- 


tasından geçer. 








Küçük çembere göre kuvvet alındığında 
JATJ? - 9.16 - 144 > JATJ - 12 cmolur. 
Büyük çembere göre kuvvet alındığında 


122 -6.(16 4x) > |DE| -x-8cm bulunur 








Kesişen Çemberlerin Kuvvet Ekseni 





, Kuvvet 
Ekseni 





|AB| — |BCJ dir. 


x Kesişen çemberleri kuvvet ekseni, kesim nokta- 


larından geçen doğrudur. 





“Örnek 1: 


D ve E çemberlerin 
kesim noktaları 


JAFJ — JFG| 
|AB| <3cm 
(BC| —- 13 cmise 
JAF| kaç cm dir? 


Çözüm: 

AE kuvvet ekseni olduğu için; 
JAF| < |FGJ| —x olsun. 
X.2x-3.16 > xX>-24 > x—-2/6cm bulunur. 


Örnek 2: 
AEJ n IKLI — (Cp 
|CD| 3cm 
(BC| 5cm 


İDE| —- 6 cmise 





|AB| - xkaç cmdir? 


Çözüm: 
IKL| kuvvet ekseni Üzerinde olduğundan, 


3.X 15) -5.(3 46) > x-10cmbulunur 





ABNCF - 1D) 


C, teğet değme 
noktası 





İDE| -2cm 
JEF| 7cm 
İDC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





A)3 B) vV14 C)4 B) 3/5 E) 25 
(FHJ 1 JADI 
IFK| 2cm 
“|FGJ 4cm 
|IKO,| > 5cm 
D JAG| —x 





Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çemberler E 
ve L noktalarında kesiştiğine göre, x kaç cm dir? 


v 
A > B) 2 Cc) > D)3 g4 











TEST - | 








ABC bir üçgen 

(ACI ve (BCİ 
sırasıyla, 

A ve E noktalarında 
O merkezli yarım 
çembere teğet 


|OD| <3 cm 
ğ (BD| 2cm 
JEC| —x 


| 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AsY2 B)5 C)6e DsVe Es? 


(AB ve (AD 

B O merkezli çem- 

bere sırasıyla B ve 

D noktalarında te- 
A ğet 
D |JAB| <6cm 

LT 
m(BCD) — 120“ 


Yukarıdaki verilere göre, A noktasının çem- 
ber üzerindeki bir noktaya uzaklığı en fazla 
kaç cm dir? 

A2/8 B)4 C)6 


D)4V38 OE) 6v3 


(KLI O TAEJ > 16) 


(BC| - |DE| 
/AB| <9cm 
|CD| 4cm 





Yukarıdaki şekilde çemberler K ve L nokta- 


larında kesiştiklerine göre, |AE| kaç cm 
dir? 
A) 20 B) 22 C) 25 D) 27 E) 30 


MI 


(ACI LCD 
(AB| -10cm 
JOA| -13cm 
IBC| —x 





Yukarıdaki şekilde CD doğrusu O merkezli 
çembere D noktasında teğet olduğuna göre, 
x kaç cm dir? 


A) 6 B) 7 C)8 D) 9 E) 10 
OBDE bir kare 
|AE| < 23cm 


JED| —Xx 





Yukarıdaki şekilde, karenin D köşesi (ACJ 
çaplı yarım çemberin üzerinde olduğuna gö- 
re, x kaç cm dir? 


A) v2 D)2.2 E)3 


BV8 C)2 


(AB, çembere B 
noktasında teğet 
A, E, F doğrusal 
A, C, D doğrusal 





JAE| < 1cm 
JAC| 2cm 
JEF| - 15cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| * |CD| 
toplamı kaç cm dir? 


A9 B10 Cit Di? E13 
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tasında teğet 

F (EFİY/ICD 

(ACI 1 (CD 

IBK| — 10 cm 
JAK|—2|BC|— 4 cm 





Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 


A)6/2 B)8vV2 C)9V2 D)12V2 E) 142 


8. (CT, Tnoktasında 
TN O merkezli çem- | 11. 
A N S bere teğet 
Ni ATC bir üçgen 
JAO| -4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AT| — |TC| kaç cm 


(CD, çembereDnok : 10. 


(BCI, yarım 
çemberin çapı 
B,D, E noktaları 
eN doğrusal 
Cc 2JADİ —2JAE| <Jaç; 
IBD| 4cm 
IDE| 8cm 


B 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 


A) 4y2 


B)4V8 C)6YZ D)6Y3 E)s 


(API 0 IDPJ - (P3 


2JAB| — |Pc| 
IDC| <2cm 
IBPJ 4cm 











li 
dir? z Yukarıdaki şekilde A, B, C ve D noktaları 
çember üzerinde olduğuna göre, |AB| kaç 
ir? 
A)2.5 B)26 C3Y3 DA EM3 Gi 
A)1 B) 2 c)3 D) 4 E)5 
9. Cc O, |JABJ çaplı , 
N çemberin merkezi | < O, çemberin 
B GC, Dve E noktaları merkezi 
doğrusal (ACI // DEJ 
a m(AE) - m(EB) (ABJ 1 (BCJ 
(A0| 3cm (BCJ| 4cm 
E (OD| - 1cm m(GAB) - 30” 
Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 
6 5 8 9 
A iE. öğle iy 
a A e E) 2v5 M8 BT 27 Dak pg 
1 2E EE NN 68 7 BE SA ini 118 20 
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(BCJ ve (FEJ, yarım 
çemberlerin çapı 
PeBÜ 

LeFE 


Yukaridaki düzlemsel şekil, bir kenarı 2cm 
olan ABCDEF düzgün altıgeni olduğuna 
göre, |PL| nin en büyük değeri kaç cm dir? 


A)2 B) 23 O1:v3 
024243 E4s2v3 

D K c (ABCD bir dikdörigen 

- Ave O, EF ve KB yaylı 


çemberlerin merkezleri 


7 |DKJ — |KC| 
İDE| - JEA| <3 cm 
A ğ B  |CO| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, O noktasının A 
merkezli çeyrek çembere en kısa uzaklığı kaç 
cm dir? 





A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E)8 


ABCD bir dikdörigen 
O, merkezli yarım 
çember ile O, mer- 
kezli çember E nok- 
tasında teğet 

F teğet noktası 
|AO,| > 10 cm 
(DFJ|FC|< 6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, O, merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 


A) 1 B) 2 Cc) 3 D) 4 E)5 


WdJdl 


B O, çemberin 
merkezi 

(BHJ 1 (ACJ 

B, E ve A noktaları 
doğrusal 

(0B| 5cm 
|(OH| 3cm 
|(AD| <x2cm 
(BE| sx 





Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


A)5 B) 6 0) 7 D)8 E) 9 


O, çemberin 
merkezi 

AFC bir üçgen 
(AGİ n (CEJ > İF) 
JAF| 4JFG| 

|(AB| 6cm 

|IFE| s3 cm 

(BC| s2cm 
|(CD| s1cm 

JAF| <Xx 





Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A6 Bs Cio Diz Ei4 


(ABI1/10,O,J 
(AB| > 18cm 





Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çember- 
ler C ve D noktalarında kesiştiğine göre, 
l0,O,İ kaç cm dir? 

A)3 B) 6 Cc) 9 


D) 12 E) 15 
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TEST - 2 
Mw g (ABI, yarm çem- i 10. 
8 berin çapı 
Eka ABI 1 (FDJ 
(ECİ 1 (CB. 
D —ç İFE|<JEC| 8cm 
JAF| <6 cm 
İBC| —x 





0, 10,0, 


Yukarıdaki veri Ö ir? z . 
i verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde AC; İN Gal 


yarıçapları sırasıyla 3 cm, 2 cm ve 1 cm olan 


A) 18 B) 20 C) 24 
) ) ) D) 30 E) 42 ayrık çemberlere A, B,C noktalarında teğettir, 
Buna göre, JAB| oranı kaçtır? 
(BC| 
Yİ Bİ gı pe 
3 5 ) E)3 
A AB) n (DBJ - (B) 
(CD| — 3JAE| 
E JEB| <4cm 


O, çemberin merkezi 


4 JEC) 2cm SEA) AMADE 
» i mM(BCA) --m(ADE) — 90* 
D |AB| 6cm 
' JAE| 8cm 
7 E 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? > / 
AS  B8 (7 De BS , 
: D 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 


A)4 B) 5 GC) 6 D) 7 E)8 





A (ABJ 1 (CD| 
m ent 
(ACJ 1 JAT 
T teğet noktası 
JOH| x<3cm 
|IBA| —x 





B 


Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çemberin 
yarıçapı kaç cm dir? 


Yukarıdaki O merkezli çemberin yarıçapı 
5 cm olduğuna göre, x kaç cm dir? 


13 11 i 
AZ Be of Daf ps Yi B) z c2 D) z E)3 
e Rg m app 6 TE 80 SE Ni e üz ak 














TEST - 3 





(ABI 1 (ACI 
|AB| 12cm 
İDC| 7cm 
JEC| —x 


Yukarığaki şekilde O merkezli çemberin ya- 
rıçapı 7,5 cm olduğuna göre, x kaç cm dir? 
, 


28 22 19 
ie B) 5 Cc) — D) 4 E) <2 
aZ Bs OZ D iE 
E O, yarım çemberlerin 
merkezi 
E JEF| <8 cm 


AZC 0 DB JAC| 2cm 


Yukarıdaki şekilde JEFJ, (CDJ çaplı yarım 
çembere K noktasında teğet olduğuna göre, 
JAB| kaç cm dir? 


A 16 (o B)15 012 D10 ES 


O,, büyük çembe- 
rin merkezi 

(ACI, B noktasında 
O, merkezli çembe- 





re teğet 
|ACJ| - 43cm 
|BO,| <2cm 


Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çember- 
ler D noktasında içten teğet olduğuna göre, 
O, merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


5 16 18 
AZ Ba gt DE B4 





WI 





(ABI N (ACI — (EJ 
m(AD) — m(Gb) 


JAD| 8cm 
JAE| 6cm 
JED| < 4cm 


Yukarıdaki şekilde A, B, C, D noktaları çem- 
ber üzerinde olduğuna göre, Alan(ABD) kaç 
cm? dir? 


A) 12/15 B)24 C)24vV15 D)36 E) 36v3 


ABC bir üçgen 
(BC| < 15 cm 
|DC| 9cm 
JAD| <5cm 





Yukarıdaki şekilde (BCJ yarım çemberin çapı 
olduğuna göre, |AB| kaç cm dir? 


A 12  B)13 


C)14 D)15  E) 16 


A,B,CveD 
noktalari 
çemberin Üzerinde 
(AB| — (86) 
,AD| < |DĞJ 
JAB| 15cm 
(AD| > 20cm 
|(AG| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A20 Bd2i G2 DM E24 
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j 7. A i vi il ia 
(BC) vE ADI i 10. D 5 ABCDbirdikdörga, | 1. 2 ç ABCD birdik yamuk o; 4. ABC bir üçgen 
çemberin kirişleri O, TABI çaplı a C, DFE yaylı çem- | A,D, E, C noktaları 
IBC|J - JAD| emberi m KR. berinmerkezi çember üzerinde 
| B © JAB| -&cm m o p (DC 4 TAB IBE| - 7cm 
| MY İAE| - &cm | ACI köşegen ME i (ADI 1 TABİ |EC| <3 cm 
| D |(DC| 3cm — İAE| — 16cm - |AD| — |BE| JAD| #9cm 
EC| <9 |FB| -6cm 
EC giy JAF| —x Yukarıdaki verilere göre, İbel oranı kaçtır? 
Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? aye erlere göre, çemberin yarıçapı : 
kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? A2 5 o) 3 D) 4 E) 9 
A) 16 B) 15 C) 14 D) 13 E) 12 A ' i ” 
6 B 
) )8 © Diz Eiş Ms BAB O38 DB 2 
8. (AB, B noktasında di 
N i ,. B O, 
çembere teğet > ey sk çembe- 2. A O, çeyrek çemberin 
(AB 1 (ADI 5 rin merkezi N merkezi 
|AB| -4cm IBOl 1 (OAJ | (A0) 1 (0D) . 5. Yarıçapı 25 cm olan bir çemberin, 48 cm ve 
IDC| 6cm > D Zm(AD) — m(8D) 8 (ABJ 1 (BCI 40 cm uzunluklarındaki kirişlerinin merkeze 
B 4 A BC| - | SAR Sat) | i 
De) p cm c m(OAB) - m(BAC) uzaklıkları sırasıyla a ve b ise 5 oranı 
4cm Ni 
Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çem- m 2 © ICD| —x | Bİ Ri 7 — yl kaçtır? 
berin yarıçapı kaç cm dir? 2 İ © e 1BD| z x 8 
m : , Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | A) > B) ? 6) #5 b) E — 8 
) ) 6 C) 4v2 D) 5v2 E) 9 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A23B B4 26 Ds Baf 
A)2 B3 04 D)5 E) 6 
D GC  ABCD birdikdörtgen | 
O, yarım çemberin ; 
: nl | i 12. O, çeyrek çemberin 
: — teğet noktalar erkeği 3. R (ABI 1 (ACI i 6. O çeyrek çemberin 
3 l m wi (BC) 1 TOFI D GN (BD|-|BC| o | m. E 
a 5 ie z4cm m(ÖEĞ) — 459 G |AB| —icm m(ODC) — gü E 
Z A4 E ? B e (OC| 3cm |AC| -Zcm m(DOE)-m(ÖCB)-90* o Ş 
ş (CF| - 2cm D, B, C noktaları |İDC| - 6v/3 cm < 
e 2 doğrusal > © 
E Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? (BEJ Xx g O . |0B| >x 3 
Ö 5 
e A) 3 B) 1 o) 3 D)2 E) 5 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde, D, A, C noktalarından Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? ei 
e 2 2 N - geçen çemberin yarıçapı kaç cm dir? iz 
5 MAZ Bi OZ De A6 BS Cc) 4 D3 EE? 
e e Mali li an a Mİ, A2/2 BY C2v8 D4 B5 ö 
O TA 2D 3-B d-A 5-B ö-E TE SA SE ie ET © 
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7. B O, merkezli (0 
ğ i (OAJ 10. O, çeyrek 
Pi çaplı yarım çember ile e yemen 
E O, merkezli çember; CO 
O merkezli çeyrek ima Rae 
çembere ve birbirine LALELER 
A, C,D, E noktaların- 1SDI — |poj 
7 da teğettir. ABİ > 4cm 
1 IDA| —X 
Yukarıdaki şekilde, O merkezli çeyrek çem- Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
berin yarıçapı 12 cm olduğuna göre, O, 
merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? AS B3 ©2585 D4 Bas 
A)1 B) v2 Cc) v3 D)2 E3 
8. 
IFOJ 1 (ORJ 1. G B çeyrek çemberin 
(AB) 1 (BC) merkezi 
(BCJ 1 (CDJ 8 
(ADI yarım çemberi 
|AB| - 6/3 cm F Z çapı i i 
|(CD| - 4V3 cm m(AF) — m(Eb) 
BC| — 
1BC| 6cm - LE IBF| 5cm 
| z SD. |EG| 8cm 
Yukarıdaki şekilde B ve C noktaları O mer- 
kezli çeyrek çember üzerinde olduğuna göre, YAR Kemere göre, JAB - (CD| farkı kaç 
çemberin yarıçapı kaç cm dir? ai 
Al Bı g3 D 
AVSS B)2v18 O)78 Da E)6vİ3 5 2 > 
9. p 10 C ABCD bir kare 
EBKF bir dikdörtgen 
IDC| - 10 cm 12 D 
. O, yarım çemberin mer- 
2|EF| - JEBİ EN kezi i 
©) T,C ve E teğet noktalar 
” UN Wi IDE) TABİ 
A O1H T B |JOAJ — 8cm 
Yukarıdaki şekilde F noktası D merkezli ken 
çeyrek çember yayı üzerinde olduğuna göre, Yukarıdaki verilere göre, M merkezli çem- 
Alan(EBKF) kaç cm? dir? berin yarıçapı kaç cm dir? 
A)4 B) 6 C)| 42 D)8 E) 12 A) 1 B) 3 o) 2 D) 22 E)3 
TE 20 3-B A 5D A m © 9D 10-8 1-8 


























- JOAJ dairenin yarıçapı 
|OA| <r 


x» Bir çemberin İÇ bölgesiyle çemberin birleşim kü- 


mesi bir dairedi. 


Alan — z.r? 





Çevre — 2.x.r 








Örnek 1: 


Alanının çevresine oranı 3 cm olan bir dairenin ya- 


rıçapı kaç cm dir? 


rz 6 cm bulunur. 


Örnek 2: 
Yarıçapları toplamı 11 cm 


A olan O, ve O, merkezli 


fe) 


(ABI, D noktasında O, merkezli çembere teğet ol- 


duğuna göre, |AD| — x kaç cm dir? 


içten teğet iki çember 
arasındaki alan 


55n cm? dir. 


Çözüm: 


T Fe eki cm ola- 


1 
rak verilmiş, iki çem- 


Ke ber arasındaki alan; 
c i 5 (Ba 

Tİ, İY 55n 
DA 
el — 55 


G rr, * r,) > 55 


(,-1).11255 >r,-(, >5 bulunur. 





wd 


Buradan; ((, * (,) * MG) 11 k5 
2r, - 16—r, - 8cm 

rı, <3cm bulunur. 

DO,O, dik üçgeni 3-4-5 üçgeni olur. 


|DO,| <4 cm, x-8-4->x-4cmbulunur. 


Örnek 3: 

m(AKİ) — 60* 

K ve L merkezli çem- 
berler şekildeki gibi 
birbirlerine teğettir. 





Bu konumda AB doğrusu üzerinde ok yönüne doğru 
dönerek ilerliyorlar. 

Buna göre, K merkezli çember 1 tam tur attığında 
L merkezli çember kaç tur atar? 


Çözüm: 

K merkezli çemberin 
yarıçapına R, L mer- 
kezli çemberin yarıça- 
pına r diyelim. Çem- 
berlerin bir tur atarak 
aldıkları yol kendi 
çevrelerine eşittir. 








KPL dik üçgenini oluşturJduğumuzda JKAJ —R, 
IPAJ| —r, |KPJ| < R-rve 30-60-90” üçgeni özelli- 
ğinden |KL| — 2)KPJ SR *r- 2(R-r) 


>Rsr-2R-2r»R31 olur. 





Çemberler beraber ilerledikleri için alacakları yollar 
da eşit olur. Küçük çemberin tur sayısı X olmak üzere, 
x.2nr - 2nR — 2n.3r 


>x-3 bulunur. 





peni 
Ne 
< 
(0) 
Ke 
p 
'5 
a 
2 
a 
z 
O 
LL 
0) 
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Örnek 4: 

(AEJ ve JACJ yarım 
çemberlerin çapları 

D çeyrek çemberin 
merkezi 

|AB| - |DE| <2 cm 
olduğuna göre, taralı 








D2E 


bölgelerin alanları 


toplamı kaç cm? dir? 


F JAFI ve (FEJ çizilirse 
çapı gören çevre açı 
90" olacağından 

(AFJ L (FEJ olur. 

JDF| — (CD| <r 
AFE dik üçgeninde öklid bağıntısı uygulanırsa; 
2-2(4410)-842r5r2-2r-8-0 

> ((—4).( * 2) -0 





r <z 4cm bulunur. 


Taralı bölgenin alanı büyük yarım dairenin alanından 
küçük yarım dairenin ve çeyrek dairenin alanı çıkarı- 
larak bulunur. 


Büyük dairenin çapı 2424442-—10cmoldu- 
ğundan yarıçapı 5 cm dir. Bu durumda; 


n m2 n# , 25n—4n-8n 
Taralı alan 5 5 > 2 


Il 








1 
za cm? bulunur, 


Il 


Örnek 5: 


ABCD bir dikdörtgen 





D merkezli çeyrek 


çember, O merkezli 
yarım çembere T nok- 


tasında teğettir. 








(EC| 4cm 


A o B 


Çemberlerin yarıçapları eşit olduğuna göre, taralı 
alanlar toplamı kaç cm? dir? 


Wa 


esti D r E 4 


iki kenarı eşit olduğun. 
dan; İDCJJAB| 


>144-—215r— âsi 
bulunur. (DOJ çizildiğin. 





KES 
A r o r 





de çemberlerin yarıçap- 
ları eşit olduğundan 





İDT| 5 (TO|J < JAOJ —-4cmolur. Bu durumda DAĞ 
dik üçgeni 30“-609-90* üçgeni olur ve 
JAD| - 43 cm olur. 


Taralı bölgelerin alanları toplamı dikdörtgenin alanın- 
dan çeyrek ve yarım dairelerin alanları çıkarılarak bu- 
lunacağından; 


2 2 
8.4y3 — ia — - (323 — 12) cm? bulunur 
Örnek 6: 
A IDE, B merkezli çey- 
E rek çembere E nok- 

r ” tasında teğet 

B, C, D doğrusal 
B G D JAB| —r 

IDE| —x 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit ol- 
duğuna göre, 7 oranı kaçtır? 


Çözüm: 

E teğet noktası oldu- 
ğundan (BEJ 1 (DE dir. 
Taralı alanlara S, taralı 


olmayan alana da P 








dersek, çeyrek dairenin 
ve BED dik üçgeninin 
alanları P 4 S olarak 
eşit olduğu görülür. 








bulunur. 














A ve D teğet nokta- 
lari 


(ABJ 1 (BCJ 
(BCJ L (DCJ 
|AB| —Xx 





a Ge ıl 
Yukarıdaki şekilde dairenin alanı taralı bölgenin 
alanına eşit ve dairenin yarıçapı 4 cm olduğuna 


göre, x kaç cmdir? 


Çözüm: 





S, * S, — Ss, olmalıdır. 
S,- Alan(DCBA) —S, 





olduğundan, 

28, — Alan(DCBA) - S, 
iğ EN T.42 

> 74 — 8x 2 


> 24n — 8x 


> Xx 3xcm bulunur. 





Wa 


4 
AZ BE Öz 








Soru 1: 
Çevreleri eşit olan bir kare ile bir dairenin alanları 


oranı kaçtır? 


D) 5 Eg) — 


16 v2 
Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 
JAB| <5cm 
JAC| > 12cm 
B 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeni ile iç teğet çembe- 
rinin arasında kalan bölgenin alanı kaç cm? dir? 
C)30-3n7 


A)30-7 B) 30-27 


v 
D) 30-47 E)30-6x 


Soru 3: 

E Şekilde (ADJ çaplı 
yarım çemberin için- 
de çembere E ve F 
de, (AD) yeBveC 


ce teğet olan çem- 





berler verilmiştir. 
JAB| < 10cm 
(BC||CD|20 cm 
Yukarıdaki verilere göre, yarım çember ile diğer 
çemberler arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 
211 213 


Gr  <O)ybe. ELE. 


B) 105 > 


bei 
Z 
< 
© 
5 
v 
mi 
ke) 
CA 
: 
az 
il 
— 
O 
LE 
(© 
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O çeyrek dairenin 
merkezi 


OABC bir dikdört- 
gen 

JEC| 2cm 

JAD| <4cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


4 
A) 257 - 48 B) 24n-25 C) 25n 24 
D) S0x - 48 E) 25n 25 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (AC) 
E G 

(DE| çaplı yarım daire 
(AB| ve JACI| ye F ve 

B D E C 


G noktalarında teğet 


Yukarıdaki şekilde |BF| . |GC| — 18 cm? olduğu- 
na göre, yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


a / 

A)367 B)18v2x C)i8&n DS9ör E)9r 
Soru 6: 

A (BCİ yarım çemberin 

KA 
(BC| 4cm 
Ss, 

B 4 GC 


Yukarıdaki şekilde S,S,veS, * S, bulundukları 
bölgelerin alanları olduğuna göre, A noktasının 
(BCJ ye uzaklığı kaç cm dir? 


- / - 
AZ Biz o > D) z E)2 


WI 





» 


Ortak merkezli iki çember arasında kalan bölgeye 
daire halkası denir. 


3 « 


Daire halkasının alanı, iki dairenin alanları farkı alı- 
narak bulunur. 


Daire halkasının alanı — 7.(R? — r) 
| Daire Halkasının Alanı — x.a? | 





O merkezli büyük ya- 
rım dairenin (AB| kiri- 
şi, yine O merkezli kü- 
çük yarım daireye şe- 
kildeki gibi T noktasın- 
da teğet 

m(KEB) — 1209 
Büyük yarım dairenin yarıçapı 26 cm olduğuna 
göre, daireler arasındaki alan kaç cm? dir? 





Çözüm: 











m(AOB) — m(AÂEB) — 1209 dir. AOB üçgeninde 
|AO| - |OB| — 26 ve 30*-30*-120 üçgeninden 
(AB| — 2V6.V3 — 6V5 cm olur. 

Taralı alan iki daire arasındaki alanın yarisi ve 
AT — (TB| — 3V2 cm olduğuna göre; 


3vy2) 
Taralı alan — a — 9x cm? bulunur. 

















IFEJ), M noktasında 
(BCJ çaplı 
çembere teğet 


yarım 


S,, 5, ve S, bulun- 
dukları 


alanları 


bölgelerin 


Yukarıdaki şekilde (FE, (BCJ ve JAD)J yarım çem- 


u sama 1 
perlerin çapları olduğuna göre; SİS, oranı 


3 
kaçtır? 


Çözüm: 


Boş alana P M merkezli çemberin yarıçapınar dersek 


nr? 


e e olur. 5, * 5, * P alanları toplamı da 


2 
yarım daire halkası olacağından 


li 


P*tS,*tS8,- 5 dir. Bu durumda 


P*S,45,-5, *P 
S,tS,-5, 


<< sidir 





WI 





Soru 1: 
A O, çeyrek dairelerin 
merkezi 
i (ABI, E noktasında İç- 
teki daireye teğet 
N |AB| 8cm 
gi 
o G B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 


cm? dir? 
57 o 2 D) 3r E) TI 
A) ar B) DE ) 2n pi 
Soru 2 
A, B, C doğrusal 
e (AB| <5cm 
(Bc| -2cm 
O 


Yukarıdaki şekilde O merkezli iki daire arasında 
kalan taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 


D)12r o E) On 


A 
B) idr 


C) 13r 


5» alanlı daire ile A, 
B,D, E noktalarından 
geçen çember ortak 





merkezlidir. 

(ABI, T noktasında 

daireye teğet 

S,ve5S, bulundukla- 

ri bölgelerin alanları 
Yukarıdaki şekilde A, BDC yaylı çeyrek çemberin 
merkezi ve S, * S, > 257 cm? olduğuna göre, ta- 
ralı alanlar toplamı kaç cm? dir? 

A 

A) 9x B) 167 C) 20nx D) 257 E) 507 


z 
- 
Zİ 

© 
ö 
© 
E 
Ü 
a 
az 
iy 
z 
O 
DEE! 
O 
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A B 


Xx r yarıçaplı bir dairenin merkezinden çizilen (OAJ 
ve (OB) yarıçapları arasındaki açı & ise oluşan ta- 
ralı bölgeye « derecelik daire dilimi denir. 








O, dairenin merkezi 
|(OA| <6 cm 

e 
m(AOB) — 140' ise 

Lam 

a) |ACB| kaç cm dir? 
b) 140 lik daire diliminin 
alanı kaç cm? dir? 





Çözüm: 


Daire diliminin merkez açısı 1409 olduğundan |ACB| 
ve taralı alan aşağıdaki gibi bulunur. 





İİ ve 140 od 
JACB| 216. - cm 
—mg2 140 2 
Taralı Alan -.7.6 “Bö 14n cm 
Örnek 2: 
C ' O, yarım dairenin mer- 
kezi 
Pm 
M(COA) — 100“ 
100: |İAO| <9 cmise 
A 9 o B 


taralı bölgelerin alan- 
ları toplamı kaç cm? 
dir? 





G AOC ve BOC üçgenle. 
rinin alanı eşit olduğun. 
dan taralı alanların top- 

© j2 lamı 100* lik daire Gi. 
/İ Gr 
A 9 O B mininalanına eşittir. 


1009 45 > 
“Ban İ* 5 cm“ bulunur. 





Taralı Alan — 7.9? 


Örnek 3: 

ABC bir dik üçgen 

(ACI 1 (BGJ 

B ve C merkezli 3 cm ve 
1 cm yarıçaplı daireler T 
noktasında teğet 

A merkezli dairenin yarı- 
çapı 2cm 

İDE|& 3 cm ise 

taralı alanlar toplamı 
kaç cm? dir? 


JAB| -34342-8cm 
ve |BC| 34 1-—4cm 
olduğundan 

m(Â) — 30* ve 

m(8) — 60" olur. 





a — 2 — 4.5 — om 

b — 3? — 9m. z a cm2 

Gy 2 2 > 2 cm? 

Taralı alanlar toplamı — 5 * pa * vi — > cm? 


bulunur. 

















ABCD bir kare 

ÂEĞ ve DEĞ, 

B ve A merkezli 

çember yayları 

taralı bölgenin; 

a) Alanı kaç cm? dir? 
b) Çevresi kaç cm dir? 


A ve B çeyrek çem- 
berlerin merkezleri, 
(AEJ ve (BEJ çem- 
berlerin yarıçapları 
olacağından EAB bir 
kenarı 6 cm olan eş- 
kenar üçgendir. 


slide gö BU 2 
a) 60“ lik daire dilimi — 76“. 360 6n cm 
2 
Alan(AEB) — gi - 93 cm? 
S-6n—9v3 


Taralı alan—25S 4 9v3 — 2(6n-9v3) 4 9V3 
- ((2n-9v3) cm? 


b) |AE| — |EB| — 216. Seg 2n cm olur. 
Taralı alanın çevresi — (AÂE| 4 (EB| * JAB| 


 (4n * 6) cm bulunur. 


Örnek 5: 


OAB bir üçgen 
(BA, T noktasında 
çembere teğet 
(7ĞJ - JABI 

B |0CJ>JCAJs6cm 
ise OAB üçgeni- 


nin alanı kaç cm” 
dir? 





WI 





O merkezinden T 
ye dikme çizildi- 
ğinde 

|OT| <6 cm olur. 





JOA|12 cm olduğundan OTA dik üçgeni 309-60”- 
90“ üçgeni olur. 
Bu durumda; 


(TĞJ — |AB| 216, z 2n cm olur. 


Alan(OAB) — 22 — 6x cm? bulunur. 

Örnek 6: 
ABFC bir konkav 
dörtgen 


A, B, C sırasıyla, DE, 
ÖF ve EF yaylı daire 
dilimlerinin merkezleri 


Pam 
m(BFĞ) — 160* 





JAD| — JEC| — |BF| 3cm ise 


taralı daire dilimlerinin alanları toplamı kaç cm? dir? 


Çözüm: 
m(Â) -a,m(B) b, 


m(C) - colmak 
üzere, 


atb*4c-—160'dir. 





S,, 5, ve S, alanları 3 cm yarıçaplı daire dilimleri şe- 
kildeki gibi birleştirilirse, merkez açısı 160” olan bir 
daire dilimi elde edilecektir. 


C 
> 
< 

© 
ö 
2 

G 
m 
2 
— 
LL 
z 
© 
LL 
O 
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3 








Buradan, 

. a2 160 4 2 
S,*tS,tS, 13. zag > 9.g 4r cm 
bulunur. 

Örnek 7: 


ABC eşkenar üçgen 

C, A, P doğrusal 

JACJ <3cm 

IPA| 9cm 

Şekilde eşkenar üçgenin A 
köşesine bağlanmış olan ip 
ok yönünde gergin bir şekil- 
de eşkenar üçgenin etrafına 
sarılıyor. 





a) Buna göre, ipin taradığı bölgenin alanı kaç cm? 
dir? 


b) P nin aldığı yol kaç cm dir? 


Çözüm: 

Bu uygulamanın sonun- 
da yarıçapları 9 cm, 
6 cm ve3 cm olan 120 


lik 3 tane daire dilimi 





oluşur. 
iy gi 20, e 20 b İ20 
Bu alanlar — 7.9 “360 * 1.6". 360 * 7.3 “360 


— 27n 4 12n 4 3n - 42n cm? olur. 


b) P nin aldığı yol ise 120" lik çember yaylarının uzun- 
lukları toplamıdır. 


27.9 27.6 
3 3 


nı 28 — 12xcmdir. 





WA 


Örnek 8: 
A,B, C ve D merkez. 
li eş çemberler biri- 
birlerine şekildeki gi- 
bi dıştan teğettir. 
JAC| 12cm 

IBD| 16cm 





Şekilde E, F, G ve H noktaları ABCD dörtgeninin 
köşegenlerinin çemberleri kestiği noktalar oldu- 
ğuna göre, çemberlerin etrafına sarılan ipin uzun- 
luğu (en kısa) kaç cm dir? 


Çemberlerin yarıçapı 
r olsun. ABCD dört 
geninin her bir kena- 
rı 2r olacağından 
ABCD bir eşkenar 
dörtgendir. Eşkenar 





dörigende köşegen- 
ler dik kesişeceğin- 
den ve biribirlerini or- 
talayacağından; 


6” 4 8? — (20) 


(6 —8— 10 üçgeni) 

r z5 cm bulunur. 

Çemberlerin merkezlerinden ipin teğet noktalarına 
dikmeler çizildiğinde dikdörtgenler oluşacağından 
çemberlerin aralannda kalan ip parçalarının uzunluk- 
ları 4.10 - 40 cm ye eşit olacaktır. İpin çemberlere 
sarılan kısımları ise bir tam çember oluşturur. 
(a*b*sctd- 3609) 


Sarılan kısmın uzunluğu 2.7.5 — 10x cm olur. 


Bu durumda ipin uzunluğu, (10x - 40) cm bulunur. 

















O, yarım çemberin 
merkezi 


Pali 
m(DAB) — 58 

e 
m(CBA) — 68” 
(AO| — VW5 cm 
Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 


5m LL 4 5x 5x 
e a Gm ve 
Soru 2: 


O, dairenin merkezi 


ABİ m (CD) > FE) 


(OF) / TCDJ 
A 
|CE| — JED| 
|OE| > |EBİ 





ep 


Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları bölgele- 


N a 
rin alanları olduğuna göre, oranı kaçtır? 
2 


8 3 6 5 V 4 
A) 5 B) 5 C) 5 D) vi E) 3 
Soru 3: 
A 
6 
F E 
B D GC 


A merkezli EDE çember yayı D noktasında (BC) ye te- 
öettir. |FDE| -47 cm, |FB| — JECİ, |AE| - 6cm 
Yukarıdaki ABC bir üçgenindeki verilere göre, ta- 
ralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 

V 

C) 36v3 — 127 


A) 36/3 -15n oB)18V3-12x 


D) 18v3 -9x E) 36v3-9n 





WI 


Soru 4: 
ABCD bir kare 





D C 
B ve D çeyrek daire- 
lerin merkezleri 
(AB| -6cm 

A 6 B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 

V 

A) 18-36 


B) 18n- 18 C) 36n—18 


D) 36-36 E) 9x 


Soru 5: 

p |(A0|-(0BJ4molan iki 
duvarın kesiştiği O nokta- 
sına, içten 6 m uzunluğun- 
daki bir ipin ucuna bir ko- 
yun bağlanmıştır. 


ai 
m(ÂOB) — 60* 





Buna göre, koyunun otlayabileceği alan en fazla 


kaç m? dir? (Duvarların kalınlığı önemsizdir.) 


/ 
A) tor B) 10x C) 9r. 


Soru 6: 


A 22 B c 22 D 


AE ve DE, E noktasında dik kesişen B ve C merkezli 
çember yaylarıdır. 
JAB| - |CD| < 22cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 

V 
B)6n44 


A)87 46 C) 87 - 8 


TRİ - Dairede Alan 


GEOME 


) 








GEOMETRİ 


- Dairede Alan 


























O, merkezli; r yarıçaplı bir 
dairenin taralı daire dilimi- 
nin alanı aşağıdaki gibi bu- 
lunur. 

am 
JACB| —-a 


Daire Diliminin Alanı — Xx 


# Bu formül bize üçgendeki alan formülünü hatırla- 


tır. 





EEE r. n 
Dilimin Alanı 23 aa A 








O, daire diliminin 
merkezi 
(0BJ 8cm 


(ABI  7n cm ise 





daire diliminin alanı 
kaç cm? dir? 


Çözüm: 

Formülden; 

Rİ . /R8 2 

Dilimin Alanı — 15 28n cm“ bulunur. 


WI 


Örnek 2: 


A ve C sırasıyla EKD ve 
Zem 

BLD çember yaylarının 
merkezleri 

|(AD| 4cm 

|CD| 6cm 

(BKD| sacm 

(BLD| bem 





S, ve S, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 
göre, S, — S, farkı kaç cm? dir? 


Şekilde boş olan ala- 
na S dersek 





dek 2 2 
St 5 -2.acm 
. b6 2 
SİS — 3b cm 


(S8, 1:S)-(S,-S)—>5S,-5, - (3b —2a) om 


bulunur. 


Örnek 3: 

a 

ACB, O merkezli 
çember yayı 
IBH|J £ (AH 


Ss, ves, bulundukları 
bölgelerin alanları © 





Yukarıdaki şekilde S, — S, olduğuna göre, 


Pi 
Ti oranı kaçtır? 















S,-S,-5S, 
> ge 
(ACB| —£, 
|BH| <h olsun. 
Daire Diliminin Alanı - 25 - < gü e 
U 
Alan(BAO) - S > 5 i 7 2 


bulunur. 


O, dairenin merkezi 
T, teğet nokta 

O, B, C doğrusal 
|OA| 3cm 
m(AB) — 60* 





Yukarıdaki şekilde ABT yay uzunluğu ile |TC| eşit 
olduğuna göre, taralı bölgelerin alanları toplamı 
kaç cm” dir? 


|ATB| < JTG| <x 
olsun. 

(OT) yarıçapı çizildi- 
ğinde 
Alan(OTC) 


ABT daire diliminin alanı da, > olur. 





-& 
2 


Buradan taralı alanların eşit olduğu görülür. 


60 lik Daire Diliminin Alanı — 737. ——— - 


Taralı bölgelerin alanları toplamı, 


2. 2 — 3r cm? bulunur. 





WI 











Cc AOB bir dik üçgen 
— BÖ, O merkezli çem- 
ber yayı 
153 JABI 1 |AOİ 
o B 


MABO) - 159 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit ol- 


duğuna göre, Jeel oranı kaçtır? 
(OB| 
1 3 v1 7 T 
A) 5 B) 5 O D) > E) 3 
Soru 2: 
B Ğ O, yarım dairenin 
merkezi 
m(GD) — 60* 
JABI - JAcI 
A o D 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 


oranı kaçtır? 


1 2 V 5 
A) 5 B) — On D) 1 E) 3 
Soru 3: 
D Ç ABCD bir eşkenar 
dö 
& örtgen 


A merkezli ETF çem- 
ber yayı T noktasında 


IBDJ ye teğet 


Zi 
A F B EF o 5 
(DB| OoO6 


Yukarıdaki verilere göre, ABCD eşkenar döri- 
geninin alanı, taralı bölgenin alanın kaç katıdır? 


a 
D)20  E)24 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


İ 








< 


GEOMETRİ - Dairede Alan 




















Eşit kirişlerin arkasın- 
Cc da kalan bölgelerin 


alanları da eşittir. 





(ACI, (BCJ çaplı yarım 
çembere C noktasında 
teğet 

JAC|  |BCJ 4cm 
ise taralı 
alanlar 
cm? dir? 


bölgelerin 


toplamı kaç 





Çözüm: 

C teğet noktası olduğun- 
dan 

(ACI 1 (BC) dir. 

ABC ikizkenar dik üçgen 
olur. (DCİ çizilirse çapı 
gören çevre açı 90” ola- 
cağından; 

(CDJ 1 (ABI ve 





JAD| - |DBJ < |DGJ olur. 


, Eşit kirişler eşit alanlar ayıracağından (BDJ| ve (DCJ 


kirişlerinin ayırdıkları alanlara S, diğer taralı alana da 
T dersek, 

T4S — Alan(ADG) olur. 
Buradan 


T4S- 44 





Alan(ABC) | 1 
v — 


T4S 4cm? bulunur. 


WI 


Örnek 2: 
m(AB)-m(GD)—180* 
JAB| 6cm 

ICD| <8 cmise 
taralı bölgelerin alan. 


ları toplamı kaç cm? 
dir? 





Çözüm: 
AF B (AB) kirişinin ayırdığı alan p 

(CD) kirişinin ayırdığı alan 

K olsun. 

Eşit kirişler eşit alanlar ayı- 

racağından Şekil-ll yi çize- 


Cc D 
Nü 7” aim. 


Şekil 


6 cm ve 8 cm lik kirişlerin 
ayırdıkları yayların toplami 
180“ olduğundan bir dik 
üçgen elde ederiz. 


Dolayısıyla bu çemberin 
yarıçapı 5 cm olur. 





Şekil-li 
Buradan; 
pe Ek 
2 2 
Ni | > —24 l cm? bulunur. 
Örnek 3: 
D c O ABCD karesinin içine 
m eg merkezleri karenin kö- 
# şeleri olan ve E, FE, G,H 
N noktalarında (kesişen 
çeyrek çemberler çizili- 
yor. 
8 |EF| — 2 cm ise 
A B taralı bölgelerin alan- 


ları toplamı kaç cm” 
dir? 






















(AEJ ve (BEJ yarıçap- 
ları çizilirse KAB bir 
eşkenar üçgen, 


m(EBÜ) — 309 ve 
m(ECB)  75* olur. 
Buradan 
|EĞ)<JER|-JFAJ 
aynı şekilde 

(DE| — |ER| — JABJ olduğunu söyleyebiliriz. 

Eşit kirişler, eşit alanlar ayıracağından 

İDE| —|EC| — 2 cm ve bu kirişlerin ayırdıkları aları- 
larda |EF| ve JEH| kirişlerinin ayırdıkları alanlara eşit 
olur. Dolayısıyla taralı alanlar toplamı Alan(ECD) ye 
eşit olur. 


m(ECb) — 150" olacağından; 


Alan(ECD) > 2 22.sin150* z 2221 — 1 cm? 
bulunur. 
Örnek 4: 

JAB| 8cm 

(CD| 5cm 

m(AB) - 2m(CD) 

(ABJ) kirişinin daireden 


ayırdığı alan P, (CD) kirişinin 
daireden ayırdığı alan K ise 
P — 2K farkı kaçtır? 





Çözüm: 


(TAJ < |(7B| <5cemlik ki- 
rişler çizilirse bu kirişlerin 


K I K 


ZE 


8 ayıracağı alan da K olur. 
5 
UD 
# 
K 
5 5 
4 4 






Bu durumda TAB üçgeninin 
alanı istenerı P — 2K farkına 


eşit olur. 





TAB ikizkenar üçgen oldu- 
ğundarı tabanına dikme çi- 
zilirse yükseklik 3 cm olur. 
3.8 
2 


ei 


P—2K — Alan(TAB) — — 12 cm? bulunur. 


WA 








Soru 1 
A B merkezli çeyrek 
2 çember ile O mer- 
kezli yarım çember D 
noktasında (o kesiş- 
B 6 o Cc mektedir. 
(BO| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
farkı kaç cm? dir? 


Ker B)9x-6vV8 C)9n-9/3 D)6V3 E)12n 


Soru 2: 

A A merkezli çeyrek 
çemberin (o içindeki 
(AB)J ve (BCJ çaplı ya- 
rım çemberler D nok- 
tasında kesişmekte- 
dir. 

B 4 G (BC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


A) dr B)2n44 0) 4n*2 ö) e E) &r 
Soru 3: 
E (ACI yarım çemberin 
N çapı 

(DB| 1 (ACJ 

|AE| <6 cm 
A 9 TO (AB) -9cm 

(BC| <1cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
oranı kaçtır? 


3 V 
A) > B) 2 c) Z D) 5 


£ 
eg 
< 
© 
© 
(vl 
— 
5 
A 
oz 
— 
Lİ 
O 
Lu 
© 





























Çözüm: 








|AE| — a dersek, 
IDE| — |DFJ — Saye 
JAD| — daolur. 


Çember ve Dairede Benzerlik 



































LAFI yarıçapı çizildi. e yn 
| ğinde, ADF dik üçge. e liz 
ninde pisagor bağıntı. i ği e ; 
sından, Kl & Aynı merkezli ve eşit yaylı daire dilimleri benzer- 
# Tüm daireler biribirine benzerdir. JAF| — Sa olur. dir. 
* İki dairenin benzerlik oranı yarıçapları oranına A merkezli çeyrek çemberin yarıçapı Sa, Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
eşittir. i . : kezli yarım dairenin alanına 
$ D merkezli çeyrek çemberin yarıçapı Sa olduğndan maal Sa e 
ei ? oranı kaçtır? 
Benzerlik Oranı — k < -1- i  Alanlaroranı - Sa | “ 5; bulunur. | 
z İ | e ğı 2 gk. ” 
A)2 B) Di ) ) 3 ) p) i * Bu daire dilimlerinin benzerliğinden çıkan sonuç, 
: BAE YE Lise SAN 2 vk üçgende temel benzerlik gibi bir şekil oluşturur. 
| Çevreler Oranı — k | Alanlar Oranı — k2 | ta” ; 
i o Örnek2: 
*x Yarım daireler benzerdir. ABC bir üçgen 
# Çeyrek daireler benzerdir. TADI açıortay B, çeyrek dairenin 
merkezi 
(BCI 1 (CEJ ABLLTEĞİ 
z JAB| 4cm gi 
zTI | 
z JAC| - 6 cmise izel Fi 
(BDIJ çaplı yarım dai- : 
renin alanının, C mer- 
kezli çeyrek dairenin 4 S 
RN, EN imi Taralı bölgelerin alanları toplamı 127 cm” olduğu- Örnek 1: 
a | nagöre, r kaç cm dir? o O, daire dilimlerinin 
di merkezi 
v3 Cc) 3v2 D) 6 ğ 43 |AC| <4 
i : ; B)4 3 v 4cm 
—. ABC üçgeninde iç açıor- Ai eye ) ) ) j 
S5, 2 tay teoreminden, |OC| > 6 cm ise 
g sk Soru 3: s 
2 IBD| 4. 2gp ai —. oranı kaçtır? 
(DC| 6 3 A B, çeyrek dairenin k 
merkezi 
N (ABI yarım dairenin Çözüm: 
Ornek 1: çapı 
Z i o Daire dilimlerinin benzerliğinden 
ç B AvebD noktaları, çeyrek D e (ACI Sı s6 3” 9 | 
< çemberlerin merkezleri ş > | Ni | s > olur. 
9 |DE| < 3JAEli Bu durumda |(BDJ çaplı yarım çemberin yarıçapı. S, ts, e > > 
—u. ise : a , i 
£ EF İSEN ; o T birim ve C merkezli çeyrek çemberin yarıçapı 3r bi- i < S, < 9k dersek 
5 i i a m il 
A il ii MEİN alar rimdir. Çeyrek çemberlerin alanlar oranı yarıçaplar Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları e e e 
oranı kaçtır? p £ — — : 
m. s oranının karesi olduğundan, © Oranı aşağıdakilerden hangisidir? a s 5 
— 1 
N i Dol — — — z 
z Taralı bölgelerin alanları oranı — 5 bulunur. 2 3 v4 1 eye Ss, 16 BEİ 
Ş Gb E A B) 5 © 5 D) 5 E) 7 








| 


GEOMETRİ - Dairede Alar 


| 


























O, çember yaylarının merkezi olmak üzere çem- 
ber yaylarının arasında kalan bölgelerin alanları, 
şekildeki gibi 1, 3, 5, ... ile orantılıdır. 


Örnek 2: 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


| 








SL 5S47S49S 21 
24 “8 


O, daire diliminin 


merkezi 

lOF| > |DB| 

3JAC| — 2JECG) ise 
S, 


— oranı kaçtır? 
2 


IOAJ, şekildeki gibi eşit 
aralıklara bölünürse çö- 


züm kolaylıkla yapılabilir. 


Ky bulunur. 


WI 





Ju 


# ODC ve OAB birer daire dilimi ise taralı bölgenin 
alanı yamuğun alanı gibi hesaplanır. 






(AB|4-J6D| 
i Taralı alan - ———— .|BD)| 





O, daire dilimlerinin 


merkezi 
(BD| 6cm 
(OD| 8cm 


(6D —i2cm ise 
taralı bölgenin alani 
kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Temel benzerlikten 





ICD| 8 

(AÂB| 84-6 

e > z z > (AÂB| —2icm olur. 
ABİ 


Taralı bölgenin alanı 


2iti2 


g 6-99 cm? bulunur. 


V 
Atay 








AB ve ED, A merkez- 
li çember yayları 


Yukarıdaki şekild AB yayı, CD yaylı daire dilimini 


iki eşit alanlı bölgeye ayırdığına göre, EL ora- 


1C©D| 
nı kaçtır? 
v2 EN BS pe ii 
AZ Bş 9ZŞ DE? BE 
O, dairelerin ortak 
merkezleri 
(0B| 5cm 
(BD| <-1cm 
Pap 
m(COD) <& 





Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit 
olduğuna göre, & kaç derecedir? 





vV 
A) 115 B) 110 C) 105 D) 100 E) 95 
Soru 3: 
O,, yarım çemberin 
merkezi 
O,, çeyrek çemberin 
B ç merkezi 
© 
o 


2 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alani 72 cm? ol- 


e duğuna göre, |BC| kaç cmdir? 


B) 12 C) 10 D) 6v2 E)8 





WI 












5 
© 


» Eşit açılı çember yaylarının oluşturduğu daire 
kesmeleri benzerdir. 





Yan 


m(AB) - m(GB) 


# Taralı daire kesmelerini eşit açılı çember yayları 


oluşturduğundan benzerdir. 





B, teğet değme nok- 





tası 
JAC| < 14cm 
(BC| —x 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları sırasıyla 
48 cm” ve 27 cm? olduğuna göre, x kaç cm dir? 


) GEOMETRİ - Dairede Alan 














| 


) GEOMETRİ - Dairede Alan 

















B noktasından ortak teğet doğrusu çizildiğinde, 
teğet-kiriş açı özelliğinden 

m(AB) - m(BĞ) olduğu görülür. 

Yani taralı bölgeler benzer parçalardır. 


Benzerlik oranı JABI dir. 





(BC| 
JABI YY. 48 . 16 (JAB| 4. 14-x 
(BC| 27 9 (BC| 3 x 


>x- 6cm bulunur. 


Örnek 2: 
AĞ ve DE, B merkezli 
çember yayı 
(DHI 1 (BGJ 
(CD 1 JABI 
ani 
M(ABC) — 45” ise 





S, 
—— oranı kaçtır? 
S> 


Çözüm: 
|BHJ <a yazılırsa 
IBD| - av2 ve 
IBC| — 2a olur. 


S, yüzeyini oluşturan 
daire diliminin yarıçapı 


2a birim iken S, yüze- 





bi yini oluşturan daire di- 








liminin yarıçapı av2 bi- 
rimdir. 
Bu yüzeyleri oluşturan daire dilimlerinin merkez açısı 


eşit olduğu için S, ve S, yüzeyleri benzerdir. 


2a 
ay? 





2 
| 2 bulunur. 





Wa 





Pam ZN » 
AEB ve CFD, O mar 
kezli çember yayları 


(ACINEFNEDI (0) 


JEA| <icm 
İCF| <2cm 
İEB| 3cm 


Ss 
Yukarıdaki verilere göre, Ee oranı kaçtır? 
2 


A) ie B) e C) İ ö) E E) i 
Soru 2: 
(ABI ve JACI, 
AB ve ÂĞ çember 
A 12 B 8 © yaylarnaaitkirişler 
|(AB| 12cm 
|BC| 8 cm 


Yukarıdaki şekilde |JABJ kirişinin oluşturduğu 
daire kesmesinin alanı 18 cm? olduğuna göre, 
taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 


A 
A) 12 B) 18 C) 24 D) 32 E) 50 
Soru 3: 
C A ve D, çeyrek 
E dairelerin merkezleri 
ICAJ 1 (ABJ 
JEDİ 1 JABI 
A D B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
oranı kaçtır? 


1 1 4 
A) 7 B) 5 0) 1 D)2 


























TEST - 1 





O, çeyrek çemberlerin 
merkezi 

|OC| <8cm 

|CD| —x 





Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 
20n cm? olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)8 B) 7 C) 6 D)5 E)4 


e 
m(DAĞ) — 30“ 
JAP| 6cm 


Yukarıdaki şekilde (AD, O merkezli yarım çem- 
bere P noktasında teğet olduğuna göre, taralı 
alan kaç cm? dir? 


A) 6n 


B) 57 


O, yarım çemberin 
merkezi 

(OCI 1 (BDJ 

|OAJ| < 6cm 
JEC| 3cm 





Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin 
alanları toplamı kaç cm? dir? 


A)8z B)1Orn C)12x Dir E)16x 


MA 


ç ABCDbir 
dikdörtgen 
D, çeyrek çembe- 





© İdg rin merkezi 





İDE| — 2JEC| 
|AB| -6v/3 cm 
A GA 3 |8C| 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alar: 
kaç cm? dir? 


A) 60vV3-6n B)60V3-10n C) 723-127 


D) 60v3 — 4x. E) 60v3 - 127 

D Cc (BFI, yarım 

dairenin çapı 
E ABCD bir kare 

A, B, F noktaları 

A B e (Oo doğrusal 
|AB| — (BF| 
|IDF| - 4V5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, yarım dairenin alani 
kaç cm? dir? 


A) 27 B) 37 G) 4n D) 5x. E) 6x 
A O, AB ve CD yaylı 

dairenin merkezi 
3|OD| - |OA| 
0BI| açıorta' 

Zi (OBI aç y 

B 
D 


Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları böl- 
Ss 

gelerin alanları olduğuna göre, 5 orani 
2 


kaçtır? 


A)5 B) 6 C)7 D) 8 E) 9 


GEOMETRİ - Dairede Alan 
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GEOMETRİ - Dairede Alan 














O,, O,, O dairelerin 
merkezleri 

JAB| —- 16 cm 
(AOl, (0, Ol, (0BJ 
yarım dairelerin 
çapları 

(ABJ, O merkezli 
dairenin çapı 





Yukarıdaki verilere göre, taralı alanların top- 
lamı kaç cm? dir? 
A24n B)32n C)86n 


D)40x E)48n 


D (e ABCD bir kare 
O, dairenin 
merkezi 
JAB| -xcm 


A 7 B 


Yukarıdaki ABCD karesinin çevresi O merkez- 
li dairenin çevresine eşit olduğuna göre, da- 
irenin alanı kaç cm? dir? 


B) x? 


A) C)2n D)4rn E)2n? 


ABCD bir kare 
JAF| <2 cm 
|FB| <4cm 








Yukarıdaki ABCD karesinde A ve B merkezli 
çeyrek daireler F noktasında birbirine dıştan 
teğettir. 

Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 
B) 36—57x 


A)36 4x C) 36 37 


D) 24-5n E) 24-2n 








Wa 


10. 


11. 


12. 


O, dairenin merkezi 
Pa, 

M(ABO) — 1209 

(AB|-|BC| - 6cm 





Yukarıdaki şekilde A, B, C noktaları daire 
üzerinde olduğuna göre, taralı alanlar 
toplamı kaç cm? dir? 


A) 6n-9y3 B)8x-9/3 oOC)12n-9/5 
D) 121-123 E) 12n- 18/3 
D 8 (e ABCD bir 
dikdörtgen 
JAE| — JBFJ 
i E B F IDC| > 8cm 


Yukarıdaki şekilde |DCI, JEFJ çaplı yarım 
daireye C noktasında teğet olduğuna göre, 
yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


Aj2r 


B) 4. 


C) 6x D) 8x. E) 10r 


O, çeyrek dairenin 
merkezi 

(ODJ 1 (0cCI 

|AD| < |AO| 
|BC| 5cm 
/J0B| 3cm 





O 3 B 5 G 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı 
kaç cm? dir? 


A) 16x— 6 B) 16n— 12 C) 8n- 3 
D) 47-5 E) 16x 
0 gp Ee üm üze 




















TEST -2 





O, çeyrek çemberin 
merkezi 

(0BIJ 1 (OAJ 

(BC| - JACI 

|JOA| <6 cm 


o 6 A 


f 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(OACB) kaç 
cm” dir? | 


A) 18v2 B)12/3 C)8/3 D)8V2 E)10 


Şekilde O merkezli 
çeyrek çember ile B 
merkezli OC yaylı 
çember C noktasında 
kesişmektedir. 
|0B| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 


A) B) 2n C) 37 D) 4n E) 6. 
E D ABCDEF bir düzgün 
/ J NN altıgen 
4 4 A,B,C,D, E,FveO 
F c merkezli eş çember- 
/N ZN ler birbirlerine teğet 
NY) elzem 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mi kaç cm? dir? 


A) 93-37 B) 6V3 -37n Cc) 6vV3-2n 


D) 6x - 6v3 E) 12vV3-6n 


WI 


ABCD bir kare 
O, çemberin merkezi 


IDK| < |KG| 
ILG| <> 6 cm 
(BL) < 10cm 





Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 


A)200 B)204 C)208 D)216 E)220 


O, çeyrek çemberin 
merkezi 

(BAJ LJODJ 

|OA| 4cm 
|AD| <1cm 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(CAB) kaç cm?” 
dir? 


A)4 B) 6 Cc)8 D) 10 E) 12 
A ABCD bir deltoid 
z (AB| -2cm 
Si D |BC| <3 cm 
3 
“GC 


Yukarıdaki şekilde ABCD deltoidi kirişler 
dörtgeni olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 

A) 4 B) 5 


C) 6 D)7 E)8 


| GEOMETRİ - Dairede Alan 


GEOMETRİ - Dairede Alan 

















O, JABI çaplı ya- 
rım çemberin mer- 
kezi 

CDEF bir dikdört- 





gen 

JFE| 8cm 

JAC| <1cm 
Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar 
toplamı kaç cm? dir? 
AZE 0 BE 0) 25n-32 

D) 16-24 E) 157x— 12 
O, JABI çaplı 


yarım çemberin 
merkezi 
E, D, C doğrusal 





IDGC|J — J0C)| 
JED| 2cm 
/0B| — 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(OCD) kaç cm? 
dir? 


A) 24 


B) 32 


40 DD) 44 E)48 


B merkezli daire dilmi- 
nin içine çizilen küçük 
çember F D noktala- 
rında yarıçaplara, E 
noktasında AC yayına 
teğettir. 

m(ÂBE) - 60 





Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 
87cm? olduğuna göre, B merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 

B) 8 


O 10  D)11 





WA 





11. 


12. 


O, yarım dairenin 
merkezi 

(0D) - |DB) 
Sm(ĞB) - m(Ağ)* 
Alan(CAD) — 24 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, yarım dairenin alanı 
kaç cm? dir? 


A)can B)48n C)32n D)24n E)t16r 


O, yarım çemberin 
merkezi 


AHI 1 (BGJ 
JAH| «2cm 
m(ÂĞ) — 45” 





Yukarıdaki verilere göre, taralı alan kaç cm? 
dir? 


A) sn -2v2 B) 4n-4 C) 6 —2y2 


D) 3-2 E) 4n-2y2 


O, çemberin 
merkezi 


(ABI / CD 
(BÂJJAĞ| 
JAB|-6v3 cm 





Yukarıdaki şekilde CD doğrusu C noktasında 
çembere teğettir. 


Ni 2 
Buna göre, taralı alanlar toplamı kaç cm 
dir? 


A6 B)9rz C)i2r D)16r 


E) 187 




















TEST -3 








|0,C||CD|& 2cm 
(0,DI , C noktasında 
O, merkezli yarım 
daireye teğet 


Yukarıdaki şekilde O, merkezli çember yayı 
O, ve noktalarından geçtiğine göre, O 
merkezli yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


1 


A) 12n 


B) 107 


GO 8r Der E)4n 


ABCD bir dikdörtgen 
O merkezli çemberin 
yarıçapı 5 cm 
E ve F teğet noktalar 
JAK| > 6 cm 





Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mi kaç cm? dir? 








A) 12 B) 24 GC) 36 D)48 E)60 
D -ç ABCDbir paralelke- 
JEFJ 1 (ADI 
JAF|—İFD —|EB| 


DE, A merkezli 
çember yayı 


Yukarıdaki şekilde ABCD paralelkenarının 
çevresi 30 cm olduğuna göre, taralı bölgenin 
çevresi kaç cm dir? 
Ay2n * 18 


B) 24 O) 7 4 18 


D)2146 Yi 12 


WI 





O noktası, JABJ 
çaplı yarım çem- 
berin merkezi 
A, CD çember ya- 
yının merkezi 
|(AOJ| <2cm 


Yukarıdaki şekilde m(ÂĞ) — m(EB) olduğu- 
na göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 
A)z 


GC) 2x E) 4n 


37 
B) i 


5n 
D) 5. 


ABCD bir dikdörtgen 
O, çemberin merkezi 
JAE| 8cm 
JEB| < 4cm 





Yukarıdaki şekilde O merkezli çemberin yarı- 
çapı 5 cm olduğuna göre, taralı alanların top- 
lamı kaç cm? dir? 


A4 B)12 


C) 16 


D)24 E)32 


m C ABCD bir eşke- 
nar dörtgen 
m(DAB) - 60 
JAB| - 2/3 cm 





A 25 B 
Yukarıdaki şekilde, B merkezli ADC yaylı ve C 
merkezli BD yaylı daire dilimleri verilmiştir. 


Buna göre, taralı alanlar toplamı kaç cm? 
dir? 


An B2r O2B DB Eni23 


GEOMETRİ - Dairede Alan 



















ÇEMBERİN ANALİTİK İNCELENMESİ 










































































7. O merkezli yarım i 10. ABC bir ikizkenar Çözüm : 
çemberde dik üçgen Çemberin merkezinden 
S, ve S> Dali ABI 1 /BCJ çemberin Denklemi IOA| ve (OBJ ye dik çizildi- 
iri bölgelerin alani JAB| — |BG| —4cm ğinde merkezden kirişe çizi- 
JAB| - v2 |JDC| > &« Düzlemde sabit bir noktadan eşit uzaklıkta bulu- : 
5 , N len dik, kirişi ortalayacağın- 
s nan noktalar kümesine çember denir. , 
Yukarıdaki verilere göre, — oranı kaçtır? & Çember üzerindeki bir noktanın çemberin e 
2 z yarıçapı r - 2/2cm dir. 
merkezirde uzaklığı yarıçap (r) kadardır. 
Yukarıdaki şekilde (ACI, (ABI ve (BC) çaplı Buradan çemberin denklemi 
A) 14-2 B) ni Ox yarım dalrelerin oluşturduğu taralı alanların y U İMPJ <r X—2)2 4 y-2)28olur. 
n4k4 n442 toplamı kaç cm“ dir? M ve P noktaları arasın- 
daki uzaklık formülün- 
p) Xİ Ey 2 Alo o B)&ör O6n Dön E)4r den çember denklemi 
nk 1 nk2 daki Oİ i 
İ aşağıdaki ifade ile 
, bulunur. 
ABC bir dik üçgen 
O, ve O, yanm gi g Soru 1: 
N i i i —-a2 (Y pa, b)? —r2 
8. O, çemberin merkezi dairelerin merkez- | 9) A2, - 3) ve B(4, 5) noktaları veriliyor. 
leri 
ICHJ 1 TABİ ABI 1 JACI | /mBilgi (ABİ yi çap kabul eden çemberin denklemi aşağı- 
|(AB| < 4/3 cm e — dakilerden hangisidir? 
|CH| > V3 cm Kez | Örnek 1: 
5 Pi Mi z si V 
lu Yukarıdaki verilere göre, O, ve O, merkezli i Merkezi M(- 3, 4) ve yarıçapı r-7 birim olan n A) ©-12 4 (y— 17 > 25 
Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alani > yarım dairelerin alanları toplamı kaç cm? dir? | çemberin denklemini bulunuz. R B) X42)24(W43)2-100 
kaç cm? dir? : z 
5 A)6r B8r C)9n Dior E)i2r Çözüm : O &-4) #(y-5) -25 
An-33 B) 2n * V3 C) 2x - Y3 «CI? 4 (y—-42 72 D) X—-2)5 4 (y-3)” > 50 
2 Mp E) X-3)7 4 (y-4)7 25 
D) 21 4 2i E) 3-25 X*3)7 * Y—-4)7-49 bulunur. ) X-3) # (y-4) 
O, ACE ve BD yaylı p 
RR > Örnek 2: 
dairelerin merkezi 5 
|OA| — 2JAB| (X* 177 # (y—2)7 - 9 denklemi ile verilen çembe- 
a rin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzunluğunu Soru 2: 
m(BOb) — 2m(öOk) Güzele Veya 3 
bulunuz. AÇ 1, 2) noktasına 5 birim uzaklıktaki noktaların E 
geometrik yer denklemi aşağıdakilerden hangi- 6 
Çözüm : sidir? 9 
9. O, yarım dairenin 2 dur PE 
merkezi a--—i, b-2 ve — 9 verilmiş. ; E- 
BO| -6 k MG — irimdir. A) «*-1)74 (Yy 42) 25 9 
S il Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları bik | e ee ) $ 
Z N B) 41074 (y—2)7 -25 E 
© , > si 1 P — 
ys. gelerin alanları olduğuna göre, —— orani Örnek 3: CO) -1)2 4 (y—-2)2-25 ö 
* 8 ES — iri - 
— Taralı alanlar toplamı 157 cm? olduğuna 3 i Yy BoJ en D) &-1)2 Di 5 
a göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? kaçtır? 1 N Yandaki dik koordinat ) &-İY Ky 4-25 Ğ 
> i düzleminde B, O ve A E) 6-97 4y44)2 -25 
— A)12 B)14 C)16 D)18 E)20 2 2 4 3 3 i noktalarından ogeçen İni 
iy Az BZ o; DE BB; | ini z 
O 2 3 3 5 , o Şemberin denklemini 3 
il Eve masala sesk e MN Sahane ma del main» : o A i 
© © 28 BA DX YY 118 | bulunuz. © 
KUO ZN N 
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Merkezil Çember 
Merkezi orijinde olan çemberdir. 


M(0, 0) , yarıçapır ise çemberin denklemi 


w— 024 (y-0) > r” 





A(3, O) 

B(—3, O) 

Dik koordinat düzle- 
minde JAB) çaplı çem- 
berin denklemini bulu- 
nuz. 


Çözüm : 


M(0, 0) ve yarıçap 3 birim olduğundan 


WI 


çemberin denklemi Xx *y?-9 bulunur. 


Örnek 2: 

Analitik düzlemde y — x * 1 doğrusuile 
X 4 y” <5 çemberinin kesim noktasının 
apsisleri toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
ysxt1, Xty” 5 ortak gözüm yaplır. 
Xx) 5 
X4xX2 42x415 
2x2 4 2x-450 
Xx 4x-2-0 


kökler toplamı (ax2 4 bx * c — Ol için) — & ise 


XX -İ 2-1 bulunur. 





Yukarıdaki şekle göre, O, 


Dik koordinat düzle. 
minde denklemi 
X *y”—4 olan çem. 
ber ile merkezi O, olan 
çember veriliyor. 


merkezli çemberin denk. 


lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X Ky -1 

B «4127 4y7-2 
Ox) (y—- 021 
4 

Dx) 4 yE 1 

E) &-1Y Ky 21 





Eksenlere Teğet Çemberler 


x Eksenine Teğet Çemberler 





M(a,b) ve yarıçapı r ise 
r - |b| olur. 

Çemberin denklemi 
x—aj)?4(y in) r2 


şeklinde olur. 


y Eksenine Teğet Çemberler 





M(a,b) ve yarıçapı r ise 
r—laj olur. 

Çemberin denklemi 
XE0)24(y— br 


şeklinde olur. 








| 














x ve y Eksenlerine Teğet Çemberler 

.M(a,b) ve yarıçapı r ise 
r — aj — (bj olmalıdır. 

© Çemberin denklemi 

XX kn) yin rr 


şeklinde olur. 





Merkezi Mfa, b) olan çemberde a? 4 b? -r” 


» 


eşitliği varsa, bu çember orijinden geçer. 





Örnek 1: 
Merkezi M( 5, 3) noktası olan çember 


a) x eksenine teğet ise 
b) y eksenine teğet ise çemberin denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 
a) x eksenine teğetise r— 3 birim, a -—5ve 
b -3 olur. Çemberin denklemi 
X45)2 4 (Y-3)7 -9 bulunur 
b) y eksenine teğet ise r — |-5| — 5 birim olur ve 


çemberin denklemi (x 4 5)? * (y—3)7 -25 
bulunur. 


Örnek 2: 
Merkezi Il. bölgede ve yarıçapı r - 6 birim olan 
çember x ve y eksenine teğet ise denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 

Çemberler her iki eksene de teğet ve 
r -— 6 cm olduğundan 

Ma, b) < Mr.) M6, 6) olur. 
Çemberin denklemi 


X46)7 4 (Y-6)2-36 bulunur. 


MI 


Örnek 3: 
Dik koordinat düzleminde A(4,0), B(0,6) ve 
0(0, 0) noktalarından geçen çemberin denklemini 


bulunuz. 


Çözüm : 

A Çember koordinat düzlemin- 
de çizilip merkezden kirişe 
çizilen dikme kirişi iki eşit 
parçaya böldüğünden M(2,3) 
olur. 








r-|OM| vV22 43? - Y13 birim olur. 


Dolayısıyla çember denklemi 


X—-2)2 4 (y-3)7-13 bulunur 


Örnek 4: 
O, 
çemberler D noktasın- 


ve O, merkezli 


da birbirine dıştan; ek- 
senlere de A, B, C 
noktalarında teğettir. 





|AB| - |0,C| - 8 birim ise O, merkezli çemberin 
denklemini bulunuz. 


O, merkezli çemberin 
merkezi M(16,r) 
olacağından çember- 
lerin merkezleri bir- 
leştirilip teğet nokta- 
lara dikmeler 

x çizildiğinde O,HO, 
dik üçgeni oluşur. 








O,HO, dik üçgeninde pisagor bağıntısı yazıldığında 
(84n0)2-(8-n0)2487 > r—2birim bulunur 


Çember denklemi (x — 16)? 4 (y - 2)? — 4 bulunur. 


Rİ - Çemberin Analitik İncelenmesi 
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Yukarıdaki şekilde çember y eksenine A noktasın- 
da teğettir. Buna göre, Mi merkezli çemberin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) ©4574 (y44)7 16 


) X-5)2 4 (y—-4)2 25 
O) (X-5)) 4 (Yy 44)” 25 
DD X4*4)2 4 (y-3) -25 
E) X—4)7 4 (y—5)2-36 
A/(0, 4) 
M(16, k) 





Yukarıdaki şekilde K merkezli çember eksenlere ve M 
merkezli çembere teğettir. 


Buna göre, Vi merkezli çemberin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) X—16)7 4 (Yy 12281 
vV 
B) (x—16)7 $ (y—9)2 -81 
C 


D 


) 
)X 416) 74 (y 49) > 144 
) 416)” 4 (y-12)9 144 
E) 


(X— 12) $ (y * 9)” — 169 


WA 


Çemberin Genel Denklemi 


M(a, b) ve r yarıçaplı çember denklemi 
(x—a)? 4 Y-b)? —r2 açılarak düzenlendiğinde 
X—2ax ta? *y>-2obysb?—r? 

X 4 y” -2ax-2bysa” sb”-r? -9 

D—-2a, E—--2b,F-a?sb”-r2 yazılırsa 
X2 $* y” # Dx s Ey $* F - 0 denklemi elde edilir, 


Dx - -2ax— a--İ 
D E 

e ME 
Ey --2by—>x> b -—-— 

2 
aibi-r-F>r—-a”4b?-F olur 
Buradan 

DD? E 
ği 2 —F ise 
is 2D? 4 ear elde edilir 


Ax? * By? 4 Cxy # Dx # Ey $* F - 0 denkleminde 
) A-B#0 
2) C-0 (xyli terim olmamalı) 


3) r>0,yani D?4E2-4F>0 
şartları sağlanırsa denklem çember denklemi olur. 





Örnek 1: 
X2 4 y? 8x4 6y-—11 
çemberin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzun- 


- 0 denklemi ile verilen 


luğunu bulunuz. 


Çözüm : 
D—--8,E-6,F--1i1'dir 
Merkez M(a, b), yarıçap r iken 


Pa 
2 2 
b--Ş->İ--3 ve yarıçap 
pis > D2 KEZ ap - > ver -açı). 
r 6 olur. M(4,—3), r—6birim bulunur. 
















İğrnek 2: Soru 3: 
İye 4 2y? * 12x 4 8y—6 - 0 denklemi ile verilen 
: çemberin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzun- 


İyğunu bulunuz. 


çözüm 


Verilen denklemin her iki tarafı 2 ile sadeleşti- 





İ diğinde 
e, 0 ve 
l 
! 


Dik koordinat düzleminde x eksenine A noktasın- 


-3 olduğundan da teğet olan ve y eksenini B(0, 4) , C(0, 9) nokta- 


İ Yep 2 larında kesen çemberin denklemi aşağıdakilerden 
(5 6“ -4“—4.(-3) 
2 hangisidir? 


İM-3.-2), r-4 bulunur. 


A) XxX 4y2412x413y436-0 





















örnek 3: > 
2, y2 e 
24 y2-8x 4 4y 4k - 0 denklemibirçemberbe- |; OB) X #Y -12x-18y 486-0 
irmesi için k nın alabileceği değerler hangi ara- C) 2X2 4 2y2—24x 4 13y436-0 
| iktadır? İ o D)X4y?46x-13y-0 
E) X *y7—-13y436-0 
| çözüm : ) vi y 
| ini denklemin çember belirtebilmesi için 2 
La ıs 5 VD? 4E2-4r i 
i 
Du sıfırdan büyük olması gerekir. 
Dolayısıyla D2 4 E2—-4F > 0 olmalıdır. 
e 4k>0 den 
İ 20>k sağlanmalıdır. 
| a 
İSoru 1: 
i z 4 |PTJ2 — JPAJ? - (Pisagor bağıntısı) 
İk koordi üzleminde, X“ 4 y”—-4Xx-4 10y—7— 2 e 
| karim düm ye 4 IPTJ2, P noktasının çembere göre kuvvetidir. 
| denklemi ile verilen çemberin yarıçapı kaç birim- ; 
İ dir? İPTİ? > (4, a) ey, b dr 
LZ Mİ z yi 
Y2 B)3 o) 4 D)5 E) 6 dr ise |PT| - 0 nokta çemberin üzerinde 
d>r ise |PT|J > O nokta çemberin dış bölgesinde 
Soru 2: i d<r ise |PT| <0 nokta çemberin iç bölgesinde- 
3 4 3y2 4 (0m —6)xy 4 2mx—24 -0 | dir 


|denklemi bir çember belirttiğine göre, bu çem- t64 y) > «—a)” * (y— b)” —r? (Kuwet fonksiyonu) 
|berin yarıçapı kaç birimdir? İp: Yo) > X- a)“ * Yep — b) -r? > PT| olur. 
fg: Yg) > İPTİZ bulunur. 


M2 ö) 3 C)4 D) 5 E) 6 
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Örnek 1: 


Analitik düzlemde (x—3)2 4 (y * 4)? - 7 çemberi 
ile P(-2, 1) noktasının durumunu inceleyiniz. 


Çözüm : 
PÇGZ2, 1) noktası çemberin denkleminde yerine 
yazılırsa 
PT|2 - 2-3)? 4 (1442-7 
—-25425-7-43 


|PT| V43>0 olduğundan nokta çemberin 
dışında kalır. 


Örnek 2: 


Analitik düzlemde P(3,2) noktasının 
XxX * y? -4x42y-5-0 çemberine göre duru- 
munu inceleyiniz. 


Çözüm : 

P(3, 2) noktası çemberin denkleminde yerine yazılır- 
sa 

|PT|2 32 422-43422-5 

|IPT|2 944-124 4-5-0 olduğundan 


nokta çemberin üzerindedir. 


Örnek 3: 


Analitik düzlemde P(5,-7) noktasından 


“Xİ # y? -6x 4 3y—5 - 0 çemberine çizilen teğetin 


uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 

|PT|2 524 C7)2-6543.(-7)-5 
|PTJ? > 25 4 49-30-21 -5 

İPTJZ - 18 ise teğetin uzunluğu 
|IPTJ| & 3V2 birim bulunur. 


WA 






Soru 1: 


Analitik düzlemde A(2, 4) noktasından 

(X-5)7 # (y-4)7-5 çemberine çizilen teğet 
parçasının uzunluğunun çemberin yarıçapına 
oranı kaçtır? 


1 V 2 3 4 
A) — B) — Cc) — DD) 

Ee we Vz ç BR 
Soru 2: 


Analitik düzlemde Afk, 5) noktası 


(X-— 1072” * (V—-4)2-25 -0 çemberinin üzerinde 
olduğuna göre, k nın alabileceği değerler toplamı 
kaçtır? 


A) -2 


Soru 3: 
Analitik düzlemde K(-1,t) noktası 


X * y”—-2x 1 3y-21 -0 çemberinin dışında 
olduğuna göre, t aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


Z 
D) 2 p)4 














Doğru ile Çemberin Birbirine Göre Durumu 


Çemberin merkezinin doğruya uzaklığı, çemberin ya- 
rıçapı ile kıyaslanarak durum belirlenir. 


£ 
B d B 





IMB| >r ise |MB| <r ise |IMB| <r ise 
doğru çemberi doğru çembere doğru çemberi 
kesmez. teğettir. farklı iki noktada 


keser. 


Doğrunun, çember ile durumu incelenirken ortak çö- 
züm de kullanılabilir. 


yamx#sn ile (X-a)?* y-b? rr 
ortak çözülürse, 


«-a)) 4 (mxkn-b—r 
al mm 


y 


xe bağlı ikinci dereceden denklemin köklerine bakı- 


lir. 


A > 0 ise farklı iki kök vardır. (Doğru çemberi iki nok- 
tada keser.) 


A - O ise bir kök vardır. (Doğru çembere teğettir.) 


A < O ise bir çözüm yoktur. (Doğru ile çember kesiş- 


mez.) 





WA 





Örnek 1: 
X-107 4 (W12)) -8 çemberiile y-x*1 
doğrusunun durumunu inceleyiniz. 


Çözüm : , | 
Çemberin merkezi 
M(1,-2) ve 
r —2y2 birim dir. 
o 
H 
“yextt1 


M(1,-2) nin y-x—1 0 doğrusuna uzaklığı 
Dt 
Mey 2 2V3 birim 


r— |MH| & 22 olduğundan doğru ile çember 
teğettir. 


Örnek 2: 
xX2 4 y?-6x 4 10y-4-0 çemberiile y-Xx 
doğrusunun durumunu inceleyiniz. 


Çözüm : 


VD? -E2-4F ise 


D E 1 
MC .—-5) Vem 





M(3,—5) ve r- ve 410P a4) — VB 
olur. 
M(3, —5) noktasının y—x - 0 doğrusuna uzaklığı 
5-3) 
v2 


doğru çemberi farklı iki noktada keser. 


—4y2 birim ve 4v2 < V38 olduğundan 
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Örnek 3: 


(X4* 172 4 (Y-5)2 6 çemberiile 4x43y44-0 


doğrusunun durumunu inceleyiniz. Cemberlerin Birbirine Göre Durumu 


Ki Teğet 

Çözüm : eğei Çemberler 

Çemberin merkezi 

M(1,5) ve r v6 birimdir. 

Merkezin doğruya uzaklığı 
|4.(-1)43.5 * 4) 


di) 





-3 birim ve 3 > v6 





vV32 4 42 


olduğundan doğru çemberi kesmez. e 
Dıştan teğet ise 


(AB) —r,tr, 


İçten teğet ise 
(AB) <r,-r, 





Ayrık Çemberler 
Soru 1: 
XxX 4 y? -10x *6y 49-0 çemberinin 


3x—4y $ 8 - 0 doğrusuna en yakın noktasının bu 





EY *B 
kX Tb 
doğruya uzaklığı kaç birimdir? 
Tİ 
/ E 
A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 7 
(AB) -r,tr, tk (AB| —r,-(, EK) 
(AB) >r*tr, (AB| <r,-r, 
Dıştan ayrık İçten ayrık 
Soru 2: a ii 


X2 4y?-6x44y4c-0 çemberi 
Merkezleri arasındaki uzaklık ile yarıçap uzunlukları 


kıyaslanır ve çemberlerin durumu belirlenir. k uzun- 
luğu çemberlerin birbirine en yakın mesafesidir. 


5x - 12y $* 13 < 0 doğrusuna teğet olduğuna 
göre, c kaçtır? 


V 
A) -3 B) —1 o) 0 D) 1 E)2 


Kesişen Çemberler 

Çemberler iki noktada 
Sönleği kesişiyor İse 

Analitik düzlemde 3x2 4 3y? — 12x 4 36y4m0 Bel gag 
çemberinin 8X 4 15y 4 6 < O doğrusuna en yakın 
uzaklığı 1 birim olduğuna göre, me R kaçtır? 





|ABJ? —r,“$*r,> ise çemberlere dik kesişen 


GC) 67 D) 82 4 93 çemberler denir. 






















örnek 1: 
Analitik düzlemde (x — 2)2 4 (y- 6)” - 100 ve 


* Y *V- 2)? - 4 çemberinin birbirine en 


yakını iki nokfası arasındaki uzaklığı kaç birimdir? 


çözüm : 

çemberlerin merkezleri ve yarıçapları 
M2. 6),r, > 10 birim 

Mİ, 2.1, 2 birim dir. 

Merkezleri arasındaki uzaklık 


(MM —y32 4 42 - 5 birim 


5<(-I olduğundan bu çemberler iç içe ayrıktır. 


IM,M,| > My 7 (ut k) 
olduğundan istenen uzaklık 


3 birim bulunur. 





Örnek 2: 

Analitik düzlemde (x * 3)” * (y—- 1)” -k çemberi 
ile x2 4 y?—2x 4 4y-4 - 0 çemberi dıştan teğet 
ise k kaçtır? 


Çözüm : 
Çemberlerin merkezleri ve yarıçapları 
M,(3, 2) ,r, > vk birim 

1 een 
M,(i, -2),1, > Ci 22442 4(-4) -3 birimdir 
ve çemberler dıştan teğet ise 
IM,M,| <r, #r, olur. 


5— yk 4x3 ise k-4 bulunur. 


WI 


Örnek 3: 

Analitik düzlemde (X-4)7 4 (y44)7-1 ve 
x-89)7 1 (V* 1)? -9 çemberleri arasındaki en 
kısa uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 

M,(4,-4), > 1 birim, M,8.-1). 7,” 3 birim 
(MJM,I < vE - 4 4 1-7 

|MJM,| > V42 $ 3 - 5 birim dir. 


M,M,| x5> nir, # 4 olduğundan çember 





dıştan ayrıktır. Dolayısıyla çemberlerin merkezleri 


arasındaki uzaklık 
|M,M,İ &r, tr, * k olacağından 


— 1 birim olur. 


Örnek 4: 
Dik koordinat sisteminde Xx? *y?-2 ile 
x2 4 y? 4 4x - 10y—-3 - 0 çemberlerinin duru- 


munu inceleyiniz. 


Çözüm : 
Çemberlerin merkezleri ve yarıçapları 
M,(0, 0) .r, > v2 birim dir. 





M,(-2, 5) , 1, 2 ve Eco 4-3) 


r,  AV2 birim olur. 
IMJM,İ <v29 <r, tr, 5V2 birim 


olduğundan çemberler iki noktada kesişir. 
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Soru 1: 
Analitik düzlemde Xx? 4 y? 42x42y-2-0 ve 


X 4 y? -6x—4y $* k - 0 denklemleri ile verilen 
çemberler dıştan teğet ise k kaçtır? 


A 


A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E)7 


Soru 2: 
Analitik düzlemde (x—3)7 4 (y—-2)2-4 ve 
X**-3)7 * y * 6)” - 9 denklemleri ile verilen 


çemberler üzerinde bulunan A ve B noktaları 
arasındaki en kısa uzaklık kaç birimdir? 


/ 
A)2 B) 4 C) 5 D) 6 E)7 


Soru 3: 

Analitik düzlemde (x—3)2 * (y—4)2 -4 ve 
(X-7)2 4 (y-1)2 9 denklemleri ile verilen çem- 
berler için aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


4 Çemberler dıştan teğettir. 
B) Çemberler içten teğettir. 
C) Çemberler içten ayrıktır. 
D) Çemberler dıştan ayrıktır. 


E) Çemberler dik kesişmektedir. 


Soru 4: 

Analitik düzlemde (x — 9)? 4 (y—k)2 —- 64 ve 
(X— 4)” * (y—-3)7 -9 denklemleri ile verilen 
çemberler içten teğet olduğuna göre k kaçtır? 
A) 6 B) 5 8) 3 


o 4 E)2 


WI 


İki Çemberin Kuvvet Ekseni 


İki çembere göre kuvvetleri eşit olan noktaları bir. 
leştiren doğruya kuvvet ekseni denir. 
“EYP #DX EYER, 0 
İY D,XHEYy$F, 0 


(D,-DJ)xXH(E,-EŞy#F,-F,-0 





kuvvet ekseni olan doğrunun denklemidir. 


d 


Kuvvet ekseni 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde Xx” * y? -4x4y-1-0 çem- 
beri ile Xx” * y? 4 2x43y45-0 çemberinin 
kuvvet ekseninin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
XY -4x4y-1-0 
OY 42x43y45-0 





işleminin sonucunda kuwet ekseni denklemi 
3xX*y1t3-0 bulunur 


Örnek 2: 

“yy 4mx13y-2-0 çemberiile 

X 4 y” 4 4x 4 2y -0 çemberinin kuvvet ekseni 
4X42y15-0 doğrusuna paralel ise m kaçtır? 


Çözüm : 
Kuvvet ekseni: (m—4)x -y—2—0 


4x *2y15-0 doğrusuna paralel ise eğimleri 
eşittir. 
m —4 


ki e 
ar gür isem -—6 bulunur. 





e va a mm m b meş Gm m mam 


Soru İ: 

Analitik düzlemde denklemleri 
m2 4 2y7-3x-5y-10 
2 4 yE * 4x-3y 42-0 
şeklinde olan çefnberlerin ortak kirişini taşıyan 
doğrunun eğimi kaçtır? 

A 

D) 11 


G)- 11 E) 16 


B) - 16 


A) - 20 





Kuvvet Merkezi 


Üç çembere göre kuvvetleri aynı olan noktaya bu 
çemberlerin kuvvet merkezi denir. 





d.,.d., dg doğruları çemberlerin ikişer ikişer kuvvet 
eksenleridir ve K noktasında kesişir. K noktası bu üç 
çemberin kuvvet merkezidir. 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde denklemleri 


2 4y2-2x1y-1-0 

Xiy?ix1tyi2-0 

2 4y243x12y14-0 

şeklinde olan çemberlerin kuvvet merkezinin 


koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm : 


Çember denklemlerinin ikişer ikişer kuvvet eksenleri 





bulunur. 
1. X2 4 y2—-2x4y—1-0 
OX Ay ex4kyt2-0 
—3x3 
e 
ya XAylixiyi2-0 


OX 4y?43x42y44-0 





wd 


2X*y142-0 


1. ve 2. denklemlerin ortak çözümü yapılırsa çem- 
berlerin kuwet merkezi (- 1, 0) bulunur. 





Soru 1: 


Analitik düzlemde 

Ey -xiyi2-0 

My? 4x12y-10 

2 41y243x-y44-0 

denklemleri ile verilen çemberlerin kuvvet merke- 


zi aşağıdakilerden hangisidir? 


A C7.2) B) <2, 2) o (5.4) 


E) (2,4) 
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Teğet ve Normal Denklemi 


AB; Normal doğrusu 


Teğet adl 





BC; Teğet doğrusu 
AB | BC ise eğimleri 
çarpımı — 1 dir. 





Örnek 2: 


Analitik düzlemde (X $ 1)” 4 (y -2)) - 25 çem. 


berine üzerindeki 
teğetlerin denklemlerini bulunuz. 


P(2, k) noktasından çizilen 














Soru 2: 


Analitik düzlemde Xx 4 y? 4x 16y4k-0 çem- 
perinin A(- 1, 3) noktasındaki normal doğrusu- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


| x-ys9-0 B)2x-y4-5-0 








Çemberin Parametrik Denklemi 

















-- özüm : k 
Map-Mgo> -1 ç O) x-y11-0 D)x-y-3-0 
y, -b P(2, k) çemberin üzerinde ise çember denklemini N 
AB İ xa dır sağlar. 
(241)2 4 (k-2)2-25isek-6vek--7 E)x—y #40 Mfa, b) ve yarıçapı r birim olan çemberin para- 
y,-b oOy-y İ olur. metrik denklemi 
AB: - - —— Normal doğrusu 
Xa O X-X, i Yani P,(2, 6) ve P,(2, — 2) olmak üzere iki noktadan ai 
BE a-X, Y-Y, a i teğet doğru çizilebilir. ysb-*rsina şeklinde yazllır. 
; -— —— Teğetdo 
ybr“ yay, eğe e) Soru 3: 
Teğet doğrusu — 
meb X, 


Analitik düzlemde denklemi ii e REGBO) y-b —r.sina 


2 4 y?-3x-y-2-0 


a—X, N Y-Y, 
«-a-rr.cos'a 


| i M(-1, 2) ve P(2, 6) ise 








1 23 12 
Teğet denklemi 32 > 25 çemberi üzerindeki A(3, k) noktalarından çizilen YO b)” < ri. sina 
3x 4 4y—-30-0 ve teğetlerinden birinin denklemi aşağıdakilerden Kalay b)? — E (cos?a 4 sinZa) 
gm ağ i isi ir? — 
DETEenEi a mi a hangi | 
Mi , zİ- y*t il 
R Teğet denklemi ——— — 2 a2 
Ornek 1: < —2-2 x-2 e B)x-y45-0 S («—ay ti (y-byr 
| Analitik düzlemde Xx? 4 y? -4x 4 2y -0 çem- 3xX-4y—-14-0 bulunur. 
berinin üzerindeki P(3, 1) noktasından çizilen te- C) x-2y43-0 D)3x-y—2-0 


ğet ve normal denklemlerini bulunuz. 





Ext3y* 1-0 






Çözüm : 


Örnek 1: 


Analtik düzlemde (x 4 2)2 4 (y—2)? - 25 denk- 


leminin parametrik denklemini bulunuz. 


Çemberin merkezi M(2,—-1) ise a-2, b-—-i1dir 
3, y, 1 olduğundan Soru 4: 

Analitik düzlemde (x — 3)? * (y $* 4)? - 50 çem- 
berine, üzerindeki A(k, 3) noktasından çizilen te- 
ğet doğrusunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 


Analitik düzl z 2 —9y-5 ği 
Normal denklemi: nalitik düzlemde Xx" * y* 4 4x-2y-5 -0 çem 


“-Y-b o y-y, 


xa 


berine üzerindeki A(- 5, 0) noktasından çizilen 
teğet doğrusunun denklemi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 








Çözüm : 
M-2,2) ver 5 olur. 


Bu çemberin parametrik denklemi 


2X-y—-5-0 olur. 


Teğet denklemi: 


a-X; Y-Y, 2-3 y-1 
sz > — 
y, -b X-—X, İki x-3 


va > 
A) 2x-y 410-0 B)3X 4 y4 15-0 A) x4 9y-49-0 B) 9x *y$t49-0 


Xz—-—245.coso 
yz2*5.sinu şeklinde yazllır. 





5 





| 
Soru 1: 


/ 
O) x-3y45 -0 D) 2x *y-15-0 C) 9x *48y-54-0 D)x 4 7y-25-0 


XxX *2y—5 0 bulunur. 
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Örnek 2: 
X-b65.coso, yz3 t5.sin& parametrik denkle- 


mi ile verilen çemberin merkez koordinatlarını ve 


yarıçap uzunluğunu bulunuz. 


Çözüm : 
X2 — 25.c05?0, 


—-3)2 — 25.sin?e 
e ) 





X 4 (Y—-3)2 - 52 (cos?o * sin?o) 
Kama 


1 


x 4 (y-3) 5 
M(0,3),r5birim bulunur. 





Soru 1: 
9 e Rolmak üzere koordinatları, 
Xx-3 t 3Ccos0 
--2 * 8sing 


olan A(x, y) noktalarının geometrik yer denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X 4 y2-6x—-4y-9-0 
B) X2 * y”-3x-2y-2-0 
C) XX *y”-6x-4y44-0 
D) X4y”-6x44y-0 


/ 
E) XX 4y2-6X44y44-0 


WA 





Yarım Çember Denklemi 


(X—a)? 4 (y—b)? — rZ denklemiyle verilen çemberde 
x ve y yalnız bırakılırsa 


db 
xsatvV2-W-b)? olur 


Bu denklemler x xa ve y—b doğrularıyla ikiye 
bölünen yarım çember denklemidir. 





Çemberin sağ tarafı: 


Çemberin Üst tarafı: 


xsatyr-(y-b)? y-bi/P-(&-aj)? 


Çemberin sol tarafı: 


Çemberin alt tarafı: 


x-a-Vr?-(y-b)? y-b-vV2-(X-a 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde y-—2-4 V9—(x-4 4)” denk- 
lemi ile verilen yarım çemberin merkez koordinat- 
larını ve yarıçap uzunluğunu bulunuz. 


Çözüm : 

Denklem düzenlendiğinde 
yı2— vV9-x 44) 

Yı? 9-xx4)2 

«*47 4 (Y 4229 olur 


M(4,—2) ve yarıçapı r—3 birim bulunur. 











Soru 1: 

Analitik düzlemde Xx-5 * V16-(y 4-1)? denkle- 
mi ile verilen yarım çemberin merkezinin koordi- 
natları ve yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? 


PA Li 
A) MS,-1),r-4 B)M(1,5),r>2 


o) M(,-5),r - 16 D)MÇ1,-5),r2 


E)M(1,5),r-4 





Çemberin Düzlemde Ayırdığı Bölgeler 


# Bir çember bulunduğu düzlemi iki bölgeye ayırır. 
«—-a)?*(y-bi rr 
denklemiyle verilen çemberde 
«-a?ı(y-b)<r içbölgeyi, 
«—-a)? 4 (y—-b)” >r? dış bölgeyi ifade eder. 





Örnek 1: 
43)? * y—2)? <16 


eşitsizliğinin çözüm kümesini analitik düzlemde 
gösteriniz. 


Çözüm : 


43) 4 (y-2)2 >16 





—> 
V Xx 


Çember ve çemberin iç bölgesidir. 


WA 


Örnek 2: 
2 4y244x-2y-4<0 ve xtyt2<0 


eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 


Çözüm : 








M€G2, 1), r3 birim olur. 
Çemberin iç bölgesi ile x*y4*20 doğrusunun 
alt tarafının kesişimi olan daire parçasıdır. 


Örnek 3: 

4< iy <9 

eşitsizliğini sağlayan noktalar kümesini analitik 
düzlemde gösteriniz. 


Çözüm : 








X 4 y? <9 çemberinin iç bölgesi 
Xx 4 y? > 4 çemberinin dış bölgesi 


Cevap, her iki çemberin arasındaki halka dır. 
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Analitik düzlemde 
merkezil çemberin 
denklemi 

sy r” 

>x Şeklinde olup ve 
A(4, O) noktasından 
geçmektedir. 





Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgeyi ifade eden 
eşitsizlik sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 






A) y>x B)y<Xx 
X 4y7>16 X 4 y? 216 
O y>x ö y>x 
X 4 y? < 16 X 4 y?<16 
Ey<x 
X 4 y?< 16 
Soru 2: 
mi im (AB 1 Oy 
ii A0, 6) 
di C«3,0) 
İ-»x D(3,0) 


Yukarıdaki şekilde B teğet değme noktası olduğu- 


na göre, taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) xX *y2<9 
(X—3)2  y? < 36 


B) XxX *y?7>3 
X*-3)7 4 y7<36 


/ 
CO) XxX *y7>9 
(X—3)2 * y? < 36 


D) X *y?<3 
X4*3)7 4 y? <36 


E)x2 4 y”>9 
X *(y—-3)2 < 36 


WA 





Çember Demeti 
İki çemberin kesim noktasından geçen çemberlerin 
kümesine çember demeti denir. 


p 


K 


X*yİtDXİEY$F, 0 

“YİD HEy$F,-0 
çemberleri P ve K noktasında kesişsin. P ve K nokta- 
larından geçen bütün çemberlerin denklemi ke R 
olmak üzere, 


©ÖtyieDxEyİE) KÖ İYİ ADA EYE) 0 
biçimindedir. 





Örnek 1: 


X 4y24x-y42-0 ve 


2 4y242x4y-3-0 


çemberlerinin kesim noktasından ve P(1, — 2) nok- 


tasından geçen çemberin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Çemberlerin kesim noktalarından geçen çemberlerin 
denklemi 

2 -y24x-y4 2 4kİx2 4y242x4y-3)-0 dir. 
Çemberler P(1, — 2) noktasından geçtiğine göre denk- 
lemi sağlar. 

17462) 41-(2)424kl12 4 (2) 421 4 2-3) 0 
104*k(2)-0—k-—-5 olur 
Denklemde yerine yazılırsa 
—AXİ — Ay? -9x—6y4 17-0 
Ax Ay? 9x4 6y—17-0 


9 3 17 
Ay 4 aXt 5Y 2 — 0 bulunur. 
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Analitik düzlemde merkezi M(2, — 5) ve 
yarıçapı r - 3 olan çemberin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) &—4) 4 (y 4 10)” -9 
B) 42 1 (y-5)7 -9 
O) «-2)24(y415)2-3 
D) &-2)7 #İy 45)” -9 
EE) x*424(45)2-9 


Analitik düzlemde merkezi M(- 4, 1) olan ve 
orijinden geçen çemberin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) ©4424 (y—-10)7 16 
B x4474(Y—-10)7 17 
O «-424(y41)27 17 
D «-424(y41)7>12 
E) «4424 (y-1)7 —9 


3. Analitik düzlemde merkezi M(3, 2) olan ve 


P(5, - 2) noktasından geçen çemberin den- 
klemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X—2)7 * (y—- 3) — 16 
B) (X—-3) #(y-2)7 -9 
O) x13 714 (y 122-8 
D) -6)7 4 y—-4)? -25 
E) X-3)7 4 y-2)2-20 


wa 


5. Analitik düzlemde merkezi 


Analitik düzlemde merkezi M(4, — 2) olan ve 
Ox eksenine teğet olan çemberin yarıçapı 
kaç birimdir? 


P(- 4, 5) olan 
çember, Oy eksenine teğet ise Ox eksenine 
en yakın noktasının koordinatları aşağıdakil- 
erden hangisidir? 


A) C1-1) B) 1,6) C) (1,-5) 


D) (-5, 1) E) 4,1) 


6. Analitik düzlemde Xx? * y? — 4(X -2y * 1) 
denklemi ile verilen çemberin yarıçapı kaç 
birimdir? 


A)2 B)3 c) 2v6 D)5 E) 4y2 
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7. Analitik düzl Ziy : 
emde X“ 4 y”—2(X-3y-4 m) i 10. X 4 y?”-2x 44y4k-0 denklemidik Gü 


dinat düzleminde bir nokta belirttiğine göre 
Kk aşağıdakilerden hangisidir? 


denklemi ile belirtilen çemberin merkezinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 1,3) B) (2, 4) C) (4, 2) 


A)-2 B)-1 Cc) 3 D)4 E)5 


D) Ç2,-4) E) (1,-3) 


11. XZ 4 y? 46x-2y4a- 0 denklemidik koor- 
dinat düzleminde gerçel (reel) bir çember 
belirttiğine göre, a sayısı için aşağıdakiler- 
den hangisi doğrudur? 

8. Analitik düzlemde — 2x2 — 2y? 4 4x-8y -0 


denklemi ile belirtilen çemberin yarıçapı kaç e Gl 
la ul 
birimdir? y C)10<a<18 D)6<a<18 
)2 BBB 03 DB BS e ie 
12. Analitik düzlemde | 
, İ 
(m — 1)x2 4 3y2 —6x 4 12y-33 - 0 denklemi | 
bir çember belirtmektedir. 
9. Analitik düzlemde 
2 
X *#y7-8xs2y4m—-3-0 çemberinin Bu çemberin yarıçapı r olduğuna göre, m *r 
yarıçapı 5 birim olduğuna göre, m kaçtır? toplamı kaçtır? 
A-5 B-4 G-2 D3 BE A7 B) 8 o) 9 D) 10 








ii e 
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x2 4 y? — (2 4 my) x $ (4x-1) y-3m -0 
denkleminin çember belirtmesi için m kaç 


olmalıdır? 


A) -3 B) 3 Cc) 4 D) 5 E)6 


U 
x2 4 y? 4 8x $ 6y- 11 - O denklemi ile ve- 
rilen çemberin merkezinin koordinatları ve 


yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? 


A) M(4 3) r-8 
B) Mc4,-3) r-6 
Co) M3, 4) r-9 
D) Mç4,-3) r-v14 
E) M-3,-4) r—-10 


Dik koordinat düzleminde (x — 3)? 4 y” - 25 
denklemi ile verilen çember aşağıdakilerden 
hangisinde doğru olarak gösterilmiştir? 





WI 


Bir çemberin çapının uç noktaları A(- 3, 5) 
ve B(1 ,3) olan çemberin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) «417 4 (y—-4)7>3 
BB K:074y-4)2 25 
O «424 (y4 17 5 
D) -4)2 4 (y-1)7 9 
E) 24 (y-4 -16 


Merkezi M(4,-1) olanve x*y-5-0 
doğrusuna teğet olan çemberin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) «-4Z (ye 1) 2 
B) X-4)7 4 (y-1)7 2 


O «r424(y41)7 6 
D) «-4)2 4 (y4 177-8 
«4174 (y-4)2 2 





y A, 0) 
: G0, 25) 
B 
O A —> XxX 


Dik koordinat düzleminde şekildeki çember 
Ox eksenine A noktasında teğet olduğuna 
göre, çemberin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


—2)2 4 (y—4)” - 169 
B) (X-3)) 4 (y-3)7 81 

O kv y-g 2121 
) X—-5)2 4 (y—13)7 — 169 


E) (X—13)2 4 (y—5) - 169 
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7. Xxz141 V9-(y-4 3)? denklemi ile verilen 9. 


eğrinin grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 


10. 











11. 
Tİ 
22 z 
8. A-(6,y)|x24y2-10x-10y<0,xeR,yeRj $ 
kümesi analitik düzlemde aşağıdakilerden 
hangisinde belirtilmiştir? 
12. 
© 2 3m 4-8 BA e a 


&-12 4 (y-2)? <4 


çemberlerinin x eksenine göre simetriği olan 
çemberin merkezinin koordinatları aşağıdak. 
ilerden hangisidir? 


A) 2,1) B C1,2) O) çÇ1,-3 


D) (2, 1) E) (1, -2) 


Dik koordinat düzleminde Xx 4 y*ıkz—o9 
doğrusu (X-2)7 4 (Y4 177-8 çemberine 
teğet olduğuna göre, k aşağıdakilerden han- 
gisi olabilir? 


A) 1 B)2 c)3 D) 4 g5 


«e |0,2nJ) olmaküzere Xx -cosa *2, 
yzsinc—i1 şartını sağlayan (X, y) nokta- 
larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A) X-07 4 (y 427-2 
B) 4-924 (Y4 1)7 5 
O) «41024(y 4221 
D) «-1)7 4 (y-2)9 2 
E 4-924 (y41)2 1 


X 1y2-2x46y49-0 
2 v2 4 4X-2y—4 -0 


çemberlerinin kesim noktaları ile P(-1,2) 
noktasından geçen çemberin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) 3x2 4 3y? 4 7x-8y-4-0 
B) 5X2 4 5y? 4 14x-2y-7 -0 
C) 2x2 4 2y7 45x-4y-3-0 
D) 5x2 15y24x42y-1-0 
E) XX 4 y2-8x45y-3-0 





GA SE wc ME O 128 
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Analitik düzlemde 
x2 4 y? — (6 — 2ay)x— (3x-4)y-2a-0 


denkleminin çember belirtebilmesi için, a 


kaç olmalıdır? 


A - E B-1 O) 0) X E)2 


ELE 
2 
, 


Dik koordinat düzleminde 


«—-2)24(y 48) -81 
48) *(y—-2)” -36 


denklemleri ile verilen çemberler için aşağı- 
dakilerden hangisi doğrudur? 


A) Ayrık çemberlerdir. 

B) Dıştan teğet iki çemberlerdir. 
C) İçten teğet çemberlerdir. 

D) İki ortak noktaları vardır. 

E) Dik kesişen çemberlerdir. 


Dik koordinat düzleminde y > Ka 45 
doğrusuna teğet olan ve merkezi başlangıç 
noktasında bulunan çemberin denklemi aşa- 


ğıdakilerden hangisidir? 


A) 4y? —1 B)x 4y7-2 
O 4 y2-3 D)xE sy 4 
E)x2 4 y?7-9 


WI 


Analitik düzlemde X2 4 y” * 4x-6y*m-0 
çemberinin çapının uç noktalarından birisi 
P(-4, 3) ise çapının diğer uç noktasının ko- 
ordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) C6,3) B) (0, 3) G) (0,9) 


D) (0,-3) E) (6-3) 


Analitik düzlemde merkezi M(-5, 3) olan ve 
P(-2, -1) noktasından geçen çemberin Xx ek- 
senini kestiği noktaların apsisleri toplamı 
kaçtır? 


A)-12 B)-10 C)-6 D)-4v2 E)2v2 


Analitik düzlemde merkezi M(5,1) olan ve 
2Xx-y4 1-0 doğrusuna teğet olan çem- 
berin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X-5)7 4 (y-1)7-20 
B) X—-5)7 4 (y-1)7 10 
C) X—5)2 4 (y—1)7 - 25 
D) X—-5)24(y 4177-30 


E (X#5)2 4 (y-1)2 20 
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7. Dik koordinat düzleminde denklemi, 10. Analitik düzlemde yarıçapı 2 birim ve merkezi 
e ti y-2x11 doğrusu üzerinde olup, x — 5 
doğrusuna, doğrunun solundan teğet olan 
olan doğru, X2 4 y? — r? çemberine töğet ol- çemberin denklemi aşağıdakilerden hangi. 
duğuna göre, çemberin yarıçapı kaç birim- sidir? 
dir? 
A) XX 4 y2-3x-7y427 -0 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 B) X24y743x47y-27-0 
C) Xx 4 y2—-6x414y427-0 
D) X2 4 y?-6x-7y 454-0 
E) X> 4 y2-6x-14y 454-0 
8. Analitik düzlemdex-2 —0vex - 12 doğru- 
larına teğet olup merkezi y—-x-—3 doğrusu 
üzerinde olan çemberin denklemi aşağıdaki- 11. Dik koordinat düzleminde x - 2y 4 2 — O 
lerden hangisidir? ğ ; z 
g doğrusuna A(6, m) noktasında teğet olan | 
e e çember x eksenine de teğet olduğuna göre, 
BE ALAN iye 28-0 çemberin merkezinin apsisi aşağıdakilerden 
ll 
C) x2 4 y2—-14x—8y 440-0 i MEM 
D) x2 4 y?-8x-8y47-0 
A) (V5-1 — 
E) Xİ 4 y? -8x-14y-0 ) ELE) G) 2125-1). 
D) 45-1) o E2W5 42) | 
9. Dik koordinat düzleminde 
N 12. y Dik koordinat siste- | 
«174 (Y-2)2 5 minde M(4,1) mer- 
T kezli çember x ek- | 
çemberine üzerindeki P(1, 1) noktasından çi- senini A(2,0) veB 
zilen teğetin denklemi aşağıdakilerden har- ö »x noktalarında kesiyor. 
gisidir? i 
A)2x4y-3-0 B) 4x *2y-3-0 OT doğrusu çembere T(a, b) noktasında 
e Du teğet olduğuna göre, a? * b? toplamı kaçtır? 
E)2x-y-1 A8 B)10 Citi Diz E14 
0 EA de ik “e “ek yp ik SE OE me 12.0 
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Dik koordinat düzleminde 


Sİ Rp 
6 


8 Ni 8 


6 

denklemleri ile verilen doğrulara ve Ox ekse- 
nine teğet oları çemberin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) X-3)7 4-3) 9 
B) X4(y-2)7-9 

C) xX24(y-3)) -9 

D) X4(y 43) -9 

E) X1(Y-3)) -25 


Analitik düzlemde x? * (y—3)7 - 16 çembe- 
rine içten teğet ve y eksenine teğet olan 4 bi- 
rim çaplı çemberlerden birinin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) «4224 (y-3)2-4 
B) XX * (y-3)7-4 

G) «-2)? 4 (y-3)-8 
D) X24(Y-1)7-4 

Ep) xX4y7-4 


Dik koordinat düzleminde y - 4 ve y--2 
doğrularına teğet ve merkezi orjinden v10 
birim uzaklıkta olar çemberlerden birinin 
deriklemi hangisi olabilir? 


A) &-1)7 4 (y-3) 3 
B) 4-3)74(y11)7 9 
O) «4924 (y-12-10 
D) X-3)2$ y—-1)7 -9 
E) ©-074(y 143) -9 


Wd- 





Şekildeki analitik 
düzlemde verilen 
doğru çembere C 
noktasında teğei, 
ayrıca çemberde 


.x Oy eksenine D 





noktasında teğettir. 


Doğrunun denklemi, 4x—3y 4-6-0 
Çemberin denklemi, (x-a)? * (y-1)? — a? 


olduğuna göre, |BG)| kaç birimdir? 


1 i 3 
A)—-— B) — CO) iİ D) — E)2 
ele ) > ) We ) 
A JAB| — |BC| <5 birim 
D Pp 
m(ABC) <a 
N Pa 
m(ADC) <p 
5 
o 4 2p - 360" 
a 


B (3,—2) 5 Cc 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
D noktalarının geometrik yerinin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) —-3)7 4 (y 42) -25 
B) X-6))4(y44)7-25 
O) x46)7 4 (y-4)7 25 
D) X-3)7 4 (y42)7-49 
E) «—-3)2 4 (Y 4 2)7-36 


Dik koordinat düzleminde (x—4)? * (y-2)? -9 
çemberinin 3x 4 4y 4 5 — O doğrusuna er ya- 
kın noktası A noktası olduğuna göre, A nokta- 
sının bu doğruya uzaklığı kaç birimdir? 

A) 1 B)2 


Cc) 3 D) 4 E) 5 


5 
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7. Analitik düzlemde y-x—2 doğrusuile 10. Dik koordinat düzleminde 
X 4 y? -4 çemberinin kesim noktasının 
apsisleri toplamı kaçtır? X—2)2 4 (Yy 4 3)? — 16 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 
çemberinin dışındaki A(-4, 5) noktasına en 
yakın noktasının, A noktasına uzaklığı kaç bi- 
rimdir? 
A) 5 B) 6 C)7 D)8 E)9 
8. Analitik düzlemde 
11. Analitik düzlemde x—-6 doğrusu ile Oy ek- 
e e > senine aynı anda teğet olan çemberin mer- 
e e kezi y - x doğrusu üzerinde olduğuna göre, 
y — bu çemberin denklemi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 
denklemleri için hangisi doğrudur? 
| | A) 4-3) 4 (Yy 442 - 16 
A) Dik kesişen çemberler 7 B) X*4)7 4 (y— 3)2 — 16 
B) İki ortak noktaları vardır. Li O -324y-32-3 
. il Z z in 6 
C) İçten teğet çemberler i D) X43)2 “iü 2 
X — — 
D) Ayrık çemberler E Wi z iş 
E) Dıştan teğet çemberler e 
9. Analitik düzlemde (x-5)7 4 (y - 2)? -g 12. Dik koordinat düzleminde denklemi, 
çemberine dıştan teğet olan ve P(0, 6) nok- “ty -2x44y41-0 olan çember ile 
teninde y eksenine teğet çemberin denkle- aşağıdaki denklemi verilen çemberlerden 
mi aşağıdakilerden hangisidir? hangisinin kuvvet ekseni 2x — 4y - 17 doğ- 
rusudur? 
A) &-2 4 (y-4) 2 
B) -2)2 4 (y-3)2 -4 A) xXx syf-4 
O &-2P4 yea B) KY 
2 
D) X—4)2 4 (y—-2)2 1 e 
XxX *ty -16 
E) &-5) 4 (y-6)-4 E) ME 
le e ay a e pg ee ee aga gg a ee 
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3. 


Dik koordinat düzleminde denklemleri, 


«-W24Y-2)2-4 ve 


«-524y-5 7 
olan çemberler birbirine dıştan teğet olduğu- 
na göle, r kaç birimdir? 


D)4 E)5 


Be 


A) 1 Cc) 3 





Dik koordinat düzleminde, çember eksenlere 
A ve B noktalarında teğet olduğuna göre, 
çemberin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) «—3)2 4 (y-3)7-3 
B) «-3)7 4 y-3) 5-6 
O) x19)24(Y43)7 -9 
D) XX 4*y -9 

E) «-3)2 4 (y—-3)7-9 


y > 0 olmaküzere, x” * y? - 12 çemberinin 
x - 2 noktasındaki teğetinin eğimi kaçtır? 


o) D- > EB 


NA 
2 


WA 


(X—-2) 4 (y—-5)7 25 çemberine içten teğet 
ve yarıçapı 2 birim olan çemberlerin mer- 
kezlerinin geometrik yerinin denklemi hangi- 


sidir? 


A) 4224 (y-5)2 16 
B) X-2)7 4 y-5)7 49 
O) x1224(y45)7-9 
e - 2)” 4 (y- 5) <9 
(X—-2)2 4 (y45)2-35 


O 


) 
E) 


(X-1)2 4 (Y-2)2 25 çemberi ile 

(X—- 12 4 (y * 5) <4 çemberi dıştan teğet 
ise teğet noktanın koordinatları toplamı 
kaçtır? 


A)-8 B-2 ©-i Do Ez 


(X—4)? 4 (Y-3)2 -25 çemberinin T(a, -1) 


noktasındaki normalinin eğimi aşağıdakiler- 


den hangisi olabilir? 


AZ B) > Ör DE E) 


Ri 
4 2 


ETRİ - Cemberin Andlitik İncelenmesi 


GEOM 






































TEST -5 
TEST - 6 























Analitik incelenmesi 


GEOMETRİ - C 


emberin / 


bi 








7. Dik koordinat düzleminde, 
10. (X-4)7 * (y* 3)7 - 16 çemberinin orijine en 1. o Analitik düzlemde merkezi K(1,2) noktasında 4. Dik koordinat düzleminde, 
uzak noktası P olduğuna göre, |OP i bulunan ve yarıçapı 2V5 birim olan çemberin X 4 y2 -2x 4 4y-4 - 0 çemberinin P(4,-6) 
«224 (y41)2 4 göre, |OP| kaç bi. l ç | 
rimdir? x eksenini kestiği noktaları A ve B ise, |AB| noktasına en yakın noktası A olduğuna göre, | 
kaç birimdir? (AP| kaç birimdir? 
çemberinin P(4, — 1) noktasındaki normali- | A)7 B) 8 Cc)9 D) 10 E) 14 
nin eğimi kaçtır? A) 10 B) 8 Cc) 6 D)4 E)2 A)1 B)2 C)3 D) 4 E) 5 | 
f : Wi 
A-2 B-1ı Go Di 2 | 
, 
8 
U AC12,0) 41, | 
B(0, — 8) B(8, 0) 
D(0, 6) | 
e | | İ Dik koordinat düzleminde merkezi y — 2x 2. Analitik düzlemde yk 10 m li 5. o Analitik düzlemde P(1,2) noktasının | 
şekilde çember dik koordinat sis- doğrusu üzerinde olan çember AB doğru x2 4 y? -r? çemberineteğet olduğunagöre, | (X—3)2 4 (y *5)2 -6 çemberine göre 
temini dö vi - ; i 
emini dört noktada kestiğine göre çemberin suna T noktasında teğet olduğuna göre, A r kaçtır? kuvveti kaçtır? 
yarıçapı nedir? 7 
noktasının ordinatı kaçtır? 
: A)1 B) v2 Cc) v3 D)2 E)4 
AVE? B)7 G8 DYE Ey u i A)47 oB)48 C)49 D)5o Esi 
8 M2 BS Gy D4 Eyi z | 
> A0, - 1) | 
B(0, -9) | 
12. | 
A | va 
ik koordinat düzleminde Ox eksenine C 7 Zig e 
noktasında teğet olan, Oy eksenini A ve B | 3. Analitik düzlemde, Xx 4 y?-5x 44y t9-0 6. M, M, çember 
noktalarında kesen çemberi i P il Ni çemberine üzerindeki P(2, — 1) noktasından lerin merkezi Mi 
a erin denklemi elime. düzlemindeki çemberin denk- çizilen teğet denklemi aşağıdakilerden A,B,C,D teğet — 
b lemi aşağıdakilerden hangisidir? hangisidir? değme noktaları 3 
bi Mi A0, 1 
e a Ğ e ay İx-? B)y>xs6 di ö 5 5 
z a ' ——X-— — — j Gü 
B) & 3) * y-—5) - 16 B) X43)2 4 (y— 7)? - 16 y 6 2 y 5 
O) 43) 4 (y- 5 16 OKAY 16 öl 
DD 4 3)? ye 52 — 25 D) 4 52 bip a? DE C)y —x-2 D)ysx-3 Yukarıdaki koordinat düzleminde verilenlere 
Z Kir > 
E X-3)74(Y45))-25 | E) 144 (y— v3) -25 E) i a İz 
: ysaxt — 
EFE 5g e — Y)AB Bı gb DAF 28 Ş 
B-E - İREM EJ 
ii il 0) 





2 SE ap 

















GEOMETRİ - Çemberin Analitik İncelenmesi 

















X 4 yE—2x46y-4-0 
2 4y248x44y42-0 


çemberlerinin kesim noktalarından ve orijin- 
den geçen çemberin denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


Dik koordinat düzleminde, 
X—2)2 4 (y—-3)2 16 


çemberi 3X—-4y * c - O doğrusuna teğet ol- 
duğuna göre, c nin alabileceği değerlerden 
biri aşağıdakilerden hangisidir? 

A) - 16 


B)-12 C)-8 D)14 E)26 


Analitik düzlemde, (x — 3)2 * (y — 1)? — 25 
çemberinin X 4 2y * 5 <« O doğrusu üzerin- 
de ayırdığı kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


WA 


10. 


11. 


12. 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen çem- 
ber eksenlere ve AT doğrusuna teğettir. 


Buna göre, AT teğet doğrusunun denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


) 5x-12y4 40-0 
) 3x4 5y-8 -0 
C) 5x—-12y4* 10-0 
) 3x—5y4 24-0 

) 5x 12y-40-0 


Analitik düzlemde, (X — 3)? 4 (y * 1)2 -17 
çemberine üzerindeki K(2, 3) noktasından 
çizilen teğet doğrusunun Xx eksenini kestiği 
noktanın apsisi aşağıdakilerden hangisidir? 


D)-9 E)-10 


Dik koordinat düzleminde A(m, 3) noktasın- 
dan (Xx 3)7 * (y-1)2 -9 çemberine çizi- 
len teğetlerden birinin uzunluğu 25 birim 
olduğuna göre, m nin alabileceği değerler- 
den biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A)4 B) 2 G) -4 D)-7 E)-9 





BE gp A OE 12-5 




















1. Bölüm KONİKLER (ELİPS - HİPERBOL - PARABOL) 


pe 























MAZI Z ağı 
İNCELENMESİ 





AA' doğrusuna büyük eksen (Asal eksen) denir ve 


|AA'| -2a birimdir. 


Elipsin Analitik İncelenmesi İ & BB! doğrusuna küçük eksen (Yedek eksen) denir 
x Düzlemde sabit iki noktaya uzaklıkları toplamı ve (BB'| - 2b birimdir. 

sabit olan noktalar kümesine elips denir. © > & Büyük ve küçük eksenler elipsin simetri eksen- 
& Sabitikş noktaya, elipsin odakları denir, F ve F' ile leridir. 

gösterilir. * |FF'| uzunluğuna odaklar arası uzaklık denir ve 
x Sabitiki noktaya uzaklıkları toplamı 2a olsun. JEF'| — 2c birimdir. 





1 





ib | 
ı - . . 
O (el 
JFF'I doğru parçasının orta noktasına (elipsin Asal, Yedek ve Doğrultman Çemberler : 


merkezi) denilir ve analitik düzleme yerleştirilirse; 











Tİ 
Fi 
8 
| a * Merkezi orijin ve yarıçap uzunluğu a birim olan 
a a çembere asal çember (büyük çember) denir. 
Dolayısıyla Te ğa 
(BF|  |BF'| xa olur. 
& Merkezi orijin ve yarıçap uzunluğu b birim olan 
# A,A',B,B' noktalarına elipsin köşeleri denir. Gerisi yedek Çorba GALIÇLİK çember) denir. 
JAF| * JAF'| - Za olduğundan 
OA| <abiri ğ 
lu * Merkezi elipsin odaklarından biri ve yarıçap uzun- 
|(OB| - b birim, |OF| > cbirim dersek luğu 2a birim olan çembere elipsin doğrultman 
Ala, 0), A'a,0) çemberi denir. 


B(0, b), B(O,—b) 
F(c, 0), F'(-c, 0) noktaları belirtilmiş olur. 


| 

| 

— 

| JAFI # JAF'| - JAF'I 4 JAFI -2a 
| 





Xx 4 0) 4 y? > da” 





GEONETRİ - Keniklerin Analitik İncelenmesi 








| - Konilderin Analitik İncelenm 


esi 


EOMETRİ 


Gİ 























Örnek 1: 

Asal ekseni x ekseni üzerinde olan elipste, büyük 
eksen uzunluğu 10 birim, küçük eksen uzunluğu 
8 birim olan merkezil elipsin doğrultman çember- 
lerinin denklemleri nelerdir? 


Çözüm : 


—> 


2b-8 > b-4 
4 


e ü 


G2 4 b? — a” jse 


c-3 olur 


Doğrultman çemberler 
M(3, 0) , 
(X—3)2 4 y? > 100 
M(G3,0), r 10 ise 

(X 4 3)2 $ y? - 100 bulunur. 


rs 10 ise 





Soru 1: 


Asal eksen uzunluğu 50 birim, yedek eksen uzunluğu 
48 birim olan elipsin odakları F ve F' dür. 


Buna göre, |FF'| kaç birimdir? 


Z 
.A) 46 B) 30 C) 24 D) 18 E) 14 


Soru 2: 


Küçük eksen köşeleri A(0, 4) ile A'(0, — 4) olan ve 
C(2v6, 0) noktasından geçen merkezil elipste 
odaklar arası uzaklık kaç birimdir? 

ö A 
A) V2 O) 42 


B) 2v2 D) 4 E)8 


WA 


* Elipsin odaklar arası uzaklığının, asal eksen 
uzunluğuna oranına elipsin dış merkezliği denir 
ve e ile gösterilir. 





gi 


X 
m 
5 
2. 
5 
9 
ii 
3 
D 
< 
zi 
© 
Dn. 
Keti 
peş 
9. 
© 
5 
x 
ee 
ve) 
C: 
a 
GC: 
.. 


0<e<1 





Örnek 1: 


ig 
Dış merkezliği 5 olan elipsin yedek eksen 
uzunluğu 16 birim ise odaklar arası uzaklık kaç 


birimdir? 


Çözüm : 


c 3. 
gi ise c-3k ve a-—5k olur. 


2b — 16 birim ise b — 8 birimdir. 
a —-b2? 40” ise (5k4)2-82 4 (342 
4k-8ise k-2vec-6olur 


Odaklar arası uzaklık 2c — 12 birim bulunur. 





Soru 1: 
Asal çemberinin denklemi x2 4 y? — 169 
Yedek çemberinin denklemi Xx? - y? — 25. 


olan elipsin dış merkezliği kaçtır? 


nn kl Kalina ik akakamilkll anlasana mn smmm ilm ann il alm anma mma alnan 





e m a km an 











Elipsin Doğrultman Doğruları 


a? e la AŞ 
le veya X-———- doğruları elipsin doğrultman 
doğrularıdır. 
£ 





Örnek 1: 


Dış merkezliği > ve odaklar arası uzaklığı 8 birim 
olan elipsin doğrultman doğrularının denklemleri- 


ni bulunuz. 


Çözüm : 
Bkm 
SB 


2c-8isec-—4birim ve 
cz ise a-6birim olur. 
a 3 


Doğrultman denklemleri 


2 2 
xz & -g ve üze a iğ bulunur. 
4 4 





Soru 1: 

Asal çember denklemi Xx * y? - 16 olan merkezil 
elipsin odaklarından biri F(2, O) noktası ise elipsin 
doğrultman denklemleri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? i 


A)x-2 B)x-3 0)x-4 
x2—2 xs-3 x2-4 
Z 
Dx E)x>8 
© 16 e 
X<—— 
3 


WI 











Merkezil Elips Denklemi 
Merkezi orijinde ve eksenleri koordinat eksenleri 
üzerinde olan elipse merkezil elips denir. 








P(x, y) elips üzerinde bir nokta olduğundan 
/PF| * JPF'J -2a 
Vo)? 4 y? 4 Ve 4 o? 4 yE -2a 





her iki tarafın karesi alınarak gerekli işlemler yapılırsa 
merkezil elipsin denklemi aşağıdaki gibidir. 


— 5” 
Xx y 

— ş—— 1 
a b” 


Örnek 1: 
Odakları x ekseni üzerinde olan elipste, asal eksen 
uzunluğu 26 birim, odaklar arası uzaklığı 24 birim 


olan merkezil elipsin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
2a-26ise a-13, 2c-24ise c-12 
a -b”4c” ise b-5 olur. 


Merkezil elips denklemi 


1 bulunur. 





lerin Analitik İncelenmesi 


Pa 
€ 


5 
) GEOMETRİ - Konik 





A 


GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 








Örnek 2: 
Xx 4 4y? 4 elipsinin odak noktalarını bulunuz. 


Çözüm : 


ia DEN x2 y? 
Denklem düzenlendiğinde ü * EN 1 


a” -4 ise a-2, b2—4 

ise bi olur. 

a” -b”4c? ise c-v3 bulunur 
Odaklar F(c, 0) — F(V3, O) 

F'(c, 0) > F'(-vV3, 0) bulunur. 


Örnek 3: 
4x2 4 9y? - 36 elipsinin dış merkezliği kaçtır? 


Çözüm : Ok 

> >N XY 
Denklem düzenlendiğinde 9 * PN 1 olur. 
a? -9ise a-3, b?-4 
ise bs2 olur. 
a-b?4c ise c-v5 bulunur. 
Elipsin dış merkezliği 


ge S 5 bulunur. 
a 3 
Örnek 4: 


x2 2 . ..: 
7 — 1 elipsinin asal çember denklemini bu- 


lunuz. 


Çözüm : 
b - V6 olur. 


Dolayısıyla asal çember M(0, O) ve yarıçapı r — 2v2 
birim olan çemberdir. Asal çember denklemi 


Elips denkleminden a — 22, 


X * y? <8 bulunur. 


Örnek 5: 

Asal ekseni Ox ekseni üzerinde ve doğrultman çem- 
berlerinden birinin denklemi (x 4 8)2 $ y? — 400 
olan merkezil elipsin denklemini bulunuz. 


WA 


Çözüm : 

Doğruliman çember merkezi odaklardan birisi ve 

yarıçapı 2a olan çemberdir. 

Verilen denklemde M(- 8, 0) ve r — 20 olduğundan 
-8 ve a-10 olur. 

a” -b?4c” > b—-6 bulunur. 


2 2 
Elipsin denklemi -X— 4 “. -4 olur. 
100 36 


Örnek 6: 


XxX * Sy? -20 elipsin doğrultman doğrularının 


denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 


2 2 
2 45y2-20 > 4 X -ş 
20 4 


a? -20, b? —-4 olur. a2-b24c? 


20-447 >c-14 dir Buradan 


2 
xa Ez > X-5 veya 
a? 20 
Xxs———-—— —>x—-5 hulunur 
G 4 





y Dik koordinat siste- 
minde 
P(x, y) 
ACS, 0) 

x B(6.0) 


P(x, y) 








> 
ACE. 0) B(6, 0) 


P değişken bir nokta olmak üzere, |PA| 4 |PB| — 20 
birim olmasını sağlayan P noktalarının geometrik 
yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 














Soru 2: 

Odakları F(0, 3) ve F'(0, — 3) noktaları ve asal 
eksen uzunluğu 10 birim olan elipsin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
X X y 
25 — — şi -4 
A > 4 6 l ) 25 9 
2 2 V 2 
XY an DE 
0) 4 * 9 : ) ig 25 
2 2 
Ep 41 21 
5 4 
Soru 3: 


Asal ekseni x ekseni üzerinde olan elipste, yedek 


me 3 
eksen uzunluğu 24 birim, dış merkezliği e — © 


olan elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
Kan ey RE Me 
A gg i 2) 5 İ 16 
2 Z y2 2 
X X yet 
—— - — 4 Si 
9 oo * sa : D) 25 144 
2 2 
Xx Yy 
ŞE —1 
İŞ t 5 
Soru 4: 


9x2 4 25y? — 225 elipsinin odaklarından biri aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


V 
A) (0,3) B) 3,0) C) (4,0) 


D) (0, -3) E) (16, 0) 


Soru 5: 


Denklemi 4x2 * 16y? — 64 olan merkezil elipste 
odaklar arası uzaklığın asal eksen uzunluğuna 


Re yi 2, yg. oranı kaçtır? 
100 36 100 64 VA 
GM e | 2 ? 
400 © 144 lot ga“ R 
| v3 
e e i 
64 © 100 | 


Wa 


Soru 6: 

Odak noktaları F(0, 4), F'(0, — 4) ve doğrultman 
doğrularının denklemleri y < £ 25 olan elipsin 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


/ 2 2 2 2 
e m e 
84 100 64 100 
2 2 2 2 
Ki B.S e 
vi 36 * 100 : ) ağ 84 

2 2 

X y 
—— 4-21 

b) 100 64 





Merkezi! Elipsin Parametrik Denklemi 


Pa 
M(OOH) xw ve 
P(x, y) elips üzerinde 


bir nokta ise 
xza.coso 
ysb.sina 


eşitlikleri merkezil 
elipsin parametrik 
denklemidir. 





Parametrik denklemi verilen elipsin denklemini bul- 
mak için, 


cos”u * sin?u — 1 eşitliği kullanılır. 





Örnek 1: 
Xxz3 cosf, 


y—2 sing 
Parametrik denklemleriyle verilen elipsin denkle- 
mi nedir? 


Çözüm : ğ 

X > 3c0s0 İse Xx” - 9.cos”g > Zn — cos?g 
ya 

y > 2sin9 ise y? - 4.sin?9 > e sin29 


eşitsizlikler taraf tarafa toplandığında 


2 2 
Ri ee 
4 


5 elips denklemi elde edilir. 


GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 














GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 























Soru 1: 


Parametrik denklemi x — 4cost, y — 2sint olan 
elipsin üzerindeki A(2V2, k) noktasının orijine 
uzaklığı kaç birimdir? 
4 

B) v10 


A) v3 C) 2.10 


D)7 E)8 








Asal Ekseni Oy Ekseni Üzerinde Olan Elips Denklemi 


# b >a ise elipsin asal ekseni Oy ekseni üzerin- 


dedir. 


2 


2 
XX 21, Fog 


rt FO, —c) 


a 





Örnek 1: 

Asal ekseni Oy ekseni üzerinde olan ve asal ek- 
sen uzunluğu 8 birim, yedek eksen uzunluğu 6 bi- 
rim olan merkezil elipsin denklemi ve grafiğini 
çiziniz. 


Çözüm : 
N Bu elipsin denklemi 


2 2 
X Şİ sidir 
9 16 


Ox eksenini — 3 ve 3 





noktalarında, 
Oy eksenini — 4 ve 4 
noktalarında keser. 














Soru 1: 


X ye ET 4 
79 * Tİ — 1 elipsinin odaklarının ordinatları farkı 


kaçtır? 


WI 





Elipsin Teğet ve Normal Denklemi 


# Elipse üzerindeki P(x, Yo) noktasından çizilen 
teğet denklemi: 








* Normalin denklemi, teğet denklemi ve P(x, Y) 
noktası kullanılarak bulunur. 


* Teğet doğrusu ile normal doğrusu birbirine diktir, 





Örnek 1: 
x2 * 9y? - 18 elipsine P(3, - 1) noktasından 
çizilen teğet denklemini bulunuz. 


Çözüm: a 2 
Ü iği ESMA 
Denklem düzenlendiğinde 18 * gi 1 olur. 


P(3, -1) noktasındaki teğet denklemi 
3x * Giy zİ— X* Y. — 1 

18 2 6 2 
x—-3y—-6-—0 bulunur. 


Örnek 2: 


2 


*y?2-4 elipsinin üzerinde ordinatı 1 olan 


noktalardan çizilen teğetlerin kesim noktasının or- 


dinatı kaçtır? 


Çözüm: 
n xE 
ys 1 ise iğ > x-t3 olur. 


(3, 1) noktasındaki teğet denklemi 
> kiy-4 >— xtys4olur 


(<3, 1) noktasındaki teğet denklemi 
<3) 

3 
X*#yzs4 ve -x$sy-4 doğrularının ortak 
çözümünden y 4 bulunur. 


Xkiy-4 > —x1ty-4 olur. 














örnek 3: 
x2 4 3y” - 39 elipsine A(6, - 1) noktasından 
çizilen normal denklemini bulunuz. 


Çözüm : ey 
lem düzenlendiğinde —---—1 elipsine 
Dep z 39 13 ; 
A(6, — 1) noktasından çizilen teğet denklemi 
& ,EİY 4 5 2x-y-13-0 olur. 
39 13 
Teğetin eğimi 2 ol&uğundan, normalin eğimi 


m — - dir. Normal denklemi ; 


ytk1 - 6-6) > x1*2y-4-0 olur. 


Örnek 4: 


2 
vi pa - 1 elipsi üzerindeki apsisi O olan nok- 


tadan çizilen normal denklemini bulunuz. 


Çözüm : 


xs0isey-—32 

(0,2) ve (0,-2) nok- 
taları elipsin köşeleri 
olduğundan bu nokta- 
lardan çizilen normal 





doğrusu xX-0 doğ- 
rusudur. (Oy ekseni- 
dir.) 


WA 


Soru 2: 

5x2 4 y? - 36 elipsinin üzerindeki P(2, 4) nok- 
tasındaki normalinin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 
K2x-5y 4 16-0 B)5x4-3y4 18-0 


C) 5x * 4y—36-0 D)3x42y—-14-0 


E) 2x 45y-24 -0 








Elips ile Herhangi Bir Doğrunun Durumları 


2 2 
—; iz” 1 elipsi ile y » mx *n doğrusunun 
a 


ortak çözümü yapıldığında: 
x Doğru elipse teğet ise 


ma? 4b* -n? 


b 


Doğru elipsi iki noktada kesiyor ise 


bj 


Doğru ile elips kesişmiyor ise 


m2a? -b? <n? 


* 


Ortak çözümden elde edilen Il. derece denklemin 
kökleri, kesişme noktalarının apsisleridir. 





2 2 $ 
ST * zi elipsinin üzerindeki P(3,2) noktasın- 


dan çizilen teğet denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A)3x 4 2y—-12-0 B) 3x—-2y-12-0 
V 
C)2x43y-12-0 D) 2x-3y-12-0 


E)2x43y412-0 





Örnek 1: 


2 y eş N ğ 
Tİ * ii —1 elipsi ileysx*n doğrusu teğet 


ise n reel sayısının alabileceği değerleri bulunuz. 


Çözüm : 

Denklemde a2 -16, b2-9,m-i1dir 
am? 4 b? -n2 -0 

16.12 49-n2-0 olmalıdır. 


n-t*5 bulunur. 





GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


) 


) GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


ee 











Örnek 2: 


xy ei N ” 
> * a zi elipsi ile y- 2x4 11 doğrusu teğet 


ise elipsin yedek eksen uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 
Denklemde a2 -28, b”-k,m-2ven-11 
doğru elipse teğet ise am?” - b? -n? -0 olur. 
28.22 4k-112-0 olmalıdır 

k 9 bulunur. 
b-k-9>b-3 olur 


Yedek eksen uzunluğu; 2b — 6 birim olur. 





Soru 1: 


2 2 
ME İs 1 elipsivey mx * 5 doğrusu bir- 


birine teğet ise pozitif m değeri kaçtır? 


A , 
A1 B)2 G)3 D) 4 E) 5 
Soru 2: 
a y? incini Mİ , ipi 
— *1*7-- 1 elipsinin teğetlerinden biri Ox 
36 13 


ekseni ile pozitif yönde 120 lik açı yaptığına göre, 
bu teğetin y eksenini kestiği noktanın ordinatı kaç 


olabilir? 


Z 
A) 13 B) 11 C) 10 D) 9 E)8 


WI 





Elipsin Alanı 

2 2 
XX -4 elipsinin 
gp? 





J Alanı x.a.b | 





Yukarıdaki verilere göre, elipsler arasındaki taralı 
bölgelerin alanları toplamı kaç birimkaredir? 


Çözüm : 

Büyük elipstee a-4, b-—3 ise 

Alan —x.4.3 -12r 

Küçük elipstee a—3, b-—2 ise 

Alan —7x.3.2-6n olur. 

Taralı alan — 127 — 6n — 6x birimkare bulunur. 


İ Örnek2: 





Yukarıdaki dik koordinat düzleminde d doğrusu 
ile 4x? 4 9y? — 36 elipsi arasında kalan taralı böl- 


genin alanı kaç birimkaredir? 














Çözüm: . 
Taralı bölgenin alanı elipsin alanının dörtte birinden 


BOA üçgeninin alnının çıkarılmasıyla elde edilir. 
2 2 2 

4 Ey e XY 2j olup 

36 36 36 9g 4 





elipste a-3, b—2 olur. 


Elipsin alar — 7.3.2 6x olur. 


öz. 2.8, SELE eimkarebulunur. 





Taralı alan — 


, 2 





O merkezli çember 
Xİ $ y - 16 
Elipsin denklemi 
16x2 4 25y2 - 400 





Yukarıdaki verilere göre, elips ile cember arasında 
kalan bölgenin alanı kaç cm? dir? 


/ 
A) 10x B) 87 C) 6x D) 5x E) 4x 


Soru 2: 

Dik koordinat düz- 
leminde elipsin 
denklemi 








Yukarıdaki şekilde verilen taralı bölgelerin alanları 


eşit olduğuna göre, K noktasının ordinatı kaçtır? 


Z 
A)5 B) 6 O) 2x D) 3x E) 4r 





Wa 








Hiperbolün Analitik İncelenmesi 


# Sabitiki noktaya uzaklıkları farkı sabit olan nokta- 
lar kümesine hiperbol denir. 


# Sabit olan iki noktaya hiperbolün odakları denir. 


F ve F' ile gösterilir. 


ba 


Uç noktaları odaklar olan doğru parçasının orta 
noktasına da hiperbolün merkezi denir. (FF' nün 
orta noktası olan O hiperbolün merkezidir.) 





X 


|FF'| -2a olsun. P ve O noktaları hiperbolün 
üzerinde gezici nokta olmak üzere: 


PRL İPRİ < lori - Jar —2a 


x Hiperbol, simetrik iki parçadan oluşur. 
Bu parçalara hiperbolün kolları denir. 






F-c,0) 


# AveA'noktalarına hiperbolün köşeleri denir. 
|AA'J doğru parçasına asal eksen derir. 
|JAF| - JAF'I| > Za olduğundan 
JAA'| — 2a olur. (Asal eksen uzunluğu) 

# JBB') doğru parçasına yedek eksen denir. 
|BB'| — 2b olur. 





Xx 





İFF'| > 2c odaklar arası uzaklıktır. KAO dik üçge- 
ninde c” -a? 4 b? eşitliği eldeedilir. 


| GEOMETRİ - Konülderin Analitik İncelenmesi 
































Örnek 1: 


Asal eksen uzunluğu 12 birim, odaklar arası uzak- 
lık 20 birim olan hiperbolün yedek eksen uzunluğu 
kaç birimdir? 


Çözüm : 

2a-12isea-6 
2c-20isec-10 olur. 

2 -a?4b” ise b-8 olur. 
Yedek eksen uzunluğu 

(BB'| - 2b 16 birim bulunur. 


Örnek 2: 


Asal ekseni 16 birim, yedek ekseni 30 birim olan 
bir hiperbolün merkezi orijin olduğuna göre odak- 
larını bulunuz. 


Çözüm : 





Dış Merkezlik 


# Hiperbolün odaklar arasındaki uzaklığının, asaj 


eksen uzunluğuna oranına hiperbolün dış mer- 
kezliği denir. e ile gösterilir. 
# Hiperbolün dış merkezliği 1'den büyüktür. 


e>tl 





Örnek 1: 


Dışmerkezliği - olan hiperbolün asal eksen u- 
zunluğu ile yedek eksen uzunlukları toplamı 34 bi- 


rim ise odaklar arası uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 








# P(y) hiperbol Üzerinde bir nokta ve asal ekseni 
x ekseni olduğunda; 


(lieeiiPri| za | 


İV wo)? *-y”— vx 4 o)?—y? | - 2a 
eşitliğinin karesi alınıp c? — a? 4 b? ifadesinde 
kullanılıp gerekli düzenlemeler yapıldığında hiper- 
bolün denklemi aşağıdaki gibidir. 





Hiperbolün Asal, Yedek ve Doğrultman Çemberleri 











Çözüm : 

Denklemden a6 ve b - 3v5 olduğugörülür. 
sab ise c-9 olur. 

Buna göre odak noktaları 

F(9, 0) ve F'(-9,0) olarak bulunur. 


Örnek 2: 
.X yy : 
Denklemi gi — 14 — 1 olan merkezil hiperbolün 


yedek çember denklemini ve doğrultman çember 


denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 

Denklemden a 3 ve b 4 olduğu görülür. 
G2 -al4b? ise c-5 olur. 

Yedek çember M(O,0)ver—b 4 olmak üzere 
çemberin denklemi Xx? 4 y? - 16 bulunur. 
Doğrultman çemberler merkezleri (5, O) ve (-5, 0) 
olan yarıçapları r - 2a - 6 olan çemberlerdir. 








2a -16 isea-8 mi 2a4-2b-34 iseasşb-—i7dir Tl i 
Mh iş N N 5 W Denklemleri 
2b - 30 ise b-15 Olur. 2 £ - “ -isec-t13k ikena-5k olur. # Merkezi O ve yarıçapı a birim olan çembere > eğ 
ME Sayi a 5 hiperbolün asal çemberi denir. (X—5)2 4 y? 36 ve (X 4 5)2 # y? - 36 bulunur. 
Ü-a”tb'ise c-1t17 olur. Be Bl b öd Fra W 
ai pi b 
Merkezi orijin olduğuna göre odaklar b EB KİK 17 ise KE 1 'dir X*y'za 
Ye. 
e cs 13k-— 13 olur. # Merkezi O ve yarıçapı b birim olan çembere Ornek 3: i 
Odaklar arası uzaklık |FF'| — 2c —- 26 birim bu- hiperbolün yedek çemberi denir. Odakları x ekseni üzerinde olup, P(2, 1) ve 
lunur. 2 4 y2 — b? | 0(3, - 2) noktalarından geçen hiperbolün denk- 
lemini bulunuz. 
# Merkezi hiperbolün odaklarından biri ve yarıçap 
Sa Soru 1: uzunluğu 2a birim olan çembere hiperbolün 5 
i > ” ; 0 
E O Asal ekseni 18 birim, yedek ekseni 24 birim olan doğrultman çemberi denir. özüm : z 
ez Pp ERER TE ği is x2 y” beni 
©  hiperbolün odaklar arası uzaklığı kaç birimdir? 40)? 4 y? -4a? | o)? 4 y2 - da? | Hiperbolün denklemi ye” 1 olsun. $ 
U j N ) 
z Soru 1: Ti KY ENS 5 
Z AZA B) 26 Cc) 28 5) 30 E) 32 # Hiperbolün doğrultman doğruları x-*2- dir. ii S UOİRLAN Ke Gla Ez 
il Asal eksen ile yedek ekseninin uzunlukları oranı — A A e e e ö 
5 ; 2 2 MD 2 i > 
> > olan bir hiperbolün dış merkezliği aşağıdakil- e Ak b 
Ez ; 7 7 io 
5 Soru 2: erden hangisi olabilir? Buradan a? Se b? — > bulunur. < 
'ç Merkezi orijinde olan bir hiperbolün odaklarından  : ç 
$ | 4 8 5 © Hiperbolün denklemi X - VW > 
— biri F(- 13, 0) ve asal ekseni 10 birim ise yedek ; A) 2 B) > Giz © Örneki: iperbolün denklemi e 1 den —— 
mr pm ... ir , z i — m Ye 
E eksen uzunluğu kaç birimdir? Denklemi “ — e olanı würkezli hisle 3 65 E 
ii p) İ9 gp 36 45 | 32 -5y2-7 bul z 
Ö A) 18 B) 20 C) 22 B) 24 E) 26 3 3 bolünün odak noktalarını bulunuz. YOR © 
© Ö 
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Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde, odak noktalarından biri 
F( 10, 0) noktası ve köşeleri arsındaki uzaklık 16 
birim olan merkezil hiperbolün denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


2 2 
AN Bl 
36 64 64 100 
2 2 V 2 
e e 
100 36 64 36 
Mz 
100 64 
Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde, yedek çember denkle- 
mi X # y? - 9 ve odaklarından biri F(0, — v13) 
olan merkezil hiperbolün denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


2 2 2 
yl m mea 
g 4 8 4 
2 2 Vip 2 
vx yY XX. 
) 35 4 Dz ia 
2 2 
Yy XxX 
Ey ———— 
) gg 
Soru 3: 


Odakları x ekseni üzerinde ve K(2V2, v2) ve 


-L(-3v2, - V6) noktalarından geçen hiperbolün 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 2x2 -3y? -8 B) 2x2 -5y? -3 
C) 2x2 -5y? -6 D) 2x2 -3y7 -6 


E) 3x2 - 5y? -8 


WI 








# Odaktan geçen en kısa kirişin uzunluğuna hiper. 
bolün parametresi denir ve 2p ile gösterilir. 


2 
2p < 2. eşitliği vardır. 





Örnek 1: 


2 2 
Denklemi EE — a — İ olan merkezil hiperbolün 


odaklarının birinden geçen en kısa kirişin uzun- 


luğu kaç birimdir? 


Çözüm : 
Denklemden a 11 ve b -2 olduğugörülür. 


Odaktan geçen en kısa kirişin uzunluğu 


beğ 
ai 4 birim bulunur. 





ya e x veya y>— 2x doğruları hiperbolün eğik 


asimptotlarıdır. 





Örnek 1: 


9x” - 4y? - 36 hiperbolünün asimptotlarını bu- 
unuz. 


Çözüm : y 2 
Denklem düzenlendiğinde X- - Y.- 1 olur 
Buradan ” - 


a-2veb-3olur. 


Asimptotlar y — >* ve y- X doğrularıdır. 


ŞARKİ SANKORADRRNUNEMLEŞUŞİNSARİMN RMA RM SERADA al az RR CENEREERMEE ETİSEENEDEEDTEENİ ELENİR EREEERDEEE EE ERECEK EYELİNER 














# Hiperbolün asal ekseni Oy ekseni üzerinde ise 
hiperbolün denklemi aşağıdaki gibidir. 





2a : asal eksen uzunluğu, 


2b: yedEk eksen uzunluğu 


, 





Örnek 1: 

Odakları Oy ekseni üzerinde olup odaklar arası 
uzaklığı 10 birim olan hiperbolün köşelerinden 
birinin koordinatları A(0, — 2) ise denklemi nedir? 


Çözüm : 
26-10isec-5vea-2dir. 
2-a2şb2 ise b-v2i1 olur. 


VW 
a3 —1 bulunur. 





İkizkenar Hiperbol 


2 
< —İ >1 hiperbolünde ab ise bu hiperbol 
a b 


ikizkenar hiperbol denir. 





Örnek 1: 


x-y2 — 8 ikizkenar hiperbolünün odakları arasın- 
daki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 

Denklemde a-b-2y2 dir. 

M—a2sb” ise c-4 olur 
İFE'J -2c-8 birim bulunur. 





wWd4 


Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde 5x2 - 4y? - 20 hiper- 
bolünün odaklarından herhangi birinden geçen ve 
Ox eksenine dik olan kirişinin uzunluğu (hiperbo- 
lün paramertresi) kaç birimdir? 

B) 2 D)3 E)5 


3 5 
A) 5 CO) > 


Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde odaklarından biri 
F(2v5, 0) noktası olan hiperbolün asimptotların- 
dan biri y - — 2x doğrusu ise bu hiperbolün denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


o B) 2—- 1 
Bağ 6 i ) 36 4 
ve a 
——. — D ——- 1 
97 16 i 13 4 

2 2 

XX Y.. 

E 4 12 : 
Soru 3: 


Asal ekseni y ekseni üzerinde olan bir hiperbolün 


dış merkezliği > ve yedek ekseni 8 birim oldu- 
2vy2 
ğuna göre, bu hiperbolün deknlemi aşağıdakiler- 


den hangisidir? 

2 2 LA 2 
A) y”-5x” — 120 B) y? — 8x — 128 
GC) y?—3xX2 — 144 D) y? 6x7 - 144 


E) y? 9x” - 144 


7) 
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Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde odaklarından biri 
F(4v2,0) noktası olan merkezil bir ikizkenar hiper- 
bolür denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


V 
A) xE-y” -32 B) XxX -y? - 16 


C) X-y2-8 D) y? — x2 — 16 


E)y?-x2-8 








Hiperbolün Teğet ve Normal Denklemleri 


di N N 
* Denklemi sir zi olan hiperbolün üzerin- 
a 


deki P(X, Yg) noktasından çizilen teğet denklemi 





aşağıdaki ifade ile bulunur. 





Örnek 1: 


2x2 -3y” - 5 hiperbolüne üzerindeki A(2, 1) nok- 
tasından çizilen teğet denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Teğet denklemi 


2.2.X-3.İ.y-5 ten 4x-3y—-5-—0 bulunur. 


Örnek 2: 
X-y2-32 ikizkenar hiperbolüne üzerindeki 


A(6, 2) noktasından çizilen teğet denklemini bulu- 
nuz. 


Çözüm : 
6x-2y-32 
3X—-y-—16-—0 bulunur 


WI 











Hiperbolün üzerindeki bir noktadan çizilen nor. 
mal doğrusu, o noktadan çizilen teğete dik olan 
doğrudur. 


Örnek 3: 


> y : ” 
çi - s1 hiperbolüne P(6, 3) noktasından 


çizilen normal denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

Teğet denklemi 
6x 
ig 
normalin eğimi -> dir. P(6, 3) noktasından 


& - —1 den 2Xx-3y—-3-0 olduğundan 


geçtiğinden normalin denklemi 


yede 2 d.k-6) > 3X 4 2y-24 —0bulunur. 





Soru 1: 


. n il x» yy? 
Dik koordinat düzleminde a 3 1 hiperbolü- 


ne üzerindeki A(4, 3) noktasından çizilen teğetin 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


V 
A) 4x-3y-1 O) x-y1 


D)x*yz1 E)4x43y-12 


Soru 2: 


2x2 - 9y” — 14 hiperbolü üzerindeki P(- 5, 2) nok- 
tasından çizilen teğetin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 

A) 5x-9y—14-—0 B) 10x $* 12y—-5 -0 
/ 

O) 5Xt49y-7-0 D) 4x —- 12y—-40 0 


E) 5x 4 9y—7 -0 

















Soru 3: 
x >> v — 1 hiperbolüne apsisi 4 olan noktalar- 
4 


dan çizilen normallerin eğimleri çarpımı kaçtır? 


h-1 B)-2 Cc) —-3 D)-4 E)-6 
ğ 
, 
Soru 4: 
x — v z1 hiperbolüne (-5, 2) noktasından çi- 


zilen normal denklemi aşağıdakilerden hangisi- 


dir? 


A) 5x—2y15-0 B)5x*2y15-0 


4 
C) 5X—2y129-0 D)5x—-2y—29-0 


E) 5x—2y—25-0 





Hiperbol ile Bir Doğrunun Durumları 

2 
XY —1 hiperbolüile y- mx *n doğrusunun 
a b? 


2 2 
ortak çözümü yapıldığında Ein iş —0 
a b 


eşitliğinden çıkarılan sonuç : 


ba 


m?a? -b”—n? ise doğruile hiperbol teğet olur. 
# mla”—b? <n ise doğru ile hiperbol farklı iki 
noktada kesişir. 


* mla?”-b”>n> isedoğruilehiperbol kesişmez. 





WA 











Örnek 1: 


Denklemi x? — 2y? — 4 ile verilen hiperbole teğet 
olan doğruların eğimi 1 ise bu doğruların arasın- 
daki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 


2 
Denklem düzenlendiğinde np 


> » zİ olur. 
Buradana? -4 ve b” -2dir 

Teğet doğrunun eğimi m -1 ise 

m?a? -b?-n?-0 olmalıdır. 

124-2-n2-0 n-t*y2 olur 

Teğet doğru denklemi 

Xx—-yıv2-0 ve x-y-v/2-0 ise 
aralarındaki uzaklıklık 2 birim bulunur. 


Örnek 2: 
2 2 
X .Y —41 hiperbolüile y-mx4 4 doğrusu 


16 20 
teğet ise doğrunun Ox eksenini kestiği noktanın 


apsisi kaçtır? 


Çözüm : 

Hiperbol ile doğru teğet ise 

ma? - b?” -n? —0 olmalıdır. 
m2.16—-20-16-0 ise ms 12 olur. 


Buna göre, y Zata, ys— xt4 doğru- 


larının x eksenini kestiği nokta y - O için 


XxXs— nz veya Xx iz noktasıdır. 
3 3 








Soru 1: 


Xx - Ay” - 8 hiperbolüiley —x 4 n doğrusu teğet 
olduğuna göre, n kaçtır? 


Z a; 
A) V3 B)2 C) v6 D)3 E) 23 


derin Analitik İncelenmesi 


GEOMETRİ - Konil 


) 











TRİ - Konikderin Analitik İncelenmesi 


İ. GEOME 














Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde 2x2 — 3y? - 6 hiperbo- 
lünün y-x-4 2 - 0 doğrusuna paralel olan teğet- 
lerden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


Soru 3: 

Xx - 3y? - 12 hiperbolü ile y - 2x 4 n doğrusu 
kesişmediğine göre, n'nin en büyük tamsayı 
değeri kaçtır? 





Parabolün Analitik İncelenmesi 


8, 


* Düzlemde sabit bir noktaya ve sabit bir doğruya 
uzaklıkları eşit olan noktalar kümesine parabol 
denir. 


*x Sabit noktaya (F) parabolün odağı, sabit doğruya 
(d) parabolün doğrultmanı denir. 

# Parabolün doğrultmana en yakın noktasına (A) 
parabolün köşesi denir. 


(TF| & |TDJ 
JAK| — JAF| 
|BEJ| - |BF| 
|GG| — JCF| 











# Odağın doğrultmana olan |KFJ uzaklığına para- 
bolün parametresi denir. (|KF| — p dir.) 





WI 











Parabol! Denklemi : 


Parabolün odağı x ekseni (simetri ekseni) üzerinde 
ve köşesi orijinde olsun. 


Parabolün odağı F(C, 0) olur. 


T(x y) parabolün 
üzerinde bir nokta 
olmak üzere 

|TFJ (TAJ 


olmalıdır. 


vV&-6)*y” —İx#el dir 


Her iki tarafın karesi alınıp düzenleme yapılırsa aşağı- 
daki denklem elde edilir. 





Parabolün Doğrultmanı: 


# x--c doğrusuy” - 4cx parabolünün doğrult- 
manıdır. 


— — Acx 








örnek İ: 


Doğrultman doğrusu Xx-—-—4 olan merkezil 


parabolün denklemini bulunuz. 


çözüm z , 
-c--—4isec-4 ve parabolün denklemi 


y2 - 4ox ise y” - 16x olur. 


Örnek 2: 


Odağı F(6, 0) olan merkezil parabolün denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 
c - 6 ise parabolün denklemi 


y? > 4cx ise y?-24x olur. 


Örnek 3: 


A(4, 6) noktasından geçen ve odağı Ox ekseni 
üzerinde olan merkezil parabolün denklemini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 
Parabolün denklemi y? — 4cx ise 


9 
A(4, 6) noktasını sağlar. 6? — 4c4 ise c— Zi olur. 


Parabolün denklemi y? > 4cx > y? - 9x bulunur. 





WA 


Örnek 4: 


F(3, 0) noktası ile x -—3 doğrusuna uzaklığı eşit 
olan noktaların geometrik yerinin denklemini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 
Bu noktalar odak noktası F ve doğrultmanı x > —-3 
doğrusu olan parabol belirtir. 


—c--3 ise c-3 ve denklem y? - 12x olur. 


Örnek 5: 
y? 
eksenine dik olan kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


— 10x parabolünün odağından geçen ve X 


Çözüm : 





46-10 > c-> > olur. İstenen kiriş (ABI kirişidir. 


Odak noktası RE, O) dır. 
Du 
x- 7 için y - £5 bulunur. 


Dolayısıyla |AB| — 10 birim bulunur. 











Bir merkezil parabolün odağından geçen en kısa 
kirişin uzunluğu 4c birimdir. 
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Soru 1: 
y? > 12x parabolünün grafiği aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 


9 
— 
nD 
< 


Soru 2: 


y? - -12x parabolünün doğrultman doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 








E)x-4 


Soru 3: 


y? - - 12x parabolünün odağından geçen en kısa 
kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


 A)6 B)8 





Soru 4: 


x-4-0 doğrusuna ve A(-4, 0) noktasına uzak- 
lığı eşit olan noktaların geometrik yerinin denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y? > 16x 


B) y? > 12x C) y? ——8x 


z 
D) y? > —12x E) y? — — 16x 
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Parabolün Teğet ve Normal Denklemleri 


# TO yg) noktası y - 4cx parabolünün üze. 
rinde bir nokta olsun. 





# Ty, yg) noktasından parabole çizilen teğetin 
denklemi aşağıdaki ifade ile bulunur. 


| Y.Yg > 2c.(X $ X,) | 





Örnek 1: 


y? - 20x parabolüne bu parabolün üzerinde ve 
ordinatı — 10 olan noktadan çizilen teğet denkle- 
mini bulunuz. 


Çözüm : 
Parabol üzerindeki noktanın ordinatı 
ys— 10 ise apsisi x-5 ve 2c-—10 olur. 
Teğet denklemi (-10). y — 10.(x * 5) 
' x*yt5z0 bulunur. 


Örnek 2: 

y? -4x parabolüne üzerindeki Afa, - 6) nokta- 
sından çizilen teğetin Oy eksenini kestiği nok- 
tanın ordinatı kaçtır? 


Çözüm : 

yz—6isea-9 olur. 

Teğet denklemi (-6).y—2.(X * 9) 
x*3yt9-0 olur. i 


x 0 için y-—3 bulunur. 


Örnek 3: 


y? --16x parabolünün odağının A(- 4, 8) nokta- 
sından çizilen teğet doğrusuna uzaklığı kaç birim- 
dir? 





: 
: 








çözüm : 
Parabolün odağı F(- 4, 0) noktasıdır. 


Teğet denklemi 
g.y--8.(X 14) > x-y-4-0 olur. 
F noktasının bu doğruya uzaklığı 


(40-41 4S pirim bulunur. 
2 





# Normal doğrusu teğet değme noktasında teğete 
dik olan doğudur. 


YA Normal eğet 
doğrusu doğrusu 





Wa 





Örnek 1: 


y? - 5x parabolüne A(5, — 5) noktasından çizilen 
normalinin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Teğet denklemi (-5).y - > 45) 
e 
me 


teğetin eğimi - dolayısıyla normalin eğimi 2 dir. 


Normalin denklemi; y * 5 — 2(X—5) 
y-2x-15 bulunur. 








Soru 1: 


y? - 8x parabolü üzerindeki T(2, 4) noktasından 
çizilen teğetin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

ğ yeax*t2 


A)ysx$i B)ys—x*2 


D)ysx*3 E)ysx-3 


Soru 2: 


y? - 12x parabolünün üzerindeki apsisi 3 olan 
noktalarından çizilen teğet doğrularının eğimleri 
çarpımı kaçtır? 

A 
A) -2 B)-1 c)0 


D) 1 E2 


Soru 3: 
y? - 4x parabolüne A(9, — 6) noktasından çizilen 
normalin eğimi kaçtır? 


Ge 


A) -1 
) 3 


DI E3 


2 
pe 
1-3 











Parabol ile Bir Doğrunun Durumları 

y? — 4cx parabolüile y > mx $#n doğrularının ortak 
çözümü yapıldığında, 

MİX 4 2mnx #* nn? -40x0 

MEXZ 4 (Enn — 4c)x $* n? - 0 denklemi elde edilir. 
Denkleminin diskriminantı incelendiğinde 

A — (mn — 40)? - 4m?n? 

A - 4m3n? — 16mnc * 16c2 - 4m'n? 


A — 16c” -16mnc— A — 16c(c - mn) bulunur. 


a 
© 
E 
İz 

-< 
(0) 
Ö 

ie 

Z 

5 
c 

< 
C 

e 
© 

z 

'g 
o 

Z 

; 
oz 

ii 

> 

© 
© 
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c#0 olduğundan A - 0 olabilmesi için 
c mn olmalıdır. 


# c-mn İse doğru ile parabol teğettir. 
# c>mn ise doğru, parabolü iki noktada keser. 
# c<mn ise doğru, parabolü kesmez. 


X Ortak çözümden elde edilen denklemin kökleri, 
kesişme noktalarının apsileridir. 


ba 


Doğrultman doğrusuna dik olan doğrular, para- 
bolü bir noktada keser. 





Örnek 1: 


yz3x*n doğrusu y? - 18x parabolüne teğet 
ise n değeri kaçtır? 


Çözüm : 


m3 ve ga olur. 
2 


WI 


Parabol ile doğru teğet ise c-mn dir. 


AL 3.n isen > bulunur, 
2 2 


Örnek 2: 


y” — 12x parabolü y- mx-3 doğrusuna teğet 
ise doğrunun eğimi kaçtır? 


. Çözüm : 


cz3 ven--3 olur 


Parabol ile doğru teğet isec—mn dir. 


3 -m.(-3) isem -——1 bulunur. 


Örnek 3: 


y?” - 4X parabolüile y-x-3 doğrusunun kesim 
noktaları arası uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 

Ortak gözüm yapıldığında 
(X—3)5—4x ise xX>-10x49-0 denklemielde 
edilir. Bu denklemin kökleri 

xs9 vex-i bulunur Bunagöre, kesim nokia. 
ları (9,6) ve (1,—2) noktaları olup aralarındaki 
uzaklık 8v2 birim olur. 





Soru 1: 


y? < 4x parabolü y— mx 1 doğrusuna teğet 
ise m nin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A 
A)-2 B)-1 Ğ) 1 


D)2 E)3 


Soru 2: 


y” - 4x parabolüile y— xn doğrusunun teğet 
olduğu noktanın koordinatları aşağıdakilerden 
hangisidir? 
A) C1,3) 


B) 1,2) C) (4,-4) 


4 
D) (1.2) E) (1,—1) 


Soru 3: 


yzx*3 doğrusu ile y? — — 4x parabolü A veB 
noktalarında kesiştiğine göre, |AB| kaç birimdir? 


A) 10 B)63 o C)11 B) 3/5 E) 12 















Koniklerin Genel Denklemi 


x ve y değişkenlerine göre ikinci dereceden ifade 
edilen genel denklemi aşağıdaki gibidir. 


Ax2E- Bxy - Cy? Dx EyiF-0 


Bu denklemler özekdurumlar için elips, hiperbol veya 
parabol belirttiğinde koniklerin genel denklemi adını 
alır. A < B? — 4AC ifadesine bu denklemin diskrimi- 
nantı denir. 





# B?—-4AC <0 
veya boş küme belirtir. 


ise denklem elips, çember, nokta 


AzC ve B-0 ise denklem çember, nokta veya 
boş kümedir. 
Az#C veya B:0 ise denklem elips, nokta veya 
boş kümedir. 

# B?—4AC > 0 ise denklem hiperbol veya kesişen 
iki doğru belirtir. 
Denklem birinci dereceden asal iki çarpana 
ayrılamıyorsa hiperbol belirtir. 
Denklem birinci dereceden iki çarpana ayrılabiliy- 
orsa kesişen iki doğru belirtir. 

# B? - 4AC - 0 ise denklem parabol, paralel iki 
doğru veya çakışık iki doğru belirtir. 
Denklem çarpanlarına ayrılabiliyorsa paralel veya 
çakışık iki doğru belirtir. 
Çarpanlarına ayrılamıyorsa parabol belirtir. 





Örnek 1: 
4X2 4 y? -8x $ 4y - 0 denklemi hangi eğriyi be- 
lirtir? 


Çözüm : 
A-4,B-—0,C-—1ise A--—16<0 ve 
A#C ise denklem elips denklemidir. 





WI 


Örnek 2: 

XX - 2xy $* ky? $* 2x * 4y -1 - 0 denkleminin 
hiperbol belirtmesi için k nın tanım aralığını bu- 
lunuz. 


Çözüm : 

Az1,B-—-2, C-kdir 
Denklem hiperbol belirtiyorsa 
Az (<27-41.k >0 olmalıdır. 


4—-4k>0 ise k<1 bulunur. 


Örnek 3: 
X2 4 y?—-4x $ 6y $* 12 - 0 denklemi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : 

A-1,B-0,C-—1 A-—-4<0 ve Az-C 
olduğundan denklem analitik düzlemde çember, 
nokta veya boş küme belirtir. 

D>-4,E-—6, F- 12 iken 


D” 4 E“-4F > 0 olduğundan çember belirtir. 


Örnek 4: 
X2 -2XY * y? # 4x-4y 43 - 0 denklemi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : 

Az-1,B--2, C-1 iken 

â-0 dır. Budenklem (X-y)24 4(X-y) 43-0 
X—y 4 3)(X—y-* 1) -0 şeklinde çarpanlara 
ayrıldığından paralel iki doğru belirtir. 
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Örnek 5: 
Xx -y? *x-y 0 denklemi analitik düzlemde ne 
belirtir? 


Çözüm : 

A-1,B-—0, C—-1 iken 

Aâ>0 ve budenklem X©—y).(X * y)*(x—y) <0 
x«-y).(X*y- 1-0 şeklinde çarpanlara 
ayrıldığından 

kesişen iki doğru belirtir. 


Örnek 6: 
Xx -2xy 4 4y? $ 1 - 0 denklemi analitik düzlemde 
ne belirtir? 


Çözüm : 

A-1,B--2,C-4 iken 

A<0 ve budenklem (x-y)? 4 3y? 41-0 
şeklinde yazıldığında V x, ye R ise (X-y)2>0, 
3y2<-1 olması gerektiği için bu denklem hiç bir 
zaman sağlarımaz. Dolayısıyla denklem boş küme 
belirtir. i 


Örnek 7: 
16Gy) x>2Ö, yz6t, te Rİ kümesi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : : 

— 942 
xz2t x-2(1) 
yz 6t 6 


y? - 18x olduğundan bu denklem bir parabol be- 
lirtir. 


WI 


Soru 1: 
Xx —8xy 4 ky?—-x * 10y $* 1 - O denkleminin elips 
belirtmesi için k nın alabileceği en küçük tamsayı 
değeri kaçtır? 

V 
B) 16 GİT 


A) 15 D) 18 E) 19 


Soru 2: 


3x” 4 5xy $ 2y? - 0 denkleminin geometrik yeri 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) Elips 


B) Hiperbol C) Çember 


vV 
D) Kesişen iki doğru E) Paralel iki doğru 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde 2x2 4 4xy—3y? 4 2x-1 -0 
denklemi aşağıdakilerden hangisini belirtir? 

V 

A) Hiperbol 


B) Elips C) Parabol 


D) Çember E) Paralele iki doğru 


Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde 2x2 — Axy * 2y7 47-0 
denklemi aşağıdakilerden hangisini belirtir? 

V 

B) Parabol 


A) Elips G) Hiperbol 


D) Çember E) Paralele iki doğru 














TEST - 1 











Dik köötülnst düzleminde A(0, 4) ve A'(0, —4) 
noktalarından geçen ve odaklarından biri 
F(0, 3) olan elipsin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


2 2 2 2 
AV e 
2 4 1 B)  — * 1 
A 3g 9 ) 5 7 
2 2 2 2 
ik e e 
— * 1 D)  * 1 
9 g 7 ) 5 16 


Dik koordinat düzleminde, odakları y ekseni 
üzerinde ve büyük eksen uzunluğu 26 birim 
küçük eksen uzunluğu 10 birim olan merkezil 
elipsin odak noktalarından birinin koordinat- 
ları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (0, 12) B) (0, 6) C) (5,0) 


D) (8, 0) E) (0,4) 


Dik koordinat düzleminde, odaklarından biri 
F(o, VA3) ve küçük eksen uzunluğu 4V3 birim 
olan merkezil elipsin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


2 2 2 2 
A) X 5 Y >4 B) XX 4 Y —1 
) 25 12 ) 13 12 

2 2 2 2 
GE e j b) e 
3 13 ) 5 25 


Wa 


Şekildeki dik koordi- 
nat düzleminde elip- 
sin bir odağından ve 
B noktasından ge- 








çen doğrunun denk- 
lemi, 


4x-*3y-12-0 olduğuna göre, elipsin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
A) XY —1 BY 41 
1 9 25 9 
2 2 2 2 
OX 4Y -4 DE AY —4 
5 4 25 16 
2 2 
1 25 


2 2 
* iz z i elipsinin alanı z.a.b birim- 


Elie 


karedir. 


Buna göre, x? * 4y? - 8 elipsinin alanı kaç 
birimkaredir? 


A) 2x B) 4n C) 6x D) 8r E) 16r 
” , R x2 2 

Dik koordinat düzleminde X. 4 Y. —-4 
64 48 


elipsinin doğrultman denklemlerinden biri 


aşağıdakilerden hangisidir? 


C)x-8 
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TEST - 1 TEST - 2 
7. Dik koordinat düzleminde, merkezi orijinde ve 10. Dik koordinat düzleminde, x * y —1 Dik koordinat düzleminde, odak noktaların- Dik koordinat düzleminde, 5x2 — 3y? - 18 hi- 
Nİ e AZ 5 14. Ri | e ” 
odakları Ox ek a PANE P M 
ii üzerinde olan bir elipsin dış elipsine üzerindeki A(5, k) noktasından dan biri F(15, 0) olan merkezil hiberbolün perbolüne A(3, 3) noktasında teğet olan doğ- 
merkezliği e — 25 dir. le tsülin dök asal eksen uzunluğu 18 birim ise yedek 
izilen te i ğ i dimi 
ç gelin denklemi aşağıdakilerden eksen uzunluğu kaç birimdir? runun eğimi kaçtır? 
A(3, 1) noktası bu elipsin üzeri ğ h isi ilir? 
t ) liği ue pelin Dene olduğuna angisi olabilir A) - 2 B)-1 O) 1 D) 2 E) 5 
göre, elipsin denklemi aşağıdakilerden han- A)12 B)18 C)24 D)28 E)d0 iv di i 
gisidir? A)x*1y-7-0 B)2x4y-14-9 
C)x*y*-5-0 D)xX-y45-0 
2 ve 2 2. * 
A)3Xx“ - y” —28 B) x“ - 9y“ — 18 Ex*2y-7-0 
O) 2x2 4 y2 -17 D) x2 4 3y? -12 
E) 2x2 4 3y? - 241 i 
! 
i N e i Ma ik koordinat düzleminde, odakları Ox 
8. Dik koordinat düzleminde, büyük eksen uzunlu- - vü ” etdi Ni Dik koordinat düzleminde, pal - b 2 z1 
ekseni üzerinde bulunan merkezil hiperbolün 2 4 
ğu 6 birim ve doğrultman denklemlerinden biri asal eksen uzunluğu 10 birim, yedek eksen hiperbolü ile y - 2x -2 doğrusunun teğet 
. . .. . 2 2 a a - ... . . a : ; N 
vE 9 doğrusu olan elipsin denklemi aşağı- 11. e dili düzleminde, 2x” 4 y? —g elip- uzunluğu ai Birim >> doğrilimen eğik oldukları noktanın koordinatları aşağıdakiler- 
NE sine üzerindeki A(2, 1) noktasından çizilen lerinden biri aşağıdakilerden hangisidir? 
dakilerden hangisidir? teğetin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? | mila 
- 5 — 5 - 25 
e A er A) (2, 2) B) (<2, -2) Cc) (8, 4) 
2 428 i A) 2x*y-0 B) x $ 2y-9 | m 
e Bel D)x- 25 E)x- 12 S D) (,-3) E) C2,3) 
O) 4x 4y-9 D)3x-2y-0 13 13 ( 
| 2 2 
e e 
9 4 9 8 E)3x42y--1 
2 2 
X y . 
2 4 — 
> 1 9 j | 
| 
| 8 9. Dik koordinat düzleminde asal çember denk- | 
ç lemi Xİ 4 y? - 25 ve odaklar arası uzaklığı | 
9 6 birim olan merkezli elipsin denklemi aşağı- j 
v dakilerden hangisi olabilir? 12. Dik koordinat düzleminde, 3x2 4 4y? - 16 | E.R 
© elipsine A(2, —-1) noktasından çizilen norma- Sek Köne Mbelomnlnde; ge 4 ve 
z il ” - : A > re 
| > A) x dı Xx —> B) — ” e EE lin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? perbolüne P(—-2, 4) noktasından çizilen te- 
.. am il A)2x43y-1 0 B)x42y-1-0 Dik koordinat düzleminde odak noktaları F ve F' ğetin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
© OL 4Y -4 DX 4 Yİ -j ini apsisi — 2 ve 2 olan nokta- : 
2 5 g ) 25 16 olan ve Ox eksenini apsisi ve ğe Ay -2x-3 Byk 
Oğtyti—0 D) 3x-2y45-0 larda kesen merkezil hiperbolde, |AF| — 6 birim 
2 2 
— EE XAY —4 ise |AF'| kaç birimdir? OÖy—xr2 Dys-2x42 
pa 9 25 E)3x42y41-0 Yy )Y 
a NM ER Ma MN AS B)10 12 Dis E)18 E)yz-x-2 
0) W ZA 8D... 45 5-B 6-E 7-8 üc SD DA İLE 
| Kk 
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TEST -2 











Dik koordinat düzleminde, x2 — 2y? — 8 hiper- 
bolü ile y-x—2 doğrusunun değme nok- 
tasının koordinatları aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A) (8,1) 


B) <2, 1) C) (4,.-—2) 


D) (4,2) E) (6,4) 


2 2 
Dik koordinat düzleminde, X*--Y —-41 hi 
a b? 


perbolü ile y s mx *.n doğrusunun teğet 


olma şartı a?m?—b?—n? dir 


Xx -y? 4 hiperbolüile y- 2x4 n doğrusu 
teğet ise n sayısının pozitif değeri kaçtır? 


A) 2v3 B) v3 C)1 D)2 E)3 


Dik koordinat düzleminde 

2 
a - x 1 -hiperbolünün doğrultman doğ- 
rularından birinin denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 





2-D 3-B ri e ee 


WI 


10. 


11. 


12. 


7D 


Şekildeki dik koordi. 
nat düzleminde hi. 
perbolün denklemi 
5y? — 4x2 20 

>X olarak veriliyor. 





Yukarıdaki şekilde hiperbolün odakları F , FP 
ve (KLJ L Oy ise BKL üçgeninin alanı kaç 
birimkaredir? 

A) 6 B) 7,5 Cc) 9 


D) 12 E) 12,5 


9x2 — 16y2 — 144 hiperbolünün asal eksen 
uzunluğunu çap kabul eden çemberin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4 yy? -25 B)xX2 *y7-22 
C) Xİ $ y? - 16 D) Xx * y? -10 
E)X *y?-9 

2 2 
YE 
18 8 


hiperbolünün P(6, 2V2) rioktasından çizilen 
teğet denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4x-3v2y-6-0 

B) 4x-3v/2y46-0 
C) 6x-5v2y—12 -0 
D) 4x-3v2y-12-0 
E) 6x * 5vV2y—12-0 


ARMEN ÖRER EMER RAM AŞ a İİ 
B-A S-A 10-E 11-6 12-0 

















TEST - 3 








Dik koordinat düzleminde, y? — 20x parabo- 
iünün doğrultman denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 


A)x-5 B) x< -5 


Dik koordinat düzleminde, odak noktası 
F(-4, 0) olan merkezil parabolün denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2. 2—16 n 
A)y? -—-16x B)y7--8x CO)» y z 


D) XX --8&y E) y? -—4x 


Dik koordinat düzleminde, doğrultman denk- 
lemi y - - 2 olan merkezil parabolün denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) XX --8y 


D) x -—4y 


A) (0,—-3) 


A)F(2,0),xx-—12 


C) F(6,0),x--6 


Dik koordinat düzleminde, Xx? - 12y para- 
bolünün odak noktasının koordinatları hangi- 


sidir? 


B) (0,—6) GC) (0, 2) 


D) (0, 6) E) (0,3) 


Dik koordinat düzleminde, y? - 12x para- 
bolünün odak noktası ve doğrultman denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


B) F8,0),x--3 
D) F(6,0),x --6 


E)F(-3,0),x-3 


Dik koordinat düzleminde, x” --—18y para- 
bolüne üzerindeki P(6, — 2) noktasından çizi- 
len teğetin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A)3x*-2y4-6-0 B) 2x-3y-6-0 
C)2x-3y46-0 D) 2x 4 3y-6-0 


E)2xX438y16-0 
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TEST -3 








7. 


Dik koordinat düzleminde, y? — 6x parabolü 
ile 3Xx-4y * 12 < 0 doğrusu arasındaki en 
kısa uzaklık kaç birimdir? 


Ae A? OŞ Mİ pg 


Dik koordinat düzleminde, y? — 2px parabolü ile 
yamx*sn doğrusunun teğet olma şartı, 
p > 2mn olduğuna göre; y? — 8x parabolü ile 
ysx *n doğrusu teğet isen sayısı kaçtır? 

c)3 


AZ Bİ DE ga 


Dik koordinat düzleminde, y? — 4x parabo- 
lüne teğet ve 2y—x $ 1 - Odoğrusunapara- 
lel olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 4y—2x-1-0 B)2y-x-4-0 


C)2y—x-1-—0 D) 2x-4y-1-0 
E)2y-x-2-0 
ip ORA EŞ ip 








WI 


10. Dik koordinat düzleminde, (y — 5)? — 8(x « 3) 


parabolünün odak noktasının koordinatlar, 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) (2.5) 


B) C1,5) C) (1,5) 


D) -1,-5) E) (5.-—1) 


11. y? - 8&x parabolü ile ysx $ n doğrusu teğet 


ise n sayısı aşağıdakilerden hangisidir? 


os Di e 


4 


12. y” - - 18x parabolüne üzerindeki P(-2, 6) 


noktasında çizilen teğetin. denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 
A)3x12y46-0 B) 2x—-3y—6-0 
C)x-yt3-0 D) 3x * 2y-6 -0 


E)2X43y46-0 








ny lk ani lal pm amm ml kemnelsnk mi ili kazak band, masanin bi 











TEST - 4 





Dik koordinat düzleminde, 

A2 4 Bxy Gys DxsEysF -0 şeklinde 
verilen genel konik denkleminde 

B2 — 4AC > O ise hiperbol veya kesişen iki doğru 
B? — 4AC — 0 ise parabol veya paralel iki doğru 
B? — 4AC < 0 ise elips, çember veya noktadır. 


Buna ğöre; x2 4 2xy 4 2y2 -4y—1 -0 denk- 
lemiyle verilen konik aşağıdakilerden hangisi 


olabilir? 
A) Kesişen iki doğru B) Elips 
G) Hiperbol D) Parabol 


E) Paralel iki doğru 


Dik koordinat düzleminde, 
X 4 2xy # y”-x—y - 0 denklemi aşağıdaki- 
lerden hangisini ifade eder? 


A) Elips 

B) Hiperbol 

C) Çember 

D) Paralel iki doğru 
E) Kesişen iki doğru 


Dik koordinat düzleminde, 
X2 — 4y? 4 x-— 2y - 0 denklemi ile verilen şe- 
kil aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Elips 

B) Parabol 

C) Nokta 

D) Çakışan iki doğru 
E) Kesişen iki doğru 


WA 


Dik koordinat düzleminde, A(0, 2) ve B(0, —2) 
noktalarına uzaklıkları toplamı 8 birim olan 
noktaların geometrik yerinin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
A) X 4 Y —1 pp Aİ 1 
12 16 16 12 
2 2 2 2 
OX AY —41 DX. 4 XY 1 
9 16 4 12 


Dik koordinat düzleminde, A(2, 0) ve B(-2, 0) 
noktalarına uzaklıkları toplamı 4v3 birim olan 
noktaların geometrik yerinin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
AY XY 1 BX 4 Y -1 
idir İŞ tiz 
2 2 2 2 
OX 4Y <1 DE KY -41 
8 4 4 8 
2 2 
Ey X 4 Y 1 
12 a 


Dik koordinat düzleminde, A(17, 0), B(-17, 0) 
noktalarına olan uzaklıkları farkı sabit ve 16 
birim olan noktaların geometrik yerinin den- 
klemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
ME ip Vi 
is *g “! Boa tig “1 

x2 2 2 2 
© ğa 255 “| D) 54 “2 “1 

2 2 
XY. 
E) Dag a “1 
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TEST - 4 








Dik koordinat düzleminde, E(0, 13) ve F'(0, — 13) 
noktalarına uzaklıkları farkı 10 birim olan Pfx, y) 
noktalarının geometrik yerinin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A XX... — 41 e e 
) Hös “ ico iş 20 
2 2 2 

OY .-X —4 -—X 
) 25 ğa vr 

2 

EN 
144 9 


10. 3x5 $ 3y” —12x * 18y $ 39 — O denklemi 
aşağıdakilerden hangisini belirtir? 
A) çember 


B) nokta C) boş küme 


D) elips E) hiperbol 


8. Dik koordinat düzleminde x - 4 doğrusuna 11. A(-2, O) ve B(2, O) noktalarından uzaklıkları 
olan uzaklığı, A(1, 0) noktasına olan uzak- toplamı 4v5 birim olan noktaların geometrik 
lığının iki katı olan noktaların geometrik yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

2 2 2 2 
m pi 
2 2 2 2 ni i2z 8 20 * g 
ME z N pi 20 12 
iz Se 
C) 16x2 — 10y2 - 160 D) 4x2 $ 5y? — 
” 5 y” —-80 
O) 4yi-j DE 4 1 
i , E) (X42)2 4 (y-2)2-80 
pp XY -1 
9 4 
12. A(10, 0) ve B(- 10, 0) noktalarına uzaklıkları 
farkının mutlak değeri 12 birim olan noktalar 
kümesinin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
i idir? i 
9. x-2 - 0 doğrusuna ve A(-2, 0) noktasına mi 
eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yerinin 2 2 
i ğ 2 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? A) iri v Un Mü B) 0 > X Si 
2 2 
A)YZ--6x o B)y2-—6x  O)yE 4x O - Xi DE 
a - EV mi 
y 64 36 ) 36 64 
D) y? - 8x E) y? — 4x Yİ Vi 
64 36 
18. © BE KA BA iğ 6-E 7D oo OB SA ms Mp” 

















TEST - 5 





Odaklarından biri F(V7, O) noktası olan 
merkezil elipsin yedek eksen uzunluğu 6 birim 
olduğuna göre bu elipsin büyük eksen uzun- 
luğu kaç birimdir? 

C) 10 E) 16 


A) 5 D) 12 


B) 8 





Dik koordinat düzleminde, denklemi 


2 2 
m * e - 1 olan elips ile bu elipsin yedek 


çemberi arasında kalan alan (taralı alan) kaç 


birimkaredir? 


A) 2 D)8n OE) i2r 


B) 4n 


C) 6x 








Merkezi orijinde olan elipsin, eksenleri kestiği 
A' ve B noktalarından geçen d doğrusunun 
denklemi x — 2y 4 4 - O olduğuna göre, ta- 
ralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 

(x — 3 alınız) 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


MI 








y Yandaki şekilde 

| y— Xx * 8 doğrusu 
merkezil elipsin B 
köşesinden ve F' 





odağından geçmek- 
tedir. 


Buna göre, elipsin üzerindeki P(a, b) nokta- 
sının koordinatları aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) -3,-3) B) -3,-—-1) C) (-3,-1) 
D) <1,4) E) (4,-1) 
Şekilde 
> * Be zi 
25 16 


Buna göre, taralı bölgenin alan kaç birimka- 
redir? 


A5 Bio C)15 D20 E)35 


> ? x - 1 elipsine, üzerindeki P(V3, k) 
noktasından çizilen teğet denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 
A)x- v8 0 B) 4x-2vV3 -0 


C)x41v8-0 Dy*#- 38-0 


E)y-vV3-0 
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TEST -5 











7. 3x“ * 5y” - 30 elipsiiley—x $ n doğrusu 
teğet olduğuna göre, n aşağıdakilerden han- 
gisi olabilir? 

A) 1 B)2 D)4 | 


Cc) 3 E) 5 


8. x*ty-3doğrusuna A(2, 1) noktasında teğet 
ve odakları Ox ekseni üzerinde olan merkezil 
elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x2 4 2y7 - 12 B) XxX $*2y7-6 
C) 3x2 $ 4y? — 16 D) x2 4 4y? -8 
Ex *y?-4 


2 2 
9. Dik koordinat düzleminde, X. 4 Y. —1elip- 
a b 


si ile y > mx * n doğrusunun teğet olma şartı 


am? -*bi—-n?dir 


2 2 
Xx yi. a . 1 a 
2 4 z  — m 
5 1 elipsi ile y 5X *n doğru 
su teğet ise n sayısı kaç olabilir? 
A)-3 B) -1 c)0 D)2 E)3 
18 2D 5-8 GA 








10. Dik koordinat düzleminde x” * 4y? <şç 


11. 


WA 


12. 


elipsinin y - V2x—2 doğrusuna paralel olan 
teğetlerinden birinin denklemi aşağıdakiler. 
den hangisidir? 


A)y-v2xs3 B) y- y2x-3 
Oy-v2x*4 D) y - Vöx-6 
E)ysyPx4#5 


Dik koordinat düzleminde, x2 4 5y? — 30elip- 
si ile x * y - 6 doğrusunun değme nokta- 
sının koordinatları aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 

A) (8, 2) 


B) (-5,-1) C) (8,3) 


D) (5,1) E) (4,2) 


Dik koordinat düzleminde, 4x 4 3y—-38 0 
doğrusunun 2x2 4 9y? - 36 elipsine en kısa 
uzaklığı kaç birimdir? 

A)2 


B) 3 Cc) 4 

















TEST - 6 





x 
1 3 
sından çizilen teğetin x eksenini kestiği nok- 


2 
n v — 1 elipsi üzerindeki (1, n) nokta- 


tanın apsisi kaçtır? 


A2 B)3 o) 4 D) 6 E)8 


2, Parametrik denklemi 


xs 4costİ 
yz5sint 


olan elipsin kartezyen denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


2 2 2 2 
Xx B KY. 
YL. —1 pl Aİ -1 
) 5 NS iğ 5 
KE yi 
XX .4 Dp EŞ. 1 
9 15 25 ) 36 9 
2 2 
Ey aş 
16 8 


3. x2 $* 4y? — 16 elipsinin parametrik denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x — 4cosa. B) x - 2c0sa. 
yz 2sine yzsino. 
C) x — 2cosa D) x < 4sine. 
y - 4sino. y — 4sinc 

E) x - 2sine 


y — cosa 





2 
4. r * — — 1 elipsinin 3x * 4y — 19 doğru- 


suna en yakın uzaklığı kaç birimdir? 


3 5 
E) > 


A3 Bİ c) T- D) 5 


5. 16x2 ş* 25y7 - 400 elipsinin odaklarının 
birinden geçen en kısa kirişin uzunluğu kaç 


birimdir? 
32 45 48 
AZ Bae OZ Dz Eto 


6. Analitik düzlemde verilen * x 1 elipsi- 


nin X - y * 6 < 0 doğrusuna dik olan teğetle- 


rin denklemlerinden biri aşağıdakilerden han- 


gisidir? 
A)x*y#1-0 B)x*#yt2-0 
0)xX*y43-0 D)x*y*4-0 


Ex*y*-5-0 


“a 
© 
E 
— 

5 
© 
UL 
pon 

Ni 

5 
C 

< 
C 

ii 

5 

ii 

E 
(0 

AZ 

z 

z 

Ul 

— 

— 

© 

Ö 











GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 











TEST - 6 





7. 3X *4y” - 48 elipsinin üzerindeki PÇC2, 3) 
noktasından çizilen teğetin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A)x-2y 48-0 B)x4-2y-4-0 


C) 3x 4 2y-0 D) x-2y—-10-0 


E)2x43y-5-0 


8. Odak noktası F(5, 0) olan merkezil parabolün 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)y? 5x B) y? — 10x 7 


C) y? - 20x D) y? — 24x 


E) y? — 30x 


9. y? - 12x parabolünün odağından geçen ve 
eğimi — 1 olan doğrunun denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 
A)x-yt3-0 B)x*y-3-0 

C)x*y-6-0 D)Xx-y46-—0 


E)x*y-6-0 


10. y? - 24xparabolünün,y -2x46 doğrusuna 
en yakın noktasının koordinatları nedir? 


A) (2, 3) M2) of/2 ) 
D) (6, 12) E) (1, 2v6) 


11. y” >-12x parabolü üzerindeki A(-3, 6) nok- 


tasından çizilen teğetin koordinat eksenleri 


ile oluşturduğu üçgensel bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 


AZ Ba OZ Ds pi 


12. x” --8y parabolünün doğrultman denklemi 


aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x-2 B)x--2 C)yz4 


D)y—2 Ey--2 


a AR ağ İŞ 














1. Bölüm 


2. Bölüm 


3. Bölüm 


4. Bölüm 
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Ox ve Oy ekseni 

üzerindeki tüm 

UZAY noktalar reel sa- 
; yıların elemanıdır. 

içinde yaşadığımız evren uzay olarak bilinir. Bu ne- i Xx 

denle bütün noktaların kümesine uzay denir. 


e 


< 





Mm 26 y) E IR XİR — IRZ 











Bizim şu an yaşadığımız uzay üç boyutlu bir uzaydır. Düzlem içindeki tüm noktalar (Xx y) ikililerinden 
İ o Bu uzayın gerisinde iki boyutlu, bir boyutlu ve boyut- oluşacağından düzlem iki boyutludur. Yani düzlem 
suz maddesel varlıklar vardır. Örneğin nokta boyut- IR? olarak da ifade edilebilir. 
suz, doğru bir boyutlu ve düzlem de iki boyutludur. R > Uzayda alınan bir eleman 
Teorik olarak dördüncü boyut, beşinci boyut... var Yy EİRXİRXİR IR3 
olduğu düşünülmektedir. Fakat üç boyutlu uzayda | olacağından uzay üç bo- 
| yaşayan canlılar olarak bizim dördüncü boyutu, be- y yutludur ve IR3 olarak da 
| şinci boyutu algılamamız mümkün değildir. Üç boyut- ifade edilebilir. 
| | lu bir cismin iki boyutlu düzlem üzerine İz düşümü iki Ni 


boyutlu bir varlık olarak bizim gölgemiz yeryüzüne iki 
| boyutlu olarak düşecektir. Uzayın maddesel varlıkla- 
| rını inceleyelim. 





i 
| boyutludur. Yeryüzünü düzlem olarak düşünürsek üç 


& Nokta: Boyutsuz bir ifadedir. Konum ve yer belir- Uzayın Temel Aksimyomları 


| lemek için kullanılan bir ifadedir. i 2 : , 
| i & Uzaydafarklı iki noktadan bir tek doğru geçer. 


& Doğru: Sonsuz noktanın doğrusal olarak bir- 





WI 


leşimidir. 


d A 
A B 





AB doğrusu diye okunur. x Uzayda doğrusal olmayan üç noktadan bir ve yal- 
nız bir düzlem geçer. 
# Farklı iki doğrunun kesişim kümesi yalnız bir nok- 


tadır. 





kiz 


Uzayda bir düzlemin dışında “en az” bir nokta 


* Düzlem: Enine ve boyuna her yönden sonsuza vardır. 


giden ve doğrular kümesini de içinde bulunduran sA 


bir ifadedir. 
i A 


& Bir düzlem, uzayı iki yarı uzaya ayırır. 





# Uzayda bir doğrunun dışındaki bir noktadan bu 
doğruya bir ve yalnız bir paralel doğru çizilir. 





P düzlemi 
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Örnek 1: 
Herhangi üçü doğrusal olmayan farklı beş nok- 
tadan kaç doğru geçer? 


Çözüm: 
İki noktadan bir doğru geçeceğinden beş noktadan 
ikili seçmeler yapılacaktır. 


Buradan doğru sayısı 


c(3) > 5 Oo 5.4.3! 
2 31.21 31.2 





- 10tane bulunur. | 


Örnek 2: 
Uzayda aşağıdaki verilen ifadelerden hangileri 
kesinlikle doğrudur. 


|. Farklı iki noktadan bir doğru geçer. 
Il Bir noktadan sonsuz doğru geçer. 
Ni. Üç nokta bir düzlem belirtir. 


IV. Düzlemsel olmayan dört nokta uzay belirtir. 


Çözüm: 
1. Farklı iki noktadan bir doğru geçer ifadesi 
doğrudur. 


Il. Bir noktadan sonsuz doğru geçer. 


N 


/- 
7N 


Bu ifade de doğrudur. 





li Üç nokta her zaman düzlem belirtmez. Çünkü bu 
noktaların doğrusal olmayan üç nokta olmaları 
gerekir. Bu ifade her zaman doğru değildir. 


İM. Uzayın belirtilmesi için düzlemsel olmayan dört 
noktaya ihtiyaç vardır. Bu ifade doğrudur. 


Wa 


g Uzayda paralel iki doğru, bir ve yalnız bir düzlem 


Soru 1: belirtir. 


Uzayda herhangi dördü düzlemsel olmayan farklı 
7 noktadan kaç düzlem geçer? 


AB // CD 


V 
A) 18 B) 21 GC) 35 D) 44 E) 56 





& Uzayda kesişen iki doğru bir düzlem belirtir. 


x Uzayda bir doğrudan sonsuz çoklukta düzlem 
geçer. (Bunlara düzlem demeti denir.) 





'T 
& Uzayda bir noktadan sonsuz çoklukta düzlem z 


Soru 2: 0 
geçer. 


R3 te aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 


A) Doğrusal olmayan üç noktadan bir düzlem geçer. 
B) Farklı üç noktadan bir doğru geçebilir. 
C) Uzayda düzlemin dışında en az bir nokta vardır. 


4 
E) Dört nokta uzay belirtir. 








Örnek 1: 


|. Paralel iki doğru bir düzlem belirtir. 


Ii. Bir doğru ve dışındaki bir nokta bir düzlem belir- 
tir. 
iH. Bir noktadan sonsuz düzlem geçer. 


IM. Bir doğrudan sadece bir düzlem geçer. 


i 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
D) Dört nokta düzlemsel olabilir. 


R3 te yukarıdaki öncüllerden hangileri doğrudur? 





Çözüm: 

1. Öncül yukarıdaki bilgi gereği doğrudur. 

Ii. Bir doğru ve dışındaki bir nokta doğrusal 
olmayan üç nokta belirtiğinden (1. öncül 


doğrudur. 





ii. Bir noktadan sonsuz doğru geçeceğinden son- 
suz düzlem geçer. Bu öncül doğrudur. 
IM. Bir doğrudan bir düzlem değil sonsuz düzlem 


geçer. Bu öncül yanlıştır. 


Örnek 2: 
H G 


(ABCD, EFGH) bir dik- 
dörigenler prizması 





Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının |EH| 
ayrıtı ile en çok kaç ayrıtı düzlemseldir? 





Çözüm: 
(EH) ayrıtına paralel 
olan ayrıtlar düzlem- 


seldir. 





Şekilde görüldüğü gibi (FG), (EFJ, (HGI, (HDİ, JAEJ, 
(AD) ve (BCJ olmak üzere toplam 7 ayrit (EHİ ile düz- 


lemseldir. 
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Soru 1: 


R3 te aşağıdaki ifadelerden hangisi doğrudur? 


A) Kesişen iki doğru sonsuz düzlem belirtir. 
B) Paralel iki doğru bir uzay belirtir. 


C) Dört nokta düzlemsel olamaz. 
D) 
V e 
E) Paralel iki doğru bir düzlem belirtir. 


Üç düzlem bir noktada kesişemez. 


Soru 2: 
(ABCD, EFGH) bir küp 





A B 


WI 


Yukarıdaki küp ile ilgili aşağıdakilerden hangisi 
yanlıştır? 


A) JEHİ ile (BCJ aynı düzlemdedir. 
B) JADIJ ile (GFJ aynı düzlemdedir. 
C) JABI / IHGJ dir. | 

D) (EF) / |CDJ dir. 


4 
E) JABI ile (FGJ düzlemseldir. 


Soru 3: 


Belirli üç düzlemin kesişim kümesi bir nokta 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
yanlıştır? 


A) Alınan başka bir düzlem en az iki düzlemi keser. 
B) Alınan bir doğru en az bir düzlemi keser. 

C) Üç tane arakesit doğruları vardır. 

D) Uzayı sekiz bölgeye ayırır. 


e 
E) İki düzlemi kesen doğru üçüncüyü de keser. 


Düzlemde İki Doğrunun Birbirine Göre Durumu 


1. İki doğru çakışık olabilir. 
dıs Xd) 


dı <da 


d, ved, doğrularının en az iki ortak noktası varsa 
doğrular çakışıktır. 


2. İki doğru birbirine paralel olabilir. 


dı /da 


dı md — ŞAJ 


x Kesişen iki doğru arasındaki açının ölçüsü 90' ise 
bu doğrulara dik doğrular denir. 
X ntanedoğrudüzlemienaz n* 1 bölgeye,en 


fazla on) * 1 bölgeye ayırır. 





Örnek 1: 


Düzlemde aşağıda verilen önermelerden hangileri 
kesinlikle doğrudur? 


1. İki doğru paralel değilse kesişir. 


li. Paralel iki doğrudan birini kesen doğru diğerini 
kesmeyebilir. 


İN. Farklı üç doğru düzlemi en fazla yedi bölgeye 
ayırır. . 


kk ln ar ük kiki A lisanla 











çözüm: 


1. önerme her zaman doğru değildir. Çünkü bu iki 
doğru çakışık da olabilir. Eğer bu ifadenin baş 
tarafına “farklı” ifadesi konmuş olsaydı o zaman 
bu ifade doğru olurdu. 

. önerme yanlıştır. Çünkü düzlemde paralel iki 
doğrudan birini kesen doğru diğerini de kesmek 


zorundadır. 


önerme daha önce verilen bilgi gereği üç doğru 
33 * 1) 
2 


düzlemi en fazla * 1-7 bölgeye 


ayırır. 





Örnek 2: 
R2 de aşağıdaki ifadelerden hangisi ya da hangi- 
leri doğrudur? 
1. Bir doğruya üzerindeki bir noktadan yalnız bir 
tane dik doğru çizilebilir. 
Ii. Bir doğru üzerindeki farklı iki noktada, bu doğru- 
ya dik olan iki doğru birbirine paraleldir. 
Ii. Bir doğruya dışındaki bir noktadan yalnız bir tane 
dik doğru çizilebilir. 


Çözüm: 
I. ifade doğrudur. 
da K noktasında 
d, 1d, olacak şek- 
ilde bir tane d, 
a dı doğrusu vardır. 





WI 


li. ifade doğrudur. 





da da d, doğrusuna farklı K 
ve L noktalarında dik 
olan d, ve d, doğru- 

<—l »d, (o lari birbirine paraleldir. 


1. ifade doğrudur. 
d, doğrusu dışındaki 
K K noktasından 
sadece d, doğrusu 
dı çizilebilir. 


Verilen ifadelerin üçü de doğrudur. 





Soru 1: 


R2 de aşağıda verilen ifadelerden hangisi yanlış- 


tır? 


A) Dört doğru düzlemi en az beş bölgeye ayırır. 





B) Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru diğeri- 
ne de diktir. 


GC) Farklı iki doğru kesişmiyorlarsa paraleldir. 


UL 


) Bir doğruya, dışındaki sabit bir noktadan sonsuz 
sayıda paralel doğru çizilebilir. 

E) Bir doğruyu, üzerindeki bir noktada 30 lik açıyla 

kesen iki doğru vardır. 
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Düzlemde İki Doğrunun Birbirine Göre Durumları 
1. İki doğru çakışık olabilir. 

2. İki doğru birbirine paralel olabilir. 

3. İki doğru bir noktada kesişebilir. 


4. İki doğru aykırı olabilir. 


* 


Uzayda kesişmeyen ve paralel olmayan farklı 
doğrulara aykırı doğrular denir. 





Örnek 1: 
I. Aykırı iki doğru uzay belirtir. 


II. Paralel iki doğrudan birini kesen doğru kesinlikle 
diğerini de keser. 

NI. Bir doğruya Üzerindeki bir noktadan sonsuz tane 
dik doğru çizilebilir. 

IV. Farklı iki doğru paralel değilse kesişirler. 


RÖ te yukarıdaki öncüllerden hangileri doğrudur? 


Çözüm: 

Il öncül doğrudur. Çünkü aykırı doğrular uzayda 
tanımlıdır. 

Il. öncül düzlemde doğru olmasına rağmen uzayda 
her zaman doğru değildir. Paralel iki doğrudan birini 
kesen doğru diğerine aykırı olabilir. 








d, / d, ve 

d, NM d,  /K) iken 
di dand, 5 dir 
> d, 





II. öncül doğrudur. 


IV. öncül her zaman doğru olmaz. Çünkü bu doğrular 
aykırı da olabilir. 


WA 
















Örnek 2: 
N A, sl 7 kya Uzayda Bir Doğru ile Bir Düzlemin Birbirine Göre 
Yandaki şekilde piramidin Konumları 
(ACI ayrıtı ile kaç ayrıtı 
p ( aykırıdır? 
——>d 
PA. E | 
Çözüm: dePisşd Od/PsdnP-8  daP-fAjise 
doğrusu düzlemin O, doğrudüzleme (o ddoğrusu P düzlemini 
(ACI ile aynı düzlemde bulunmayan ayrıtlar aykırı ola- içindedir. paraleldir. iL 


e Budurumda 
doğru ile düzlemin 
arakesitleri bir tek 

noktadır. 


e Bu durumda 
doğru ile düzlemin 
ara kesitleri boş 
kümedir. 


o Budurumda 
doğrunun bütün 
noktaları düzlem 

içindedir. 


cağından (BEJ, (EDJ| ayrıtları ile (AC) aykırıdır. 





Bir doğru, bir düzlemin içindeki bütün doğrulara dik 
veya dik durumda ise, bu doğru bu düzleme diktir. 


Soru 1: 


Rİ te aşağıdaki ifadelerden hangisi kesinlikle doğ- 






rudur? 


W dıP ve.d, cPise 
dve d, dik durumludur. 
A noktası d doğrusunun 
dikme ayağıdır. 


A) Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru diğeri- 
ni de dik keser. i 


B) Üç doğru bir noktada kesişiyorlar ise bu doğrular 


bir düzlem üzerindedir 
ii GÜZE ZEHMER x ddoğrusuna,P düzlemin A noktasındaki normali 
C) Bir doğruya, farklı noktalarda dik olan doğrular de denir. 


birbirine paraleldir. 


D) Bir doğruya eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 


yeri paralel iki doğrudur. Temel Diklik Teoremi 


v bi e 
E) Bir doğruya, dışındaki bir noktadan yalnız bir dik # Bir düzlemin kesişen iki doğrusuna kesişme nok- 


doğru çizilebilir. tasında dik olan bir doğru bu düzleme diktir. 


> Uzayda bir A noktasından, bir P düzlemine çizilen 
dikmenin B ayağına A noktasının P düzlemindeki 
dik iz düşümü denir. 


Soru 2: 


(ABJ ve (CDJ aykırı iki 
doğru parçalarıdır. 
(CHİ 1 (ABJ 

(HEJ 1 (CD 

JEH| & 16 cm 
JAHJ < 15 cm 
JEC| <12cm 





Yukarıdaki verilere göre, A ile C noktaları arasın- 
daki uzaklık kaç cm dir? 


V 
A20 B25 C)1544 D208 E40 


WA 


Bir Doğru ile Düzlem Arasındaki Açı 


Bir doğrunun bir düz- 
lemle yaptığı açı; doğ- 
runun düzlemle kesiş- 
tiği 
düzlemin normali ile 


a) 


noktadan geçen 


yaptığı açının tümleridir. 





Doğru üzerinde bir B 
noktası alınır ve düzlem 
üzerindeki dik iz düşü- 
MÜ alınırsa 


m(BAK) <« açısı AB 
doğrusu ile düzlem 
arasındaki açı olur. 








Örnek 1: 
Aşağıdaki önermelerden hangileri doğrudur? 


I. Düzlem ile doğrunun ortak iki noktası varsa 
doğru düzlem üzerindedir. 

li. Bir doğruya üzerindeki bir noktada dik olan bir ve 
yalnız bir düzlem vardır. 

NI. Bir düzleme farklı noktalarda dik olan iki doğru 
birbirine paraleldir. 

IV. Bir düzleme dışındaki bir noktadan sonsuz sayı- 
da paralel doğru çizilebilir. 


Çözüm: 
İ. önerme doğrudur. Farklı iki noktadan bir doğru ge- 


çeceğinden bu noktalar düzlem üzerinde ise doğru 
düzlem üzerinde olacaktır. 
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1. önerme doğrudur. 








İL önerme doğrudur. 





IV. önerme doğrudur. 








A noktasından geçip 
doğruya dik olan başka 
düzlem yoktur. 


d, ve d, düzleme A veB 
noktalarında dik ise 


d, // d, dir. 


E / F olmak üzere A 
noktasından geçen ve E 
düzleminin O üzerinde 
olan tüm doğrular F 


düzlemine paraleldir. 


Yer düzlemine dik olarak di- 
kilen iki bayrak direğinin 
boyları 4m ve 6 midir. 
|(AB| -2ZmiseCvebD 
noktaları arasındaki uzak- 
lık kaç m dir? 








Temel o diklik 
minden 

ICAJ 1 JABI ve 
IDBI 1 JBAJ dır. 
IDGİ ve (DHI 1 JACI çizilir. 
se CHD dik üçgeninde 


İeore- 





pisagor bağıntısından 
|CD|? 22 4 22 
|CD| <2V2 m bulunur. 


Örnek 3: 

(ABI LE 

B, C, D noktaları E düz- 
lemi üzerinde 

(BC| 3cm 

IBD| 7cm 

|AC| > 9 cm ise 

JAD| kaç cm dir? 


Çözüm: 

(ABIJ, E düzlemine dik 
olduğundan düzlem 
üzerindeki B noktasın- 
dan geçen doğrulara 
da diktir. 

Dolayısıyla 

(ABJ 1 (BCI ve 

(ABI L (BDJ dir. 





ABC ve ABD dik üçgenlerinde pisagor bağıntısından 
(AB? 97-37 ve JABJ? - |aDJ? - 2 dir. 
Buradan 81-9 - |ADJ? - 49 





JADI? - 121 > JAD| < 11cm bulunur. 

















A ADI 1 (DBJ 


(ADJ 1 (DGJ 
d (BDJ 1 |DCJ 
of (BE| - |EC| 3cm 


JAD| - 4cmise 
JAE| kaç cm dir? 


B 3 C 
, 
Çözüm: 
A (ADI 1 (DBI ve 
, (ADJ 1 (DCJ olduğundan 
(ADI 1 (BCD) olur. 
Das 


(Temel diklik teoremi) 
IDE) çizilirse 


B 3 E 3 Cc 


|BE| — |EC| - |DE| <3cm olur. 

(ADI, düzleme dik olduğundan JADI| 1 (DE| dir. 
ADE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 

JAE| 5cm bulunur. 


Örnek 5: 

(COJ, O merkezli yarım 
daire düzlemine diktir. 
(0B| - |CD| < 10cm 
JAD| — |DE| - 8 cmise 
Alan(AOC) kaç cm? dir? 





(COJ düzleme dik 
olduğunan O nok- 
tasındanı geçecek 
düzlemde (bulunan 
doğrulara diktir. 





(ODI çizilirse 
(OD) 1 JAEJ dir. 


MANA 


ODE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
|OD| — 6 cm bulunur. 


Aynı şekilde CDO dik üçgeninde pisagor bağıntısın- 
dan |CD| > 10cm, |OD| < 6cm, |OC| - 8emdir. 
8.10 


Buradan Alan(AOC) - —— - 40 cm? bulunur. 
Örnek 6: 

AgE 

B,CEE 

JAC| < 14cm 


(ABI; E düzlemi ile 45", 
(ACI; E düzlemi ile 30“ lik 
açı yapmaktadır. 





Cc 


Buna göre, |AB| - x kaç cmdir? 


A A noktasının E düzlemi 
üzerine dik iz düşümü 
H noktası olsun. 
Buradan, 

m(ACH) - 30" ve 
m(ÂBİ) — 45* olur. 





(AHI düzleme dik olduğunadn 

(AHI L (HCJ ve JAHJ 1 (BHJ dir. 

ACH dik üçgeninden |AH| — 7 cm, 

ABH dik üçgeninden |AB| - 7/2 cm bulunur. 


) GEOMETRİ - Uzay Geometri 























3. İki düzlem kesişebilir. 








O,. çemberin merkezi 
IGOJJ, O, merkezli çem. uzayda İki Düzlemin Birbirine Göre Konumları 


berin bulunduğu düzle- 


Soru 1: 


Yeryüzüne dik olacak şekilde tutulan bir çubuğun; 1, İki düzlem çakışık olabilir. PnRzd 
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güneş ışınları yer düzlemi ile 60 açı yapacak şekilde me dik ği G5 
geldiğinde gölge boyu 10 m olarak ölçülmüştür. D, E, F teğet noktaları 
Buna göre, çubuğun gerçek boyu kaç m dir? ICO,| 3cm P-R 
BO & . “ye 
Xi i â B (BA & İkidüzlem bir doğru boyunca kesişebilir. Buradan 
li Di an DleONg 9 Me şu sonuç çıkarılabilir. 
Yukarıdaki verilere göre, |CO,| kaç cm dir? SN Ni İki düzlemin bir ortak noktaları varsa bir ortak 
2. İki düzlem paralel olabilir. doğruları olmak zorundadır. 
> V . 
ALE vi S5 D) 3v3 E) 4v3 PİR PnR-Gdir * Paralel iki düzlemden birini kesen düzlem diğerini 
E düzlemi üzerinde O de keser ve arakesit doğruları birbirine paraleldir. 
merkezli çemb l i 
5 nl er alınıyor. Soru 5: İp 
çemberin çapı 
AcE 
(AT) LE Sa JA d,/d, 
€ 
(BD| - (CD| 
AT| < 2v7 O , 
oi (BC| 5/2 cm # Paralel düzlemler arasında kalan paralel doğru 
ICT| 4cm A 
ACI — 10c parçaları eşittir. 
(0B| <3 cm " LAC| m : 
z z 
Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde (BC); E düzlemi ile 459 lik açı # Üç düzlem bir noktada kesişebilir. 


yaptığına göre, |ACJ E düzlemiyle kaç derecelik açı 


P//E ve d, // dg ise 








5 e N 
A)5 B) 4v2 C) 6 D) 43 E)7 yapmıştır? il GE > 
A)15 (o B)30 C) 45 D)GO O E)75 
Soru 3: # Uzayda, herhangi iki doğruyu paralel düzlemler | 
B, C, D, H noktaları E Soru 6: 


düzlemi üzerindedir. 





ABCD bir kare 


keserse, bu düzlemler arasında kalan doğru 
parçaları orantılıdır. 


(AHI L (HBJ (âEB) yarım çember 

(AHI L (DHI yayı P düzlemi üze- dı da #» Bir doğru, kesişen iki düzlemin her birine paralel 
IDH| <9 cm , rindedir. e — Ni düzlemlerin ara kesit doğrusuna da para- 
|BH| < 5cm (DAJ 1 JAEJ alir 

JAHJ < 12cm JAE| - 7cm İso) “TEF dir. «-——>d 

ICH| — 16 cm İCE| -5cm 


Yukarıdaki verilere göre, J|AB| * |AC| * JAD| 


toplamı kaç cm dir? 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


va 
A) 16 B) 24 C) 28 D) 32 





E) 36 | 





> diş 


PnEsd;, ved/Pved/E isedijjid; dir. 




















İki Düzlem Arasındaki Açı 


e 


x Kesişen iki düzlemin ara kesit doğrusu ile bu 
doğrunun ayırdığı iki yarı düzlemin birleşimine, 
iki düzlemli açı denir. 


(BE) veya (FAB, E) 
Şeklinde gösterilir. 








pu 


#x ABC açısına iki düzlemli açının ölçek açısı denir. 
(BA Ld 
(BCLld dir 





e 


x Kesişen iki düzlemin ölçek açısının ölçüsü 90" ise 
bu iki düzleme dik düzlemler denir. 


PLE 











Örnek 1: 
Aşağıdaki önermelerden hangileri kesinlikle doğ- 
rudur? 

i. Paralel ikidüzlemden birinin üzerinde bulunan tüm 


doğrular diğerine de paraleldir. 


Il. Paralel iki düzlemden birine paralel olan doğru 
diğerine de paraleldir. 
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Il. Bir düzleme, üzerindeki bir noktadan yalnız bir 


dik düzlem çizilebilir. 


IV. Paralel iki düzlemden birine dik olan doğru diğe. 
rine de diktir. 


Çözüm: 


I. önerme doğrudur. 


E / P olmak üzere E 
düzlemi üzerinde bulu. 
nan d,, d,, d, ... doğru- 
ları P düzlemine para- 
leldir. 





Il. önerme her zaman doğru değildir. 


2 


E//Pved//Eikend,p 
düzlemi üzerinde ola- 
bilir. d nin P düzlemi 
üzerinde olması demek 
paralel olması demek 
değildir. 


WA 





Ii. önerme yanlıştır. Birden fazla dik düzlem çizilebilir. 


n 
N 


IV. önerme doğrudur. 


, 
: 
' 
, 
' 
ı 

ı 

i 

, 

' 
, 
ı 


P//E ve 
dıPise 
dlEdir. 























P/O/R 
|AB| -4cm 
(BC| 2cm 


JEF| <3 cmise 
İDE| kaç cm dir? 


çözüm: 
Verilen bilgi gereği 


İc z Teri dir. Buradan 


2 ERİ > |DE| > 6cm bulunur. 


(ABCD, EFGH) bir küp 


(BK| 2cm 
|CL| 3cm 
INE| 5cm 


Yandaki şekilde küp KLMN 
düzlemiyle kesiliyor. 





Buna göre, |MG| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 

ABFE // DCGH ve KLMN 
düzlemsel oObir o şekil 
olduğundan (NKJ // (ML| 
dir. 

Aynı şekilde 

ABCD // EFGH olduğundan 
INMJ / IKLI dir. 





Dolayısıyla KLMN paralelkenar olur. 

Paralelkenar özelliğinden 

(BK - |MG| < İNFJ * |CL| 
2414x-543 


x-6cm bulunur. 








K, ABCD karesinin 

L, AEFB karesinin ağırlık 
merkezi 

Bu kareleri içinde bur- 
lunduran düzlemler dik 
kesiştiğine göre, |KL| 
kaç cm dir? 


(KHI / (ADI olacak 
şekilde JKH| çizilirse 
JKHJ < 6 cm olur. 
IKHJ 1 (ABI çizilirse düz- 
lemler dik kesiştiğinden 
(KHJ L (HLIJ olur. 

ILH| <8 cmdir. 


KHL dik üçgeninden |KL|? — 6? 4 8? 
IKL| — 10cm bulunur. 


Örnek 5: 

P ve AR düzlem parçaları 
E düzlemine dik 

(ABI, P ve R düzlem par- 
çalarına paralel 

|CDJ < |AD| <5cm 
JAB| <8 cmise 





Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

P ve R düzlem 
parçaları E düzlemine 
dik olduğundan (DCJ 1 
E dir. 

(ABJ P ve R düzlem par- 
çalarına paralel olduğun- 
dan (ABI // (CDI dir. 
Dolayısıyla (AB) | E olur. 
Buradan ABCD bir dik yamuk olur. (DHJ 1 (ABJ ola- 
cak şekilde JDH| çizilirse |(AH| - 3 cm, |DH| < 4cm 
olur. 





Alan(ABCD) — a — 26 cm? bulunur. 
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>) GEOMETRİ - Uzay Geomeiri 














Yandaki şekilde genişliği 1 m 
olan kapı, duvar ile 45* lik açı 
yapacak şekilde ok yönünde 
açılıyor. 





Buna göre, A nokiasının ilk durumundan, açıldığı 
duruma kadar aldığı yol kaç m dir? 


AZ Biz c) İİ D) 2x p) 2 
P/ONR 
JAB| — JEF| 
(BC| 4cm 
JED| 6cm 





Yukarıdaki verilere göre, |AB| — |EF| kaç cm dir? 


4 
A)4 B) 2v6 C)5 D) 4v2 E)6 
Soru 3: 
H BCGF, ABFE, CDHG ve 
ADHE dik yamuk düz- 
G 
2 lemleri, ABCD kare yü- 
E G 
zeyine dik 
x JGC| 2cm 
IBF| 4cm 
2 IDH| 5cm 
JAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 3 B) 5 Cc) 6 D) 7 E)9 


A CDEB bir kare 


iŞ ve F e (CDEB) 
8 (ABC) 1 (CDEB) 
(GFI 1 (FDJ 
(ABI - JACJ 
IDF| — 6V2 cm 
C 12 D 
İCD| 12cm 


Alan(ABC) — 48 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, |AF| kaç cm dir? 


PA — 
A) 6v2 B)8 6) 10 D) 6/3 E) 83 


ii Soru 5: 


Rİ te aşağıdaki önermelerden hangisi kesinlikle 
doğrudur? 


A) Dik kesişen iki düzlemden birine paralel olan 
doğru diğerine paraleldir. 

8 Bir doğruya farklı noktalarda dik olan iki düzlem 
birbirine paraleldir. 

G) İki düzlem paralel değilse diktir. 


D) Paralel iki düzlemden birine dik olan düzlem 
diğerine paraleldir. 


E) Bir düzleme dışındaki bir noktadan sonsuz sayıda 
dik doğru çizilebilir. 

















Üç Dikme Teoremi 


# Bir P düzleminin dışında alınan bir A noktasından 
bu düzleme JAHJ dikmesi; H dikme ayağından P 

düzleminde bulunan bir d doğrusuna da (HB) 

dikmesi çizilirse; (AB), d doğrusuna diktir. 


(AHI LP 
(HB) Ld ise 
(ABJ Ld olur. 








ABCD paralelkenar düz- 
lemi ile ADEF paralelke- 
nar düzlemi arasındaki 
ölçek açı 459 dir. 

— 
m(KLD) — 30“ 
IKL| <8 cm 
K e (ADEF) 





Buna göre, K noktasının ABCD paralelkenar 
düzlemine uzaklığı kaç cm dir? 


Çözüm: 

(KMJ 1 (ADI çizilirse 
KML dik üçgeninden 
IKMJ — 4 cm bulunur. 
IKHJ 1 (ABCD) çizilirse 
IHMJ çizildiğinde üç 
dikme teoreminden 
(IHMJ L JADIJ olur. 








Ölçek açı 45* olduğundan m(KMİH) — 459 dir. 
KMH dik üçgeninde (45*-45*-909) üçgeninden 
IKH| 2/2 cm bulunur. 


WA 


E ABCD kare 

E g (ABCD) 

JEC| < JEB| <5cm 
|BC| 6cm 





E noktasının ABCD düzlemine uzaklığı 2 cm ise 
EBC üçgensel düzlemi ile ABCD karesel düzlemi 
arasındaki ölçek açı kaç derecedir? 


Çözüm: 





(EKİ 1 (ABCD) çizilirse |EK| — 2 cm dir. 

EBC üçgeninde |EH| 1 (BCJ çizilirse 

IBHJ > |İHCJ 3cm ve JEH| x4cm bulunur. 
Üç dikme teoreminden, 

JEHİ 1 (BC) ve JEK| 1 (ABCD) ise 

IKHJ 1 (BCJ dir. EKH dik üçgeninden 

m(EHK) — 30“ dir. 


Ölçek açı 30* olur. 





Soru 1: 
R de kesişen iki düzlemin ölçek açısı 60' dir. Bir 


düzlem içindeki A noktasının diğer düzleme uzak- 
lığı 4/3 cm olduğuna göre, bu A noktasının düz- 
lemlerin ara kesit doğrusuna uzaklığı kaç cm dir? 


A) 12 B) 10 ğ8 D) 6 E) 2v3 





7 
p 
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> Düzlemde bir şeklin bir doğru üzerindeki dik iz 








ABCDEF bir düzgün altı- 
gen 

G, düzgün altıgönin ağır- 
lık merkezi 

T noktasının altıgen düz- 


lemine dik iz düşümü G 





noktasıdır. 
(TAI L TARI 
(D| 5cm 
IFA| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |TH| kaç cm dir? 


;  — pe 
A)3 B) A O) v21 D) v53 E)5 





Dik İz Düşüm 
# Düzlemde bir A noktasından bir d doğrusuna 
indirilen dikmenin ayağı B ise, B noktasına, A 


noktasının d doğrusu üzerindeki dik iz düşümü 
denir. 


a 


Düzlemde bir doğru parçasının, bir doğru 
üzerindeki dik iz düşümü bir nokta veya bir doğru 





WA 


düşümü, bu şeklin her noktasının bu doğru 
üzerindeki dik iz düşüm noktalarının kümesidir, 








Uzayda Bir Düzlemin Üzerindeki Dik İzdüşüm 


Bir doğru parçasının düzlem üzerine dik iz 
düşümü 


A AB doğrus ile P düz- 
lemi arasındaki ölçek 
açı « olmak üzere, 


dır. 





Bir şeklin düzlem üzerine dik iz düşümü 





|(A'B'| — JAB|.cosa 


Örnek 1: 
Aşağıdaki ifadelerden hangileri doğrudur? 


1, Uzayda bir doğrunun bir düzlem üzerindeki dik iz 
düşümü nokta olabilir. 

il. Uzağda üç boyutlu bir cismin düzlem üzerindeki 
dik iz düşümü iki boyutludur. 


, 
Ili. Uzayda paralel iki düzlemden birinin üzerinde 


olan bir cismin alanı diğer düzlem üzerindeki dik 


iz düşüm alanına eşittir. 


Çözüm: 
1. öncül doğrudur. 


Doğru düzleme dik ise doğ- 
runun düzlem üzerine dik iz 


düşümü A noktasıdır. 


Ii. Düzlem iki boyutlu olduğu için düzlem üzerine dik 
iz düşüm iki boyutludur. Yani Il. öncül doğrudur. 


ill. Paralel düzlemler arasındaki açı sıfır derecedir. 
Alan(A'B'C') — Alan(ABC).cos0 
ile 

| 
Alan(A'B'C') — Alan(ABC) olur. 





Wa 








IKHI ve EKİ çizilirse ölçek açı 30“ olduğundan 
m(EKİ) — 30* dir. 
EKH dik üçgeninden |EH| — ga cm 


JKHJ 2.cm bulunur. 


2 
&z 27 
Alan(ADH) < —- - - cm? bulunur. 
2. Yol 
Alan(ADH) — Alan(ADE).cos30" 
Vb  OPU e 
Ni 93 - Ş- em” dir 
Örnek 3: 


Dik koordinat sistemin- 
de y - V3x doğrusu ve 
Afa, O) noktası veriliyor. 





X 
A(4,0) 


(OAJ nın y > V3x doğrusu üzerindeki dik iz dü- 
şüm uzunluğu kaç birimdir? 











parçasıdır. Örnek 2: 
E ABCD bir kare — 

3 AED eşkenar üçgen Çözüm: 

3 0 e E g (ABCD) |OH| uzunluğu (OAJ nın i- 
Ş P ve R düzlemleri arasındaki ölçek açı & olmak |(AD| < 6cm y > vöx doğrusu üzerine | $ 
Ö E R 2 üzere, 6 dik iz düşümüdür. 5 
K 5 Cc Alan(A'B'C”) — Alan(ABC).cosa dır OAH dik üçgeninde ğ 
A JAB| |DEJ i A B (30*-60*-90") üçgeninden 2 
e g İBGI TERİ Yukarıdaki şekilde düzlemler arasında ölçek açı | GRİL İz 
ö — E i 309 olduğuna göre, ADE üçgeninin ABCD karesel 3 
© | düzlemine dik iz düşümünün alanı kaç cm? dir? di 





| 
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IV. Doğru parçası 


Bir doğrunun bir düzlem üzerine dik iz düşümü 
yukarıdakilerden hangileri olamaz? 





A) Yalnız 1l B) Yalnız !li GC) ivelli 
4 
D) il ve iV E) Ii, ill ve V 

Soru 2: 











o PveG,R'teiki düzlem 


P ile O arasındaki ölçek açı 60' dir. 
ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI, (ABC)eP JAB| -8cm 


ABC dik üçgeninin O düzlemi üzerine dik iz düşü- 
mü olan DEF üçgeninin alanı 18 cm? olduğuna 
göre, |AC| kaç cm dir? 


A) 6 B) 8 Ön D) 12 E) 15 


WA 





Soru 3: 

dı.d,e P 
d.eP 
d,/d, 

p (BF| 9cm 
İAE| — 16 cm 
JAB| —-25 cm 
JEC| 12 cm 








A ve B noktalarının; P düzlemi üzerindeki dik iz dü- 
şümleri E ve F noktaları, d, doğrusu üzerindeki dik iz 
düşümleri ise C ve D noktalarıdır. 


Buna göre, |FC| kaç cm dir? 


V 
A)13 B)15 Giv2 Deo Hi: 
Soru 4: 
K ABCD bir paralelkenar 

IKF| — 15cm 
A 5 IKD| >—9cm 

J(AE| <6 cm 

B E c 


K noktasının ABCD düzlemi üzerindeki iz düşümü 
D, AE üzerindeki iz düşümü F noktası olmak üzere 
ABCD paralelkenarının alanı kaç cm? dir? 

A) 36 B) 48 


Z 
GC) 54 D) 72 E) 96 











TEST - 1 





. Bir üçgenin yüksekliklerinin kesim noktasına 
diklik merkezi denir. 
II. Bir üçgenin iç açıortaylarının kesim noktası, 
bu üçgenin iç teğet çemberinin merkezidir. 

IN. ABC üçgeninin ağırlık merkezinin (BCJ ke- 
narına uzaklığı 1 birim ise A köşesine uzak- 
lığı 2 birimdir. 

ğ 


Yukarıdaki, ifadelerden hangileri daima doğ- 





rudur? 


A) Yalnız | B) Yalnız li GC) | veil 


D) Ivelli. E) 1, ilve ill 


F |FC| — JAE| 
m(EAB) — 609 
Alan(AEFD) — 12 cm? 


ZN 
A | B 


R3 te ABCD ve AEFD dikdörtgen yüzeyleri JAD)| 


. boyunca kesişmektedir. 


Buna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A6 B)6Y8 C)12 D128 E)24 


R3 te aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


A) Dik kesişen iki düzlemden birine'dik olan bir 
düzlem diğerine paraleldir. 

B) Üç düzlem birbirine dikse ortak bir tek nok- 
taları vardır. 

C) En fazla üç düzlem bir doğru boyunca kesi- 
şebilir. 

D) Paralel iki düzlemden birine paralel olan bir 
düzlem diğerini kesebilir. 

E) Paralel iki düzleme aynı anda dik olan sade- 
ce bir düzlem vardır. 


WI 


. Bir doğrunun dışındaki bir noktadan geçen 

ve bu doğruyu kesen bir tek doğru vardır. 

Il. Düzlemin dışındaki bir noktadan geçen ve 
bu düzlemi dik kesen sonsuz sayıda düzlem 
vardır. 

lil. Paralel iki doğrudan birini kesen bir doğru 
diğerini de keser. 

IM. Bir doğru üzerindeki bir noktadan geçen ve 

bu doğruya dik olan bir tek doğru vardır. 


R3 te yukarıdakilerden hangileri kesinlikle doğ- 
rudur? 
A) Yalnız | 


B) Yalnız Il GC) i veli 


D) il ve lil 


E) Ili ve IV 








(ABI, dairesel eğik silindirin çapı 
|AD| -3y/2 cm 

|(0B| <icm 

m(DAB) — 45 


Tabanı E düzleminde bulunan dairesel eğik 
silindirin E düzlemi üzerine dik iz düşümü- 
nün alanı kaç cm? dir? 

A)10*7 


B)8*7x C) 6-7 


D)6*7 3847 
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GEOMETRİ - Uzay Geomeiri 








(BE| <4v2 cm 
ILP| <1cm 

(ACI n (BD. - (PJ 
Le JBDJ 





Farklı iki düzlemdeki ABCD ve CBEF kareleri 
birbirine dik olduğuna göre, |FL| kaç cm dir? 


A3Y/2 B4AV2 06 D7  E8 


7. Uzayda (R” te) aşağıdaki ifadelerden hangi- 
leri daima doğrudur? 





I. Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru 
diğerine de diktir. 

li. Dik kesişen iki düzlemden birine paralel olan 
doğru diğerine de paralel olabilir. 

lil. Kesişen farklı iki doğrudan birine paralel 
olan doğru diğerine de paralel olabilir. 

MM. Birbirine dik olan iki doğrudan birini 609 lik 
açıyla kesen doğru diğerini 30" lik açıyla ke- 


MI 


. Bir doğruya üzerindeki bir noktada dik olan 
sonsuz doğru vardır. 


il. Kesişen iki doğrunun kesişme noktasında, 
doğruların ikisine de dik olan bir tek doğru 
vardır. 


ii. Bir doğrunun dışındaki bir noktadan geçen 
ve bu doğruya dik olan bir doğru vardır. 


R te yukarıdaki ifadelerden hangileri doğru- 
dur? 


A) Yalnız | B) Yalnız Il G) Yalnız lil 


D) il vellli E) Lil ve ill 


. Bir doğru ile bir düzlemin ortak noktası yok- 
sa, doğru düzleme paraleldir. 

Il. Farklı iki düzlemin ortak noktası yoksa, bu 
düzlemler.paraleldir. 

IN. Farklı iki düzlemin ortak noktası varsa, bu 
düzlemler bir doğru boyunca kesişirler. 

IV. Bir doğru ile bir düzlemin ortak noktası bir- 
den fazla ise doğru düzlemin üzerindedir. 

V. Farklı iki doğrunun ortak noktası yoksa, bu 

doğrular paraleldir. 





ser. R3 te yukarıdaki önermelerden hangileri yan- 
lıştır? 
A) Yalnız | B) Yalnız İl C) Yalnız Ili 
A) Yalnız til B) Yalnız IV G) Yalnız V 
D) il ve IV E)i, Ili ve IV 
D) iveli E) ili ve V 
a 3 A Ni İŞ BE 
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izometrik Çizimler 


İzometrik çizimlerde, üç boyutlu çizim, perspektif dik- 
kate alınmadan bir bütün olarak çizilir. 





İzometrik çizimlerde, yatayla 30“'lik açı yapan izomet- 
rik kağıt kullanılır. 


Dik görüntü çizimi 

Üç boyutlu bir yapının tek bir yönden bırakıldığında, 
(üstten, önden, sağdan.. JJ görünen kısmının iki bo- 
yutlu çizimidir. 

Dik görüntü çizimi yapılırken görünmeyen ayrıtlar ke- 


sik çizgi ile gösterilir. 











Üstten 
A 
Önden Sağdan 
Önden Sağdan Üstten 
Görünüm Görünüm Görünüm 


Da N NE 
6-D 7-B 8-E 9-C | 
PEŞE LER LA ik EK Dine binek Giles iyi epin KE AE ELE DM a Ri 





WA 


Örnek 1: 





Yukarıda izometrik çizimi verilen cismin üstten, 
sağdan ve üstten görünüşünü çiziniz. 


Çözüm: 





Örnek 2: 





Yukarıda izometrik çizimi verilen cismin üstten, 
sağdan ve üstten görünüşünü çiziniz. 





TRİ - Prizmalar 


GEOME 


EE, 














) GEOMETRİ - Prizmalar 


> 























Dik Prizma 
E Taban düzlemleri birbirine para- 
p'lel olan cisimlere prizma denir. 





â Eİ 
B b GC 

# Yanal ayrıtları taban düzlemine dik olan priz- 
malara dik prizma denir. 


#x Dik prizmanın yanal ayrıtı aynı zamanda yüksek- 
liktir. 


* 


Dik prizmanın yanal yüzeyleri birer dikdörtgendir. 


Prizmaların Hacmi 


| Hacim — Taban Alanı x Yükseklik | 


Dik Prizmaların Yanal Alanı 


| Yanal alan — Taban Çevresi x Yükseklik | 





(ABC, DEF) dik prizma 


JAC| <5cm 
1BC| 6cm 
JAB| <7cm 


IBF| — V& cm ise 
dik prizmanın hacmi kaç 





cm tür? 


Çözüm: 
Üçgen dik prizmanın tabanı ABC üçgeni 





Alan(ABC) — vVu(u— a)(U— b)(U— c) den 


51746 
2 


Alan(ABC) — v9.4.3.2 - 6V6 cm? bulunur. 
Hacim — Taban alanı x Yükseklik 
— 6v/6.V6 - 36 cm3 olur, 


u 9 ise 


Wa 








Örnek 2: Z 
L 3 M Yandaki şekilde alt ve üst 

tabanı düzgün beşgen olan 

dik prizma verilmiştir. 

IML| 3cm i 

4 İNC| - 4 cm ise 

dik prizmanın yanal alanı 

kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Yanal Alan — Taban Çevresi x Yükseklik 
—5.3.4 - 60 cm? bulunur. 


Örnek 3: 
ABCDEF bir düzgün altıgen 
IBC| 2cm 
JAK| <6 cm 
INHİJ > JADJ 


verilen şekil bir 
dik prizma ise 
IKH| kaç cm dir? 


INH| > |JHDJ 3cm 
|BC| — 2 cm olduğundan 
JKNJ z4cm bulunur. 
IDN| LIKNI olduğundan 
KNH dik üçgeninde 
pisagor bağıntısı kullanılırsa 
İKH| < 5cm bulunur. 

















(ABC, KLM) bir dik prizma 
Alan(PRS) — 2 cm? 

IKA| 6cm 

PR, S orta noktalar 





Yukarıdaki verilere göre dik prizmanın hacmi kaç 


cm3 dir? 

/ 
A) 32 B) 36 C) 40 D) 48 E) 52 
Soru 2: 


ABCD ikizkenar yamuk 
(ABCD, KLMN) dik prizma 





IBL| <6 cm 
JAD| - |BC| 5cm ai 
|AB| - 10cm 5 
IDC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, dik prizmanın yüzey ala- 


nı kaç cm? dir? 


4 
A)144 oOB)158 oC)162 D)192 E)200 
Soru 3: 
L (ABCDEF, TNMLKR) bir 
düzgün altıgen dik prizma 
ği ” JAY) <—1cm 
JAB) 2cm 
4 |MCJ 4cm 
F G 
A 2 B 


Yukarıdaki verilere göre, |LY| kaç cm dir? 


A) 2v3 B)4 Öğ 5 D) 2v7 








Dikdörtgenler Prizması 


* Bütün ayrıtları dikdörtgen olan dik prizmaya 


dikdörtgenler prizması denir. 








# (ABCD, EFGH) şeklinde gösterilir. 


Hacim-a.b.c 






2.(a.b*-b.c*a.c 





(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler prizması 
(BC| <-2cm 

JAB| <-5cm 

|GC| - 4 cmise 





dikdörtgenler prizmasının alanı ve hacmini 
bulunuz. 

Çözüm: 

Yukarıdaki bilgilere göre, 

Hacim — 5.2.4 - 40 cm” 

Alan — 2(5.2 - 4.2 4 5.4) - 76cm” dir. 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde ebatları 
&6m,4m,3m olan dik- 
dörtgenler prizması şek- 
lindeki odanın yan du- 
varları duvar kağıdı ile 
kaplanacaktır. 





Buna göre, kaç m? 
duvar kağıdı gerekir? 


Yam 
S 
fa 
E 
.N 
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cz 
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Çözüm: 
Odanın yan duvarlarının alanı bulunursa kaç m? 
duvar kağıdı kullanılacağı bulunur. 


Yanal Alan — (Taban çevresi x Yükseklik) olduğundan 


Yanal Alan — 2(4 4 6).3 - 60m? duvar kağıdı gerekir. 


Örnek 3: 


Demir blok 





Şekil Şekil-2 


Şekil-1 deki dikdörtgenler prizması şeklindeki demir 
blok Şekil-2 deki 1 cm yüksekliğine kadar su dolu 
olan dikdörtgenler prizması şeklindeki kabın içine 
tamamen batacak şekilde atılıyor. 

Buna göre, son durumda Şekil-li deki dikdörtgen- 
ler prizmasındaki suyun son yüksekliği kaç cm 
dir? 


Çözüm: 
Demir blok suya tamamen batacağından hacmi 
kadar su yükseltecektir. Buradan, 


3.2.1 < 6.3.h (h: demir bloğun yükselteceği suyun 
seviyesi) 






h — İ.cm bulunur. Buradan toplam yükseklik 





A 





# Taralı yüzler dikdörigendir. 





Taralı alanlar toplamı — Alan 72 EN) 
bulunur. 






Örnek 1: 





E P  (ABCD,FKPE) bir dikdörtgen. 
6 gi ler prizması 
E 2 İME| 2JMB| 
Vİ |(AB| <3cm 
4 ç İJAFI <4cm 


İFE| 6 cmise 
Alan(FEM) kaç cm? dir? 


EFBC bir dikdörtgen olduğun- 
dan ABF dik üçgeninde 

IFB| -5cm(3,4,5) dir. 
Alan(FEB) — < - 15 cm? gi, 
Alan(MFB) — S ise 

Alan(FEM) — 2S olur. 
Alan(FEB) — 3S — 15 cm? 





S -5cm? bulunur. 
DolayısıylaAlan(FEM) — 10 cm? olur. 


Örnek 2: 

(ABCD, KLMN) bir dik: 
dörtgenler prizması | 
IDBJ köşegen 

JAB| 8cm 

(BC| <6 cm 

IMC| — 4 cm ise 

taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


INLJ çizilirse DBLN bir 
dikdörtgen olur. 

INL| — 10 cm (6,8, 10) 
bulunur. 

c Alan(DBIN) — 4.10 

— 40 cm? olur. 


ariza 
2 














goru 1 
Ni M (— (ABCD, KIMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 
K 4 PejAB| 
Alan(DPC) - 5 cm? 
IMG| -4cm 


İç P B 


Yukarıdaki verilere göre, dikdörtgenler prizması- 


nın hacmi kaç cm tür? 


V 
A) 20 B) 30 C)32 D) 40 E) 60 
Soru 2: 
N M (ABCD, KLMN) bir dik- 


dörtgenler prizması 
& |BCJ < ||MCJ < v5 cm 
|(AB| - 2/5 cm 





Yukarıdaki şekilde |(DLJ m (BNJ — £E? olduğuna 
2 
göre, taralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm” dir? 


5v5 55 Da/5 E)av5 
B) 3 


A 


(ABCD, KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 





IPBj <icm 
(BC| <3cm 
INM| <>5cm 
|IMC| x 6cm 


A PİB 


2 . 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(NDP) kaç cm dir? 


v 
A) 10 B) 15 Cc) 18 





Soru 4: 


(ABCD, EFGH) ve 
(GKLM, PRST) birer dik- 


dörtgenler pirzması 


IKFJ s 1cm 
IPG| >2cm 
|KG| s3cm 
ILK) 4cm 
(CGJ < 6cm 
JAB| z8cm 


Yukarıdaki verilere göre, şeklin yüzey alanı kaç 


cm? dir? 


v 
A)230 OB)233 C)2386 D)240 E)242 





Şekil-2 


Şekil-i 


|AK| < 6cm, JAB| 4cm, (BC| #3cm 

Şekil-1 deki gibi ABCD tabanlı dikdörtgenler priz- 
masının içi h, yüksekliğine kadar su ile doludur. 
Dikdörtgenler prizması Şekil-2 deki konuma getirili- 
yor. 


Buna göre, Şekil-2 durumundaki suyun yüksekliği 


h, ise Vi oranı kaçtır? 
2İSe p 


2 


A 
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Me 
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#x Dikdörtgenler prizmasında üç farklı uzunlukta 
yüzey köşegeni vardır. 


(CD'| faz 4 c? | 


İlanı -yr ee | 


# Dikdörtgenler prizmasında birbirine en uzak iki kö- 
şeyi birleştiren doğru parçasına cisim köşegeni 
denir. 


(AC'1, (BD'J, (CATI ve (DB') birer cisim köşegeni- 9 
M 


dir. z 
(1BD'|ze-ya24p24c2 | 


3 








Örnek 1: 

Ayrıtları x, 2x, 3x olan dikdörtgen prizmasının 
hacmi 48 cm olduğuna göre, cisim köşegen 
uzunluğu kaç cm dir? 


Çözüm: 


© Hacim — x.2x.3x—6X5-48 5 x—2çm olur 


Dolayısıyla dikdörtgenler prizmasının ayrıtları 2 cm, 
4 cm ve 6 cm bulunur. 


e-v22442 462 —-o/f4cm olur 





Örnek 2; 
(ABCD, KLMN) bir 
dikdörtgenler prizması 


(BC| 3cm 
İMCJ| <4cm 
JAB| — 6 cmise 





dikdörtgenler Prizma- 
sının yüzey köşegen 
uzunluklarını ve cisim köşegeni uzunluğunu bu. 
lunuz. 


Çözüm: 

MBGC dik üçgeninde 
|IMB|? 32 4 42 
IMB| 5cm olur, 
MNK dik üçgeninden 
IMKJ2 32 4 62 
IMK| -3y/5 cm dir, 





ABK dik üçgeninden 
(BK|2 4246? > |BKJ - 213cm bulunur 


Cisim köşegen uzunluğu e ise, 


e-vV62437 442 - Yötcem olur 


Örnek 3: 
(ABCD, KLMN) bir dikdört- 
genler prizması 


IBC| — 1cm 
IMC| -6 cm 
lAB| -2vV2 cm 
INUJ — 2 cm ise 


JUB| kaç cm dir? 


ADB dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından 

|DBJ? — (2V/2)2 4 12 
İDB| 3cm dir. 

Temel diklik teoreminden 
(LDIJ 1 (DBI dir. 

UDB dik üçgeninde pisa- 





gor bağıntısından 
(UB| 5cm olur. 
(8-4-5 üçgen) 




















(ABCD,KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 





IKTI L (LBJ 
|LM| 8cm 
IMC| <4cm 
(BC| 5cm 
IKTİ <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 





10 X 20 15 
4 Ey «gg & gp el. <E 
A 51 VET ) v21 


(ABCD, KLMN) bir di- 
dörtgen prizması 





(TH) // (BLI 

İNF| < JFM| 

İTH| > |HB| xicm 
/BC| <4cm 


|(CM| < JAH| < 5cm 


Yukarıdaki şekilde T e (ABLK) olduğuna göre, 
IFT| kaç cm dir? 
A) 4 


B) 5 E)8 


Soru 3: 
Yüzey alanı 44 cm ve cisim köşegeninin uzunluğu 
2/14 cm olan dikdörtgen prizmasın farklı üç 
ayrıtının toplamı kaç cm dir? 

V 
A) 9 B) 10 E) 16 


C) 11 D) 12 


WA 








Kare Dik Prizma 


Tabanı kare biçiminde olan dik 
prizmaya kare dik prizma denir. 


D' (04 





| Hacim za2.h | 
| Yüzey Alanı -2.a2 4 4.a.h | 





Şekil-1 


Şekil-2 


Şekil-1 deki gibi bir kenarı 14 cm olan kare şeklinde- 
ki bir kartonun kenarlarından bir kenarı 2 cm olan 
kareler kesilip Şekil-2 deki gibi katlanarak üstü açık 
kare dik prizma elde edilmiştir. 

Buna göre, elde edilen kare dik prizmanın hacmi 
kaç cm tür? 


Çözüm: 


Elde edilecek olan üstü açık prizma taban kenarı 

10 cm ve yüksekliği 2cm olan bir kare prizmadır. 
Buradan, 

Hacim — 102.2 — 200 cm? olur. 
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Örnek 2: 


(ABCD, EFGH) bir kare dik 
prizma 


(AKI 1 (KBJ 
IBK| <1icm 
JAKJ| 4 cm 
|CG| < 12cm 


K, ABCD karesinin içinde bir 
nokta ise |HK| kaç cm dir? 





(DLJ 1 (AKİ olacak şekilde 
(DLJ çizilirse açılar şekildeki 
gibi yazıldığında 

ADL & BAK eşliği bulunur. 
Buradan JAL| —- 1 cm, 
IDL| <4cm, 

|LK| s3 cm olur. 

DLK dik üçgeninde pisagor 
bağıntısından 

(DKI?  |DLJ2 $ JLKJZ 

|IDK|?2 3244? > |DKJ <5cm bulunur. 

Temel diklik teoreminden (HDJ 1 (DK dır. 

HDK dik üçgeninde 

|HKJ? > 52 4 127 > JHKJ < 13 cm bulunur. 


Örnek 3: 






ıg o Yandaki şekilde taban ay- 
(ho rıtları 30 cm ve yüksekliği 
10 cm.olan iki kutu üst 
üste konmuştur. 
30 Oluşan şeklin yüzey ala- 
ni kaç cm? dir? 


Oluşan şekil taban ayrıt- 
ları 30 cm ve yüksekliği 
20 cm olan kare dik priz- 
madır. Buradan, 


Yüzey Alanı > 30.30.2 $ 30.20.4 
1800 4 2400 — 4200 cm? bulunur. 


WU 




















Soru 1: 
D c ABCD bir dikdörtgen 
IBC| 5cm 
5 JABJ 8cm 
A 8 B 


Yukarıdaki dikdörtgen şeklindeki kartonun tamamı 
kullanılarak yüksekliği bir taban ayrıtının iki katı olan 
bir kare dik prizma elde edilmiştir. 


Buna göre, elde edilen prizmanın hacmi kaç cm? 
tür? 


A) 4 B) 8 Cc) 12 B) 16 E) 32 
Soru 2: 
H G (ABCD, EFGH) bir kare 
Eki dik prizma 
E E AEEMEMMEEEE. 4 
ç Ke (EFGM) 
A B IFL| z1cm 
JEA| — JKL| —2cm 
ILG| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AK| kaç cm dir? 


A) 5 B) v7 Cc) 2v2 B) 3 E) 2v3 
Soru 3: 

Yandaki şekilde taban 
kenarı 10 cm ve yüksek- 
5 liği 6 cm olan bir kutu 
verilmiştir. 

10 


Yukarıdaki gibi iki kutu paket yapılacaktır. 


Buna göre, yapılacak paketin yüzey alanı en az kaç 
cm? dir? 





Z 
A)480 B)500 C)580 D)eoo E) 680 


Küp 
& Bütün yüzeyleri kare şeklinde olan prizmaya küp 


7 


denir. 





A a B 
| Hacim — a3 | | Alan — 6a2 


Yüzey Köşegeni — av? 





Cisim Köşegeni — ay3 








Örnek 1: 
Hacmi sayıca alanının 3 katı olan küpün yüzey 


köşegen uzunluğu kaç cm dir? 


Çözüm: 

Karenin bir kenarının uzunluğu a olsun. Buradan, 
a -36a” 

as 18cm bulunur. 

Yüzey köşegen uzunluğu, av2 - 18v2 cm olur. 


Örnek 2: 
Bir ayrıtı 5cm olan bir küpün bir ayrıtı 2620 
artırılırsa hacmi kaç cm? artar? 


Çözüm: 
Yeni oluşan küpün bir ayrıtının uzunluğu a olsun. 


20 
as —— — : 
5 töog 6cm olur. 


Yeni oluşan küpün hacmi 63 — 216cm” dir. 
Buradan, 
6 —53 — 216 - 125 - 91 cm? hacim artışı olur. 





WA 


Örnek 3: 

G (ABCD, EFGH) bir küp 
JANİ - INBJ 

IBC| < 4 cm ise 
IHN| kaç cm dir? 


IDN çizilirse 
ADN dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
(DN|? 22442 

ei IDN? —- 20 
|(DNJ x 2/5 cm olur. 





Aş N 3 B 
Temel diklik teoreminden |HDJ 1 (DNJ dir. HND dik 
üçgeninde pisagor bağıntısından 
JHNJZ — (2v5)7 4 4? 
|IHNJ 204 166cm bulunur. 


Örnek 4: 


(ABCD, EFGH) bir küp 
TAK) 1 (ELİ 

|CG| - 2 cmise 

|JAH| — x kaç cm dir? 


(ACI çizilirse temel diklik 
teroreminden (JEAJ 1 JACJ 
dir. 

ABC ikizkenar dik üçgenin- 
den JAC|  2vV2 cm bulu- 


nur. 





EAC dik üçgeninde pisagor teoreminden 

|ECJ2 22 4 (2y0)2 

JEC| 2/3 cm olur. (Cisim köşegen uzunluğundan 
da bulunur.) 


malar 


Z 


TRİ - Pri 


il 


> 
o) 
RAL 
© 








GEOMETRİ - Prizmalar 


) 








EAC dik üçgeninde alan bağıntısından 





2.2.2. 23X 
2 2 
XxX 2y2 — 26 em bulunur. 
B 3 


(ABCD, EFGH) bir küp 
JEK| > JAK| 

JAB| -4 cmise 
Alan(BKH) kaç cm? dir? 





AKB dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından 

|IKB|? 22447 20 

|IKB| -2/5cm dir. u 
Temel diklik teoreminden Ss 
(KEJ L JEHJ dır. 





KEH diküçgeninde pisagor bağıntısından 
IKHJZ 22 44 

JKHJZ — 20 

IKH| <2V5 cm dir. 

(HB) cisim köşegeni olduğundan 

IHB| - 4W3 cm olur. 

Dolayısıyla KBH ikizkenar bir üçgen olur. 








B 28 D 28 H 


IKDI 1 (BHJ çizilirse |PH| > 2/3 cm ve 
|IKD| > V8 -2vV2 cm bulunur. 


43.22 
2 


Buradan Alan(KBH) — — 4Y6 cm? olur. 


(ABCD, EFGH) bir küp 


Örnek 5: 
O, EFGH karesinin ağırlık 
merkezi 


H G 
zl 
JAN| 1cm 


c İBN|J <3cmise 
JON| kaç cm dir? 


ABCD karesinin ağırlık 
merkezi K noktası olsun. 
TOK), IKHJ ve (KNJ çizilirse 
oluşan dik üçgenlerden 





INHJ < 1cm 
IKH| — 2cm 
ATN1IH 2 B JKNJ > V5 cm ve 


JON? — |OKJ? * |NKJ2 
|ON|? - 42 4 (5)? -21 
> JON| — V21 cm bulunur. 





(ABCD, EFGH) bir küp 


Te (ABCD) 

LTKJ £ ŞABJ 

(TK) — |KB| <1icm 
JAK| 2cm 





K 1 B 


A 2 


Yukarıdaki verilere göre |HT| kaç cm dir? 


A)3 B) 4 CO) V17 D) VA E) 5 


Soru 2: 


Bir ayrıtının uzunluğu 1 cm olan içi dolu küp şeklinde- 
ki 27 altın külçe eritilerek yeni bir küp şeklinde altin 
külçe yapılıyor. 

Buna göre, yeni oluşturulan altın külgenin cisim 
köşegeni kaç cm dir? 

Ve. 5 > 
A) 3v3 B) 2v3 C) 


D) 2 E)İ 





ai ii ilşki mame ye mn mim inim imi esim m anlaman smd iksa ninnisi yi 











Soru 3: 
Bir yüzey köşegen uzunluğu 42 cm olan bir kü- 


pün yüzey alanı kaç cm? dir? 


A)192 oOB)180 C)124 D)102 İ 96 
Soru4: $ 
(ABCD, EFGH) bir küp 
|HT| — (TKİ 
IBK| — |KGC| 
(EK| 2cm 
|JEH| <5 cm 





Yukarıdaki verilere göre |TK| kaç cm dir? 


B yal C)7 D) V51 E) 8 


(ABCD, EFGH) bir küp 
JEN| < |CK| > 1 cm 
|(GC| <3cm 


H G 





A i B 


Yukarıdaki verilere göre, |NK| kaç cm dir? 


v 
A) 23 B) vV15 04 DY7 E) v21 
Soru 6: 
H G (ABCD, EFGH) bir küp 


JAK|J — |CL| sicm 
Da |(AB| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(HKL) kaç cm? dir? 


A) v34 B) 2/84 C12 Davlız B24 








Bir prizmadan herhangi bir üç boyutlu cisim çikartılır- 
sa 


* Hacim çıkartılan cismin hacmi kadar azalır. 


* 


Alan, çikartılan cismin durumuna göre artabilir, 
azalabilir, değişmeyebilir. Bunu hesaplayabilmek 
için her zaman çıkan yüzey alanı ile yeni oluşan 
yüzey alanı kıyas yapılır. Ona göre alandaki artma 


azalma belirlenir. 





Örnek 1: 


H G 





Şekil-l 


Şekil 


Şekil-i deki bir ayrıtı 4 cm olan küpten Şekil-il deki 
gibi bir ayrıtı 1 cm olan küp çıkartılmıştır. 
Yüzey alanı ve hacimde nasıl bir değişme olmuş- 


tur? 


Çözüm: 


# Hacim çıkartılan küpün hacmi kadar azalmıştır. 
Yani hacim 1 cm? azalmıştır. 


Alan için ise kıyaslama yapalım. 


AKPN yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer MLRS 


* 


yüzeyi oluşmuştur. 


NAMS yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer KLARP 


* 


yüzeyi oluşmuştur. 


AKLM yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer NPRS 
yüzeyi oluşmuştur. 


kiz 


Dolayısıyla çıkan yüzeylerin alanları yeni oluşan 
yüzey alanlarına eşit olduğundan yüzey alanı 
değişmemiştir. 
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Yukarıdaki şekilde, bir ayrı- 
tının uzunluğu 4 cm olan 
küpten taban ayrıtının 
uzunluğu 1 cm ve yüksek- 
liği 4 cm olan bir kare dik 


prizma çıkartılmıştır. 


Buna göre, yüzey alanı çıkartılmadan önceki duru- 
ma göre nasıl değişmiştir? 


Çözüm: 
> KLRP ve NMST yüzeyleri çıkmıştır. 
x PRST yüzeyi çıkmış ama yerine eşdeğer KLMN 


yüzeyi gelmiştir. 
PKNT ve RLMS yüzeyleri 
olmayıp sonradan oluşan yüzeylerdir. 


* 


kesilmeden önce 


Buradan, 

Çıkan yüzeylerin alanı — 1.1(2) - 2 cm? 

Oluşan yüzeylerin alanı — 1.4(2) - 8 cm? dir. 
Buradan yüzey alanı -8-2—6cm? çıkartılmadan 
önceki duruma göre artmıştır. 


Örnek 3: 
Yandaki şekil ebatları 6 cm, 
1 ” 4 cm ve 5 cm olan dikdört- 
; ' genler prizmasından taban 
ayrıtı İ cm ve yüksekliği 
5 5 6 cm olan kare dik priz- 


masının çıkartılmasıyla oluş- 
muş bir şekildir. 
Buna göre, kare dik prizma çıkartılmadan önceki 


, duruma göre hacim ve yüzey alanı nasıl değiş- 


miştir? 


Çözüm: 


> Hacim çıkartılan cismin hacmi kadar azalmıştır. 
Buna göre hacim 1.1.6 - 6 cm? azalmıştır. 


* 


Çıkan yüzeylerin alanı — 1.1 (2) * 1.6(2) — 14 cm? 
Yeni oluşan yüzeylerin alanı — 1.6.(2) — 12 cm? dir. 


Dolayısıyla yüzey alanı 14 — 12 — 2cm? azalmıştır. 


WI 





(ABCD, EFGH) bir küp 


Yandaki şekilde bir kenar 
4cm olan küp şeklindeki 
mermer parçasından ebat 
ları 1 cm, 2cm ve3 cm olan 
dikdörigenler prizması şek- 





linde mermer çıkartılacaktır. 


Buna göre, çıkartma işlemi tamamlandığında küp 
şeklindeki mermerin yüzey alanı nasıl değişir? 





A) 4cm3artar (O B)6cm?azalr (o C)2cm2arar 
2 me 
D) 12 cm“ artar E) Değişmez 
G H G 
E 
c G 
A B 
Şekil-1 Şekil-2 


Şekil-1 deki bir ebatı 60 cm olan sandıkla, Şekil-2 
deki ebatı 60 cm olan küpten ebatları 20 cm, 30 cm 
ve 60 cm olacak şekilde bir dikdörtgenler prizmanın 
çıkartılmış şekilde olan sandık kumaşla kaplanacaktır. 


Buna göre, Şekil-2 deki sandığı kaplamak için kul- 
lanılan kumaşın, Şekil-1 deki sandığı kaplamak 
için kullanılan kumaşa göre kıyası aşağıdakiler- 
den hangisinde doğru verilmiştir? 


A) 1000 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
8) 2400 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
C) 3200 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
D) 2400 cm? eksik kumaş kullanılmıştır. 


E) Aynı miktarda kumaş kullanılmıştır. 

















Yanda küp şeklindeki bir tahta 
blok verilmiştir. 

Bu tahta bloktan değişik priz- 
malar çıkartılacaktır. 


Aşağıdaki şekillerden hangisi yapılırsa küpün yüzey 
alanı kesinlikle azalır? 








Prizma sorularında herhangi bir 
noktadan başlayıp yüzeyden 
başka bir noktaya gidilecek olan 
en kısa yol sorularında, hareket- 
inin gideceği bölgeler düzlem- 





sel hale getirilip çözüm yapılır. 


(EL), (EF), (FBİ ayrıt- 
larından en uzun olan 
(EF| ise en kısa yol 
(EF) ayrıtının üzerin- 
den geçen 2. yoldur. 


L K 














(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler prizması 


(BC| 2cm 
|GC| <3cm 
JAB| 12cm 





Yukarıdaki dikdörtgenler prizmasının A köşesinde 
bulunan bir karınca şekildeki yolu izleyerek dış 
yüzeyden G noktasına gidecektir. 

Buna göre, karıncanın alacağı en kısa yol kaç cm 
dir? 





Karıncanın gideceği böl- 
geler düzlemsel hale ge- 
tirilirse karıncanın gide- 
ceği en kısa yolun uzun- 
luğu |AG| uzunluğuna 
eşittir. 

ABG dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
JAG| — 13 cm (5-12-13 
üçgeni) bulunur. 


Örnek 2: 
|GKJ — |KRJ 





Yukarıdaki şekilde ebatları 3 cm, 4 cm, 5 cm olan 
dikdörtgenler prizmasının A köşesinde bulunan bir 
hareketli dış yüzeyden şekildeki yolu izleyerek ((EHJ 
ayrıtından geçerek) K noktasına gitmek istiyor. 
Hareketlinin alacağı en kısa yol kaç cm dir? 
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Hareketlinin gideceği 
yollar düzlemsel hale 
getirildiğinde en kısa 
yolun uzunluğu JAKJ 
nın uzunluğu kadardır. 





AFK dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
|AK|? 2248? 





|(AK|? -4 464 
JAK| < 2/17 cm 
bulunur. 


JEF| ayrıtından geçmiş olsaydı, alınan yol 5/3 cm 
olurdu. Bu yol birinci yoldan daha kısadır. 


Örnek 3: 

(ABCD, EFGH) bir 

kare dik prizma 

|AB| — |JBC| <-2cm 

JAE| <4cm 

Yukarıdaki şekilde kare priz- 
manın A köşesinden başla- 
yıp ok yönünde kare dik 
prizmanın dış yüzüne sürek- 
li bir çizgi çizilecektir. 

Bu çizilecek çizginin uzunluğu en az olduğunda 
|BK| kaç cm olur? 








Çözüm: 


E F G H E 











Çizginin çizileceği bölgeler düzlemsel hale getirilirse 
yukarıdaki şekil ortaya çıkar. 
Burada AA'E' üçgeninde temel benzerlik yapılırsa 


2 . |BK 
al Kİ IBK| xicm bulunur. 


8 4 


WI 


(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler prizması 
JEH| 7cm 

|GC| <9cm 

JAB| — 15 cm 





Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının H 
köşesinde bulunan bir örümcek şekildeki yolu takip 
ederek B noktasına gitmek istiyor. 


Buna göre, örümceğin alacağı en kısa yol kaç cm dir? 





V 
A)34 B)25 CiWw6 D1ob& Ep 
Soru 2: 
H G (ABCD, EFGH) bir dikdört- 
genler prizması 
6 K e JBCJ 
- JAB| 2cm 
& (AE| 4cm 
4 Ni JEH| <6cm 
A 2 B Ek 
Yukarıdaki şekilde |AK| - |JKB| toplamı en 


küçük değerini aldığında x kaç cm olur? 


Ya 
B) 2 Cc) 3 D)4 E)5 


(ABCD, EFGH) bir dik- 


dörtgenler prizması 


JAB| 6cm 
|IDHJ| 4cm 
JAD| 5cm 





A 6 B 


Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının A 
köşesinde bulunan bir karınca şekildeki yolu izley- 
erek H noktasına gidiyor. 





Buna göre, karıncanın gideceği en kısa yol kaç cm dir? 


Z e 
A) 15 B) 13 C) 11 D) 10 E) 8v2 


























Dik Silindir 
« Tabanı daire şeklinde olan prizmalara dik silindir de- 


nir. 


İ Hacim a.Z.h 





& Hacmi, prizmaların hacimleri gibi, taban alanı ile 


yüksekliğin çarpımıdır. 


| Yanal Alan — 2.x.r.h 


Bir dik silindirin yanal alanı, dikdörtgendir. 


* 


# Bu dikdörtgenin bir kenarı yükseklik kadar, diğer 
kenarı da taban dairesinin çevresi kadardır. 





(AB, CD) bir dik silindir 

O, taban dairesinin merkezi 
|(0B| <icm 

(BC| <4cmise 
silindirin hacmini ve yanal 


alanını bulunuz. 





Çözüm: 


Hacim — ar2.h — 7.124 — 4ncmi tür. 


Yanal Alan — 2arh — 2x.1.4 - 8n cm? bulunur. 





MA 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde, taban yarıçapı 
2 cm ve yüksekliği 5 cm olan 
üstü açık dik silindir şeklindeki 
5 bir demir kap boya kazanına 
tamamen batırılıp çıkartılıyor. 
Boyanan yüzeyin alanı kaç 


cm? dir? 


Çözüm: 


Kap tamamen battığı için hem iç yüzü hem de diş 
yüzü boyanacaktır. 


Buradan, 
Boyanan Yüzey Alanı — 2.Yanal Alan * 2. Taban Alan 
-22n25 42.n.2 


— 48n cm? olur. 


Örnek 3: 
g Su kabi 


m5 i 
Demir blok 





Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 2 cm ve içinde 
yeterli miktarda su ile doludur. Silindirin boş kısmının 
yüksekliği 4 cm dir. 

Hacmi x cm3 olan demir bloklardan en az kaç ta- 


nesi su içine atılırsa su taşar? 


Çözüm: 

Her katı cisim hacmi kadar su taşırır. Suyun önce en 
üst seviyeye kadar çıkması gerekir ki taşsın. Suyun 
üst seviyeye çıkması için gereken demir blok miktarı 
x olsun. 

xa 7.224 (Boş kısmın hacmi) 


xs44 > x - 16 adet 


16 blok suyu en üst seviyeye çıkartır. Buna göre 17. 


blok suyu taşırır. 
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Yandaki şekil yüksekliği 4 cm 
olan bir dik silindirin düzlem- 
sel hale getirilmiş şeklidir. 
IBC| <4cm 

JABJ — 6x cm ise 

dik silindirin hacmi kaç 
cm tür? 


JAB|, yarıçapı r olan dairenin 
çevresine eşit olacağından 

2nr -6n 

rs3cmolur. 

Silindirin Hacmi — 7.324 





— 36n cm? 
bulunur. 


(AB, CD) bir dik silindir 

O, üst taban dairenin merkezi 
Ee AB 

JOC| <5cm 


E 


Yukarıdaki dik silindirin hacmi 3007 cm3 olduğuna 
göre, |OE| kaç cm dir? 


Çözüm: 
O,, taban dairenin merkezi olsun. 
Hacim - Taban Alan x Yükseklik 
3007 - n.52.h 
hi2cm bulunur, 
(00,1 çizilirse 
100, <1i2em olur. 

OOJE dik üçgeninde pisagor 





bağıntısından 
|OEJ|? - 52 4 122 


|OE| — 18 cm bulunur. 


WA 


Örnek 6: 





Yandaki şekilde yüksekliği 10 cm olan dikdörtgenler 
prizması şeklindeki tahtaya, matkapla taban yarıçapı 
1 cm ve yüksekliği 10 cm olacak şekilde bir delik açıl- 
mıştır. 


Buna göre, tahta bloğun yüzey alanı nasıl değiş- 
miştir? 
Çözüm: 


Prizmalar konusunda anlattığımız gibi bu tip sorular- 
da oluşan yüzeylerle çıkan yüzeylere bakılır. 


Kıyaslama yapılarak durum belirlenir. Buna göre, 
çıkan yüzey silindirin alt ve üst taban alanlar kadardır. 


olaşan yüzey ise silindirin yanal alanları kadardır. 
Buradan, 


Artan Yüzey — 2nx.1.10 — 20n cm? 
Azalan Yüzey — n.122 - 2x cm? dir. 
Tahta bloğun yüzey alanı 


20n —- 2n — 18n cm? artmıştır. 


Örnek 7: 
KC De O, içi dolu silindirin taban 

dairesinin merkezi 

(0B| -“.cm 

12 Bi 

|BG| — 12 cmise 

dış yüzeyden dolanarak A 
A B 


noktasından C noktasına git- 
mek isteyen bir karıncanın 


alacağı en kısa yol kaç cm 
dir? 





mall nüsha mma inönü klan juz a ismail inainlsl 














Dikdörtgenler prizması ve küpte daha önce anlat- 
tğımız gibi bu tarz sorular çözülürken şekil önce 


düzlemsel hale getirilir daha sonra yorum yapılır. 


Şekil düzlemsel hale getirildiğinde karıncanın izleye- 
ceği en kısa yol |AC| uzunluğudur. 


on.” 
Z -5cm bulunur. 





(DG) — 


Buradan ADC diküçgeninde pisagor bağıntısından 


JAC|? > 52 4122 > JAC| - 13cm bulunur. ui 
S 
Örnek 8: 
Yandaki şekilde taban daire- 
KK De sinin yarıçapı 3 cm ve yüksek- 
E liği 107 cm olan dik silindirin A 
ucundan başlayıp etrafından 
Bir © dolaştırarak şekildeki gibi E 
noktasına kadar bir ip sarılmak 
A p o İsteniyor. 


Buna göre, ipin uzunluğu en az kaç cm dir? 





Çözüm: 
D Cc D Silindirin yanal yüzeyi açıldı- 
Bi ğında sarılacak ipin en kısa- 
sının uzunluğu |AE| kadar- 
gı Sr. 
Taralı dik üçgende pisagor 
bağıntısından 
A B A 


JAE|? — (67)? * (8) 
|AE| — 10xcm bulunur. 


freni 21.3 <6n------ ' 


Örnek 9: 
Yandaki şekilde taban 


Çadır 





yarıçapı 2 m ve yük- 
sekliği 10 m olan ya- 
rım silindir şeklinde bir 





çadır verilmiştir. 


Bu çadırın yapımında tabanı hariç kaç m? kumaş 
kullanılmıştır? 


Çözüm: 





10 


Bir tane yarım silindirin yanal alanı ve iki tane 
yarım dairenin alanı kadar kumaş kullanılmıştır. 


Kullanılan Kumaş — 722 4 ER 


—4n 4 207 


— 24n m? kumaş kullanılmıştır. 


Örnek 10: 
iğ N O, üst dairenin merkezi 
D 0 
(OHJ 1 JEFİ 
9 JAE| <4cm 
16 
Ça F |CF| -9cm 
IDE| - 16cm 
E 
4 
A B 


Yukarıdaki dik silindirin yanal alanı 4807 cm? oldu- 
ğuna göre, |OH| kaç cm dir? 


GEOMETRİ - Prizmalar 





İ 


) GEOMETRİ - Prizmalar 








Taban dairesinin yarıçapı r 
ise 

Yanal Alan — 2ırh 

4807 - 2nr.20 

r z- 12cm bulunur 

(OF| ve (OEJ çizilirse OCF 
dik üçgeninden 

JOF|J — 15 cm (9-12-15) ve ODE dik üçgeninden 
İOE| 20 cm (12-16-20) olur. 

Açılar şekildeki gibi yazıldığında DOE — CFO olur ki 
buradan (OEJ 1 JOFJ bulunur. 





OEF dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
JEF| < 25 cm (15-20-25) olur. 

Öklid bağıntısından 

|OF|.JOE|J < JEF|.JOH| 
15.20 < 25.JOH| 


JOHJ < 12cm bulunur. 





Yandaki şekilde taban yarıçapı 
10 cm ve yüksekliği 30 cm olan 
her iki tarafı açık demirden ya- 


pılmış bir su borusu verilmiştir. 





Yukarıdaki su borusu paslanmaması için iç ve dış 
yüzeyi boyanacaktır. 


Buna göre, boyanan yüzeyin alanı kaç cm? dir? 


i 
C) 12007 
E) 16007: 


A) 4007 B) 800r 


D) 1400r 


WI 


Soru 2: 
b A O, dik silindirin taban 
dairesinin merkezi 
(0B| 2cm 
IBC| 8cm 
C 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, silindirin hacmi kaç cm3 
tür? 


DA 
A) 24n B) 287 C) Or D) sor E) 48n 


Soru 3: 





Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 1 cm yüksekliği 
2 cm olan külçeler eritilerek, taban yarıçapı 20 cm 
yüksekliği 10 cm olan kazanın içine dökülecektir. 


Buna göre, kazanın tamamen dolması için kaç 
adet külçe eritilip dökülmelidir? 


z 
A) 2000 B)1800 C)1600 D)1400 E) 1200 


Soru 4: 





Şekil-1 Şekil-2 


Yukarıdaki Şekil deki dikdörtgenler prizmasının 
üzerine Şekil-2 deki gibi taban yarıçapı 1 cm ve yük- 
sekliği 2 cm olan silindir konmuştur. 

Buna göre, Şekil-2 nin yüzey alanı Şekil-i in yüzey 
alanına göre kaç cm? fazladır? 


4 
A) 4r B) 37 CO) 21 D)n 















O, taban dairesinin 
merkezi 

Ee DE 

(BC| -8.cm 
|OE| — 10cm 


Yukarıdaki İerilere göre, dik silindirin hacmi kaç 


cm? tür? 
, 
A) 2001 B) 244n C) 272n 
/ 
D) 2881 E) 3007 
Soru 6: 
O, ve O, üst ve alt dairelerin 
merkezleri 
ğ (O,EJ 1 (O,EI 
|(AE| 2cm 
ER IDE| 8cm 
2 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, dik silindirin yanal alanı 


kaç cm? dir? 


C) 1127 


A) 1607 


B) 120x 





Şekil-1 Şekil-2 
Yukarıdaki Şekil-1 deki taban yarıçapı 2 cm ve yüksek- 
liği 8 cm olan dik silindir şeklindeki kaşar peyniri, Şekil- 
2 deki gibi ortadan kesilerek iki parçaya ayrılıyor. 
Buna göre, parçalardan birinin yüzey alanı kaç 
cm? dir? 


4 
A) 201 B) 20n * 32 C) 32n * 20 


D) 16n * 32 E) 20n—-i2 


Soru 8: 











BR c 
Yukarıdaki şekilde taban dairesinin yarıçapı 6 m ve 
yüksekliği 8. m olan yarım dik silindir şeklindeki 
tünelin B ucunda bulunan karınca tavandan yürüyerek 
D noktasına gidecektir. 
Buna göre, karıncanın gideceği en kısa yol kaç m 


dir? 


Z 
A6r B&rn Ojton Di2r Eid 


Soru 9: 
O, dik silindirin taban dairesinin 

Kop 

İ merkezi 

loBi-İm 

: T 

: (BC| <9m 
A B 


Yukarıdaki şekilde dik silindir şekildeki beton sütunun 
A ucuna dikilen sarmaşık çiçeği, şekildeki gibi sütunun 
etrafını dolaşarak en kısa yoldan C noktasına gidiyor. 


Buna göre, sarmaşığın aldığı yol kaç m dir? 


v 
A 20 B)1i5 Car Dön E)2n*9 


Soru 10: 

O, dik silindirin taban 
dairesinin merkezi 

|(OA| <5cm 

İBC| < 6x. cm 





Yukarıdaki ağzı açık dik silindir şekildeki kabın 
dışındaki A noktasında bulunan karınca, kabın 
içindeki B noktasında bulunan şekere ulaşa- 


bilmek için en az kaç cm yol almalıdır? 


4 
A) 87. B) 9x CO) 10x D) i3r E) 157x 
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Yükseklikleri aynı olan iki silindirin hacimleri, yarı- 
çaplarının karesi ile orantılıdır. 


* 


Yarıçapları aynı olan iki silindirin hacimleri, oranı 
yükseklikleri oranına eşittir. 





O, büyük silindirin, O 
küçük 


2 


silindirin o taban 


dairelerinin merkezidir. 





Yukarıdaki verilere göre, silindirler arasında kalan 
boşluğun büyük silindirin hacmine oranı kaçtır? 


Çözüm: 

Silindirlerin yükseklikleri ay- 
nı olduğu için hacimler oranı 
yarıçaplar oranının karesine 
eşittir. 











V küçük silindir BEER yi 
VBüyük silindir | (207 4 
olur. 

Aradaki boşluğun hacmi 3 

Büyük silindirin hacmi © “4 bulunur. 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde 7 cm yük- 
sekliğinde dik silindir şek- 
lindeki odun, tabanından 5 
cm uzaklıktaki bir düzlem- 
le kesiliyor. 





Yüksekliği 2 cm olan odun parçasının hacmi 20 cm3 
olduğuna göre odunun ilk halindeki hacmi kaç cm? 
tür? 








WI 


Parçalardan herbirini ayrı düşü. 
nürsek yarıçapları aynı oldi. 
ğundan hacimler oranı yüksek. 
likler oranına eşit olacaktır. 
Buna göre, kesilen parçaların 
hacmi 2V ise kalan parçanın 
hacmi 5V olur. 

Buradan, 2V - 10 cm3 > 5V —50cm3 olur 
Odunun hacmi 20 4 50 - 70cm? bulunur. 








O, dik silindirlerin taban 
dairelerinin merkezi 
(OE| - JEBİ 








Yukarıdaki verilere göre, silindirler arasındaki 

boşluğun hacminin küçük silindirin hacmine oranı 

kaçtır? 

3 4 

A)1 B) > Cc)2 D)3 E)4 
Yandaki (o şekilde 
O, ve O, merkezli 
taban daireleri aynı 
düzlemde bulunan 
iki dik silindir şek- 
lindeki su deposu 
verilmiştir. 
|BF| — |GF| 
(0,B| - (BoJ, 

K musluğu kapalı iken L musluğu büyük su depo- 

sunu 4 saatte dolduruyorsa, K musluğu açık iken 

her iki su deposunu kaç saatte doldurur? 

(küçük deponun üstü kapalı) 

V 
A)5 B) 6 GEZ D)8 E)9 




















gğik Tutulan Dik Silindir 





Şekil-2 Şekil-3 


x Şekil-1 deki içi dölü silindir Şekil-2 deki belli bir 
açıyla eğilerek suyun yarısının dökülmesi sağlan- 
mıştır. Tekrar dik duruma getirilerek Şekil-3 deki 
duruma getirilmiştir. 


Buradan Çıkacak Sonuçlar 


Şekil-2 deki durumda; 


Su yüzeyi yer yüzeyine paraleldir. 


* 


Suyun üst yüzeyi eliptik bir yüzeydir. 
Eğer silindir biraz daha eğilecek olursa dökülme 
işlemi su yüzeyi yer yüzeyine paralel olana kadar 


* 


devam eder. 
Dökülen suyun hacmi tüm silindirin hacminin 


ki) 


yarısıdır. 





Şekil-2 


Şekil-1 


Şekil-1 de taban yarıçapı 2 cm ve yüksekliği 10 cm 
olan dik silindir şeklindeki içi su dolu bardak Şekil-2 
deki gibi yer düzlemi ile 309 açı yapacak şekilde 
eğilmiştir. 

Buna göre, dökülen suyun hacmi kaç cm? tür? 





JA 


Çözüm: 

D Dökülen su taban çapi 
(EFJ olan dik silindirin 
hacminin yarısı kadardır. 
(ECİ yer 
paralel olacağından 
m(ECB) — 30“ dir. 


düzlemine 





Buradan |FC| - 4/3 cm olur. 
: 2243 
Dökülen Suyun Hacmi > 


Dökülen Suyun Hacmi — 8V3x cm3 bulunur. 


Örnek 2: 





Şekil-1 Şekil-2 
|AE| -2cm, |JED| < 6cm 


Yukarıdaki Şekil-1 konumunda içinde su bulunan 
eğik tutulmuş dik silindir şeklindeki kap Şekil-2 
konumuna getirilirse yüksekliği kaç cm olur? 


Çözüm: 








Şekil-1 Şekil-2 


Şekil-1 de iken dökülen su (EF, CD) silindirinin yarısı 
olacağından şekil düz hale getirildiğinde yükseklik 


h-2 Ş 5cm bulunur. 
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Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 2 cm olan yeteri 
kadar yükseklikteki içi su dolu silindir, yer ile 459 lik 
açı yapacak şekilde eğilmiş ve bundan dolayı dökü- 
len su; boyutları 4 cm, 1 cm ve h olan dikdörtgenler 
prizmasının tamamını doldurmuştur. 


Buna göre, h kaç cm dir? 


A) 1 B)2 c)3 D)x E) 2. 
Soru 2: 
O, taban dairesinin merkezi 
|0B| - 10cm 
JAD| 24cm 
1BC| - 36 cm 





Dik silindir şeklindeki bir tomruk parçası eğik bir şe- 
kilde kesilerek şekilde görülen parça elde edilmiştir, 


Buna göre, bu cismin hacmi kaç xn cm? tür? 


vi 
A)2400 B)2000 C)3000 D)3600 E) 4000 


WI 










Eğik Silindir 


Dik kesit 
alanı 


Hacim — Ap.a 


| Hacim — z.r2h | 


ue 


>x Yan yüzeyleri yer düzlemi ile 90* den farklı açı 
yapan silindirlere eğik silindir denir. 

> a: Yanal ayrıtının uzunluğu. 

x A,:Dik kesitin alanı 

x Dik kesit eliptik bir yüzeydir. 





Örnek 1: 

Taban dairesinin yarıçapı 4 cm ve yüksekliği 10 cm 
olan eğik silindirin yan yüzeyleri taban düzlemi ile 60" 
lik açı yapmaktadır. 

Buna göre, eğik silindirin dik kesitinin alanı kaç 









cm? dir? 
Çözüm: 
g CBH dik üçgeninde 
IBC| — 20 cm dir. 
(8060909 
£10v3 ES 
A yi 
. a 2 5 
Buradan Hacim — 7.42. 103 — A leuğic0 
Apik kesir > 8/37 cm? bulunur. 
Soru 1: 
Dik kesitinin alanı air cm? ve yanal ayrıtının uzun- 
luğu 8 cm olan eğik silindirin yanal ayrıtları taban 
düzlemi ile 60* lik açı yapmaktadır. 
Buna göre, silindirin taban dairesinin yarıçapı kaç 
cm dir? 
/ 
A) 1 B) v3 Cc) 2 D) 2/5 E)3 








TEST - 1 











4. (ABCD, EFGH) bir 
küp 
JAK > IKDJ 
İHB| - 4/3 cm 
E 
a Yukarıdaki verilere göre, |BK| kaç cm dir? 
ları 5 cm, 12 cm ve 8 cm olan dikdörtgenler 
2 a JAE| — JEDİ) dir. A2V5 B)3v3 C)6 D2W10 E)4v3 
prizma — : 
Yukarıdaki verilere göre, |EB| kaç cm dir? 
A)8V5 BSV5 Cio Ds E35 
5. (ABCD, EFGH) bir 
(ABCD, EFGH) bir küp 
dikdörtgenler E, K, G doğrusal 
prizması JEK| — |KG| 
P e JAB| (BC| <2cm 
li 
(BC| 4cm ni 2 
|GC| 2cm s Cc 
Me e Yukarıdaki verilere göre, |BK| kaç cm dir? 
> 5 2 | 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(HPG) kaç cm i A ME B) 7 925 D3 E) Yü 
dir? i 
A) 1 B) 2 Cc) v5 D)4 E) 2v5 
KE o 
li yi 6. H G (ABCD, EFGH) bir 
küp 
b / (EHI 1 (KGJ 
© 





Yukarıdaki şekilde, CAB dik üçgen tabanlı 


3 tür? Yukarıdaki verilere göre, |KH| kaç cm dir? 
dik prizmanın hacmi kaç cm” tür? 


E)5 
A)35 O(B)40 C)45 D)so E)55 AYI B)2 o) 3 D) 4 ) 





GEOMETRİ - Prizmalar 





SEZEETLERLİR 











(ABCD, EFGH) 
bir küp 
(AB) 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, 
Alan(FBG) toplamı kaç cm? dir? 


A)4 B) 2v2 


D)2v2 4-2 E) 42 


8. Bir dikdörtgenler prizmasının bir köşesinden çı- 
kan üç ayrıt, 1, 2, 3 sayıları ile orantılıdır. 


Bu dikdörtgen prizmasının cisim köşegeni 


vV56 cm olduğuna göre, prizmanın hacmi kaç 
cm3 tür? 


A) 48 


B) 56 


C)60 D)i12 E)ie> 


O, taban dairenin 
merkezi 

JAB| -8cm 
İCD| 6cm 
lOC| -3cm 





Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 3 cm olan 
kesik dik silindirin hacmi kaç cm? tür? 


A)49 B)54r C)627 D)6ör E) 72n 


Alan(FBH) # 


2342 


-J 


11. 


12. 


MR e e el vi 





İCD| 12cm 
İAB| -8cm 





Yukarıdaki şekilde tabanı O merkezli daire 
olan dik silindirin hacmi 3007. cm3 olduğuna 
göre, Alan(ABD) kaç cm? dir? 
A) 24 


B) 16v5 C) 185 


D) 205 E) 24v5 





Üç özdeş birim küpten oluşan yukarıdaki şe- 
kilde, |KLJ| kaç birimdir? 


A) v3 B)2 C) 22 D)3 E)4 





Çelik tel kullanılarak aralıkları 4 er m ve ayrıtları 
sm, 4m, 5m olan dikdörtgenler prizması şeklin- 
de içi boş bir kafes yapılıyor. 


Buna göre, kafesin yapımı için kaç m çelik tel 
kullanılmıştır? 


M18& B)198 C)236 D)286 E) 306 











TEST -2 














(ABC, A'B'C)) bir 
eşkenar üçgen 
dik prizma 





Yukarıdaki şekilde, bütün ayrıtları birbirine 
eşit olan eşkenar üçgen dik prizmanın ayrıt- 
ları toplamı 18 cm olduğuna göre hacmi kaç 
cm tür? 
A4 B38 04 028 B3 
(ABCD, A'B'C'D) 
bir küp 

İFB| — 2JDF| 
|ID'E| 4cm 
|EC'| 2cm 


E2C' 





Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 


A)v43 B)2v11 C)4vV8 D)2vi3 E) YES 


İDE| 6cm 
JEF| 8cm 





Tabanı diküçgen olan dik prizmanın hacmi 192 
cm3 tür. 


Prizmanın içine yerleştirilebilecek en büyük 
hacimli silindirin hacmi kaç cm? tür? 


A)24n B)25n C)35n D)36n E)40n 


WA 


(ABCD, A'B'C'D) 
bir küp 

K, AA'D'D yüzeyinin 
ağırlık merkezi 

T, BB'C'C yüzeyinin 
ağırlık merkezi 

P e JABJ| 

|D'C'İ 2cm 





K noktasında bulunan bir karınca küpün dış 
yüzeyinden P noktasına uğradıktan sonra T 
noktasına gidecektir. 





Buna göre, karıncanın alabileceği en kısa yol 
kaç cm dir? 


M)25 B2B O De BB 





Şekil-1 Şeki-2 


ABCD bir kare 
İDH|  |HC| 8cm 


Yukarıdaki Şekil-1 de, tabanı BFEC dikdörtgeni 
olan kapalı kabın içinde 8 cm yüksekliğinde su 
bulunmaktadır. 


Şekil-1 deki kabı, Şekil-2 deki gibi CED dik 
üçgeni taban olacak şekilde çevirildiğinde 
suyun yüksekliği |GD| —- h kaç cm olur? 


A7 B8 G9 D12 Ei4 


GEOMETRİ - Prizmalar 




















6. 
1. 
8. 
| 
| 
iv 
3 
G 
E 
.N 
ai 
2 
Pp 
LU 
z 
O 
O e 
PN 





D © (ABCD,A'B'C'D) 
AM bir küp 
— M JAK) > JKLJ — JLAJ 
K İN |C'MJ — |MNJ > |NGJ 
i ç İLMİ s V76 cm 
JAB| —x 


A Xx B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 


B) 4 


C)6 D)8 E)9 
(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler 
prizması 

(CKTS, NLPR) bir 
kare dik prizması 
JCK| & JABJ| 4cm 
(BC| 8cm 

JEA| < 7cm 





Yukarıdaki verilere göre, |ET| kaç cm dir? 


C13 DE E)20 


EE, 


Yukarıdaki şekilde bir ayrıtı 3 birim olan özdeş 
küplerden şekillerdeki gibi birim küpler çıkarıl- 
mıştır. 


Buna göre, küplerin yüzey alanlarının büyük- 
ten küçüğe doğru sıralanışı aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Al>ıI>iN BU>N>1 Ol>i>1l 
Dii>i>l >>) 
28 30 A 5-0 





WA 


10. 


11. 


(ABCD, EFGH) 
bir küp 

Ke BCGF 

Le ADHE 

KBC ve LAD birer 
eşkenar üçgen 





(KBC, LAD) eşkenar üçgen prizmasının hacmi 
16v3 cm? olduğuna göre, küpün yüzey alanı 
kaç cm? dir? 





A) 108 B) 100 GC) 98 D) 96 E)84 
EİN A inin 
Ro 0 A 
h h 
DR ml a ei 


Yukarıdaki yükseklikleri eşit olan dik silindir ile 


kare dik prizmanın yanal alanları eşit olduğuna - 


göre, hacimleri oranı aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


2 
siri 


3 4 
Be Aİ Dİ Bİ 


Yandaki dik silindirin yarıçapı 
ile yüksekliğinin toplamı 8 cm 
ve yüzey alanı 32x cm? dir. 

Silindirin içinde A noktasında 
bulunan kelebek P ye uğra- 





yarak A' noktasına gidiyor. 


Yukarıdaki şekilde P e (BB'J olduğuna göre, 
kelebeğin alacağı en kısa yol kaç cm dir? 


A) 6 B)8 C) 10 D) 12 E) 15 








Kü A EAA db lü akn allak li nz Bilal kk ali imaniye 








TEST -3 





| 
i 
l 
| 
| 
| 
| 
| 


Eğik kare prizmanın taban ayrıtı 6 cm, yanal 
ayrıtı 10 cm ve yanal ayrıtının taban düzle- 
miyle yaptığı açı 60' ise bu eğik kare priz- 
manın hacmi kaç cm? tür? 


A) 180v3 
£ 


B) 1723 C) 164v3 


D) 1603 E) 150/3 


(ABCD, EFGH) bir 





küp 
(DKI 1 (HB) 
Yukarıdaki verilere göre, Tasi oranı kaçtır? 
1 2 v8 
A)2 B) — Cc) — D) 1 E) —— 
) y az 0 e 


(ABCD, A'B'C'D') 
bir küp 

K, L ve M orta 
noktalar 

İDL| <Xx 

|(DK| Yy 

IDM| >z 





Yukarıdaki verilere göre x, y ve z nin 
sıralanışı aşağıdakilerden hangisinde doğru 
verilmiştir? 

Oy>x>z3z 


A)x>y>z B)z>x>y 


D)y>z>x Ez>y>Xx 


mM 


(ABCD, EFGH) ve 
(KADL, NEHM) 

€ birer küp 
K, A, B doğrusal 








Yukarıdaki şekilde R noktası (KADL, NEHMWİ) 
küpünün ağırlık merkezi olduğuna göre, |BR| 
kaç cm dir? 


A2/5 B2V6 G6 D2V1O0 E2Y11 





Bir kenarı 2 cm olan küpün bir köşesinden bir 
küp çıkarılıp şekildeki gibi diğer köşesine yer- 
leştiriliyor. 


Yukarıdaki şekilde E, F, L doğrusal olduğuna 
göre, K ve L noktaları arasındaki uzaklık kaç 
cm dir? 





A)Y5 BvY6e o2/5 Da Ea 
e 
3 
Şeki Şekil-li 


Yukarıdaki Şekil-i deki taban yarıçapı 2 cm ve 
yüksekliği 3 cm olan dik silindirin yanal alanı- 
ni kaplayabilecek kağıt ile Şekil-Il deki taban 
yarıçapı 1 cm ve yüksekliği h olan dik silin- 
dirin tamamını kaplayabilecek kağıt aynı bü- 
yüklükte olduğuna göre, h kaç cm dir? 

A)2 B)3 o)4 


D) 5 E)6 
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Şekildeki özdeş silindir biçimindeki bardaklar- 
dan A bardağının yarısı ile B bardağının > i 
suyla doludur. Bu bardaklardaki sular, yüksek- 
liği aynı olan silindir biçimindeki içi boş bir C 
bardağına boşaltıldığında C bardağı yarısına 


kadar doluyor. 


Buna göre, A bardağının taban yarıçapının C 
bardağının taban yarıçapına oranı kaçtır? 





Üstü açık dik silindirin 
yüksekliği 8 cm, taban 
dairesinin çevresi 28 cm 
dir. 

(AKI — &.|KB) 





Silindirin dış yüzeyindeki A noktasında bulunan 
bir karınca, dış yüzeyden şekildeki yolu takip 
ederek silindirin içindeki taban dairesi üzerinde 
bulunan K noktasına gidiyor. 


Buna göre, karıncanın alacağı en kısa yol kaç 
cm dir? 


D)10z E)15r 





v5 
e B# gf gö g8 ARC, KET) 
| bir küp 
8. ri el YAŞ API 4 katı olan içi su EE v8 K. noktaları 
vg dik silindir şeklindeki bir kabın hacmi V cm? — BUlÜNdUMİNM,  KOğ; 
ür n genlerin orta nokta- 
ları 
Kap 45“ eğildiğinde kalan suyun hacmi kaç 
cm3 tür? 
in , Yukarıdaki verilere göre, ne oranı 
il v v Zi Si an(CKB) 
hg e yp ği 
AN v2 
8. O,. dik silindirin taban e 
dairesinin 
merkezi 12 H 
a G (ABCD, EFGH) 
|(AO,| 8cm - ENC bir küp 
Gi ş EB in IKLIJ 1 (BC) 
— AB| < 
i ZN, TABİ < JUİ 
Dik silindirin A köşesinden hareket ederek : i 
silindirin yüzeyi boyunca ilerleyip E noktası- Yukarıdaki şekilde HEK ücgenini 
na ulaşan bir karıncanın alacağı en kısa yol 8/5 cm”veA,B,CveK RE m 
a il ,B, arı düzlemse 
olduğuna göre, küpün hacmi kaç cm? tür? 
A an B)9n C)1On D)8/ön E)6yBr A)16 B)27 C)49 D)6t E)125 
e AM ARAK MİCE | 
& 3-E dE 8s 6 KE 8-E ODA mt ük mm 












i Piramit 

















& Bir düzlemdeki kapalı bir şekli oluşturan noktala- 
rın, bu düzlem dışındaki bir P noktası ile birleştiril- 


mesi ile elde edilen cisme piramit denir. 





& T noktasının, ABCDE çokgeninin bulunduğu düz- 
leme uzaklığına piramitin yüksekliği denir. 


| , Taban Alanı x Yükseklik | 
Hacmi 7 


Piramitler tabanlarına göre isimlendirilirler. 





ki 


# (7, ABCDE) bir beşgen piramit. 


# Bir piramitin taban düzleminin ağırlık merkezi ile, 
tepe noktasını birleştiren doğru parçası, piramitin 
tabanına dik ise bu piramite dik piramit denir. 





(7, ABCD) bir dikdört- 
gen piramit 

(AB) <-6cm 

(BC| 4cm 

|TH| > 8 cm ise 
piramidin hacmi kaç 
cm? tür? 





Çözüm: 
Hacim — - Taban Alanı.Yükseklik 


Taban dikdörtgen olduğundan 
Taban alanı - 6.4 — 24 cm” dir. 
Piramidin yüksekliği 8 cm ise 


Hacim — 2.248 — 64 cm” bulunur. 


wd 


Örnek 2: 
T (T, ABC) bir üçgen piramit 
TAJ 1 JABJ 
e TAJ 1 (ACI 
© (ABI 1 (ACI 
AES (TAJ — 16cm 
> |AB| < 15cm 
|(AC| 20cm 


ise üçgen piramidin yüzey alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Yüzey Alanı — Taban Alanı * Yanal Alanlar 
Taban dik üçgen olduğundan 

Alan(ABC) - ze 


Yanal alanları ise ayrı ayrı hesaplayalım. 


— 150 cm? 


TAB dik üçgen 
Alan(TAB) - — — 120 cm? 


TAC dik üçgen 





Alan(TAC) - e — 160 cm? 
T BAC dik üçgeninde hipote- 
nüse ait yüksekliği çizelim. 
e 20 Öklitin alan özelliğinden 
v 20.15 - |AH|.25 
A JAHJ & iz cm 


Üç dikme teoreminden 
TAJ 1 (AHI ve (AH) L (BCİ olduğundan 
ITHI 1 (BC) olacaktır. 


TAH dik üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa 





162 4 122 — |THJ? > |TH| 20cm 


22 — 250 cm? 


Alan(TBC) > 
Yüzey Alanı — 150 * 120 * 160 * 250 


- 680 cm? bulunur. 








Dirrmitlar 


a 
Şe 
il 
. 
EE 
Ç 
i 
ç 

















5 
EE 

zi 
& 
az 
— 
LL 
> 
O 
LL 
O 

















(I, ABCD) bir eşkenar 

dörtgen dik piramit 

TDB eşkenar üçgen 

Çevre(ABCD) - 40 cm 
> Çevre(TDB) — 36 cm ise 

JATJ — x kaç cm dir? 


ABCD eşkenar dörtgen 
ise |(AB| - 10cm 
TDB eşkenar üçgen ise 
|0D| — |0BJ <-6cm 
AOB dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından 


C 





(AOJ|? 4 62-107 > |AOJ?- 100-36-64 
|(AO| -8cm dir. 

TDB eşkenar üçgeninde (30*-60*-90") dan 
|ITO| — 6/3 cm olarak bulunur. 

TOA dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
|ATIZ - 82 # (6v3)” 

|ATJ? > 64 4 108 - 172 

JAT| <x > 2/43 cm bulunur. 








(I, ABC) bir üçgen piramit 
JAB| 5cm 
|BC| <6 cm 
|(AC| -7cm 





Yukarıdaki şekilde piramidin hacmi 48 cm” olduğu- 
na göre, piramidin yüksekliği kaç cm dir? 

V 

C) 4v6 


A) 2v6 B) 6 D) 12 


WI 


Soru 2: 

T TAB, TBC ve TAÇ 
birer dik üçgen 
ATI 4 (TBJ 
(BT) £ (Tc) 

(ATI  (TGJ 
10 TAJ < (TGJ 
B İAB| — 10cm 
(7B| 6cm 
Yukarıdaki verilere göre, piramidin yanal alanı kaç 
cm? dir? 


A (e 


v 
B) 80 


A) 60 C) 90 D) 100 E) 120 


Soru 3: 

(1, ABCD) bir kare dik 
piramit 

Dik piramidin hacmi 
36v2 cm3 tür. 





A 
Yukarıdaki şekilde dik piramidin bütün ayrıtları 
eşit olduğuna göre, |TA| kaç cm dir? 

v 
A) 4 B) 6 


Cc) 4v3 D) 7 E) 2v13 


Ni 


atmam 





| 














Hacim — - Taban Alanı.Yükseklik 








2 
Hacim — EE — 2823 & 480m3 olur. 


Düzgün Piramit 34 


((, ABC) düzgün üçgen 
piramidin tüm ayrıtlarının 
uzunlukları 6 cm dir. 


n 
> İTEJ — JEA| ise 
B 





Alan(EBC) kaç cm? dir? 


Tabanı düzgün çokgen olan dik piramide, düzgün 
piramit denir. A 
x Düzgün piramidin yan yüzeyleri birbirine eş 
ikizkenar üçgenlerdir. 
# Düzgün piramidin yüksekliği tabandaki çokgenin Çözüm 


Tüm ayrıt uzunlukları 
ağırlık merkezine iner. um ay ' b 

birbirine eşit olduğun- 
dan TAC, TAB, TBC ve 


ABC eşkenar üçgendir. 





Örnek 1 ii 
T (I, ABC) düzgün üçgen & A 
all la O halde |CE| - |EB| < 3/3 cm (80-60-90) bulunur. 
taban düzlemi ile 45“ lik 
26 Cc 
açı yapmaktadır. i İ 
J(AT| — 2V6 cm ise E EBC üçgeni ikizkenar bir 
; üçgendir. JEHJ 4 (BC| çizilip 
ğ ü ii Sa a3 EHC dik üçgeninde pisagor 
i Ü bağıntısından 
düzgün piramidin hacmi kaç cm? dür? > 
“ği B 3 H 3 C (3Y3)2 — |EH|? s3? 
amman, gm 
Çözüm: 6 27 -g — |EH|? 
32 iz Ni ” 
T ABC eşkenar olacağın- 18 - |EH| 
dan (ADI 1. (BC) ve 3vy2 — JEH| 
c (BD| - |DCİ dir. 03/5 
7 TAG ikizkenar dik üçgen Alan(EBC) — ayy ez 9y2 cm” bulunur. 


MAP jTej - JAG| <2v3cm 
EE EN G, ağırlık merkezi ise 
B 


|AD| < 3vV3cm 








ADC dik üçgeninde (30*-609-909) 


Piramit sorularında uzunluk soruluyor ise dik 
üçgen oluşturulur ve pisagor bağıntısından soru 
çözülür. 


JAC| x6cm olur. 
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Örnek 3: 





((, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

İTE| <|EA| 35cm 
JAB| — 6V2 cm ise 
JECİ kaç cm dir? 


ABC dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
|AC| - 12 cm bulunur. 
Piramit düzgün piramit 
olduğundan 

JAHJ — |HCJ| <6 cm 
dir. 


AHT dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


(THJ2 $ 62 — (6y5)2 
|THJ2 - 18036 - 144 
JTH| < 12cm olur. 


AHT üçgeninde JENJ // (THJ ise 


Temel benzerlik teoreminden 


3/5 JAN| . JEN| 
6y5 JAH| 12 





> JAN| < JHNJ < 3cm 


ENC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


|EC|? <6 49236481117 


JEC| < 3vV13 cm bulunur. 











En kısa yol sorularında şekil açılarak düzlemsel 
duruma getirilmelidir. 











WI 


piramit 
De fTB| 
EejfICGI 

Pam 
m(TCB) — 709 
İAT| - 6 cmise 





B 
lAD| * |DE| * JEAJ toplamının en küçük değeri 
kaç cm dir? 


Çözüm: 

Piramit açılarak düzlemsel duruma getirelim. 
Toplam uzunluğun en 
kısa olabilmesi için 
A,D,EveA doğrusal 
olmalıdır. 

O halde ATA” 
üçgeninde (30*-309-120*) 
JAA'| - 6V3 cm bulunur. 





Örnek 5: 
Tüm ayrıtlarının uzunlukları birbirine eşit kare 


piramidin yanal ayrıtları ile taban düzlemi arasın- 
daki açı kaç derecedir? 


Çözüm: 

ABCD karesinde 

(ACI köşegen ise 
JAC| -av2 cm 

TAC üçgeninde kenar- 
lara-a-av2 TAC 
(45-45“-909) üçgeni- 
dir. 





O halde yanal ayrıtları ile taban düzlemi arasındaki 
açı 45" dir. 





(1, ABC) bir düzgün üçgen | 

















(7 ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

Düzgün piramidin yan 
yüzeyleri taban düzlemi 
ile 609 lik açı yapıyor. 


AMR N Alan(TAB a 
Yukarıdaki verilere göre,  laLABOD) oranı kaç 
tır? 

Yy 23 
> B) 1 Cc) v3 D)2 E) 
Soru 2: 


(I, ABCD) düzgün kare 
piramidin tüm ayrıtları 


8 cm dir. 
(TE|  |EA| 
|TFJ — |FD| 





Yukarıdaki verilere göre, Alan(EFCB) kaç cm? dir? 


A) 36 B) sayi C) 12.43 D)42 E)48 


(, ABC) bir düzgün 
üçgen piramit 


|AD| 3cm 
(TD| s5cm 
(AB| 8cm 





Yukarıdaki verilere göre, Çevre(BCD) kaç cm dir? 


v 
A) 17 B) 18 C) 19 D)20 Oo E)22 


WA 


i Soru4: 


(T, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

(EC <zicm 

(BE| 7cm 





A 
Yukarıdaki şekilde piramidin hacmi 256 cm3 oldu- 
ğuna göre, |TE| kaç cm dir? 

4 

D) 13 


A)8 E) 15 


B) 9 


C) 12 


Soru 5: 

(7, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

Ee (1B| 

Fejic) 

GefiDl 

m(BTÖ) — 30* 

JAT| < 10cm 





Yukarıdaki veriler göre, |AE| - |EF| - |FG| * |GA| 
toplamının en küçük değeri kaç cm dir? 


4 
A) 10 B) 10.2 oC) 10v3 D) 15 E) 20 
Soru 6: 
(T, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 
JAB| -3y2 cm 





A 32 B 


Yukarıdaki . şekilde piramidin hacmi 18v3 cm 
olduğuna göre, m(ÂTE) kaç derecedir? 


Z 
A) 30 B) 45 6) 60 D) 67,5 E) 75 
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Düzgün Dörtyüzlü 


pa 


cisme düzgün dörtyüzlü denir. 





(Düzgün döriyüzlünün açılımı) 
Düzgün dörtyüzlünün tüm ayrıtları eşittir. 


TAB, TBC, TAC ve ABC eşkenar üçgenlerdir. 


3 


ki) 








Örnek 1: 


Bir kenarı 4 cm olan düzgün dörtyüzlünün hük- 
sekliğini, hacmini ve yüzey alanını bulunuz. 


Çözüm: 


a, v8 4. NB 4y6 
h e ep 





Alan — a?/3 
Alan - 47/3 - 16/3 cm? 


. 64/2 16/2 
Hacim <2 Ve 3 
12 ge 


x Tüm yüzeyleri eş eşkenar üçgenlerden oluşan 


Düzgün Sekizyüzlü 


pa 


# Tüm ayrıtları birbirine eşit 8 tane eşkenar üçgenin 


birleştirilmesi ile oluşan kapalı cisme düzgün 
sekizyüzlü denir. 





x ABCD, P AP,C ve P,DP,B birer karedir. 


7 — 











P Şekilde verilen cisim bir 


düzgün sekizyüzlü ise 


e oranı kaçtır? 





Çözüm: 

Bir kenara a diyelim 

Yükseklik - |PT| — ay/2 cm 

ABCD karesinin köşegeni |AC| — av2 ise 


ay? 
ay? 


zi bulunur 











Soru 1: : 
Düzgün dörtyüzlünün bir ayrıtı a ise yüzey 
alanının sayıca hacmine oranı kaçtır? 


6 e, yi 


Aİ z 


» 
» 
» 


PN| < INGİ 





Yukarıdaki şekilde verilen cisim bir düzgün sekiz- 
m - AN 
yüzlü olduğuna göre, ei oranı kaçtır? 
ç 16. 8S gı > Es 
Mİ B) ) ) 76 
Soru 3: 
T (T, ABC) bir düzgün 
döriyüzlü 
z (AB| <6 cm 
7 e AD JETİ 
N |BE| - |ECİ 
A 6 B 
Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 
/ 
A28  B)3V2 Ge DD) 2v6 E)5 


WI 





Koni 


* 


* 


çiyorsa koniye dik koni denir. 


Taban düzlemi daire olan piramitlere koni denir. 


Koninin yükseklik ayağı dairenin merkezinden ge- 











Örnek 1: 
> 














(, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin merkezi 
(0B| x3cm 

|TB| < 5 cmise 

koninin hacmi kaç cm? tür? 


TTOJ çizilirse TOB dik 
üçgeninden 

İTOJ? x 55-3” 
|(TO| < 4cm dir. 


1.3.4 
3 


- 12n cm? bulunur. 





Hacim 


Yandaki şekilde, tabanları aynı 
olan iki dik koni verilmiştir. 


(OTj 3cm 
IKO| x 5cm 
(0B| <rise 


(7, AB) konisinin hacminin 
(K, AB) konisinin hacmine 


oranı kaçtır? 


a 
© 
Sin 

E 

ö 
E— 
b. 
"oz 

ie 
Pp 

O 

LU 

o 











İRİ - Piramitler 
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GEOM 











Çözüm: 





a3 
Hacim(i, AB) o 3 z. 
Hacim(K, AB) Mb 5 bulunur. 
e 
Örnek 3: 


Yandaki şekilde bir dik silindir ve 
dik koniden oluşan bir kurşun 
kalem verilmiştir. 

O, ve O, dairelerin merkezleri 
10,B| 5mm 

İTO,| > 18mm 

IBCJ - 120 mm ise 





kurşun kalemin hacmi kaç mm3 tür? 


Çözüm: 
Silindirin 
hacmi 


Koninin 
hacmi 


— 752120 4 2 n.5218 


Kurşun kalemin hacmi 


- 30007x * 1507 


 3150x mm” bulunur. 


Örnek 4: 


Sürahi 





Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 3 cm, yüksekliği 
10 cm olan dik koni şeklindeki bardak tamamen su 
dolurulup, taban yarıçapı 6 cm, yüksekliği 25 cm olan 
dik silindir şeklindeki içi boş sürahinin içine dökülü- 
yor. 

Buna göre, bu bardağı kullanarak bu sürahiyi en 
az kaç bardak su ile doldurulabilir? 


WI 


Çözüm: 
Yapılacak işlem sayısı n olsun. 


n tane bardağın hacmi silindirin hacmine eşit 
olmalıdır. 


7.32.10 N 
EMER 


(Sürahi 30 bardak su ile dolabilir.) 


— 71.62.25 > n 30 bulunur 


Örnek 5: 


Yandaki şekilde tepe 
noktaları T olan 1 cm 
ve 3 cm yarıçaplı iki 
dik koni verilmiştir. 
IBC) n TADI — (m) 
IHD| 4 cmise 





19,OLI 1 (CDJ olacak 
şekilde l0,O,J çizilirse 
O,BT ve O,CT üçgen- 
lerinin benzerliğinden 














beli a tür. 
lO,r| 3 
IHD|J — l0,O,| - 4 cm olduğundan, 
lOJT| < 1cm |O,T| <8 cm bulunur. 
121 | 323 
Dolayısıyla hacimler toplamı — EN * D 
287 


GE cm? bulunur. 





klana kalb af öl) is kök np ay liyim mi am 














(1, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin merkezi 
(OHI 1 (7BJ 

(0B| 6cm 





Yukarıdaki dik koninin hacmi 967 cm” olduğuna 


göre, |OH| kaç cm dir? 


A 
A)3,2 B) 3,6 Cc)4 D) 4,8 E) 6,8 
Soru 2: 
A Yandaki şekilde ta- 


banları aynı olan iki 
dik koni verilmiştir. 
(0B| 2cm 

İT,T,İ < 9cm 





Yukarıdaki verilere göre, bu cismin hacmi kaç cm3 
tür? 

V 

C) 121 D) 16x E) 187 


A8 Br 


Yandaki şekilde taban yarı- 
çapı 40 cm, yüksekliği 60 cm 
olan dik silindir şeklindeki 
kütük, taban yarıçapı 40 cm 
yüksekliği 30 cm olan dik 
koni şeklinde parça çıkarıl- 





mıştır. 


; 3 
Buna göre, kütüğün kalan kısmının hacmi kaç dm 
tür? (1 dm3 — 1000 cm) 


A soz B)64n C)48n D)36n E)3Er 


Wa 


Soru 4: 





Yukarıdaki şekilde yükseklikleri eşit dik koni ile 
silindirin taban yarıçapları sırasıyla 2r ve 3r 
olduğuna göre, hacimleri oranı kaçtır? 

7 8 16 


> D) >> 


2 4 
A) B) 5 27 27 


Soru 5: 

O, büyük koninin taban 
dairesinin merkezi 

|TC| < |CBİ| 

(0B| 6cm 





Şekilde tabanları aynı düzlemde bulunan iki dik koni 
verilmiştir. 

İki koni arasında kalan boşluğun hacmi 847x cm 
olduğuna göre, |TB| kaç cm dir? 

Ğ 10 


A) 8 B) 6v2 D) 13 


(TI, AB) bir dik koni 


1BC| - 2JCT)J 
(0B| <6cm 
JAC| Xx 





Yukarıdaki şekilde dik koninin hacmi 1087 cm 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 C)7 D) 6v2 E) 10 





Gİ 
e 
ö 
Ni 
' 
a2 
İzem 
LL 
z 
o 
LL 
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Örnek 2: 





eşitliğinden Örnek 5: 








o Yandaki şekilde 909 lik daj- 
© ni 2 le 
re dilimi ve yarıçapı 2 cm © © 360 
olan daireden oluşan kağıt 
A B kıvrılarak dik koni elde edi- |(TE| s3cm, JTA| - 6cm ve m(ÂTE) — 60" 


lecektir. olduğundan JAEJ 1 (TBİ dir. 


|TE| <3 cm, JAE| -3v3cm bulunur. 
ğ 





i 
| 
| 4-1209 bulunur. 
; 
i 
Elde edilen koninin hac- | 
i 
i 


mi kaç cm? olur? 
(T,, AB) ve (T,, BC) dik konilerinin O, ve O, merkezli 





' tabanları aynı düzlemde ve tabanlar B noktasında 
Elde edilecek konin ana Örnek 4: dıştan teğet 
doğrusunun uzunluğu a ise T (I, AB) bir dik koni i lo,çcisicm, |(O,A| <3 cm 


# Dik koni düzlemsel hale getirildiğinde bir daire di- 





r OE um O, taban dairesinin 
limi ve bir tam daire oluşur. a “ öp özelliğinden A i (Ty, AB) dik benli Yanal asö Br e 
.& Oluşandilimin yay uzunluğu taban dairesinin çev- 2. dd m(CD) -90 i G; BC) dik konisinin hacmi 7 cm3 olduğuna göre, 
resine eşit olacağından 271 dir. a 360 |(OB| > 3v2 cm İT,T,İ < x kaç cm dir? 


a-8cm bulunur. Dik koninin hacmi 





























| 
İ 
i 
| 
i 
i | 
> ör | Yanal Alanı — z.r.a | TOB dik üçgeninde pisagor bağıntısından | ec —— DD 6V7n cm3 ise 
: h?422-64 > h-2V45cm olur. Alan(TCD) kaçcm? dir? | Gözüm: 
2 | 
Hacim — 22-215 . 8vför cm3 bulunur. 
miBilgiK 5 | 5 
e mi i (o Çözüm: pi 
pe 3 i Rİ rr?.h 8 
Örnek 1: T Hacim — 3 
(T, AB) bir dik silindir i Örnek3: | EN 
: o T. il 
O, taban dairesinin merkezi O, (1, AB) dik koninin taban - | 6vV7n — ai 
(0B| 3cm dairesinin merkezi E > 
idi ini ; h — V7 cm bulunur. 
Yandaki dik koninin hacmi (TEJ > JEB| | Yanal alan (T,, AB) — 7.3.(T,Bİ| 
127 cm ise yüzey alanı (0B| -2 em | 
gy5n — 1.3.|T,B| > |T,B| - 3v5 cm ve 
kaç cm? dir? JAT| <6 cm i 1 1 
| TO,B dik üçgeninden (TO,| < 6cm olur. 
l TOD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 40, 
i â : , TE. b) 
Çözüm: | Yukarıdaki şekilde A noktasında bulunan bir karınca | (1D|2 - (roj? 4 (0D? Hacim(T,, BO) & a 
Ni abi r.h i OE noktasına dış yüzeyden gidiyor. | 
3 Buna göre, gidebileceği en kısa yol kaç cm dir? |(TDJZ —-74 18 pa meal 
2 mn 
10 EN i 
5 3 Cözü | |(TD| < 5cm bulunur. 
özüm: >> i 
-<4Acm dir. ği e ei | IT,O,| <3em dir. | 
5 : TOB dik üçgeninde ş silindir düzlemsel N TCD dik üçgeninde 2 
yz A j B ME | a 
E pisagor bağıntısından Ni e ğe en Merci) 84. (T,HI L (TOJİ olacak şekilde (T,Hİ çizilirse 5 
va isa yo dir. : N 
> LİNER in 5 5 : (Hİ <38cm ve |T,H| -4cmdir. e 
z Ü — nr — Alan(TCD) - 12 cm” im 
a Yüzey Alanı < nra * 77? -7x.35 4 n.32 | (CD) T,HT, dik üçgeninde pisagor bağıntısından hi 
z > 15n 4 9n - 24ncm? bulunur. | Ez bulunur. i Ş 
© e |(TT,2 3244” > (TT, <x5cm bulunur. O 
ul i 12 12 a 
O | © 
NN | 
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Soru 1: 

(1, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin mr 
kezi 

(0B| -4cm 





Yukarıdaki şekilde dik koninin yanal alanı 207 cm? 
olduğuna göre, hacmi kaç cm? tür? 


A) t2r 8) 167 C) 18x D) 24n E) 36 
Soru 2: 
Yandaki O merkezli 12 cm 
yarıçaplı yarım daire kıvrı- 
larak koni elde edilecektir. 
A O 12 B 


Buna göre, elde edilecek koninin hacmi kaç cms 
olur? 


4 
A)36n B)36/3x C)48n D)72n E)72Y3n 


(T, AB) bir dik koni 
O, taban dairesinin mer- 


kezi 

JAE| — JETİ 
(0B| < 1cm 
ITBİ 4cm 





Yukarıdaki şekilde, A noktasından başlanarak koninin 
etrafını dolanacak şekilde E noktasına giden bir İp sa- 
rıliyor. Buna göre, ip en az kaç cm olmalıdır? 


A) v5 B)3 G4 B) 2/5 E)5 


wa 


Soru 4: 


(TI, AB) bir dik koni 
O, taban dairesinin mer- 
kezi 

JOA| 5cm 





Yukarıdaki şekilde dik koninin hacmi 1007 cm3 
olduğuna göre, Alan(TCD) kaç cm? dir? 

V 
A)30 B) 45 G) 60 


D) 72 E) 90 


Soru 5: 


O, ve O, taban mer- 
kezli (T 1s AB) ve 

( > O, B) dik konileri- 
nin tabanları çakışık- 
tır. 








(AO,| - 10cm 
İTO,| 8cm 
İTLO,| 4 cm 
Yukarıdaki verilere göre, İTJT,İ kaç cm dir? 
V 
A) 10 B) 13 G6) 15 D) 16 E) 20 
Soru 6: 
(TI, AB) ve (P BC) 
birer dik koni 
|AO,| 3cm 
BO,| - 2cm 
(TAJ -2JPB| 
Yukarıdaki verilere göre, konilerin yanal alanları 
oranı kaçtır? 
4 3 5 X 
A) 3 B) > c)2 D) Di E)3 

















Bir piramidin taban düzlemine paralel bir düzlem- 


<4 
şi 


le kesilmesiyle elde edilen cisme kesik piramit 
denir. Üstte kalan küçük piramit ile başlangıçtaki 
büyük piramit benzer cisimlerdir. 


* Benzer cisimlerde uzunluk ifade eden bütün ele- 
manlar birbirleriyle orantılıdır. 
» Ayrıca alanlar uzunlukların karesiyle; hacimler ise 
uzunlukların küpüyle orantılıdır. 
7/0? nh , 
5 » — — — 
, (AB|. 1 JPo|.. 
x Piramette; ABİ h, Pcj k 
r h a 
bu Konide; —- x <-> —— sk 
ipi 2 2 
# Heriki cisim için de; alanların oranı k2, hacimlerin 


oranı k3 tür. 





(ABCD, EFKL) bir düzgün 
kare kesik piramit 

G,, ABCD nin; G,, EFKL 
nin ağırlık merkezi 

IFK| > 2cm 

(BC| 4cm 

|G,G,| x 3 cm ise 





kesik piramidin hacmi kaç cm? tür? 


WA 





Çözüm: 
Şekil piramide tamam- 
lanırsa 
|TGJJ . 
iTc,| 4 


|TG,| < 3cm bulunur. 





Hacim(i, EFKL) 
Hacim(i, ABCD) © 


2.3 
3 


Hacim(T,ABCD) o 8 





— 





Hacim(T, ABCD) — 32 cm3 dür. 
Hacim(ABCD, EFKL) — 32 - 4 - 28 cm? bulunur. 


Yandaki şekilde alt taban 
yarıçapı 8 cm, Üst yarıçapı 
12 cm ve yüksekliği 15 cm 
olan kesik dik koni şeklinde 
çiçek saksısı verilmiştir. 

Buna göre, çiçek saksısı- 


nın hacmi kaç cm? tür? 





O,TC ve O,TB üçgenlerinin 
benzerliğinden 


ENNE 
2 





255 
* 

— 
On 
—- 


hs30cm olur. 





Saksının Hacmi - Hacim(T, CD) — Hacim(T, AB) 


. 112245 n830 
3 3 





li 


1520x cm? bulunur. 








) GEOMETRİ - Piramitler 





GEOMETRİ - Piramitler 




















Koni ve Piramite Benzerlik 









Bir koniyi (veya piramiti) tabarına paralel düzlem- 
lerle, yan ayrıtları eşit bölecek şekilde kesildiğir- 
de, oluşan kesik konilerin (kesik piramitlerin) 
hacimleri şekildeki gibidir. 





Yandaki şekilde 3 m yük- 
sekilğindeki koni şeklin- 
deki su deposunu K mus- 
luğu 1 m yüksekliğe kadar 
1 saatte doldurmuşsa akış 
hızını ve kapasitesini de- 
ğiştirmeden kalan kısmı 
kaç saatte doldurur? 





Çözüm: 


, Dolu kısmın hacmine V denirse 





konilerin benzerliğinden 





Dolu kısmın hacmi o /i 
Tüm deponun hacmi “(3 


Buradan dolu kısmın hacmine V 
boş kısmın hacmi 26V olur. 
Burada musluk V hacimlik yeri i saaite doldurduğu- 
na göre, 26V hacimlik yeri 26 saatte doldurur. 


WA 





(ABCD, FKPE) kare 
tabanlı kesik piramit 
Alan(FKPE) — 9 cm? 
Alan(ABCD) — 36 cm? 
IHT| <4cm 





Yukarıdaki verilere göre, kesik piramidin hacmi kaç 
cm3 tür? 


Mi 
A) 60 B)72 OC)84 


D) 90 E) 100 


Soru 2: 


105 





Yukarıdaki şekilde ali taban yarıçapı 10 cm üst taban 
yarıçapı 20 cm ve yüksekliği 30 cm olan kova ile tam 
dolu olacak şekilde kuyudan su çekilerek taban yarı- 
çapı 40 cm ve yüksekliği 105 cm olan silindir şeklin- 
deki su tankı doldurulacaktır. 


Buna göre, su tankının tam dolabilmesi için kaç 
kova suya ihtiyaç vardır? 
A) 48 


B) 36 E) 12 


Soru 3: 


Yandaki şekilde dik koni şek- 
linde idealleştirilmiş bir havuç 
boyunun > ü kadar kısmı 


toprak yüzeyine çıkarılmıştır. 





Buna göre, havucun toprak altında kalan kısmının 
hacminin toprak üstünde kalan kısmının hacmine 
oranı kaçtır? 


yle 


S1 8 9g 
27 B) 55 ©) 57 D) 55 








TEST - 1 








(1, ABG) bir 
ikizkenar üçgen dik 


piramit 


£ C 


|AB| — JAC| - $BT| < |TC| x 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, (T, ABC) dik pirami- 


dinin hacmi kaç cm? tür? 


A)2V2 B)4v2 C) sy D)12V2 E)24V2 


ir dik silindir 
e (AB, DO) bir 
|(AB| <-2cm 
(BC| 6cm 


p 


A 


Taban çapları |ABJ ve (DC) olan konilerin ha- 
cimleri toplamı kaç 7 cm tür? 


AZ Bp 92 


WA 





T Şekildeki dik konide 
r, h ve 4 arasında 
heri 

zhti 

bağıntısı vardır. 


Buna göre, bu koninin yanal alanı kaç birim- 


karedir? 


D)18n E)24n 


A) 9r 


B) i2r 


C) 15 


(, EFGH) bir dik 
piramit 

(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler 
prizması 

JEA| <3cm 
(AB| -6cm 
(BC| <8cm 





Yukarıdaki şekilde, (T, EFGH) dik piramidinin 
hacmi (ABCD, EFGH) dikdörtgenler priz- 
masının hacmine eşit olduğuna göre, (TC| 
kaç cm dir? 

o 10/2 D)i2z E)13 


A)1o B)5Vv5 


Vm 
$ 
E 
5 
> 
z 
iy 
z 
O 
Lâ 
9) 
EN 
























“) GEOMETRİ Piramitler 














p (P ABCD) bir 
düzgün kare 
piramit 

K ve L noktaları 
sırasıyla JAP) ve 
IDPJ ayrıtlarının 
orta noktaları 
JAB| 4cm 
IPC| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(KBCL) kaç 
cm? dir? 


D)16 oE)18 


(ABCD, A'B'C'D) 
kare dik prizma 

© (PAB'C'D) bir piramit 
|IPC'| 4cm 





Yan yüzeyleri eşkenar üçgen olan (P A'B'C'D') 


kare dik piramit, hacmi 32v2 cm3 olan kare dik 
prizmanın üzerine yerleştiriliyor. 


Buna göre, P noktasının ABCD yüzeyine olan 
uzaklığı kaç cm dir? 


A2/3 B)44-2V2 C)4V2 D)6 E)6y2 








WA 


(PR ABCD) bir kare 
piramit 
|AB| - 12cm 





Piramidin içerisine şekildeki gibi bir küp yerleşti- 
riliyor. 


Yukarıdaki şekilde (P, ABCD) piramidinin 
hacmi 288 cm? olduğuna göre, küpün bir ay- 
rıtı kaç cm dir? 


5 7 
A) 5 B)3 ©) > D) 4 E)6 
Yandaki şekilde, 
taban dairesinin 
VW ? 
e merkezi O olan bir 


dik koninin açık şekli 
görülmektedir. 


Daire diliminin merkez açısı 288” ve yanal 
alanı ile taban alanının toplamı 3247 cm? 
olduğuna göre, dik koninin yüksekliği kaç cm 
dir? 


A) 9 B)8 C)7 D) 6 E)5 





sildin 


sala 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
i 
| 




















TEST - 2 
T O, (I, AB) dik konisinin |(0,B| 5cm 
merkezi (BD| 4cm 
(A0| <-4cm (0,D| 3cm 
İTE| 9cm 
JAE| 3cm 
(AĞI 5 (CB| Yukarıdaki kesik koninin yanal alanı kaç cm? 





Yukarıdaki şekild taban yarıçapı 4 cm, ana 
doğrusu 12 cm olan dik koni şeklinde bir külah 
verilmiştir. 

GC den yola çıkan bir karınca, D ye uğrayarak E 
noktasına şekilde gösterildiği gibi külah 
yüzeyinden gitmektedir. 


Karıncanın alacağı en kısa yol kaç cm dir? 





A) 4n C)5V3 D)12.3 E)15 


B) 6x 


(ABCD, EFKL) bir kare 

dik prizma 

M, (ELJ nin orta noktası 
N, (EF| nin orta noktası 
P JAEJ nin orta noktası 





Yukarıdaki (ABCD, EFKL) kare dik prizmasının 
köşesinden şekildeki gibi bir (E, MNP) piramiti 
elde ediliyor. 


(E, MNP) piramitinin hacminin, (ABCD, EFKL) 
kare dik prizmasının hacmine oranı kaçtır? 


1 i 1 
ck ML — E—- 
> Oz 2 ) 54 


WI 


dir? 


A)32n B)36n C)48n D)54n E)6ön 
H G ABCD ve EFGH 
birer kare 
JEF| 4cm 
JAB| 6cm 





Yukarıdaki kesik kare piramidin yüksekliği 
3 cm olduğuna göre, hacmi kaç cm? tür? 
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TEST -3 




















TEST - 2 
i : P ABCD) bir kare o: 3. (P AB) bir dik koni 
5. P (PR ABCD) bir : p (PE, ABC) bir eşkenar : , v İl : 
a KE 1 : , : piramit (POJ 1 (0B| 
dikdörtgen piramit i üçgen dik piramit / İPO| - 2/5 cm 
IPCJ 1 (CDJ 2 JAB| - 6cm 
gd, PAL i JAP| -2/7 cm | 
/ (BC| <9cm A — i 
; © (AB| —i2zcm i 6 
JAP| - 17 cm 
i Şekild üzlü kare piramidin taban Yukarıdaki dik koninin yanal alanının taban 
REEN N kik i 5 ' i ekilde eş yan yüzlü kare pi 
Yukarıdaki verilere göre, (PE ABCD) pirami-  : Yukarıdaki eşkenar üçgen dik piramidi ! i 3; ini 
dx il A $ <9 p in taban | kenarı 10 cm ve yanal ayrıtları V194 cm ise | alanına oranı — ise, bu koninin taban 
tinin hacmi kaç cm” tür? ayrıtları 6 cm, yan ayrıtları 2/7 cm olduğuna i > Bin i 
; e dul ma : Bizi i hacmi kaç cm” tür? yarıçapı kaç cm dir? 
göre, piramidin hacmi kaç cm” tür? i i 
A)288 B)312 C)336 D)350 E) 362 > ME e gi ği 4 De 
i A) 200 B) 300 400 5 — 
A) 245 B) 7v5 C) 4v88 | i i : 
i 
D) 5VAİ E) 123 
| | 
İl 
i 
i 
| 
| 
T 
i | i 
| 
2. (RP ABCD) bir b a, 
6. (E ABCD) bir kğ H G Şekilde birayntı3ecm. | kare piramit 
kare dik piramit ik olan küpün içerisine (PDI 1 (DCI 
(AB| 4cm E İNİ tabanı ve yüksekliği | IPDJ 1 (DAJ 
|IPC| 8cm küpün bir ayrıtına eşit |PE| — JEB| 
c olan bir piramit yerleş- İ JAB| — 4/2 cm 
tiriliyor. | rr iy 
A B | : 
Yukarıdaki verilere göre, (P ABCD) piramidi- Bunamüro Gön kale Kizim si iie olda | Yukarıdaki şekilde verilen ( ABCD) kare pi- Şekilde, yarıçapı a cm ve yüksekliği 9 cm olan 
nin yüksekliği kaç cm dir? Si ii iş ii < ramidinin hacmi 64 cmi ise |AE| kaç cm dik koni, yarıçapı b cm ve yüksekliği 12 cm olan 
ç i dir? i dik silindir verilmiştir. 
A) 240 B) 211 o) 43 İ 
A) 9 B i 
) e Ee A) 2v2 B)3 Cc) 4 D)5 E)6 | Yukarıdaki, dik koni ile dik silindirin hacmi 
5 D) 243 E) 2/14 eşit ise a ile b arasındaki bağıntı aşağıdaki- 2 
z lerden hangisinde doğru verilmiştir? E 
E & 
ai 
A)a- 2 B)a-b Oa-İb 
İş; z 
ö D) a - 2b E)a - 3b e 
vi O 
© 












































R EF) bir di i payı DA 
ği F) bir dik koni İ 7. (ABCD, A'B'C'D) : OÖrnek2: 
 İPBİ < (BD| < |DFJ bir dikdörtgenler İ 
IPA| > JAGI - JCE| prizması i > 
JAB| -6cm i 
O, kürenin merkezi i 4 k 
(BC| -8cm GEN 
İCCI — T0cm R, kürenin yarıçapı NE 
a Demir bilye 
2 
Yukarıdaki şekilde verilen boş (P, AB) dik konisi- 





Yukarıdaki dikdörtgenler prizmasının ABCp Yukarıdaki şekilde yarıçapı 1 cm olan küre şeklindeki 





ni K musluğu 2 saatte doldurulabilmektedir. üzevi i 
yüzeyinde tabanı bulunan ve bu prizmanın > Uzayda sabit bir noktadan (O noktası) eşit (R : bilyeler taban yarıçapı 2 cm, toplam yüksekliği 6 cm ve 
içine yerleştirilebilen en büyük koninin hacmi i k ümesi Ü iği ilindirin içi 
N Ni m adar) uzaklıkta bulunan noktaların kümesine ; 2 cm yüksekliğine kadar su dolu olan silindirin içine 
Buna göre, K musluğu akış hızı ve kapasitesi | ! kaç cm tür? i | e avi kü EY i ğ : 
Da : i küre yüzeyi, küre yüzeyi ile sınırlanan cisme de : atılıyor. 
değiştirilmeden tamamen boş olan (P EF) dik | i R i i n 
eğ i : küre denir. ; o Kaçıncı bilye suyu taşırır? | 
konisini kaç saatte doldurur? i A) 20x B) 160nx 02 İ | 
i 2 57 i | | i 
3 Kürenin Alanı — 42R? | 
A)54 B)36 C)27 Dis g9 | D) 307 g) 320x © Gözüm: 
Kürenin H .. ârR İl 
link 3 Her katı cisim, hacmi kadar su taşırır veya hacmi 


kadar suyu yükseltir. Suyun taşması için suyun 
silindirin ağzına kadar gelmesi gerekir. 


























i 
İ 
İ 
! 
i 
Lİ i 1 
z | m (Buradan, boş kısmın hacmini dolduracak bilye sayısı 
S 
n224-İ.n13n (n bilye sayısı) 
6. z il i (ABI, kürenin merkez dai- 3 
iL D © (ABCD,AB'C'D) | resinin çapı n —.12 bulunur. 
bir kü i 
YU > (DEJ 1 (AB) : o 12 bilye atınca su silindirin en üst seviyesine çıkar. 
A (BC| 6cm | (BE| < 1cm 
N z İDE| - 5 cm ise 13. bilye suyu taşıracaktır. 
Şekik-I Şekilli — kürenin yüzey alanı 
6 | kaç cm? dir? 
Şekil-I deki kesik dairesel bir koni ile Şekil-il deki iü B İ 
(7, AB) dik konisi veriliyor. Ö : 
: EN Gi nek 3. 
Yukarıdaki küpün B' köşesinden şekildeki gibi | Çözüm: rnek 3 — 
(0.0, <|TO bir (B', A'BC') piramidi kesilip çıkartılıyor. İ (AD) ve (BDJ çizilirse D ABI, kürenin çapı ö 
1Ozl < |TOJİ, |0,B| 4cm e (ACI 1 (CDJ E 
olur. 0 
|(0,C| <2cm, |0,B| 2cm Büneiiie. , E e |ACJ - |CD| © 
göre, kalan kısmın hacmi kaç cm? tür? ADB dik üçgeninde ök- | 3 
i A B sz 
© Yukarıdaki verile R 7 lid bağıntısından i e 7 ek Se © 
ZE ukarıdaki verilere göre, kesik koninin hac- : A)160 B 2 i 7 
E ini ş e )180 C)196 D)200 E)210 İDE|2 — |BE|.JAE| 3 
3 minin (I, AB) dik konisinin hacmine oranı 
b kaçtır? 25 - 1.JAE| p 
j 2 
> |AE| < 25cm e N - 
iŞ ME — i dolayısıyla kürenin yar- | Kürenin yüzey alanı 1007 cm” ise, Alan(ACD) kaç 2 
pi ) Cc) 8 D) 9 E)26 | : cmdir? in 
O çapı 13 cm olur. z 
Piri A m la en daa akm ie ) 
O ke e Ri #4 i m iki WE Kürenin alanı — 47.132 — 676x cm? bulunur. © 
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Çözüm: 


Kürenin Alanı — z.R2 
1007 — 4x.R2,R—5cm 
ve |AB| <—2R 10cm 
olur. i 

ABC dik üçgeninden 
pisagor bağıntısından 
JAC| 8cm bulunur. 








Buradan Alan(ACD) — n— — 32 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
O,, taban merkezli ko- 
ninin içine tabana ve 
yan kenarlara teğet 
olacak şekilde bir küre 
yerleştiriliyor. 

pa 
mM(ATB) — 60 





...“ . » . V 
Koninin hacmi V,, kürenin hacmi V, ise e oranı 


kaçtır? © 


ITOJI ve (O,Hiçizilirse 
TO,H dik üçgeninde 


|O,H| >r ise 
İTO,| — 2r ve 
|TO,| -3r olur. 





TO,B dik üçgeninde 
(30*-60*-909) üçgenin- 
den |0,B| —ry3 olur. 








x.((V3)2 3r 
Na Ni : gi” bulunur. 
Va Şu. 4 


WI 


O, merkezli ve 5 cm yarı. 
çaplı kürenin içine O, ta- 
ban merkezli ve 3 cm 
yarıçaplı dik silindir yerleş- 
tiriliyor. 

Buna göre, silindirin 
hacmi kaç cm3 tür? 





(O,AJ ve (O ,DI çizilirse 
O,OLA dik üçgeninden 
l0,O,| > (O,K| 4 cm 
olur 


Buradan silindirin hacmi 





7.37.8 - 727 cm3 bulunur. 





O, kürenin merkezi 


(ABJ kiriş 
IPB| 2cm 
JAP| -8cm 





Yukarıdaki verilere göre, P noktasından geçen en 
kısa kirişi çap kabul eden dairelerin yarıçapı kaç 
cm dir? 


A) 1 E)5 


Soru 2: 


Yarıçapı 2 cm olan içi dolu küre şeklindeki üç 
özdeş maden eritilerek yarıçapı 4 cm olan içi dolu 
bir silindir yapılıyor. Bu silindirin yüksekliği kaç 
cm olur? 


E)4 

















O, yarım kürenin 
m(CD) — 90“ 


Yukarıdaki şekilde yarım kürenin hacmi 187 cm3 
olduğuna göre, Alan(OCD) kaç cm? dir? 
y 


V9 
AZ B) 5 C) 6 


Soru 4: 


Yandaki şekilde O, merkezli 
kürenin içine O, taban 
merkezli 3 cm taban yarıçaplı 
bir koni yerleştirilmiştir. 





Koninin hacmi 27x cm3 olduğuna göre, kürenin 

yarıçapı kaç cm dir? 
/ 

B) 2v5 C)5 E) 3v5 


A) 4: D) 6 


Yandaki şekilde O taban 
merkezli silindirin içine, ali, 
üst ve yanlara teğet olan bir 


küre yerleştirilmiştir. 





Buna göre, kürenin hacminin silindirin hacmine 


oranı kaçtır? 


1 V 2 3 3 5 
AŞ Bİ in DE E) > 


WA 








# Bir küre yüzeyinin bir düzlem ile ara kesiti çem- 
ber, kürenin bir düzlemle arekesiti de bir dairedir. 








# O merkezli R yarıçaplı bir küre, merkezinden d 
kadar uzaklıkta bir P düzlemi ile kesilirse, O 
merkezli r yarıçaplı bir daire meydana gelir. Bu 
daireye arakesit denir. 


O0O'B dik üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa: 


* 


d2x (2 — RE olur Kesitalanı ar? dir. 





Örnek 1: 

Yarıçapı 13 cm olan küre, merkezinden 12 cm uzak- 
lıkta bir düzlemle kesiliyor. Oluşan arakesitin alanı 
kaç cm? dir? 


Çözüm: 

Arakesitin merkezi O, ise 
00,B dik üçgeninde 

2 4122-13 

rz5cm olur. 

Arakesitin alanı — 7.52 
Arakesitin alanı — 25x cm? 





bulunur. 








Soru 1: 


Yarıçapı 10 cm olan küre, merkezinden 6 cm ve 8 cm 


uzaklıkta iki düzlemde kesiliyor. 


Oluşan kesitlerin çevreleri farkı kaç cm dir? 


/ 
A) 4r B) 5n GC) 6 D) 8x E) 107 
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Küre Kapağı ve Küre Parçası 


Dj 


x Bir küre yüzeyinin bir düzlemle kesilmesi sonu- 
cunda elde edilen parçaların her birine küre 
kapağı denir. 








Küre kapağı ile kesit (P) düzlemi arasında kalan 
cisme küre parçası denir. Küre kapağının içi boş, 
küre parçasının içi doludur. Küre kapağının ve 
parçasının yüksekliği h ise 


Kürenin kapağının alanı — 2xR.h 


Kürenin parçasının alanı — 2xR.h * ar? 





b 


x Küre kapağı ve küre parçasını ayırt edebilmek 
için; 


— Küre şeklindeki bir futbol topu bir düzlemle 
kesilirse oluşan parçalar küre kapağıdır. 


> Küre şeklindeki bir karpuz bir düzlemle kesi- 
lirse oluşan parçalar küre parçalarıdır. 





Örnek 1: 

Yarıçapı 15 cm olan içi dolu bir küre, merkezinden 
12 cm uzaklıkta bir düzlemle kesiliyor. Kesilen küçük 
parça atılıyor. 

Buna göre, kürenin yüzey alanı ne kadar azalır? 


Wa 





Bu tip sorularda gelen ve giden yüzeylerin alanları 
kıyaslanır. 

Gelen yüzey 9 cm yarıçaplı daire, giden yüzey ise3 
cm yüksekliğinde küre kapağının yüzey alanıdır. 
Gelen yüzey — 79? - 81n cm? 

Giden yüzey — 2n15.3 — 9Oz cm? dir. 


Kürenin yüzey alanı 90x — 817 — 9x cm? azalır. 


Örnek 2: 

10,B| 4cm 

Yandaki şekilde O merkez- 
li 5 cm yarıçaplı kürenin 
alt kısmından kesilen küre 
kapağının dış yüzeyinin 
alanı kaç cm? dir? 





Çözüm: 
O; (0B| çizilirse 00,B dik 
3 5 üçgeninden 
Mo Se |0O,| > 3 cm ve kapağın 


yüksekliği 2 cm olur. 


Dış yüzey alanı - 2n.5.2 — 20x cm? bulunur. 





Soru 1: 


Yarıçapı 25 cm olan içi dolu bir küre merkezinden 
24 cm uzaklıkta bir düzlemde kesiliyor. 


Oluşan küçük küre parçasının yüzey alanı kaç cm? 
dir? 


v 
A52n B)72x C)8in D9or E)99r 




















Soru 2: 


A Yandaki şekilde A 
merkezli kürenin alt 
kısmından kesilmiş 


biçimde olan sepet 





verilmiştir. 
e |BC| — 16cm 
(AB| <1i2cm 


' .. 
Yukarıdaki verilere göre, sepetin dış yüzey alanı 


kaç cm? dir? 


A) 160n B)240n C)320n D)360n E)420n 





Küre Kuşağı ve Küre Tabakası 


» Bir küre yüzeyinin paralel iki düzlem arasında 
kalan parçasına, küre kuşağı denir. Küre kuşağı 
ile paralel düzlemler arasında kalan cisme de 
küre tabakası denir. 





O, ve O,,; küre tabasının taban daire merkezleri 
r, ver,; küre tabakasının taban daire yarıçapları 
h, küre kuşağının ve küre tabakasının yüksek- 
liğidir. 

Küre kuşağının alanı - 27R.h (Kapak ile aynıdır.) 


Küre Tabakasının Alanı — 2nRh * mr * Lp 


WA 





Yukarıdaki şekilde yarıçapı 10 m olan küre şeklindeki 
buz kütlesi, merkezinden 6 m ve 8 m uzaklıkta para- 
lel iki düzlemle kesiliyor. 

Buz kütlesinin geri kalan kısmının yüzey alanı kaç 


m? dir? 


OO,A ve 00,B dik üçgen- 
leri oluşturulursa 

(O,A| <8cm 

(0,B| < 6cm olur. 

Buz tabakasının yüksekliği 
64*-8-14cmdir. 

Buz kütlesinin yüzey alanı — 27.10.14 4 n6? 4 n8? 
- 380x m2 bulunur. 








Yandaki şekilde yarıça- 
pi 15 cm olan küreden 
kesilmiş, Üstü açık küre 
tabakası şeklinde yük- 
20 cm olan 





sekliği 
akvaryum verilmiştir. 


Buna göre, akvaryumun yan yüzeyinin alanı kaç 
cm? dir? 


vV 
A) 450x B)600x C)720n D)900n E) 9607 
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Küre Dilimi 


# Bir kürenin bir çapından geçen iki düzlemle küre 
yüzeyi arasında kalan cisme, küre dilimi denir. 


m(GOb) so (Düzlemler arasındaki merkez açı- 
nın Ölçüsü) 


Küre diliminin alanı — 4aR2, * aR? 





u 
360" 


Ga. 








3 360* 
Örnek 1 


A Yandaki şekilde O merkezli 
İ 2 cm yarıçaplı küreden 45“ 
lik dilim çıkarılmıştır. 





Buna göre, geriye kalan cismin hacmi kaç cm? 
tür? 


Çözüm: 
Li ği 4 3 45 
ıkarılan dilimin hacmi — —7ı.29 —— 
Ş a app 
— Ş cm3 tür. 
Geriye kalan cismin hacmi — İ -E 
yaz 287 3 |“ 
EM em” tür. 


WI 





Örnek 2: 

— B Yanda görüldüğü gibi 
yarıçapı 6 cm olan küre 
şeklindeki karpuzdan 


kesilen dilimin hacmi 





Karpuz 


kaç cm3 tür? 
Çözüm: 
Gi n 4 3 30 
Dilimin hacmi — —.65 —— 
3“ 350 
— Pâncm3 tür. 





Soru 1: 

Yandaki şekilde yarıçapı 2 cm 
olan küreden 90' lik daire dili- 
mi çıkarılmıştır. 





Buna göre, küreden geriye kalan cismin yüzey 
alanı kaç cm? dir? 


A 
A) 20x B) 167 C) 12x D) 10x E) 8 
Soru 2: 
Paraşüt Yandaki şekilde O merkez- 


li 6 m yarıçaplı küreden 
çıkarılmış 609 lik dilim şek- 
lindeki paraşütün yapımı 





için en az kaç m? kumaş 
kullanılmalıdır? 


A 
C) 24n 


A) 16nx 


B) 187 D) 327. E) 36r 
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iz 
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ee 

















Dönel! Cisimler 


# Herhangi bir geometrik şeklin belli bir eksen 
etrafında w derecelik döndürülmesiyle elde edilen 
cisimlere dönel cisimler denir. 


Cismin gekli oluşturulurken döndürülecek şeklin 


dönme eksenine göre simetriği alınır ve oluşacak 
, 


* 


şekil irdelenir. 








Dönel Silindir (Dikdörtgen) 


# Bir dikdörtgen yüzeyinin herhangi bir kenarı 
etrafında 3609 döndürülmesiyle oluşan cisme 
dönel silindir denir. 





D C 
b 
A 2 B 
Gİ 
360” 360 


* 


Yarıçapı a cm ve yüksekliği b cm olan bir silindir 
oluşur. 





Örnek 1: 


D 2 GC 


ABCD bir dikdörtgen 

IDC| 2cm 

|(AD| 4cm 

ABCD dikdörtgen yüzeyinin |BCJ 
kenarı etrafında 3609 döndürülmesiyle 







oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


ABCD  dikdörtgeninin (BC) 


sekliği 4 cm olan bir silindir olu- 
şur. 
Hacim — 722.4 — 16n cm” 


bulunur. 


WI 


kenarı etrafında 3609 döndürül- 


mesiyle yarıçapı 2 cm ve yük- 


Örnek 2: 
A D ABCD bir dikdörtgen levha 
> (AB| <3cm 
(BC| x4cm 
B 7 e 


ABCD dikdörtgen levhası (DC) kenarı boyunca 360* 
döndürülüyor. Oluşan cismin hacmi kaç cm3 tür? 








Oluşan cisim yarıça- 


-& pı4 cm ve yüksekliği 


i 3 cm olan bir silindir- 


3 : 
bk Dİ idir 
Me e Hacim - n423 
| — 48n cm? 
ç bulunur. 





Soru 1 
D c O ABCD bir dikdörtgen 
|(AB| 3cm 
A 3 B 


ABCD dikdörtgen yüzeyi sırasıyla JABJ ve (BCJ 
kenarları etrafında 3609 döndürülüyor. Oluşan bi- 


rinci cismin hacminin, ikinci cismin hacmine oranı 








kaçtır? 
1 2 3 
A) 3 B) 3 C)1 D)3 E) DU 
Soru 2 
< 5360 ABCD bir dikdörtgen 
N “İp ÇADIld 
JK /(AB| 2cm 
2 
|BH| 4cm 
B a OHhTe  İHCi stem 


ABCD dikdörtgen yüzeyi d doğrusu etrafında 360” 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


vV 
A)24n oB)26x C)28n D)32n E)3dn 


üre ve Dönel Cisimler 


idi 
. 


TRİ -K 


ETİ 
EM 


z 
O 
(AMI 
O 





























Örnek 2: Çözüm: 
ABCD bir kare Şekildeki kitap 60* açıyla açıl- 
JAD| -4cm MIŞtır. 
(AB| 30cm 
(BC| 20cm 


ezen kam 





459 











ABCD kare yüzeyi d doğrusu etrafında 459 döndü- Buna göre, kitabın yapraklarının taradığı cismin 


rülüyor. İ o hacmi kaç cm tür? 
Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? | i o ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360" 
& ABCD dikdörigen levhası o kadar döndürülürse i i VA © ME 
A) 1200x B) 1600x C) 1800x D) 2000x E) 2400 dönmesiyle silindir halkası oluşur. 
bir silindir dilimi oluşur. i Çözüm: i Hacim — Vapyok - Vküçük 


Bu döndürme işlemiyle 
yarıçapı 2 cm ve yüksekliği 
4 cm olan 45' lik iki silindir 


i 
| 
i 
| — n(4)2.4 - n(2)2.4 
| 

dilimi oluşturur. | 
i 
i 
i 
| 


Hacim — ar2.h, —— 


360“ — 64n— 16n - 48n.cm3 bulunur. 

















Örnek 2: 
d ABCD bir kare 
Hacim — /x.(2)24 >. 
(ea - a JAHI Ld 
D Cc ABCD bir dikdörtgen levha mi — 4n cm? bulunur. ABCD kare pe d 
— NE SÖ A ; rusu etrafında 45” lik açıyla 
|AB| <2cm As B3 | dö iy | Pi 
|BC| <6 cm ii a | önmesiyle oluşan cismin 
> hacmi kaç cm3 olur? 
i ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360" 459 
i döndürülmesiyle silindir halkası oluşur. 
i : 
Çözüm: 
i 
A 2 B i > di 
: B 
ABCD dikdörtgeninin (BCJ kenarı etrafında 30* |; ÖYUÜ RİN» 
dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? < See Oo ABCD bir dikdörtgen 








(AD| —2em 





Örnek 1: 


JAK| 6cm 





' d.1 JDGJ 
D HC 

2 

A 1 B 


6 K 








ABCD dikdörigeni 309 dön- İl Da BA YE 15 
mesiyle oluşan cisim silindir dalak : 
Oluşan cisim silindir halkası dilimi 
2. 30 JAB| - |BHJ -2Zem (O! Hacim — Vepyok- Vençük 
Hacim — n(2)“.6.— — i OABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 9 
360 İ a m e H — (63.2 — (a) 3. 
Ban SURA 90” döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç mw 360“ 360" 


cm3 tür? 


<5 i 8ir 


e cm bulunur, 





ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 


VA 
A)tir Bize Oi pp gZ gr 
360“ dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm” olur? 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 
GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 





| 
| 
dilimidir. 4 |AD| 4cm 





N 
2 İ 











im 
& 
E 
2 
O 
© 

C 
:O 
a 

(0) 

> 

(0) 

LD. 
12 
AZ 

. 
oz 
iy 

z 
O 
LU 
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Analitik düzlemde 





yz3 
yz 
xs4 





doğruları veriliyor. 





ABCD dörigensel bölgenin Ox ekseni etrafında 
360” döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 


cm? tür? 
Z 

A 28 OB)json C)82n D)38n E)34r 
Soru 2: 

(BC| <3cm 

|IKM| < 2cm 

|(OA| — |ABJ| <1 cm 

IMN| — |NOJ — 1 cm 





Yukarıda verilen üç boyutlu dik koordinat siste- 
minde ABCD ve MNLK dikdörtgen yüzeylerinin Oz 
ekseni etrafında 72“ döndürülmesiyle oluşan 
cisimlerin hacimleri toplamı kaç cm3 tür? 

V 
A) B) 2x GC) 3. 


D) 4r E) 5x 


WI 


Dik Dönel Koni (Dik üçgen) 


pe 


* Bir dik üçgen yüzeyinin herhangi bir dik kenarı 
etrafında 360” döndürülmesiyle oluşan cisim bir 
dik konidir. 





360“ 360“ 


# Oluşan cisim yarıçapı a cm yüksekliği b cm olan 
dik bir konidir. 





Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
|(AC| 3cm 
(BC| 1cm 
3 
B 1 C 


ABC dik üçgen levhasının (ACJ kenarı boyunca 
360 dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


Çözüm: 


Bu döndürme işleminin 
sonunda oluşan cisim 
bir dik konidir. 


Hacim — Zat)? 


— x cm3 bulunur. 




















Örnek 2: 

ABC bir dik üçgen 
(BCJ 1d 

(ABI 1 (BCI 

JAB| 4cm 
(BC| 3cm 





ABC dik üçgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 


tür? 


Çözüm: 





360” 


d doğrusu etrafında 360* dönmesiyle oluşan cismin 
hacmi, silindirden dik koni çıkarılarak bulunur. 
Hacim Vide * 


ilindir e 
— n(3)74 -— En)24 
— 36n— vi 


— 24n cm” bulunur. 





Soru 1: 


Hipotenüs uzunluğu 3y2 cm olan bir ikizkenar dik 
üçgenin bir dik kenarı etrafında 360” döndürülme- 


siyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


v/ 
A) 3n B) 4r C) 6x D) 97 E) izn 





ABC ve CDE birer dik üçgen 
(BAJ Ld 

(DEJ 1d 

JAB| - |İDE| -3cm 

(BD < 10cm 


Taralı üçgenlerin d doğrusu etrafında 360” döndü- 


rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 tür? 


4 
A) t2x B) 16 oOG)24n D) ger E) 367 





İS 


x ABC üçgeninin BC ii İn 
tabanları ortak tepe noktaları B ve C olan iki dik 
koni oluşur. 


AH|2Z.1BC| 














Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
20 iş (ABI 1 ACI 
|BA| - 20cm 
—> 
B c >) JAC| > 15 cm 
360” 


ABC dik üçgeninin (BCJ kenarı boyunca 360“ dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 tür? 


Tema 
<— 
E 
2 
O 
© 
Ç 
© 
a 
v 
> 
O 
ye 
> 
Z 
02 
— 
İL 
pa 
O 
tL 
O 











b. 
Ne 
E 
4 
O 
ö 

ç 
:O 
m) 

© 

> 

0 

LD. 
:) 
Z 

! 
oz 
Pp 
L 
> 
O 
LUJ 
O 











Çözüm: 








Tabanı ortak iki dik koni oluşur. 
|BC| - 25cm (15-20-25) olur. 
Öklit bağıntısından |BH| — 16 cm 
|HC| <9cm 
JAHJ| x— JHA'| 12cm olur. 


ye 2n.122.25  1200n cm? bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
7 aş 
m(ÂBG) — 1209 
2 JAB| - (BC| <2cm 
ya 
B 2 Cc 


ABC üçgeninin (ACJ kenarı etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç öm? tür? 


Oluşan cisim tabanları 
ortak iki konidir. 





AHB üçgeni (30*-60“-909) olduğundan 
|BH| 1cm ve JAH| - Wcm 
JAC| - 2/3 cm olur. 

V —Sar.lBHIZJACI — 21228 


23 


ii: rx cm$ bulunur. 





WI 

















Soru 1: 
ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACI 
m(ÂCB) — 159 
DS EE 
i zi > IBC| 4cm 


ABC dik üçgeni |(BCJ kenarı boyunca 360' 
döndürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm3 
olur? 


la 
Nez 

İN 

a 


A) 5 


Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 JACI 
(AHI 1 (BC) 
IBH| 4cm 
Si di HİS JkGi—tcm 
ABC dik üçgeninin (BC) etrafında 360 döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm olur? 


10n “İdr 17 OY 20n 22n 
A— B—Z LR air J 
) 3 ) 3 C) z D) 3 E) 3 
Soru 3: 


Bir kenarı 6 cm olan eşkenar üçgenin bir kenarı 
etrafında 360“ döndürülmesiyle oluşan cismin 
hacmi kaç cm tür? 


/ 
A) 187 B) 24n GC) 36r D) 48r. E) 54n 


nenni ahi seba bla ba nazan akman kana 3İA Na iü kelam km uk aaa RYAN minimal denen Mak asil im larla VA 





#x Dik üçgenin d doğrusu boyunca & derecelik dön- 
dürülmesiyle oluşan cisim bir koni dilimidir. 








Örnek 1: 
c Sao ABC bir dik üçgen 
a pi (ACI 1 (BCJ 
JAC| 4cm 
: (BC| -2cm 
Cc 
B 2 


ABC dik üçgeninin d doğrusu etrafında 30* dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


Çözüm: 


< Yar 
d 


ABC dik üçgeninin d etrafında 
309 dönmesiyle yarıçapı 2 cm, 
yüksekliği 4 cm olan koni dilimi 





oluşur. 
im  İ m2 a BÜ. 
Hacim — gz 712) sp 
— İn cm3 olur. 
9 


WI 


Örnek 2: 
< 560" ABH ve KHC dik üçgen 
id (BCJ Ld 
(BH| — |HGj 
JAK| < JKHİ 





ABH ve KHC üçgenlerinin d doğrusu etrafında 60" 
döndürülmesiyle oluşan cisimlerin hacimleri oranı 
kaçtır? 


Çözüm: 


C 60 Şekildeki gibi oluşan koni 
Ad parçalarının hacimleri 
İl 
Va, BB) “ Şal ).2h 
zati 
Vek cen galr).n 
V h 
V . 2 bulunur. 
(K, CC) 








Soru 1 
d ABCD bir kare 
z Ca ,(AD| <6cm 
6 
A B 


ABCD karesinin d doğrusu etrafında 459 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm olur? 


A)av2n B)6v/ön C)8y5r D) evör E) i2y2r 








) GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 








“GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 




















360“ 


< 





>X 





x ABC üçgeninin y ekseni etrafında döndürülme- 
siyle oluşan cisim, büyük dik koniden küçük dik 
koninin çıkarılmış halidir. 


T 








Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BCJ 
3. JAC| 3cm 
d |BE| — |EC| «2cm 


B 2 E 2 G 


ABE üçgeninin JACJ kenarı etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 
i 360* (A,BB?) konisin- 
den (A,EE') koni- 


si çıkarılmalıdır. 





1 


nez MN 
Hacim — glör.3 gz 413 


Hacim — 12n cm3 bulunur. 


WT4 


Örnek 2: 
C ABC bir üçgen 
m(GAB) - 30* 
27 |(AB| —2cm 
Da (BC| 2/7 cm 


ABC üçgeninin |ABJ kenarı etrafında 360” döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm olur? 


Çözüm: 





ABE üçgeninde |AE| — v3 cm (30*-60*-90*) 
BEC dik üçgeninde pisagor bağıntısı uygulanırsa 
12 4 JECJ? — (ey)? 
© JECJ <3/3cm olurr. 
AHC dik üçgeninde |CH| - 2v3 cm 
|BHJ > 4cm bulunur. 
Bu durumda tabanı |CHJ ve yüksekliği |JAHJ olan 


koniden, tabanı (CHJ ve yüksekliği (BHJ olan koni 
çıkarılmalıdır. 


v- 2r.(23)26 > YENE 


- 8n bulunur. 





$l 








ABC bir dik üçgen 


(ABI 1 (BC 
ç |(AB| 2cm 
2 (BD| <— (DC| <> icm 


Yukarıda verilen ADC yüzeyinin |ABJ etrafında 
3609 döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 


cm3 tür? 
V 4 
Ar Ber 6G) > Dar BT 
Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(AD) açıortay 
(ACI 1 (BCJ 
(BD| 5cm 
IDC| 3cm 
B 5 D 3 C 


ABD üçgensel bölgesinin JAC| etrafında 3609 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 tür? 


Z 
A) 72n B)96r C)100n D)1l0n E) 165 


WI 












ABC dik yamuğunun, d doğrusu etrafında 360" 


döndürülmesiyle oluşan cisim kesik bir konidir. 





ABCD bir dik yamuk 
(BAJ Ld 

(CDI Ld 

(BAJ| < (Ap) <icm 
|BC| — v2 cm 





ABCD dik yamuğu d doğrusu etrafında 360" dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm olur? 


Çözüm: 











TCD üçgeninde temel benzerlikten 





TAL IBA| , TALİ 
(TDİ (CD| (TD| 2 


> |AD|—1 > (TAJ <icm olur. 


Hacim — V V 


Büyük © “Küçük 
> Jar2 — Sn — — cm3 bulunur. 


Ya 
<— 
E 
ü 
O 
ö 
Ç 
:O 
A 
© 
> 
(v) 
pa 
3.) 
Z 
oz 
pm 
LE 
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po 
— 
.E 
3 
(©) 
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pe 
22 
aZ 
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02 
ipi 
LU 
z 
© 





- Hacim — V 








Örnek 2: 


D 2 C ABCD bir dik yamuk 
< TABİ 1 JBGJ 
< IDC 1 (BG) 
Eİ İDC| <2cm 
- z ii (BC| -3cm 
|AB| <4cm 


ABCD dik yamuğunun JABJ| kenarı etrafında 360" 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 





Oluşan cisim tabanları ortak silindir ve konidir. 


#V 


Silindir Koni 


— (922 2 n022 — 24n cm3 bulunur. 





Soru 1: 


ABCD bir dik yamuk 
(ADI 1 |DCJ 
2 IDCI 1 JBGJ 
|(AD| <icm 
IDC| 2cm 
|BC| <3cm 


ABCD dik yamuğunun JADJ kenarı etrafında 360“ 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 
tür? 


17n 
3 





A)1i5x  B) 


WI 


Soru 2: 
3609 ABCD bir dik yamuk 
<2 d 1 JABJ 
ale JABI 1 JBCJ 
IBCI 1 (CDj 
i İDC| 1cm 
4 B (BC| 2cm 
JAB| 4cm 


ABCD dik yamuğu d doğrusu etrafında 360 dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


4 
A)20n B)220r C)24n D)26n E)2ön 
Soru 3: 
360” ABC bir dik üçgen 
ei (BH) Ld 
A (ACI 1 (JBHJ 
JAC| — |CAJ| 2cm 
2 |BC| <-icm 
Be > “onama ni H 


ABC üçgeninin d doğrusu etrafında 360” döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm tür? 


14 4 
Aze BE ÖZE pi per 





b) 


x Dairesel bir bölgenin döndürülmesiyle oluşan 
cisim bir küredir. (1809 döndürülmesi yeterlidir.) 


Yi 





Tam bir küre oluşur. 





—.) 180“ o Tam bir küre oluşur. 








; 
i 
; 
i 
: 
; 
i 
, 
; 
i 
: 























Örnek 1: 


JAO| >3cm 


, 
(ABI çaplı dairenin çapı etrafında 1809 döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 





Oluşan cisim 3 cm yarıçaplı bir küredir. 


Hacim — 2x0) — 36n cm? olur. 


WI 








Yarım dairenin, çapı etra- 
fında 360” döndürülme- 
siyle tam bir küre oluşur. 


Yarım dairenin, çapı etra- 
finda 1809 döndürülme- 


siyle yarım küre oluşur. 





Örnek 1: 
Yarıçapı 6 cm olan bir yarım dairenin, çapı etrafın- 
da 180" döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 


cm? olur? 


Çözüm: 
Oluşan cisim yarım küredir. 


im ep 
Hacim — —-7.(6) 


— 144n cm3 olur. 





Soru 1: 


Yarıçapı 2 cm olan dairenin çapı etrafında 360" dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


A) a B) 16nx 


V 327 347 
E zik 
G8 b) ) 


3 





— 
A1B10 C 





O merkezli yarıçapı 1 cm ve 2 cm olan dairelerin 

i oluşturduğu daire halkasının d doğrusunun etra- 
fında 360“ döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi 
kaç cm? olur? 


V >8r 


247 251 
D) 3 


5» 





A) 
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GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


) 











Çeyrek daire 360” 


döndürüldüğünde oluşan 


cisim yarım küredir. 


* 





Örnek 1: 





360” 














Çeyrek daire 90“ 
döndürüldünde oluşan 


cisim ; lik küredir. 


Küre 90' lik sekiz parça- 
dan ibarettir. 


|0B| 3cm 

Çeyrek daire Oy ekseni 
etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cis- 
min hacmi kaç cm? tür? 


Oluşan cisim yarım 
küredir. 


: 4 1 
Hacim — —7.(3)9 — 
31) 3 

Hacim — 187x cm3 


bulunur. 


WA 


Örnek 2 
A 1BO| 1cm 
O merkezli çeyrek daire dilimi 
IOAJ etrafında 909 döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi 
ie i ai kaç cm? tür? 


Oluşan cisim z lik küredir. 








60” (AO| 6cm 
> 


O merkezli çeyrek dairenin AO etrafında 60 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


/ 
A) 12x B) 15x 0) 18x D) 20x E) 24n 
Soru 2: 
D Cc ABCD bir kare 
B, çeyrek çemberin merkezi 
5 |(AD|-— 6cm 
A B 


ABCD karesinin (ABJ etrafında 909 döndürülme- 
siyle taralı bölgenin oluşturduğu cismin hacmi 
kaç cm? olur? 


Z 
A)36n B)24n C)20x D)i&n E)16r 














TEST - 1 








(P AB) dik konisinin 
tabanının merkezi ile 
O merkezli kürenin 


merkezi aynıdır. 


P ngktası küre yüzeyinde bir nokta olduğuna 
göre, O merkezli kürenin hacminin, (P AB) 
dik konisirân hacmine oranı kaçtır? 


A) 9 B)8 Cc) 6 D) 4 E)3 


Yarıçapı 1 cm ve 2 cm olan iki metal küre eri- 
tilerek yarıçapı 0,25 cm olan kaç tane metal 
küre elde edilir? 


WI 


A)576 B) 624 E) 816 


C) 689 


D) 723 





Şekilde B merkezli yarım küre, O merkezli yarım 
küreye O noktasında teğet ve küreye taban 


dairesi boyunca değmektedir. 


Yukarıdaki verilere göre, yarım kürelerin 


hacimleri oranı kaçtır? 


a 2 e o 2 yz Bİ 


A O, dik koninin taban 
dairesinin merkezi 


IDEJ, yarım kürenin 
D E 


e çapı 
(DEJ / 1BSİ 


Ğ 
|AE| < JEGİ 





Yukarıdaki dik koninin içine O noktasında teğet, 


yarım küre verilmiştir. 


Buna göre, dik koni ile yarım küre arasında 
kalan kısmın hacminin yarım kürenin hacmi- 
ne oranı kaçtır? 


3 4 
A)3 B) 4 G) > D) Ei E)İ 
a, Ee DK 
ZN 6 cm olan iki düzlem 


ile küre şekildeki gibi 
kesiştiğinde oluşan 
kesit alanları S, ve 
Ss, dir. 


Yukarıdaki şekilde 4S, -S, - 167 cm? ol- 
duğuna göre, kürenin yarıçapı kaç cm dir? 
DAY  E)6 


A4 Bea o2vy6 


Çapı 20 cm olan bir küre, merkezinden 6 cm 
uzaklıkta bir düzlemle kesildiğinde meydana 
gelen ara kesit düzleminin alanı kaç cm? olur? 


A)16n B)32n C)64n D)82n E)9ör 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 
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O, kürenin merkezi 
(AB, CD) dik silidir 
JAD| - (0CJ < 6cm 


Yukarıdaki küre içindeki dik silindirin hacmi 
kaç 7 cm? tür? 
A)132 B)140 C) 154 


D) 162 E) 174 


Yüzey alanı 487 cm? olan kürenin içine yer- 
leştirilebilecek maksimum hacimli küpün 
yüzey alanı kaç cm? dir? 


WA 


. > Yarıçapları 1 cm olan üç küre, yüksekliği 6 cm 


olanı dik silindir içine konuyor. 


Silindirin taban yarıçapı da 1 cm olduğuna 
göre, silindir ile küreler arasındaki boşluğun 
hacmi kaç cm? tür? 





A)6r Bar Cj3z Dj) a E) 2 
© 2A 3-0 ye 4-A e iy iL ez ği EE Dn 








DM OBA BE ip ie ğe 


10. Yarıçapı 23 cm olan kürenin içinde, tüm köşeleri 
küre yüzeyine değen bir küp bulunmaktadır. 


Buna göre, küpün hacmi kaç cm3 tür? 


A)27 B)24V8 C)36/3 D)64 E)125 
11. (AB| —10cm 
IBC| 4cm 
|(CK| > xem 





Şekilde su yüksekliği x cm olan dikdörtgenler 
prizması şeklindeki kabın içinde yarıçapı 1 cm 
olan üç tane bilye vardır. 


Tamamen suyun içinde olan bilyeler çıkarıldı- 
ğında suyun yüksekliği kaç cm azalır? 


AŞ 


Bs OK DE pi 


10 12 


12. Yarıçapı 6 cm ve yeterin- 
ce yüksek olan bir silin- 
dirin içine şekildeki gibi 
bir yarım küre yerleştiril- 
miştir. 





Yarım kürenin içi su ile dolu iken dibindeki mus- 
luk açılıyor ve su silindirin içine akıyor. 


Buna göre, son durumda suyun yüksekliği 
kaç cm olur? 


D3,5  E)3 








elalem zl ilm 

















TEST -2 





AOCB bir kare 
(AĞI, O merkezli 
çember yayı 
|AB| <-2cm 





Yukdrıdaki kare JAOJ etrafında 360” döndü- 
rüldüğünde taralı bölgenin oluşturduğu cis- 
min tüm yüzey alanı kaç cm? olur? 


A)16n B)20n C©)24n D)25n E)28n 
A JAO| - |(0B| <6&cm 
6 

E 
yi 6 B 
O merkezli çeyrek daire |AOJ etrafında 1809 


döndürülüyor. 


Buna göre, taralı olan daire kesmesinin oluş- 


“turduğu cismin hacmi kaç cm? olur? 


A) 20n E) 367 


B) 24n 


C)27n D)80n 


(OAJ 1 (ABJ 
JAHI 1 (0Bİ 
|OH|J <3 cm 
|HB| - 12cm 





Yukarıdaki şekilde AOB üçgeninin Ox ekseni 
etrafında 360” döndürülmesiyle elde edilen 


cismin hacmi kaç cm tür? 


A) 152n B) 154n GC) 160n D) 162n E) 1807 


WA 


O merkezlir yarıçaplı 
çeyrek daire dilimi 
(OAJ ekseni etrafında 
459 döndürüldüğünde 
oluşan cismin hacmi 
187 cm3 tür. 


Oo 
>» 


Buna göre, r kaç cm dir? 


E) 13 


5 360“ ABC bir eşkenar üçgen 
G3 (BCI Ld 
A 
(BC| - 2/8 cm 
B 23 yi 


Yukarıdaki şekilde ABC eşkenar üçgeni d 
etrafında (BCJ 1 d olacak şekilde 360 dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm? 
tür? 


A) 24n 


B) 187 C)15n D)i2n E)9r 


O, JABI çaplı yarım 
çemberin merkezi 
le d, a 

JAPJ — |PGJ 





Yukarıdaki şekilde yarım dairenin, d, etrafın- 
da 180“ döndürüldüğünde P noktasının almış 
olduğu yol Xx, d, etrafında 360“ döndürüldü- 
günde almış olduğu yol x, olduğuna göre, 
X oranı kaçtır? 

A)2 b) > C) 1 


2 1 
D) > 5 
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D Cc ABCD bir eşkenar 
(7 m 
dörtgen 
— 
M(ADC) — 120" 
JAB| -—4cm 
A 4 B 


ABCD eşkenar dörtgeninin (ABJ kenarı etra- 
fında 360” döndürülmesiyle oluşan cismin 
hacmi kaç cm tür? 


A)36x B)40x C)45n D)48n E)52n 
z C ABC bir eşkenar 
: z üçgen 
2 d // IBGI 
A JAF| < (FC| 2cm 
E 


Yukarıda verilen, ABC üçgeninin d doğrusu 
etrafında 180“ döndürülmesiyle oluşan cis- 
min hacmi kaç cm3 tür? 


A6n B)8ör C)10n D)iZn E)i4r 
ÇA K B,, O. yarım dairenin 
merkezi 
|IKC| - 8 cm 
m(BC) - 60“ 





Yukarıda verilen yarım dairenin d doğrusu et- 
rafında 3609 döndürülmesiyle, taralı bölgenin 
oluşturduğu cismin hacmi kaç cm3 tür? 


A)7rx B) > 


CO) 8 D) 2 E) 107 


ZE OE aç BE GE 


WA 


10. Dik koordinat düzleminde, 


11. 


12. 


e 


Xz0, yz0, x-2, ys4 


doğrularının arasında kalan bölgenin Ox ek- 
seni etrafında 360“ döndürülmesiyle oluşan 
cismin hacmi kaç birimküptür? 


A)16x B)20n C)32n D)34n E)d40n 
A ABC bir üçgen 
—— 
m(ABC) — 60” 
5 JAB| -5cm 
IBC| 8cm 
/N 
B 8 Cc 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin |JABJ 
kenarı etrafında 3609 döndürülmesiyle olu- 
şan cismin hacmi kaç cm? tür? 

A)gor B)80n C) 76n 


D) 70r E)60r 


180" ABCD bir dik yamuk 
(ABI 1 (ADI 

(ADI 1 (DCJ 

EH 1 JABJ| 

|CD| <1cm 

(BH| 2cm 

JAD| 4cm 





ABCD dik yamuğunun EH doğrusu etrafında 
1809 döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi 
kaç cm tür? 

A)ier B)16x C)18r 


D)24n E)36n 


SE 088 iç Op iz 




















1. Bölüm UZAYDA VEKTÖR - 
DOĞRU ve DÜZLEMİN ANALİTİK İNCELENMESİ 
2. lim GEOMETRİK YER ve ÜÇGEN ÇİZİMLERİ 
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İki Nokta Arası Uzaklık: 


Bta, Ya, Za) 
Hee Afa, b, c) 


Afişi Ya, 24) 





> p > y (Ordinat) : & A ve B noktaları arasındaki uzaklık (JAB)|) aşağı- 
daki ifade ile bulunur. 
x (Apsis) 


Xa - Kı)? * (Ya — Ya)? * (25-2)? 





(ABİ -( 





# xOy, xOz ve yOz düzlemlerine koordinat düzlem- 


leri denir. 





Örnek 1: 

Aşağıdaki noktalar arasındaki uzaklıkları bulunuz. 
a) A(2, 7, 1) ile B(6,—5, 4) 

b) C(2, 3,8) ile D(6,7, 10) 

c) E(5,1, 7) ile F-3,1,1) 

d) G(3, 9, -2) ile H(5,4,2) 





Bir doğru parçasının orta noktası: 


Atı: Yas 24) Cc B(X2, Ya, 75) 


gi Yı Ya 2 
2 ' 2 ' 2 


WIJ4 





Çözüm : 
a) |ABJ?—- (6—-2)7 4 (-5-7)2 4 (4—-1)2 
-16414449- 169 
|AB| — 13 birimdir. 








Örnek 1: i 
A(2,a,-3), B(a,4,b), C(1,c, 5) noktaları veriliyor. b) |cD|?- (6-224 (7-324 (dog? 
(ABI nin orta noktası C olduğunagöre,a*b*c 
toplamı kaçtır? 


—1641644-36 
ICD| < 6 birimdir. 


o) JEF (3-52 4 A—-y2 (1-7 





Çözüm : 
2 sa -64 40436 100 
Gia İz ii 
JEF| — 10 birimdir. 
at4 4 i 
5 -c—> g se—c-2 
ia d IGH- (6-34 (4-994 (0-2) 





2 —-4425416-45 


atbsc-— 15 bulunur. |GHJ|? — 35 birimdir. 











KE SEEESEŞEA MY ER Di 


>EAkLALYDİ 





UEYUMYILINİ - UZOYUG VEKTOM 


p 








Örnek 2: 
A(a,4,3) ile B(0,6,a) noktaları arasındaki uzak- 
lık 3 birim olduğuna göre, a nın alabileceği değer- 


Soru 3: 


A(3, 4, — 12) noktasının orijine uzaklığı kaç birim- 


: dir? 
lerin toplamı kaçtır? 
A) 5 B) 6 Cc) 8 D) 10 ğ 13 
Çözüm : 
(0-0)? 4 (6—-4)2 4 (a-3) -32 
a2 444a2-6a1t9-9 
2a? -6a 44-0 
Soru 4: 


a” -3a42-0 
A(5,8,7) ile B(9,4, a) noktaları arasındaki uzak- 


lık 6 birim olduğuna göre, a hangi değerleri ala- 
bilir? 


asi veyaa-2 olur. 


a nın alabileceği değerler toplamı 142-3 olur. 


A) 12.51 


B) (5,7) Ö (5.9) 


D)17.9) 


E) 12,9) 





B(8, 4, 7) ç 


WE 





|AB||BC)| olmak üzere, C noktasının koordinat- 
ları toplamı kaçtır? 








Merkezi M(a, b, c) ve 


> yarıçapı r olan kürenin 
A) 12 
) B) 14 C) 15 D) 16 E) 18 denklemi aşağıdaki şe- 
kildedir. 
Denklem açıldığında : 
X 4 v2 422 -Dax-2by-20z a2 4b24 2 2-9 
iğ —-2a-A, -2b-B, -2c-C ve 


abe -rP-D 
A(3,a,8),B(a,b,5),C(1,4,c) noktaları veriliyor. 


(ACI doğru parçasının orta noktası B olduğuna 
göre, as b-*c toplamı kaçtır? 


ile gösterildiğinde kürenin denklemi: 


xy? 422 4Ax4By4C24D0-0 





A) 5 B) 6 Ö7 





i 
i 
İ 
! 
: 














Kürenin yarıçapı: 





Ya? 4 B2 4 C2-4D 









— 


A2 4B24C7-4D—A olsun. 
Eiylız 4ArBtC1D-O 
denkleminde 

& A <0 ise denklem küre belirtmez. 
& A -0 ise denklem bir nokta belirtir. 


& A > 0 ise denklem küre belirir. 


Bu kürenin merkezi: 








Örnek 1: 
«-224(y13)7 1 (2- 5)? - 4 denklemiyle veri- 
len kürenin yarıçapını ve merkezini bulunuz. 


Çözüm : 

&-22 -(y- (3)? 4 (2-5-2 
rr — X olduğundan r -2 dir. 
Merkez M(2,—3, 5) tir. 


Örnek 2: 
X2 4 y? 4 22—2x-6y 1 102-1 -0 denklemiyle 
verilen kürenin yarıçapı kaç birimdir? 


Çözüm : 
Kürenin denkleminde 


A--2, B--6, C-10,D--i ise 





r- İ ve 466) 4 10-40) 





Iİ var 36410044 


r - 6 birim bulunur. 


WA 


Örnek 3: 
Merkezi M(8, 2, 5) olan küre, P(4, 2, 1) noktasın- 
dan geçtiğine göre, bu kürenin denklemini yazı- 


nız. 


Çözüm : 

r - |MPJ dir. 

|IMPJ2 — (4—3)” * (2-22 4 (1-5) 
İMP|2 14041617 

2 - 17 dir. Kürenin denklemi 


x-9)2 4 (y-2)2 4 (2-5) > 17 olur. 


Örnek 4: 

x—3)2 4 (y—-5)) 427-4 

2 Ay-1e-2r 

küreleri birbirine dıştan teğet olduğuna göre, r 
kaçtır? 


Çözüm : 
Bu kürelerin merkezleri 
M,(3, 5, 0) ve M,(-1, 1,2) dir. 
Merkezler arasındaki uzaklık kürelerin yarıçaplarının 
toplamına eşittir. 
IMJM,İ2 > 1-3)” # (1 —5)2 4 (2-0)? 
2164164436 
|IM,M,| < 6 birimdir. 
Birinci kürenin yarıçapının karesi 4 verilmiş, dolayısıy- 
la bunun yarıçapı 2 birimdir. 
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r < 4 birim bulunur. 
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Soru 1: 


X2 *y? 422? 44x-2y-5 -0 denklemiyle veri- 
len kürenin merkezinin koordinatları aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) (4,-2,0) B) <4,2,0) ğ «2,1,0) 


D) (2,.—1,0) E) (4.—2,—5) 


Soru 2: 
X24y74z2246x-8y44z244-0 denklemiyle 


verilen kürenin yarıçapının uzunluğu kaç birimdir? 


A 


A) 4 B)5 C) 6 D)8 E) 10 


Soru 3: 
A(5,38, 3) ile B(7,2,—1) noktaları veriliyor. 


(ABI yi çap kabul eden kürenin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) «-5)7 4 (y-8)” 4 (2-3) - 56 

B x*45)74(Yy48)74(243)) -56 
O) 4-724 y—-2 (241) 14 

D) («-6)2 4 (y—-5)2 4 (2-1)? - 28 

id : 

E) X-6)” 4 (y-5)7 4 (2-1) 14 


Wa 


Merkezil Küre Denklemi 
Merkezi orijin olan küredir 


Ey il-Rdir 


Koordinat Düzlemlerine Teğet Küre Denklemi 


b 


* Merkezinin apsisi yarıçapına eşit olan küre yOz 
düzlemine teğettir. 


X*n? 4 (v-b)2 4 (2-0)? 12 dir. 


* 


Merkezinin ordinatı yarıçapına eşit olan küre xOz 
düzlemine teğettir. 


«-a2*(y1n0)24(2-0)2-Rdir 


* 


Merkezinin kodu yarıçapına eşit olan küre xOy 
düzlemine teğettir. 


x-a)? 4 (y-b)? 4 (2107-1 dir. 


* 


Merkezinin bütün koordinatlarının yarıçapına eşit 
olan küre koordinat düzlemlerine teğettir. 


x-024(W-0)2 4 (2-0 M—rR dir 


Orijinden Geçen Küre Denklemi 


# Merkezi Mfa, b, c) olan küre denkleminde 
a” 4b”4c*—r” bağıntısı varsa bu küre 


orijinden geçer. 


ri 


Diğer bir ifadeyle, orijin noktası bu kürenin yüze- 
yindedir. 


* 


Bu denklemin açılımında sabit sayı yoktur. 











NN PRE PARKER ETİ 











Örnek 1: 
Merkezi M(4, 2, 5) olan ve xOz düzlemine teğet 


olan kürenin yarıçapını bulunuz. 


Çözüm E 

xOz düzlemine teğet olan kürenin merkezinin ordinatı 
yarıçapına eşittir. 

M(4, 2, 5) noktasının ordinatı 2 olduğundan 


r <2 birimdir. 


Örnek 2: 
X2 4 y2 422 4 (2m-n)x $ (m—3)z—-6 -0 denk- 
lemi bir merkezil küre belirttiğine göre, n kaçtır? 


Çözüm: 
ömn-n-0 ve m-3-0 olmalıdır. 
m—3-0 >mz3tür. 


Oom-nz0 ve n 2m -6 olur. 


Örnek 3: 
Yarıçapı 7 birim olan ve orijinden geçen kürenin 
merkezi M(2, k, 3) olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm : 
224k42432-72 olmalıdır. 


Denklemin çözümünden k - #6 bulunur. 


WI 





Soru 1: 
X4(y1a-b)? 4 (2-b 4 3)” - 25 denklemi 
merkezil küre belirttiğine göre, a kaçtır? 

/ 
C)3 D) 5 


A) -3 B) 0 


Soru 2: 

X2 4 y? 4 22 4 4x -2y 4 22 - k denklemiyle veri- 
len küre yOz düzlemine teğet olduğuna göre, k 
kaçtır? 


E)3 


Soru 3: 
X2 4 y? 4 22 4 4x - 6y - 12z - 0 küresinin 
merkezinin orijine uzaklığının, kürenin yarıçap 
uzunluğuna oranı kaçtır? 
1 1 2 
er EE D E)1 
A) 5 CZ ) ) 
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B) © 3 
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Uzayda Vektör 


A - (a, b, o) ifadesi uzayda bir vektördür. 


de 


# Düzlemsel (iki boyutlu) vektörlerdeki bütün özel- 
likler uzaydaki vektörler için de aynen uygulanır. 


Başlangıç ve Bitiş Noktaları Bilinen Vektör 
Afa,b,c) ve B(d,e,f) noktaları için 


| AB -(d-a,e-b,f-c) | 


Standart Birim Vektörler 


* e,,e,, e, vektörlerine standart birim vektörler 
denir. 





Bir Vektörün Uzunluğu 


(Norm ve boy ifadeleri de kullanılır.) 


de 


# Az(a,b, o) vektörünün uzunluğu |Â| veya |/AÂJI 
şeklinde gösterilir. 


İla, -vVa?4bsc2 


Toplama, Çıkarma ve Bir Reel Sayı ile Çarpma 


A-(a,b,o), B-(d,e,f) vektörleri için, 





İA-B-(atdbste,c1f 











İ kA -(ka,k.b,k.o) | 





WI 




















Örnek 1: 
A-(2,5,-3) ve B-(4,7,6) vektörleriveriliyor. 
Buna göre; 3Â - 2B vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 

3A-(3.2,3.5,3-3) 2B-(24,2.7,2.6) 
3A - (6, 15,9) 2B - (8,14, 12) 
3A-2B -(6—8,15—414,-9-— 12) 
3A-2B-(-2,1,-21) bulunur. 


Örnek 2: 
A -3e, *2e, -6e, vektörü veriliyor. 
Buna göre, |A| kaç birimdir? 


Çözüm : 

A-3(1,0,0) # 2/(0,1,0)-6(0,0, 1) 
A-(3,0,0) -(0,2,0)-(0,0,6) 
A-(3,2,-6) 

|(A|-vV324224 (6? 

Al - Vera rs6 - yap 


|A| 7 birim bulunur. 


Örnek 3: 

A- (8,2, 5) ve B- (5, 6, 0) vektörleri veriliyor. 
AB vektörünü standart birim vektörlerin lineer 
bileşimi şeklinde yazınız. 


Çözüm : 

AB - (5-3,6-2,0-5) 

AB -(2,0,0) 4 (0,4,0) #(0,0,—5) 
AB -26, *4e,-5e, dir 


alaka bi ln emma ai yn abla nm ln Akne öm mm 


Paralel Vektörler 
# A-(abo), B-(d,e,f) vektörleri paralel ise 


koordinatlarının oranları eşittir. 








Örnek 1: 
A -(3,a,2) ve B - (6,b,a) vektörleri paralel 


olduğuna göre, b kaçtır? 


Çözüm : 
> e e olmalıdır. 
6 b a 


Buradan a-4 ve b—-2a-8 bulunur. 





Soru 1: 


A-(4,3,-1), B- (5, 1,4) vektörleri veriliyor. 
Buna göre, ABI kaçtır? 


Cc) 3v3 B) YO E) 4v2 


A)5 OB) v26 


Soru 2: 
A - 28, -5e, * 4e, vektörünün uzunluğu kaç bi- 
rimdir? 


B) 6 ÖNE D)7 E)8 


A) 4v2 
Soru 3: 
A -(0,a,4), B-(4,b,a 4 6) vektörleri veriliyor. 


Â // B olduğuna göre a * b toplamı kaçtır? 


/ 
A)2 B) 4 0) 6 D) 8 


WA 








İki Vektörün İç Çarpımı 


A-(abo), B —(d,e,f) vektörlerinin iç çarpımı: 





İAB-(adibetci) 









İç çarpımın geometrik gösterimi 
AB- JAL.IBI.cosu 


(a, vektörlerin arasındaki açının ölçüsü) 


* 
>i 
mi 
| 
>i 
WI 
ı 
> 
mi 





Örnek 1: 
A-(2,3,-5) ve B- (7,2, a) vektörleri birbirine 
dik olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 

A.B - 0 olmalıdır. 
2743.21 (-5)a-0 
14-6—5a-0 

a4 bulunur. 


Örnek 2: 
Â-(1,2,2) ve B-(4,3,0) vektörleri arasındaki 
açının kosinüsü kaçtır? 


Çözüm : 

|(A|-vV12422 42 -3 

(B| xvV 42 43740” -5 dir. 
AB - |A|.JBI. cosu 
AB-3.5.cosa .... (0) 
AB-1.442.342.0 -10.... (2) 
1ive2 sonuçları eşitlendiğinde 
15.cosa — 10 


2 
cosa — 3 bulunur. 
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Örnek 3: 
©,3,1), B-(4,6,5), G- 
- (x, y, 2) vektörleri veriliyor. 


(1.—2,0) ve 


AB LCD olduğuna göre Xx, y, z arasındaki oi 
tiyı bulunuz. 





Çözüm : 
AB -(4-2,6-3,5-—1) 
AB -(2,3,4) 


CD -(X-1,y42, z) dir. 
AB 1 CD olduğu için 
AB.CD - 0 olmalıdır. 
2X-1) -3(Y 42) 442-0 
2X43y44244-0 


Örnek 4: 
A (4,4, 0) vektörü ile B — (4,0, 4) vektörü ara- 
sında kaç derecelik açı vardır? 


Çözüm : 
di lu) 
(A|<vV42442402 —-4yp > 
|B|svV42402442 —-4y5 
AB - e Â|.IB|. cosw 164040 
AY. 42. coso — 16 
1 
cosa — > olduğundan & - 60 dir. 
Örnek 5: 


- (v6, v6, a) vektörü ile B — (2, 2, O) vektörleri 
arasında 30” lik açı olduğuna göre, a kaçtır? 





Çözüm 
(Al VMVE2 4 (VE)? ka? —V12 4 af 
Bi V2242240 -2S dir 


Nöralöro- vira 2E Sİ 
4-124 a? 


12 a2 -16—>a2-4 > a-19 olabilir. 














Soru 1: 


- (5.3,-2), b-—(1,7,4) vektörleri veriliyor. 


Buna göre, a.b çarpımının sonucu kaçtır? 


D) 20 E) 22 


Soru 2: 


U-(4,2,-2), V-(1,2, 1) vektörleri arasındaki 
açının ölçüsü kaç derecedir? 


V 
A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E) 90 
Soru 3: 
> (8,8,4), B-—(4,—-6,a) vektörleri veriliyor. 


ÂLB olduğuna göre, a kaçtır? 


Soru 4: 


A-(3,4,a), B (6,8, 10) vektörleri arasındaki 
açı 45“ olduğuna göre, a kaçtır? 


7 
Ao B) 1 o 2 D)3 E)4 


Uzayda Doğru Denklemleri 

Bir doğrunun denklemini yazabilmek için iki bilgiye 
ihtiyaç vardır. 

1. Doğrunun üzerinde bulunan bir nokta 


2. Bu ii paralel bir vektör (Doğrultman vektörü) 








Kix Yı 2) 


Alı: Yas Z1) 
P-(a,b,c) 


X 


d doğrusu üzerindeki 


AÇI Yı 24) noktası ile d doğrusuna paralel 
P — (a,b,c) doğrultman vektörü verilsin. 
d doğrusu üzerinde değişken bir K(X, y, z) noktası 
alalım. 
K — (X-X.Y-Y,Z-Z,) 
AK // P olduğundan 
Y-Y, 2-2, 


İRİ e 
a, bg k bağıntısı oluşur. 


X—X 





# Bu bağıntı d doğrusunun kartezyen denklemidir. 
Bu denklemdeki oranlar bir k sabitine eşitlenip X, 


y, z çekilirse aşağıdaki bağıntı oluşur. 


xsak tx, 
yabk ty, 
z-cek *tz, 


Bu ifadeye doğrunun parametrik denklemi denir. 

# Doğrultman vektöründe O (sıfır) bulunan doğru- 
nun denklemi parametrik yazılmalıdır. 

# Doğrultmanları paralel olan iki doğru birbirine 
paraleldir. 

# Doğrultmanları dik olan iki doğru birbirine dik ya 
da dik durumludur. 

# Kesişen iki doğru arasındaki açı doğrultman vek- 


törleri yardımıyla bulunur. 


WI 


Örnek 1: 
Doğrultmanı Â > 
tasından geçen doğrunun denklemini yazınız. 


(0,2, 0) olan ve P(3,7,- 2) nok- 


Çözüm : 
Doğru üzerinde gezici K(X, y, z) seçilirse 
PK - (X-3,y-—7,z $ 2) olur. 

PK /A olduğundan doğru denklemi 
Xx-8 Yy-7 
0 2 
Burada paydanın sıfır olması uygun olmayacağı için 

bu denklem parametrik yazılmalıdır. 








—Z*l-kdır 
0 


Denklemin parametrik ifadesi; 


Xxz8, ysa2kr7,z2--—2 şeklindedir. 
Örnek 2: 
— La 1.7 2 denklemi ile verilen doğru- 


nun doğrultman vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 


EE Lİ 


Z-5 şeklinde düzenlenirse 
—3 - ie” 


Denklem XX 


oranların paydası doğruliman vektörünü oluşturur. 
Doğrultman vektörüne P denilirse, 


P-(4,-3,-2) dir 


Örnek 3: 
x-342k,y2-245k,z2z-1-3k 
parametrik denklemi ile verilen doğrunun doğrult- 


man vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 

1. Yol: 

Parametrik denklemde orantı sabiti olan k nın kat- 
sayıları doğrultman vektörünü oluşturur. Doğrultman 
vektörüne P denilirse, 


P-(2,5,-3) olur. 
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2. Yol: 
Bu denklemin kartezyen ifadesi 





Oranların paydası doğrultman vektörünü oluşturur. 
P-(2,5,-3) olur. 








Ornek 4 
d X-2. Yy .z7141 
) 3 5 a 
X*1 4? z v 
d, — YE Z > 
2 a o b doğruları veriliyor. 


d,//d, olduğunagöre, a * b toplamı kaçtır? 


Çözüm : 


d, /d, ise bu doğruların doğrultman vektörleri de 
paraleldir. (P, / P, dir) 


P,-(8,.5,a) ve P,-(a,-10,b) dir. 


> a--6vebz-12dir 


a*b-—-6412-6 olur. 


Örnek 5: 


x-2k, y-4k-1, z-3k 4 5 parametrik denkle- 


miyle verilen doğru, rn — > zar doğrusu- 
a 


na dik durumlu olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 

Doğrultman vektörleri V, — (2,4,3), V,- (9,3,a) 
V, 1 V, > V, , w s 0 olmalıdır. 
V,.V,>2944343a-0 


a--—10 bulunur. 


wWJ- 








İki Noktası Bilinen Doğrunun Denklemi 
d 


Ba, Ya, 2) 


AfXıı Yas 24) 


7 


xXx AB — e — Xp» Ya Yi Z,-7,)) bu doğrunun 
doğrultman vektörüdür. 














Örnek 1: 
A(2,3,—1) ve B(5, 4, 6) noktalarından geçen doğ- 
runun denklemini yazınız. 


Çözüm : 
Doğrultman vektörü 
AB - (5-2,4-3,6-(-1)) olur. 

AB - (8, 1, 7) olur Doğrunun denklemi 
x-2 y-3 Zİ 





-kdır. 


3 1 7 





Soru 1: 


Doğrultman vektörü P — (2,3,—2) olan ve 
B(-4, 5, 1) noktasından geçen doğrunun denkle- 


mi aşağıdakilerden hangisidir? 








MX*4 y-5 2-1 X-2 Y-3 “4D 
) - z B) ——-1—- 

2 3  -2 2 3 -2 
Sl .y55 25 X-â yt5 7-2 
C — E Myra ZER 
) 2 3 -2 Çe 27.319 
ye yiz i 
2 3 -2 























Soru 2: 

A(3,-2, 1) noktasından geçen ve V — (5, 4, 3) vek- 
törüne paralel olan doğrunun kartezyen denklemi 
aşağıdaklerden hangisidir? 








#3 y-2 z-İ V x-3 yı2 Z-İ 
Ay y B) xsv yere. 
ei Tl sa 3 
3-x 24y 1-z p) <5 v2. 2-3 
, 
X-5, yeri zti 
e e nie li 
Soru 3 


25X13  . — denklemi ile verilen doğrunun 


dorultman vektörü V dir. Buna göre, ||VJ| kaçtır? 


vV 
A6 B3Y5 Ca D)sY2 E)2v13 
Soru 4: 
d,:x1—k d,:x-i1 tak 

yz3 * 2k ys-2483k 

z- 3k z-54bk 


parametrik denklemleri ile verilen doğrular birbiri- 
ne paralel olduğuna göre, a * b değeri kaçtır? 








gs 3 pi 

A) 1 B)2 ) 2 2 

Soru 5 

Xx-1 y-2 z1t3 Xe3 yel 255 
EN 9 3 k 


doğruları birbirine paralel olduğuna göre, p * k 
toplamı kaçtır? 





/ 
A)-18 oOB)-12 ©-s D7 Biz 
Soru 6: 
> *3 
x 48-2 İ -246 ile Er -5-y, 2-4 


doğruları arasındaki açının ölçüsü kaç derecedir? 


Z 
A30 B45 (so D)75 Edo 


Wa 








Bir Noktanın Bir Doğruya Uzaklığı 





B noktasının d doğrusuna uzaklığını bulabilmek için, 
doğrunun üzerindeki bir A noktasından ve doğrult- 
man vektörü olan V den faydalanılır. 


sina — Ma > hs JAB|.sine 
AB 





Örnek 1: 


a 2 


doğrusu ile B(2, 8, 1) noktası arasındaki uzaklık 
kaç birimdir? 


Çözüm : 

Bu doğrunun denklemi, doğrunun üzerindeki A(0, 12,5) 
noktasından ve V > G1, 2, 0) vektöründen yarar- 
lanılarak yazılmış. 

AB - (2-0,8-12,1-5) 

AB — (2,-4,—4) tür 

JAB| — V224 (494 (4) - 6 birimdir. 

h — 6.sina dır. 

AB.V-2.(-1) 4 (424 (-4)0 


AB. V — |AB|.|V|. cosa 
AB.V-6.V5.cosa--10 
cosa - - tür. 


cos?a * sin? — 1 olduğundan 
sina > — tür. 
3 


h-6. - — 4 birim bulunur. 
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I - Uzayda Veldör 
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Uzayda Düzlem Denklemi 


N-(a, b, c) 






AÇI Yı 24) 


AÇ: YA Z,) sabit noktasından geçen ve N vektörüne 
dik olan E düzlemi üzerinde değişken bir K(x, y, z) 
noktası seçelim. 


— 


AK - (X-x,,v-Yy,,2-2,) vektörü ile N — (a,b,c) 
vektörü dik ya da dik durumlu olduğu için AK.N—0 
olur. Dolayısıyla K değişken noktasının geometrik yeri 
E düzleminin denklemidir. 






tb.(Y-y,) *c.(2-2,) 0 





E a.(x-—X, 





N > (a, b, c) vektörüne E düzleminin normal vek- 
törü (normali) denir. 


ie 


* 


Normal vektörleri paralel olan düzlemler para- 
leldir. 


Normal vektörleri dik olan düzlerler birbirine diktir. 


* 


* 


Kesişen iki düzlemin arasındaki açı, bu düzlem- 


lerin normal vektörlerinin arasındaki açıya eşittir. 





Örnek 1: | 
P — (3,4, - 2) vektörüne dik olan ve orijinden ge- 
çen düzlemin denklemini yazınız. 


Çözüm : 

Düzlemde değişken bir A(x, y, z) noktası aldığımızda 
OCA -(, y, z) olur. 

P LOA olduğundan düzlemin denklemi 

3x -4y—-22z-0 olur. 


WA 


Örnek 2: 

E,:3X-2y4k2-5 

E,:9x—-ay-3z-5 

düzlemleri paralel olduklarına göre, a 4 k toplamı 
kaçtır? 


Çözüm : 

E, düzleminin normal vektörü 
N, - (3,-2,k)dır. 

E, düzleminin normal vektörü 
N, -(9,-a,-3) tür 
E/E,> N,/N, dir 


BS s2. K. 
9 -a -3 
> a-6, k—-1 olur 


a4-k-—5 bulunur. 


Örnek 3: 
A(4,2,5), 
Buna göre, A noktasından geçen ve normali AB 


B(8, 6, 1) noktaları veriliyor. 


olan düzlemin Oz eksenini kestiği noktanın ko- 
dunu bulunuz. 


Çözüm : 

AB -(3-4,6-2,1-5) 

AB-(-1,4,—4) tür 

Düzlemin denklemi 

—i1.X—4) -4(Yy—2)-4.(2-5) -0 

—x 1 4y—427116-—0dır. 

Oz eksenini kestiği noktada x-0 ve y—Odır. 
Denklemde yerine yazılırsa 


—4z4* 16-05 2-4 bulunur 





akan 








Örnek 4: 
E,:6X43y$5z-1İ-0 
E ikesoytkz 140 


düzlemleri dik kesiştiğine göre, k kaçtır? 


Çözüm 
Düzlemlerin norşnal vektörleri 


N, - (6,3,5) ve N,-(1,-2,k) dır. 


o. 


ELE, > N, EN, dir. 
> N,.N,20 
— 6.143.(2) *5.k-0 


> k—0 bulunur. 


Örnek 5: 
A(2,1,-3) noktasından geçen ve 
x 4 4y-2z 4 6 - 0 düzlemine paralel olan düz- 


lemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

Bu düzlemin normali ile buna paralel olan düzlemin 
normali aynı olmalıdır. Aradığımız düzlem 

x4 4y-2z41d-0 olsun. i 

A(e, 1,—3) noktası bu düzlemin elemanı olacağından 
noktanın koordinatları denklemde yerine yazıldığında 
denklem doğrulanır ve d bulunur. 
2441-2.(3)*d-0 
12*-d-0—>d-—-i2dir 

Düzlemin denklemi 


x * 4y—22z-12 0 bulunur. 


Wa 








Soru İ: 


A(-3, 4, 1) noktasından geçen ve N- (3,2,-5) 
vektörüne dik olan düzlemin denklemi aşağıdaki- 


lerden hangisidir? 


A) 3x -2y-5241-0 
8 3x -2y-5z46-0 
C) -3x1-4y1216-0 
D) -—3x4-4y4z24*1-0 


E) -3x42y-52122-0 


Soru 2: 

3x * 5y—-z 4 8 - 0 düzleminin normali Â 

x-2y 4 52-1 -0 düzleminin normali B dir. 

Buna göre, A.B iç çarpımının sonucu aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


h-12 B-8 ©6 


Soru 3: 

K(4, 1,—2) ve L(3,5, - 4) noktaları veriliyor. 

K noktasından geçen ve KL vektörüne dik olan 
düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A 
B 


J) 4x1 y-227-4-0 
) 4X*y-2241-0 
C) x—-4y142246> 

8) Xx—-4y412244-0 


E X*44y422z14-0 
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Soru 4: 
aXx43y—-4747-0 
4x*by—-242-0 


düzlemleri birbirine paralel ise, a.b çarpımı kaç- 
tır? 


A) 1 


3 V 
lir D) 3 E) 12 


5 
e Hedi 
ir 








Bir Doğru ile Bir Düzlemin Birbirine Göre Konumu 


E düzleminin normal vektörü N , d doğrusunun 
doğrultman vektörü V olsun. 


E/d—> NıV 


Eld> N/V 


E düzlemi ile d doğrusu arasındaki açı N ile V arasın- 
daki açının tümlerine eşittir. 





doğrusu ile 6x-3y 4 kz * 7 - 0 düzlemi paralel 
olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm : 

Doğrunun doğrultman vektörü 
V-(3,4,-2)dir. 

Düzlemin normal vektörü. 
N-(6,-3,k) dır. 

Düzlem ile doğru paralel olduğundan 
VLN olmalıdı. > V.N—odır. 
3.6 14.(-3) 4 (-2).k — O ise 
kz3 bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
3x * 5y—4z41 1-0 düzlemiile 


2) E Te - doğrusu dik olduklarına göre, 


k-*n toplamı kaçtır? 


Çözüm: 

Düzlemin normal vektörü 

N- (3,5,—4) tür 

Doğrunun doğrultman vektörü 
V-ÇC6,k,n)dir. 


Düzlem ile doğru dik olduğundan 


V/N olmalıdır. 
Bi > k--—10 ven—8 olur. 
—6 k n 





k*n--—2 bulunur. 





Örnek 3: 
Xx*y 4 v6z <5 düzlemiile | 


x*1 
2 


derecedir? 


pa a 3 ,Z 7 doğrusu arasındaki açı kaç 


Cözüm : 

Doğrunun doğrultman vektörü 
V-(2,2,0O)diır. 
Düzlemin normal vektörü | 


N—-(14,1, v6) dır. 


Zz 
< 
Il 
zi 
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Oo 
O 
102) 
a 





— | 
V444v14146 


A li > 4-60 olur. 
8 2 


cosa — 











Doğru ile düzlem arasındaki açı 609 nin tümleri | 
yani 30” dir. | 
; 








z-i 
4 0 


düzlemine paralel ise a kaçtır? 





, yz 1 doğrusu, ax-byt22-3 


)-2 Eğ G0 Dİ 


— 1 —-— — doğrusu6xtby1t4z-4-0 
a 3 2 
düzlemine dik ise a * b toplamı kaçtır? 


WA 


V 
A)9 B) 12 C) 15 


Soru 3: 


Xx*3 2:3 y-4 
—1 1 
doğrusu arasındaki açının ölçüsü kaç derecedir? 





—2x42y41z-4-0 düzlemiile 


Z 
A) 30 B) 45 C) 60 








Bir Noktanın Bir Düzleme Uzaklığı 


Afk, n, m) 


(E) 


Etaxsby4cztd-0 olmak üzere 


Afk, n, m) noktasının E düzlemine uzaklığı 


p< Jak #b.n #c.m #dİ pağıntısıile bulunur. 


Yazı ıc 


(Düzlemde, noktanın doğruya uzaklık formülü gibidir.) 








Örnek 1: 


A(2, 0, 1) noktasının 
a)2x1y-22110-0 


b) 3x —6y 4 22-1 - O düzlemlerine uzaklıklarını 








bulunuz. 
Çözüm: 
—2. 10 12 
ph |2210-214 | . Mel 
224124 (-2) 3 
h - 4 birimdir. 
EM NE 7 
b)h < —18:2-60421-1).. İZl 
3 4(C6)”42 7 
nh — 1 birimdir. 
Örnek 2: 


A(1,2, 3) noktasının 4x—2y 4 4z4k-0 doğru- 
suna uzaklığı 3 birim olduğuna göre, K nın negatif 
değeri kaçtır? 
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Çözüm : 
p J41-22143 #k| 





h RAKİ 
6 
|12 4k) — 18 
124-k-18 5 k-—6 


124k--18 5k--30 


k nın negatif değeri — 30 


dur. 








Paralel Düzlemler Arasındaki Uzaklık 


E,:axtbyscztd, -0 
E,:axibytcztd,-0 
arasındaki uzaklık 
ld, -d.| 


va? 4 b? 46? 


(Her iki düzlemin de katsayıları eşit olmalıdır. ) 





Örnek 1: 
4x—-3y *2vV62 49-0 
—4x 4 3y—2v62 45-0 


düzlemleri arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 


ile 
düzlemleri 


bağıntısı ile bulunur. 


Denklemlerin katsayıları eşit olması için 


4x—3y -2vV6249-0 


4x-3y * 2/6z-5-0 yazllır. 


h 9-€5)| 


MELİ 








v2 4C3)2 4 (2v63 


hs2 birim bulunur. 


7 


WI 








Soru 1: 


A(1, 2, 0) noktasının 4x—3y 4 Viz - 10 -g 
düzlemine uzaklığı kaç birimdir? 


v 
A) 1 B) 2 Cc) 3 D) 4 E)5 


Soru 2: 


A(2, 1, k) noktasının 6x—3y 422-1 -0 düzle- 
mine uzaklığı 2 birim olduğuna göre, k nın pozitif 
değeri kaçtır? 


i V 
A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E) 5 
Soru 3: 
3X - 4y - 122 $ 12 -0 
—-3X t4y 11224 14-0 


düzlemleri arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


A) 5 B) 4 c)3 ğ) 2 E) 1 








Bir Doğru ile Bir Düzlemin Ortak Noktası 


Doğru denklemi parametrik olarak yazılır ve düzlem 
denkleminde Xx, y, z yerine yazılarak k orantı sabi- 
tinin değeri bulunur. Böylece kesişme noktası bulun- 
muş olur. 





doğrusunun 2X4 5y—4z-—5 -0 düzlemiyle ke- 


sişme noktasını bulunuz. 




















Çözüm : 

Doğrunun parametrik denklemi 
xs2k*1 

ys 3k—4 

z-k-2 şeklindedir. 

Düzlem denkleminde yerine yazılırsa 

2(2k * 1) $# 5(3k—4)—4(k—2)-5-0 
denkleminin çözümünden k <1 bulunur. 
Doğru deniğleminde yerine 1 yazarsak, 
x-21 4153 

yz31-4--1' 

Z7z-1-2-—-1 olur. 

Kesişme noktasi (3, —i,— 1) dir. 





ie tk 3 doğrusu ile x-2y * 3z—16—0 


düzleminin kesim noktasının koordinatları aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) (1,2,3) B) (5, 6,-3) 0) (4,3,-2) 


V 
E) «5,—-6, 3) 


D) (5,6, 1) 








Düzlem Demeti 

ax*by4cztd-0 ve 
ext*iy*sgzsh 0 düzlemlerinin arakesit doğ- 
rusundan geçen düzlem demeti 
axtby-4-cz*-k(ex-iy-sgz*th) -0 denklemiyle 
ifade edilir. 

Denklemdeki k reel sayısına istediğimiz değeri verip 
sorularda istenilen sonuca ulaşabiliriz. 


Wa 





Örnek 1: 
(k—2)x*- (K*-2)y1-kz1k-6-0 


düzlem demetinin kesişme (arakesit) doğrusun- 
dan geçen ve Xx45y4 3z 42 - 0 düzlemine 
paralel olan düzlemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

Katsayıları (1, 5, 3) olan denklemi bulmamız isteniyor. 
k > 3 yazıldığında verilen denklem 
xt*5y43z-3-—0 olur. 

Bu denklem aradığımız düzlemin denklemidir. 


Örnek 2: 

2x -3y—5z-7 - 0 düzlemiile 

3x-y * 4z-2 - O düzleminin arakesit doğrusun- 
dan ve A(2, 1, 3) noktasından geçen düzlemin 
denklemini yazınız. 


Çözüm : 

İkinci denklemi bir k reel sayısıyla çarpıp topladığımızda, 
(© * 3k)x * (3—k)y* (<5 $ 44)2—-7—-2k <0 
denklemi elde edilir. 

A(2, 1, 3) noktası bu düzlemin elemanı olması için 
Xx-2,y-1, z-3 yazıldığında denklem doğru- 
lanacaktır. Buradan k bulunur ve bulunan değer yeri- 
ne yazıldığında istenilen denklem elde edilir. 


(24 3k4).2 4 (3—k).1 - (-5 -4k).3—7—2k-0 
denkleminin çözümünde k - 1 bulunur. 

Yerine yazıldığında 

5x * 2y—z—-9 —- 0 denklemi elde edilir. 

(Bu denklemin belirttiği düzlem, verilen iki düzlemin 


kesişme noktasından ve A(2, 1, 3) noktasından geçer.) 
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Soru 1: 
2X—Yy13Z2144-0 ve x4*3y172-—1-0 
düzlemlerinin arakesitinden ve orijin noktasından 


geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) 9x-12y472-0 
B) 12x4* 13y-4*8z2-0 
C) x*2y432-5-0 
D) 3x-4y1z2-1 -0 


4 
E) 6X* 11y472-0 





Doğrusal Olmayan Üç Noktası Bilinen Düzlemin 
Denklemi 


Düzlem üzerindeki üç nokta 
Ap Ya 2). Bg Yap 2). CE Yag Za) Olsun. 
Bu düzlem üzerinde dördüncü olarak değişken bir 


P(, y, 2) noktası alınır. 
AP — X-—xXuy-y, 2-7) 


AB — (4 -X,.Y, Ya 2-2) 


AĞ XX Ya - Ya 2, -Z,) olmak üzere 


determinantının açılımı bu düzlemin denklemidir. 


WI 


Örnek 1: 


A(1,2,3), B(2,0, 1) ve orijinden geçen düzlemin 
denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

P(X, y, 2) noktası seçelim. 

Düzlem 0(0, 0, 0) noktasından da geçtiği için bu 
noktayı da kullanmalıyız. 


OP- (yz) 
0OA-(1,2,3) 
OB — (2,0, 1) 


Düzlemin denklemi 


X(2.1 —-3.0) -y(1.1—3.2) $ 2(1.0—2.2) O 
> 2x15y—4z-0dır. 


Örnek 2: 


AÇ1, 0, 5), B(4, 1,0) ve C(0, 0,8) noktalarından 
geçen düzlemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

P(x, y, 2) noktası seçelim. 

Düzlem €(0, 0, 8) noktasından geçtiği için bu nok- 
tayı da kullanmalıyız. i 


CP — (x,y, 2-8) 
CÂA-(1,0, -3) 
CB — (4,1, -8) 


Düzlemin denklemi 


Xx y z—8 
—i 0 —38 | -0 
4 1 —8 


X.(0 — (-3)) — y.(8 — (-12)) 4 (2—8).(C1)—- 0) 0 
> 3X—-20y-2z48-0dır 





İki Vektörün Vektörel Çarpımı 


AAxB 


A 
y4 


x İki vektörün vektörel çarpımı, bu iki vektörün iki- 


sine birden dik olan bir vektördür. 


Vektörel çarpım işlemi aşağıdaki gibidir. 


Â- Yas z,) ve B- (Xy, Ya, Zz,) olmak üzere 





Örnek 1: 


U- (e, 6, 1) ve Vv- (1,2, 0) vektörlerinin vek- 


törel çarpımını bulunuz. 


Çözüm : 


NN O Di 


ÜxV-E,(0-2)-e,(0-(-1) * E,.(4 — (6) 


UxV>-2e,-e,t 10e, 


Ci 
x 
<i 
ıl 


<2,-1, 10) 


MA 


Soru 1: 
A(1,2,1), B(3,3, 4) ve C(4,2, 3) noktalarından 
geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 


A) 2x—12y4 72-10 


A 
B) 2x4 5y-3z-9-0 
C) 2x-2y432z-5-0 


) 
D) 3x-4y4z2—-10 


E) 2x-5y43z-9-0 


Soru 2: 
A-(3,0,1), B-(0,-2, 5) vektörlerinin vek- 
törel çarpımından elde edilen vektör aşağıdakiler- 


den hangisidir? 


4 
A) 1,10, -6) B) (1,0, -2) 6) (2, 15,6) 


D) (2,-4,7) E) (8,-7,1) 


Soru 3: 


Analitik uzayda, A(1, 0, 2), B(0, 2, 0) ve C(0, 1, 3) 
noktalarından geçen düzleme dik ve A noktasın- 


dan geçen doğrunun denklemi aşağıdakilerden 





hangisidir? 
“ x-1 y y-1 
——— m 27 B) — -2—4,x-3 
A) rı g 77 2 ) 5 
12 Kİ 
C)x42- > D) 5 e 
E) Kİ a nğ 
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TEST - | 





1. A(3,—4, 12) noktasının orijine uzaklığı kaç bi- 5. A- (8,4, 2) ve BE (6, 8, k) vektörleri veriliyor. 
rimdir? i 


A// B olduğuna göre, k değeri kaçtır? 
A) 10 B) 13 C) 15 D) 18 E) 20 


A)2 B)3 Cc) 4 D)8 E) 16 


2. A(2,5,4) veB(-2,3, O) noktaları veriliyor. 


JABI doğru parçasının ortasındaki C noktası- 6. K-(1,12,3) ve L (3,—-1, m) vektörleri verili- 


nın koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? yor. 
A) (0,1,2) B) (0,4,2) C) (4,4, 2) K LL olduğuna göre, m değeri kaçtır? 
D)-2,4,2) E) (0,3, 0) A) 1 B2 Os DA BS 
Tİ 
ol 
S 


3. K(2,1,0) veL(3,—2, 2) noktaları veriliyor. 


“KL vektörünün koordinatları aşağıdakilerden 7. P — (8,9, 12) vektörünün uzunluğu kaç bi- 

hangisidir? rimdir? 

A) (-1,2,-2)  B)(,2,2) O) (1-32) | A)17 B)18 19 D20 E21 
D) (1,2,-2) E)(2,1,.-2) 


8. A- (2,3,—5) ve B—(-2,4,3) vektörleri verili- 


4 Ps 3e, — 2e, * se, şeklinde verilen P vek- 
yor. 


törünün eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (8,2, 5) B) C3,2,5) C) (3,-2, 5) A.B işleminin sonucu kaçtır? 


Dm 
:O 
& 
© 
> 
o 
e 
— 
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N 
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Er 
z 
O 
hir 
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Dİ, 5) E) (8,5, 2) İ A)-15 B)-7 C©12 D15 E21 


























TEST - 1 TEST - 2 
i > i Merkezi (0, 3, O) ve xOz düzlemine teğet olan 
du vilemileni iye a 00 eve A(3, 6, — 1) noktası ile B(1, a, 5) noktasının ğ eri iğ il ğ ll 
i iri Ğ Ö Ü ş oktasından geçme ir. 
8x4 4y-4z4 12-0 olan iki düzlem arasın- v Siz eg 3-8 arasındaki uzaklık 7 birim olduğuna göre, a üre (k, )n geç 
> AŞİ Vere, 20 > e pe) . 9 
daki uzaklık kaç birimdir? 1 a —3 4 nın alabileceği değerlerin çarpımı kaçtır? j alel 
D d xt*3 5-y Buna göre, k nın alabileceği değerlerin çar- 
22” ei kaçtır? 
A)6/6 B)7V/6 C)8vV6 D)9V6 E) 10v6 & 8 A) 11 B20 C)24 D27 E)85 pımı kaç 
doğruları birbirine dik olduğuna göre, a de- A) -6 B) -4 Cc) -2 D)O E)2 
ğeri kaçtır? £ 


10. 


11. 


12. 


am kn e e vi 


a -zZ : 4 , ys 6 doğrusunun üzerindeki 


bir nokta P(a, b, c) olmak üzere, a*- bc 





toplamı kaçtır? 


A) -2 B) 0 giy D)3 E)5 


14. 
Denklemi x-4- y-z-2/3 ve x1y-2-8/3 
olan düzlemler arasına yerleştirilebilecek en G 
büyük kürenin hacmi kaçtır? 
A)36r .B)24n C©)18x D)1i4n E)12n 

15. 


R3 te denklemi (x * 2)? * y? 4 (2-3)? - 29 
olan küreye, küre üzerindeki (2, —3, 1) nokta- 
sında teğet olan düzlemin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) 2x-3y4Z2-11-0 
B) 4x4 2y-2145-0 
C) x*-8y*2215-0 
D) 3x—-4y42214 17-0 
E) 4x-3y—-22—15-0 


A) 6 B) 8 Cc) 9 D) 10 E) 12 


Merkezi M(- 1, 4, 3) noktası olan ve xOz 
düzlemine teğet olan kürenin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) X24y2 4224 x—-4y-32-10-0 
) XX 4y7422-2x48y432416-0 
) XxX 4y242242x-8y462—-10-0 
D) x2 4 y2 42242x-8y—-62410-0 
) xy 422 4x-4y-32 4 10-0 


A2, 1, 4) 
PeE 
E:3Xx44y4 102-0 


A, 1,4) 


LE) 


Uzayda verilen A noktasının E düzlemi üze- 
rindeki bir P noktasına olan en kısa mesafesi 
kaç birimdir? 


A)4 B25 G5 D6 








u—(<2,k,4) ve v(1,6,3) vektörleri verili- 


yor. 
u 1 v olduğuna göre, k nın değeri kaçtır? 


Aysr. BİS D) 2 e) İ 





(OABC, HDEF) dikdörtgenler prizması 
|PE| - 2JDP|, A(8,0,0) 
Cc(0,6,0), H(0,0,4) 


Yukarıdaki verilere göre, OP vektörünün 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
C) (3,3, 4) 


A)(2,.3,4) B) (3,2,4) 


D) (3,3,3) E) (2,2,3) 


WI 





xt4 yl, z-3 denklemi ile verilen 


3 —z 
doğrunun doğrultman vektörü aşağıdakiler- 


den hangisidir? 


A) (<4,1,-3) B) <4,1,3) C) (3,6,0) 


D) (8,6, 3) E) (3,6,-3) 


Merkezi (3, 2, — 1) olan ve P(5, 4, — 3) nokta- 
sından geçen kürenin denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) «-3) 4 (y-2)2 4 (2-1) -12 
B) «-32 4-274 (241) 9 
O) X-3)24(y-207 4 (24 1)7 12 
D) (X43)24(y42)7 4 (2-1) 12 
EE x374(y12)74(2141)7-12 
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TEST - 2 











A(1,2 , 7) noktasından geçen ve doğrultman 
vektörü V — (3,-2, 4) olan doğrunun denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 

—3 2 7 3 —2 4 


EP8 “Xa yee 21 
3 —2 4 3 -2 4 


gizi. yıZ.z-4 
ÖNE Tm 


R3 te denklemleri 


olan doğruların birbirine dik durumlu olması 


için k kaç olmalıdır? 


A)-2 B-t o DI g2 


P(-3, 0, 2) noktasından geçen ve 


ER m doğrusuna dik olan 


düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) 4x-3y4z410-0 
B) -3x422110-0 
C) 4x-3y4z112-0 
D) 2x-3y45245-0 
E) 4X4 3y-21:10-0 


10. 


gp XİİLY#2 214“ | 


11. 


Wa 


12. 


X-İ y 


a © Z—5 
4 3 2 


Kkx * (k—i1i)y * 3z * 8 - 0 düzlemine para- 
lel olduğuna göre, k değeri kaçtır? 








doğrusu 


5 3 2 4 
A Sli yi else'i ai ir LA 5 
) 7 B) 7 C) > D) > E) 5 
—2 — ğ 
Ra doğrusu 








4 8 k 
xt 2y*t3z2-1 -0 düzlemine dik olduğuna 
göre, k değeri kaçtır? 

A) 4 


B)6 (C)8 


P(3, -2, 1) vektörüne dik olan ve A(4, 1, 2) 
noktasından geçen düzlemin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) 3Xx-2y42413-0 
B) 3x4 2y-z—1-0 
C) 3X—2y 12-12 -0 
D) -3x42y4 22-3 -0 
E) xt 3y-22—1 -0 


se A amp m ie 











TEST -3 





3. 





1 YİL. denklemi ile verilen doğ- 


runun doğrultman vektörü aşağıdakilerden 


hangisidir? 


AD-(«-2,3,-1) B)D-(2,3,-1) 


SİDE DD-(1,-1,0) 


END-(,-1,2) 
Ul 


Doğrultman vektörü D-(1,2,3) olan ve 
P(<1, 0, 2) noktasından geçen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


a Xzi. Yy .2-2 giti y.z3 
1 2 3 1 2 3 
XtİLYy.Z- xX*İy.Zz. 
g 1 2 3 Z 1 2 1 
xt8 Yy. Z 
E — a——— 
) > 


P - (1,2, - 3) vektörüne paralel olan ve X 
eksenini apsisi 3 olan noktada kesen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 








YAT 





Xx—İ yt2 z-i — DA 
şi doğrusu P -(4,-2,-1) 


vektörüne dik olduğuna göre, m değeri kaç- 


tır? 
A) -2 B) -1 c)0 D)1 E)2 
X*3. Y.Z 2 doğrusuileK-(-6,2,n) 


3  —1 2 
vektörü paralel olduğuna göre, n değeri kaç- 


tır? 


P-(2,1,-3) vektörü 4x4 ky-6z4 15-0 


düzlemine dik olduğuna göre, k değeri 
kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


3x 4 4y-2z 48 - 0 düzleminin normal vek- 
törü aşağıdakilerden hangisidir? 

AN-0,2,-1) B)N-(8,4,2) 
ON-(3,4,-2) DN-(6,8,4) 


NN-(4,3,-2) 









GEOMETRİ - Uzayda Vektör 


) 





TEST - 3 











8. 


10. 


11. 


e ei Di 


Merkezi (3, —2, 4) ve yarıçapı 5 birim olan 
kürenin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) X-3)2 4 (Yy 427 4 (2-4) - 16 
B X49)24(Y42)2 4 (2-4) - 16 
O K-324(y12)2 4 (2-4) -25 
DD «:)24(Y 4274 (2147-25 
E 4-524 (Yy-2)274(244)2-36 


—4x *-ky-2z*n - 0 düzlemiile 

3x * 2y - m - 0 düzlemi birbirine dik 
olduğuna göre k değeri kaçtır? 

A)1 B)2 c)3 


D) 4 E) 6 


2x - 6y -8z * 15 «< 0 denklemi ile verilen 
düzlem —-x-3y 4 kz—18 - 0 denklemiile ve- 
rilen düzleme paralel olduğuna göre, k değeri 
kaçtır? 
A)1 B) 2 03 


D) 4 E)5 


Xxİ yz *2 
3 2 1 


doğrusuna dik olan ve P(1, O, 2) noktasından 
geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 








A) 3x4 2y17-5-0 
B) 3x - 2y—-22—-5-0 
C) x-3y41-z-2-0 
D) 3x—-2y-2145-0 
E) 3x4-2y1215-0 





WI 


12. Xx—1İ Yy 2 7-3 
3 5 6 


doğrusu üzerinde K (4, m, n) noktası veriliyor. 


K noktası aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (4,9,3) B) (4,6, 3) 6) (4,3,6) 


D) (4,3,3) E) (4,3,9) 


13. 2x-y 4 z - 12 — 0 düzlemine dik olan ve 
P(1,2, — 2) noktasından geçen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x-1.yt2 z-2 gxti.yi2. 2-2 
—1 1 2 ag 


— 
© 





14. 3x—4y4 52-14 - 0 denklemi ile verilen düz- 
lem üzerinde bir P(2, 3, z) noktası veriliyor. 


Buna göre, z değeri kaçtır? 


A)1 B)2 E)5 


15. 3x—2y—-z- m0 düzlemi, 
x*3 y-2 z-i 

—1 k O-5 
ğuna göre, k değeri kaçtır? 


doğrusuna paralel oldu- 


A) 6 


B) 5 o 4 D)3 





OCA İZE ame dap 


TAE 























Geometrik Yer 


#& Aynı özellikleri taşıyan noktaların oluşturduğu kü- 
meye, bu noktaların geometrik yeri denir. 
# re İRİ olmak üzere, düzlemde (IR? de) sabit bir 


O noktasından r birim uzaklıkta bulunan nokta- 


ların geometrik yeri, O merkezli r yarıçaplı çem- 
berdir. 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde A(2, 1) noktasına 3 birim uzaklık- 
taki noktaların geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 
AR, 1) Bu özelliği sağlayan 
3 nokta (x, y) olsun. iki 
nokta arasındaki uzaklık 
(xy) tormülünden 


«-22 *y-1)7 —9olur. 


Merkezi A(2, 1) ve yarıçapı 3 birim olan çemberdir. 


Örnek 2: 
Düzlemde bir d doğrusuna 4 cm uzaklıkta bir A nok- 
tası veriliyor. 


A noktasından 5 cm uzaklıktaki noktalar kümesi d 
doğrusunu B ve C noktalarında kestiğine göre 
|BC| kaç cm dir? 


WI 








A noktasında 5 cm uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri A merkezli 5 cm yarıçaplı çemberdir. A noktasın- 
dan d doğrusuna dikme çizildiğinde AHC dik 
üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa |CHJ <3cm 
(8-4-5 üçgeni) olur. 


Merkezden kirişe çizilen dikme kirişi ortalayacağın- 
dan |BH| — 3 cm dir. Dolayısıyla (BC| <> & cm 
bulunur. 


Örnek 3: 

Düzlemde yarıçapı 5 cm olan bir çembere teğet 
olan 2 cm yarıçaplı çemberlerin merkezlerin 
geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 


3 cm yarıçaplı 





7 cm yarıçaplı 
çember 


Yukarıdaki şekildeki gibi O merkezli çembere 2 cm 
yarıçaplı çemberler hem içten hem dıştan teğet ola- 
caktır. 


Buradan O merkezli 5 cm yarıçaplı çembere teğet 
olan 2 cm yarıçaplı çemberlerin merkezlerinin 
geometrik yeri O merkezli 7 cm ve 3 cm yarıçaplı İki 
çember olur. 


) GEOMETRİ - Geomeirik Yer ve Çizimler 




















Soru 1: 


Düzlemde (AB| - 7 cm olacak şekilde ANE iel 2k 


ları alınıyor. 


A noktasından 5 cm, B noktasından 6 cm uzaklık- 
taki noktaların geometrik yeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


V. 
A) Bir nokta B) iki nokta GC) Çember 


D) 9 E) Üç nokta 


Soru 2: 


Düzlemde yarıçapı V5 cm olan bir çemberin 4 cm 


uzunluğundaki kirişlerinin orta noktalarının 


geometrik yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


> Yarıçapı 2 cm olan çember 
B) Yarıçapı 1 cm olan çember 
G) İki nokta 

D) Bir nokta 

E) Kirişe dik olan doğru 


WI 


Soru 3: 
Düzlemde bir A noktasına uzaklığı 5 cm den 
küçük, 3 cm den büyük olan noktaların sınırladığı 
bölgenin alanı kaç cm? dir? 

A) 251 ö) 167 G) i2n 


Soru 4: 


O, çemberin merkezi 
(AT) çembere T nok- 
tasında teğet 


(OT) < |AT| 3cm 





Yukarıdaki şekilde T noktası çember üzerinde 
değiştikçe teğetlik bozulmamak şartıyla A nokta- 


larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangisi 
olur? ' 


A) O merkezli 3 cm yarıçaplı çember 

Z T merkezli 3 cm yarıçaplı çember 

C) O merkezli 3/2 cm yarıçaplı çember 

D) T merkezli 3v2 cm yarıçaplı yarım çember yayı 
E) T merkezli 3/2 cm yarıçaplı çember 














x Düzlemde sabit A ve B noktalarına eşit uzaklıkta 


bulunan noktaların geometrik yeri, (ABI) doğru 
parçasının orta dikme doğrusudur. 


Ad 


d, orta dikme 


doğrusu 








Örnek 1: 


Analitik düzlemde A(2, 2) ve B(4, 0) noktalarına eşit 
uzaklıktaki noktaların geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 





———— z ———© 
A(2,2) (3,4) B(4,6) 


A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların 


geometrik yeri d doğrusudur. 


(AB) 1d olduğundan eğimler çarpımı — 1 dir. 





Mag 1(m,:d doğrusunun eğimi) 
6-2 MN İİ 
425 mai ise m, >- 5 olur. 


Buradan d doğrusunun eğimi 2 dir ve A ve B nok- 


talarının orta noktası olan (3, 4) ten geçer. 


Doğrunun denklemi, 


2y * x — 11 olarak bulunur. 


Wa 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(BC| < 10cm 





B 10 G 


Yukarıdaki şekilde, A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki 
noktaların kümesi (BC) kenarını D noktasında; A ve C 
noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların kümesi (BC) 
kenarını E noktasından kesiyor. 


Buna göre, Çevre(ADE) kaç cm dir? 


Çözüm: 





A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların kümesi 
DE doğrusu, AveC noktalarına eşit uzaklıktaki nok- 
taların kümesi de GF doğrusudur. 


İkizkenar üçgen özelliğinden 

JAD| — (BD| <Xx ve 

|AG| < |GC| —y olsun. 

|(DG| - 10—-X * y) 

Buna göre, Çevre(ADG) sx *y t 10-(X*-y) 


- 10cm bulunur. 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde A(-1, 3) ve B(5, 1) noktalarına -- 


eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


V 
A)ys3x-4 B)ys3x$* 16 
CO)y-2x4*8 D)y—2x-8 
Eys3x-17 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
1BC| 7cm 
10 JAB| < 10cm 
B 7 G 


Yukarıdaki şekilde A ve C noktalarına eşit uzaklık- 
taki noktaların geometrik yeri (AB) yi D noktasın- 
da kestiğine göre Çevre(BCD) kaç cm dir? 





V 
A)8 B) 9 Cc) 13 D) 17 E) 24 
Soru 3: 
Mi e A, K, B doğrusal 
JAK| <3 cm 
IKB| <icm 


Yukarıdaki şekilde A ve B noktalarına eşit uzaklık- 
taki noktaların kümesi ile K den 2 cm uzaklıkta 
bulunan noktalar kümesinin kesişimi olan nokta- 
lardan birinin B noktasına uzaklığı kaç cm dir? 

A 
A)2 B) v7 Cc) 3 


D)4 E) 2v5 


WI 


* Düzlemde bir doğruya eşit uzaklıkta bulunan nok- 
talarının geometrik yeri, bu doğruya eşit uzaklıkta 
çizilen bir çift paralel doğrudur. 





Örnek 1: 


Analitik düzlemde 3x * 4y-1 - 0 doğrusuna2cm 
uzaklıktaki noktaların geometrik yerini bulunuz. 





Çözüm: 
A 
d,: 3x44y4c,-0 
2 
3x-4y—10 
2 
8 > d,:3Xt4y4C,-0 


3x * 4y—1 - 0 doğrusuna 2 cm uzaklıktaki nokta- 
ların geometrik yeri bu doğruya paralel olan d, ved, 
doğrularıdır. Dolayısıyla doğruların eğimleri eşit olur. 
İki doğru arasındaki uzaklık formülünden 


desil , 
vV32 44” 

|c $ 1) <10 i 
c4- 1-10 veyac*1-—-—10 


c, -11 olur. 


c, 9 
Buradan doğruların denklemleri 
3x4-4y19-0 ve 


3x *- 4y- 11 0 bulunur. 


ÇE Dİ A e resim A a 








Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(BC| 8cm 
Alan(ABC) — 20 cm? 
B 8 G 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABC) sabit kalmak şartıyla 
A noktalarının georretrik yerini bulunuz. 


Alan(ABC) nin değiş- 


memesi için yüksek- 





—d, 


liği değişmemesi ge- 
rekir. Bundan dolayı 





A noktalarının geo- 
yeri (o BC 
doğrusuna 5 cm 
uzaklıktaki d, ve d, 
doğrularıdır. 


metrik 





Örnek 3: 


Düzlemde iki köşesi bir d doğrusu üzerinde olan 
alanları eşit eşkenar üçgenlerin üçüncü köşeleri- 


nin geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 





Eşkenar üçgenin iki köşesi d doğrusu üzerinde ve 
üçüncü köşesi K noktası olsun. K noktalarının 
geometrik yeri d doğrusuna paralel d, ve d, doğru- 
larıdır. 


WI 





Soru 1: 


Düzlemde verilen bir d doğrusuna teğet ve 
yarıçapları 2 cm olan çemberlerin merkezlerinin 
geometrik yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) d doğrusuna paralel bir doğru 

B) d doğrusuna dik bir doğru 

G) d doğrusuna 4 cm uzaklıkta paralel iki doğru 
ö) d doğrusuna 2 cm uzaklıkta paralel iki doğru 


E) d doğrusuna dik iki doğru 


Soru 2: 


Düzlemde bir d doğrusu ve üzerinde bir A noktası 


veriliyor. 


d doğrusundan 2 cm ve A noktasından 3 cm uza- 


klıktaki noktaların geometrik yeri aşağıdakilerden - 


hangisidir? 
A) Bir nokta B) İki nokta G) Kare 
LE) 
D) Çember E) Dört nokta 
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# Düzlemde paralel iki doğruya eşit uzaklıkta bulunan 


noktaların geometrik yeri, bu iki doğruya paralel ve, . 


eşit uzaklıkta bulunan bir doğrudur. 





JAH| — (ABJ 








Örnek 1: 
Analitik düzlemde 2X4 y—5-0 ve 2X*y-13 


doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yerinin denklemini bulunuz. 


Çözüm: 


A 


————— > 2x y-5-0 





—> Pxiysks0 





> 2X4y-13-0 


Doğruların eğimleri birbirine eşit olduğundan doğru- 

lar paraleldir. 

Yukarıdaki bilgi gereği bu iki doğruya eşit uzaklıktaki 

noktaların geometrik yerine 2x * y * k — O denirse 

paralel doğrular arasındaki uzaklık formülünden 

ks E9 4613) 
—-2 

Pa 
Bur'iki doğruya eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri olan doğrunun denklemi 2X -y—9 -—0 bulunur. 


-—9olur 





WA 


Soru 1: 


Düzlemde, aralarındaki mesafe 4 cm olan iki para- 
lel doğruya aynı anda teğet olan çemberlerin 
merkezlerinin geometrik yeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) Doğrulara 2 cm uzaklıkta bir nokta 
8) Doğrulara 2 cm uzaklıkta bir doğru 
GC) İki nokta 

D) Doğrulara dik bir doğru 


E) Doğrulara 6 cm uzaklıkta bir doğru 


Soru 2: 


Düzlemde, alanı 64 birimkare olan karalerin iki 
kenarı, paralel iki doğru üzerindedir. 


Buna göre, karalerin ağırlık merkezinin geometrik 
yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Doğrulara 8 cm uzaklıkta iki doğru 
B) Doğrulara 8 cm uzaklıkta bir doğru 
ğ Doğrulara 4 cm uzaklıkta bir doğru 
D) Doğrulara 4 cm uzaklıkta iki doğru 


E) Doğrulara 4 cm uzaklıkta üç doğru 











# Düzlemde kesişen iki doğruya eşit uzaklıkta bulu- 
nan noktaların geometrik yeri, bu iki doğrunun oluş- 
turduğu açıların açıortaylarıdır. 


Bu açıortay doğru- 
ları dik kesişirler 








Örnek 1: 


,AB| - 2JAC)| 
(BC| 9cm 


Yukarıdaki şekilde AB ve AC doğrularına eşit uzak- 
lıkta bulunan noktalar kümesinin BC doğrusunu 
kestiği noktalar D ve E ise |ED| kaç cm dir? 


Çözüm: 





AB ve AC kenarlarına eşit uzaklıktaki noktaların 
geometrik yeri AD ve AE doğrularıdır. ABC üçgeninde 
iç açıortay teoreminden |CD| — a ise (BD| >2adır. 


3a-9—>a-3cm bulunur. 


Dış açıortay teoreminden 


lce| - JCI 
İBE| © TABİ 
eri z 5 ise |CE| <- 9cmolur. 


Buradan |ED| — 12 cm bulunur. 


WI 








Soru 1: 


Analitik düzlemde 7x * 2y - 3 ve 2X-7y -5 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 9x - 5y—8-0 
9x-5y-8-0 


B) 5x-9y12-0 
9x-4-5y—-2-0 


V 
C) 9x—-5y—8 -0 
5X4-9y4-2-0 


D)7x ky-1-0 
Xx-7y*1z0 


E)5x4-9y-2-0 
9x—5y4-2-0 


Soru 2: 


Düzlemde kesişen d, ved, doğrularına teğet olan 
çemberlerin merkezlerin geometrik yeri aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) İki nokta 
B) Dört nokta 
Doğru parçası 


Verilen d, ved, doğrularının açıortay doğruları 


E) Paralel iki doğru 





Yukarıdaki dik koordinat sisteminde Oy ekseni ve AB 
doğrusuna eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yeri, 
Ox eksenini C ve D noktalarında kesen iki doğrudur. 


Buna göre, |CD| kaç birimdir? 


vV 
A) 15 B) 12 C) 10 D) 9 E 8 
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doğru parçasını kiriş kabu eden bir çift çember 
yayıdır. (âLB ve ÂKB) 





1 


# a 90" ise (ABİ yi çap kabul eden çember olur. 


K 
| <3 
L 


Örnek 1: 





Düzlemde bir |ABJ doğru parçasını 90 altında 
gören noktalar kümesi ile A ve B noklalarına eşit 
uzaklıktaki noktaların kümesinin kesişimi kaç ele- 
manlıdır? 


Çözüm: 
(ABI yi 90“ altında gö- 
ren noktaların kümesi 
 çemberdir. A ve B nok- 


talarına eşit uzaklıktaki 
noktaların kümesi ise 





orta dikme doğrusu, 
yani KL doğrusudur. 





Bundan dolayı kesişim K ve L noktalarıdır, iki eleman- 
lıdır. 


Düzlemde bir |(ABJ doğru parçasını gören sabit 
açıların köşe noktalarının geomeirik yeri, (AB). 


WA 


A (BC| — 10cm 





B 10 Cc 


Yukarıdaki şekilde |AB|? * |AC|? — |BC|2 şartını 
sağlayan noktaların sınıladığı bölgenin alanı kaç 


cm? dir? 
/ 
A) 25n B) 50nx G) 75n D) 90r E) 100x 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
(N —— 
m(BAĞ) — 309 
IBC| 2cm 
B 2 ' C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) nin en büyük 
değeri kaç cm? dir? 
A) vi B) v3 O Y3 41 


B)2 4 E2â-1 

















Temel Çizimler 


1. Verilen bir doğru parçasının orta dikmesinin 
çizilmesi 


JAB < r olacak şekilde 


A ve B merkezli r yarıçaplı Öz- 
deş çemberlerin kesim nokta- 
ları C ve D olsun. ADBC eşke- 
nar dörtgen oluduğundan 
(CDI 1 (ABI ve |AO| - |0B| 
olur. 





2. Verilen bir açının açıortayının çizilmesi 


B merkezli R yarıçaplı 
çember yayı verilen 
açının kollarını A ve C 
noktalarında kesiyor. 
il D noktası A ve C mer- 
, Li kezli r yarıçaplı özdeş 
e çemberlerin o kesim 
noktasıdır. 
ABCD deltoid olduğundan (BD, ABE açısının açlorta- 
yı olur. 





3. Verilen bir doğruya, üzerindeki bir K noktasın- 
dan dik doğru çizmek 


ya 














d doğrusu üzerinde verilen K noktasına eşit uzaklıkta 
A ve B noktaları işaretlenir. 

IKAJ — |KB| olur. 

A ve B merkezli r yarıçaplı özdeş çemberler çizilirse 
CAB ikizkenar üçgen olur. 

(CKIJ kenarortay aynı zamanda yükseklik olur. 

> KG LAB olur. 


WA 


4. Verilen bir doğruya, üzerinde olmayan K nok- 
tasından dik doğru çizilmesi 


ya 











K merkezli r yarıçaplı çember d doğrusunu A ve B 
noktalarında kessin. 


A ve B merkezli R yarıçaplı çemberlerin kesişme nok- 
tası C ve D olsun. 


ADBC eşkenar dörtgen olduğundan KC 1 AB olur. 


5. Verilen bir doğruya, verilen uzaklıkta bulunan 
noktaların geometrik yerinin çizilmesi 


A sa) d doğrusuna üzerin- 
deki K noktasından, d 

doğrusuna dik olan 

doğru çizilir. 

|(AK| — JKB| olacak 

şekilde A ve B nokta- 

larından AB doğrusu- 











nadikd, ved, doğru- 
ları çizilir. 


6. Verilen bir doğru parçasının birbirine eşn par- 
çaya bölünmesi 

Sırasıyla (AK Üzerinde 
A,A,..A,, 

merkezli r yarıçaplı 
çember yayları çizilir. 
(A,BI çizilir. A, Â a 
.. Ve A, den geçen ve 








/A,Bİ ye paralel doğ- 
ru parçaları çizilir. 

Bu paralel doğru parçaları JAB) yi n parçaya bölmüş 
olur. |AK| — |KL| —... - |MBjdir. 











Temel açı olarak 60”, 90” ve 369 lik açılar çizilebilir. 





TRİ - Geometrik Yer ve Çizimler 
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Örnek 1: 


Pergel ve cetvel yardımıyla 30", 45, 60", 70", 72 
açılarından hangisi çizilemez? 28 


Çözüm: 
e 60" temel açı olduğundan pergel ve cetvel ile çizilir. 
Verilen bir açının yarısı çizilebileceğinden 30 çizilir. 


o 90" temel açı olduğundan pergel ve cetvel ile çizilir. 
Verilen bir açının açiortayı çizilebileceğinden 45* 
çizilebilir. 

e 36“ pergel ve cetvel yardımıyla çizilebileceğinden 
72 çizilebilir. 


e 70" pergel ve cetvel yardımıyla çizilemez. 


Örnek 2: 
36" nin pergel ve cetvel yardımıyla çizilebildiğini 
gösteriniz. 





Soru 1: 


Aşağıdaki şekillerden hangisi sadece pergel ve 
cetvel yardımıyla cizilemez? 


ALA ARAZ 


iG İ kv 
a Ni 36” 
3 
£ 
B G 


D) 








Soru 2: 


Aşağıdakilerden hangisi sadece pergel ve ceivel 
yardımıyla yapılamaz? 











Üçgen Çizimleri 

* A,B, C açıları ilea, b, c kenar uzunluklarından üç 
elemanı (en az bir tanesi uzunluk olmak üzere) ve- 
rilen üçgenler cetvel ve pergel yardımıyla çizilebilir. 


1. Bir kenarı ve iki açısının ölçüleri verilen üçgenin 
çizimi £ 


(BC| —a, m(GBA) —o ve m(ACB) - 6 veriliyor. 
U 





ENA/D A 
a 9 Ka SN 
pe — 
B a Cc B a (0 B a Cc 


(BC| a çizilir. B noktasından m(8) za kadar alı- 


nıp (BD çizilir. C köşesinden m(C) — 6 kadar alınıp 
(CE çizilir. (CE ve (BD nin kesim noktası A olur. 


* Cetvel ve pergel yardımıyla çizilemeyen açı bilgile- 
rinin verilmesi, bu açıların çizilmiş halde bize veril- 








Örnek 1: 
Aşağıda bilgileri verilen şekillerden hangileri sabit 
bir üçgen belirtir? 


iL az8cm,b-7cm, cz6cm 
Il. m(A) — 509, m(B) — 60* 
Il a—9cm, b—3cm, cz4cm 


IV. m(A) — 1009, b -3cm, cs5cm 


Çözüm: 





a - 8 cm olacak şekilde (BC) alınır. 


B merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilir. 























Çözüm: 4 j Sebe mesi anlamına gelir. Eş üçgenler tek üçgen gibi 
- ) Verilen bir açıyı üç eşit pargaya bölmek düşünülür. ş OC merkezli 6cm yarıçaplı çember çizilir. Dolayısıyla 
, - OB) Verilen bir doğruya üzeri i bi i Ü ABC üçgeniçizilir. 
Yandaki taslak üçgeni * ğ ER e e ae 2. Üc kenar uzunluğu verilen üçgenin çizimi a li 
e o « Uç ç ç 
çizelim ve |AC| - 2cm e 
olsun. G) Verilen bir doğru parçasının orta dikme doğrusu- Üç kenar uzunluğu verilen üçgenin çizilebilmesi için, Ii. Bu bilgiler üçgen çizimi için yeterli değildir. 
nu çizmek, verilen kenar uzunluklarının üçgen eşitsizliğini sağla- Çünkü bir üçgenin çizilebilmesi için üç eleman 
Eda , ği ması gerekir. gerekir ve bunlardan en az bir tanesi uzunluk 
ABD — CBA olduğundan, benzerlik bağıntısı yazılırsa, D) Verilen bir doğru parçasının 90" altında gören nok- e İİ olmalıdır. 
. taların geometrik yerini çizmek, 
XX. 25X z z ” (BC| — açizilir. 
2 Xx E) Verilen bir doğru parçasını 7 eş parçaya bölmek. B merkezli c yarıçaplı nl. 
XxX 4 2x—-4 - 0 denklemi çözülürse | ; C merkezli b yarıçaplı 
xs W5-1) cm bulunur. Demek ki kenar uzunlukları | 7 e Me çemberlerin kesim nok- E : lr 
5 (WS — 1) cm, (V5 — 1) cm ve 2 cm olan ADC üçgeni | OİL ei wi : e, i ” N : 
z z 5 ” r. i — 
E 369, 36” ve 1809 lik açılara sahiptir. Aşağıdaki verilen açı veya uzunluklardan hangisi ; ii , li i z 
ni N ği — | üçgeni çizilm ; 'R 
K Önce, |BC| x2cm sadece pergel ve cetvel yardımıyla çizilemez? | em li Ni |BC| - 9 cm olacak şekilde (BC) alınır. VU 
— : i pa > ii il . . g2 
Ni olan bir doğru parçası | ; i g7 b b-c-a olursa B merkezli 3 cm yarıçaplı çember ve C merkezli 4 cm © 
y 2 alınır. |AB| - 1 cm | — A)22,5*lik açı e üçgen çizilemez. Yehgapi çember çizildiğinde bunlar kesişmeyeceğin- > 
5 olacak şekilde (BCJye 7 | a den üçgen çizilemez. e 
E B noktasında dik olan O; OB) Gm doğru parçası | —— 2 
© AB) çizilir. | Ge 5 g 
> (ABI ç C) v5 cm doğru parçası i eee, e i V. ç M(CAB) — 100” alınır. ğ 
> JAD| — 1 cm olacak şekilde D noktası alınırsa 5-—1cm f ei i a » Ra > bsc<a olursa b -3 cm ve N. 
— ğ imi OR “ lik açı | - de RS > - pa 
z le elde edilmiş olur. Pergel |CD | kadar açılıp DE ) ği | < —— üçgen çizilemez. e Ki & - 5 cm uzunluklar 
> yayı Ne Pergel 2 cm açılıp D merkezli yay çizilirse 5 E) 105*lik açı i p a > S3 B alınır. ABC üçgeni Ğ 
5 CDE üçgeni çizilmiş olur. (Açıları; 36, 36", 1089 dır.) İ ye mn , çizilir. 5 
i a i : Ğ 
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Soru 1: 
(BC| 7cm .. 
JAB| <3 cm 
JAC| < 5cm 


olacak şekilde bir 
ABC üçgeni çizile- 
cektir. 

Buna göre, yukarıdaki çizimlerden sonra A nok- 


tasının bulunabilmesi aşağıdaki işlemlerden 


hangisi yapılmalıdır? 


p (BCIJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 

B) C merkezli 5 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
Cc 
D 
E) B merkezli 5 cm yarıçaplı çember çizmek 


) C merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizmeli 
) 


(BC) ye 5 cm uzaklıkta paralel doğru çizmek 


MA 


Soru 2: 


Aşağıdaki üçgenlerden hangisi sadece pergel ve 
cetvel kullanılarak cizilemez? 


A) B) 
A 
AN 
6 4) 
B 10 (0 B 2 C 
C) 


N 
> 


2445 20(N 


B 8 Cc 


GEEUMENHRİ - Geomelirnk Yer ve Çizimler 


j 








İki kenar uzunluğu ile bu kenarlar arasında kalan 
açının ölçüsü verilen üçgenin çizimi 


D 
A 
Cc 
B a G 
a,c ve m(B) veriliyor. 
(BC| <açizilir. 
m(B) — « olacak şekilde (BD ışını çizilir. 


JBA| —c olacak şekilde A noktası bulunur. 
A ve C noktalari birleştirilirse ABC üçgeni çizilmiş 
olur. 


İki kenar uzunluğu ile bu kenarlar arasında 
olmayan bir açısı verilen üçgenin çizimi 


a) |BC| -a, JACJ-b m(A)-a<90* veriliyor. 





(CD / JAB 
a<b.sina ise 


ABC üçgeni çizilemez. 





-b.sinc ise bir tane ABC üçgeni çizilebilir. 


— ee 








ABC bir üçgen 














A 
Pi 
. 5 m(ÂBC) — 60" 
|(AC| 7cm 
60” 
b&in & < a < bise iki üçgen çizilebilir. z > c Oo |BC| >8cmise 
AB,C ve AB,C 
(AB| — x in alacağı değerler toplamı kaç cm dir? 
IV. G 
e 
m. ir Çözüm: 
ba ise bir tek ABC üçgen çizilir. | 
| 
b) |BC| <a, |ACI-b, mÂ-a>30 ise | 
Tİ 
z 
I. 
(BC| 8 cm 
|(AC| <7cm 





(O? o 
i m(ABE) — 60 


olan üçgenin çizimi yapılırken 60* lik açının kolların- 
dan |BC| — 8 cm olacak şekilde C alınır. 


asb ise ABC üçgeni çizilemez. 


C merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilir. Çember ile 


(BX ışınının kesişimi A noktasıdır. 


|AC| x 7 > 4V8 olduğundan C merkezli çember 

i o çizilirse (BX ışının A, ve A, noktalarında keser. Bu 

b ; nedenle A,BC ve A,BC olmak üzere iki üçgen oluşur. 
Buradan |AB| - 3 cm ve |AB| < 5 cm bulunur ki x 


in alacağı değerler toplamı 8 cm olur. 


b <a ise bir tek ABC üçgeni çizilebilir. 








Örnek 2: 


R M(ÂBÜ) — 1109 
xs, 
çi (BC| 7cm 
“1109 
ani JAC| <9 cm olacak 


şekilde bir ABC üçge- 
ni çizilecektir. 


Üçgenin A noktasını bulmak için hangi işlem yapıl- 
malidır? 


Çözüm: 





C merkezli |AC| - 9 cm yarıçaplı çemberin çizilme- 
siyle C noktasına 9 cm uzaklıktaki noktalar işaretlen- 
miş Olur. 

Bu çember çizilirse |AC| > |BC| olduğundan C 
merkezli çember (BX ışınını bir noktada keser ve bu 
nokta A nokiasıdır. 











Bir ABC üçgeninde m(ÂBG) > 90 ve 
JACI > (BC) ise sadece bir ABC üçgeni çizilir. 


AZILI 








A ABC bir üçgen 
va 
A JAC| 10cm 

B 14 C 
|BC| — 14cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) nin en kücük 
değeri kaç cm? dir? 


A) 28 B) 28y2 C) 36 D) 42 E) 56 


Soru 2: 


Aşağıda verilen bilgilerden hangileri ile sadece bir 
üçgen çizilebilir? 


LL mA) 309, JAC| 5cm, |AB| -4cm 

Il. M(ÂBO) — 1009, (BC| < 6cm, JACJ < 8cm 
Il. M(ÇÂBO) — 609, (BC| < 6 cm, |AC| - 8cm 
A) Yalnız | 


B) | veli CO) il vellli 


4 


D) Yalnız il E) iii vellll 








Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
A,B, D doğrusal 
” |(AB|-JAF|-|BD| 
REX © ŞacisEDİ 
(BE| 3cm 
- E JEC| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ Ni 
A) 2 B)3 Cc) 2v2 D) 3v2 E) 6 


A ABC bir üçgen 
m(ÂBÜ) — 60* 
(BD|<|DC|& 3cm 
|AE|<|ECİ 








Yukarıdaki üçgen pergel ve cetvel kullanılarak 
çizilecektir. ABC üçgeninin çizilebilmesi için ilk 


önce hangi üçgenin çizilmesi gerekir? 


Z 
A ABD BJADC CJADE D)EDC E)BEC 


WA 











Bazı Yardımcı Elemanları Verilen Üçgenlerin Çizi- 
mi 


a,h,,G elemanları verilen üçgenin çizimi 


BC doğrusu çizilir. |BC| - a olacak şekilde B ve C 
noktaları belirlenir. BC doğrusuna h, uzaklıkta dpa- 
ralel doğrusu çizilir. Sonra B merkezli c yarıçaplı çem- 
beri çizilir. Çemberlerin d doğrusunu kestiği nokta A 


noktası olur. 





> 

d h, <c ise İki 
üçgen vardır 
A,BC ve A,BC 








-h, isebir 
tek ABC dik üç- 
geni çizilir. 








av 


Ma 1. c<h, ise 
ABC üçgeni 
çizilemez. 














Düzlemde bir doğruya eşit uzaklıktaki noktaların 
geometrik yeri iki paralel doğrudur. Yani BC ye 
paraleld, ved, doğruları olmak üzere iki tane 
eşit uzaklıkta doğrular çizilir. Fakat iki tarafta 
oluşan üçgenler eş üçgen olacağından bu 
üçgenler bir üçgen sayılır. Bundan dolayı BC 
nin diğer tarafında oluşan üçgenler çizilmemişir. 





İ - Geometrik Yer ve Ciziml 


a 
2 


2 
iş 


OMETİ 


ZI 


UN 
© 








ETRİ - Geomeirik Yer ve Çizimler 


GEOM 














A (BC| 8cm 


JAC| <4cm 

h, <4 cm olacak şe- 
kilde bir ABC üçgeni 
çizilecektir. 





Yukarıdaki işlemlerden sonra A noktasının bulu- 
nabilmesi için hangi işlem yapılmalıdır? 
Çözüm: 


E , 4cm ise A nok- 
——> 








tası BC ye 4 cm 





4 
Ğ uzaklıktaki noktaların 
<< 
geometrik yeri 
üzerindedir. 


Burada DE doğrusu ile C merkezli 4 cm yarıçaplı 
çemberin kesim noktası A noktasıdır. Yani üçgenin 
tamamlanabilmesi için, BC ye uzaklığı 4 cm olan 
paralel doğru çizilmelidir. 


Örnek 2: 


a-8cm, h, s3cm, b-5cm 
Yukarıdaki bilgileri verilen ABC üçgeni çizilecektir. 
Buna göre |AB| nin alabileceği değerler toplamı 
kaç cm dir? 


Çözüm: 











ABC üçgeninin çiziminin yapılabilmesi için; 

(BC| <8 cmalınır. 

(BCI ye 3 cm uzaklıkta paralel doğru çizilir. 

b < 5 cm olduğundan C merkezli 5 cm yarıçaplı çem- 
ber çizilirse d doğurusunu A, ve A, nokialarında 


kesecektir. Dolayısıyla bu bilgilerle A,BC ve A,BC 
olmak üzere iki tane üçgen çizilir. 


WI 








Az 
37 
5 3 
B 8 C 4 H 


A,BC ve A,BC üçgenlerinde gerekli işlemler yapılırsa 
|A,B| > 5 cm ve JA,B| — 3v17 cm bulunur. 


Buradan, |AC| nin alabileceği değerler toplamı 


(8v17 * 5) cmdir. 





Soru 1: 


Aşağıdaki verilerden hangileri ile en az bir tane 
sabit ABC üçgeni çizilebilir? 





Il as6cm, h, 5cm, cs<4cm 

li. as9cm, h, > 7cm, c-7cm 

il a—5cm, h, 4cm, c-6cm 

A 

C) il ve li 


A) Yalnız | B) Yalnız 1l 


D) Yalnız İli E)i, li veli 


Soru 2: 
Bir ABC üçgeni için, a—5cm, c—5cm ve 
h, <4cm bilgileri verilmiştir. 


Buna göre, |AC| nin alabileceği değerler toplamı 
kaç cm dir? 


4 
A2Y5 B4a/5 CG6/5 Dse/5 E)10v5 




















a,h,,V. elemanları verilen ABC üçgeninin çizimi 


BC doğrusu çizilir. |BC| - a olacak şekilde B ve C 
noktaları belirlenir. BC doğrusuna h, uzaklıkta d pa- 
ralel doğrusu çizilir. (BCJ nin ortak noktası D noktası 
bulunu ((BD| - |DC)) 


Sonra D merkezli V. yarıçaplı çember çizilir. Çem- 
berin d doğrusunu kestiği nokta, A noktası olur. 


h,<V, ise iki üçgen 





> 
xd vardır. 


A,BC ve A,BC 











JAB| < JAC| olur. 
ve bir tek ABC ikizke- 
nar üçgeni çizilebilir. 





B C 
x# h,>V,ise üçgen çizilemez. 











D E BC // DE 
<x —e- ———> 
; a-8cm 
4: 
: nh 4cm 
<< — —> 5 
8 8 Ğ V, -6 om olacak 
şekilde ABC üçgeni 
çizilecektir. 


Yukarıdaki şekilde yapılan işlemlerinden sonra A 
noktasının bulunabilmesi için hangi işlem yapıl- 
malıdır? 


Çözüm: 

V, 6 cm olduğu 
için (BCJ nin orta 
noktasını merkez ka- 
bul eden 6 cm yarı- 
çaplı çember çizilirse 
A, ve A, noktaları 
bulunur. 











A,BC ve A,BC üçgenleri eş üçgenlerdir. 


WI 


Soru i: 


Aşağıda verilen bilgilerden hangisi ile sabit üçgen 


çizilemez? (i den fazla üçgen oluşabilir.) 


vd 
A)az4cm B)as6cm Caz—9cm 
h, <6cm h, 5cm , > 7 em 
V <8cm V <5 cm b-7cm 
a a 
D)a10cm Eas6cm 
h, 5cm cz4cm 
V, 6cm VvV, 5cm 
Soru 2: 


Aşağıdakilerden hangileri üçgen belirtmez? 


Ili asi2cm h, s6cm h, #5cm 
Il. c4cm a-22cm V, 6cm 
li. h, x6V/Zem 66cm m(A) — 100* 
A) Yalnız | B) Yalnız Il C) Yalnız li 
V 
D) ivelil E) il ve İli 
Soru 3: 


Aşağıdaki verilenden hangileri tek üçgen belirtir? 


1. JAB| — JAC| < 7cm ve mâ) 40” 
Ii. JABJ - (BC xS5cm veh, <3cm 
ili. JAB) < |(AC| >5cmveh,s3cm 
GC) Yalnız (li 


A) Yalnız | B) Yainiz Il 


A 
D)ivelli E)livellil 


PE e, Gm 


MAİ 2 








ZITTI 


p 
> 
im 
b 
pa 
yi 
imi 
E 
E 
D 
p 
- 
; 

z 
z 
— 
e 
Li 
5 




















|BC| — a çizilir. 
mb) - o olacak 
şekilde (BD ışını 


çizilir. 








BC doğrusuna, h, uzaklığındaki paralel d doğrusu- 
nun (BD ışınını kestiği yer A noktası olur. 





Örnek 1: 
Pi 
Xİ m(ABC) > 45“ 
ye |BC| - 7cm 
Pi h, 4cm olacak şe- 
ğ v kilde ABC üçgeni çizi- 
B 7cm Gc lecektir. 


Yukarıdaki şekilde A noktası aşağıdakilerden 
hangisi ile (BX ışınının kesim noktasıdır? 





Çözüm: 
XA h, z 4 cm ise, A 
A,” d yi 
by v > noktası BC doğrusu- 
e na 4 cm uzaklıkta pa- 
Mi ralel d doğrusu üze- 
V-ç45* , , 
B 7 cm G rindedir. 





Yani, A noktası (BX ışını ile BC doğrusuna 4 cm uza- 
kliktaki d doğrusunun kesim noktasıdır. (d / BC) 


WI 








La, h, c ve h <c 
a a 

ia, h,, m8) 

Nia V, h veh —V 
a a a a 


Yağ 


Mh, V, m/B) 
a a 
v. mâ, mb), m) 
Yukarıdaki elemanları verilen gruplardan hangileri 


ile bir tek ücgen çizilebilir? 





4 
A)I,il ve ili B)I,lI, IV ve V O)LILIN ve V 
D) li, II, IV ve V EYL, NI, IV ve V 
Soru 2: 
Pam 
Xx M(DAB) 309 
JAB| x4cmve 
(ABJ kenarına âit 
30 yüksekliği 5 cm olan 
A 4 B 


ABCD paralelkenarı 
çizilecektir. 
C noktasının bulunabilmesi için aşağıdaki işlem- 
lerden hangilerinin yapılması gerekir? 


I. AB ye 5 cm uzaklıkta paralel doğru çizmek 

II. B noktasından (AX ışınınına paralel doğru çizmek 
IN. B den JAX ışınına dik doğru çizmek 
A) Yalnız | 


B) Yalnız II C) HI ve IV 


4 
D) i veli EiveV 

















a,b *c, m(8) elemanları verilen ABC üçgeninin 
çizimi 

DBC üçgeni çizilir. 
IDCJ nin orta dik- 
mesinin |BDJ yi 
kestiği nokta A 
noktasıdır. A ile C 
noktaları birleştiri- 
lirse ABC üçgeni 
çizilmiş olur. 











WI 





Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin çizilebil- 
mesi için ilk önce hangi üçgenin çizilmesi gere- 
kir? 


Çözüm: 
D ABC üçgeninin çi- 
zimine başlarken 
7 sa 
4 H m(ABC) > 30“ 
“İBD| -7cm 
30” 

B 5 C (BC| - 6 cm olacak 





şekilde BCD üçgeni 
çizilir. 
Daha sonra |CDJ nin orta dikme doğrusu çizilir. Bu 
doğrunun (BD yi kestiği yer A noktası olur. 











A (ABI 1 (ADI 
i JAB| x4cm 
7 
|(ADj 7cm 
B 
D 





Yukarıdaki ABD üçgeninden faydalanarak, c - 4 cm, 
bt-a-7/cm, m(BAĞ) — 909 olan ABC üçgeni çizile- 
cektir. 

Buna göre, C noktasının bulunabilmesi için aşağı- 


daki işlemlerden hangisi yapılmalıdır? 


A) A merkezli 4 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
B) B merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
ğ (BDJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 
D) JADI nin orta dikme doğrusu çizilmeli 


E) (ABJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 


Soru 2: 

KBC bir üçgen 
IKB| — (/5*1) cm 
1BC| — (5-1) cm 
m(KBÜ) — 729 





B v1 Cc 


Yukarıdaki üçgenden faydalanarak b-*-c (5-4-1) cm 


ve m(ABE) — 729 olan ABC üçgeni çizilecektir. E 
> 

UÜ 

. 5 

Buna göre, A noktasının bulunabilmesi için aşağı- i 
dakilerden hangisi yapılmalıdır? < 
E 

v NE i 
A) IKCJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli ç 
1 

B) |KBI nin orta dikme doğrusu çizilmeli C 
GC) (BGI nin orta dikme doğrusu çizilmeli a 
N U 

D) (BCIJ ye paralel 2 cm uzaklıkta doğru çizilmeli 
E) KBE açısının açıortayı çizilmeli i 






























a,c-b, m(B) elemanları verilen ABC ücgeninin Soru 1: 


. a . > 

çizimi M(ABC) 60, c—-b>icm, a-5cm 
Önce DBC üçgeni 
çizilir. (DCJ nin orta 


: olan bir ABC üçgeninin alanı kaç cm? dir? 
dikmesinin (BD nı 











kestiği A noktası A 
vV3 v3 v2 
işaretlenerek, A ile Ri si Epe D)S 8 
C noktaları bir- 
leştirilir. 
Örnek 1: 
Sadece pergel ve cetvel yardımıyla 
Pam 
M(BAĞ) -90*, b-c3v2cm 
a 5cm olan bir ABC üçgeni çizilecektir. Soru 2: 





Bu üçgenin çizilebilmesi için hangi işlemler yapıl- p 
malıdır? z 
D B e E 
Çözüm: ya A 
Önce 3v2 cm uzunluğu elde edilmelidir. Bunun için iz ge We 
Pe 
m(ÂBG) — 509, m(ÂCB) -80“ 


KO "KLM ikizkenar dik 
üçgeni çizilip Çevre(ABC)- 10 cm 


3V/2 cm uzunluğu 


3 32 
elde edilir. Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin çizilebilmesi 
için önce hangi yardımcı üçgenin çizilmesi 
i 3 M gerekir? 
A) ABE B) ACE C) ACD 


A 
D) ADB E) ADE 








a 
m(BDC) — 135“, |CD| — 3v2 cm ve |BC| — 5 cm 
olacak şekilde BDC üçgeni çizilir. Daha sonra |BDJ| 
nin orta dikme doğrusu çizilirse ABC üçgeni çizilmiş 
olur. 





TEST - 1 





1. 


Düzlemde bir d doğrusundan 2 birim uzaklıkta 
bir P noktası alınıyor. 


P noktasına 3 birim ve d doğrusuna 1 birim 
uzaklıktaki noktaların geometrik yeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


AyBir nokta B) İki nokta C) Üç nokta 
DI Dört nokta E) Beş nokta 
dı K d,/d, 
1BD||DC|s53 cm 
5 IKL| < 5cm 
da 
3 3 L 


Yukarıdaki şekilde |BC| — 6 cm, h, 5cm ve 
V, < 7 cm olan bir ABC üçgenini çizebilmek 
için aşağıdaki işlemlerden hangisi yapıl- 
malıdır? 


A) B merkezli, 5 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
B) B merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
C) D merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
D)d, den 7 cm uzaklıkta bir doğru çizilmeli 

E) C merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 


ABC üçgeninin köşelerine eşit uzaklıkta olan 
bir D noktası için en doğru ifade aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


A) Yüksekliklerin kesim noktası 

B) Kenarortayların kesim noktası 

C) Açıortayların kesim noktası 

D) Kenar orta dikmelerinin kesim noktası 
E) İç teğet çemberin merkezi 


WI 


Düzlemde, A ve B gibi sabit iki noktadan aynı 
anda geçen çemberlerin merkezlerinin geo- 
metrik yeri için aşağıdaki ifadelerden hangisi 
söylenemez? 


A) A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktalar 
kümesidir. 


B) (ABI nin orta dikme doğrusudur. 


C) (AB| nin orta noktasına teğet çemberlerinin 
merkezleridir. 


D) Eşit kenarları (ACI ve (BCJ| olan ABC ikizke- 
nar üçgenlerinde C noktalarıdır. 


E) ABC eşkenar üçgenlerinin ağırlık merkez- 
leridir. i 


Aşağıdakilerden hangisi, paralel d, ve d, 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geo- 
metrik yerini ifade etmez? 


A) d, iled, doğrularını her ikisinede teğet çem- 
berlerin merkezleri 


B) Karşılıklı kenarları bu doğruların üzerinde olan 
karelerin köşegenlerinin kesişim noktaları 


C) Karşıkılıklı kenarları bu doğrular üzerinde 
olan paralelkenarların ağırlık merkezleri 


D) Uç noktaları d, ve d, doğruları üzerinde bulu- 
nan doğru parçaların orta noktaları 


E) Bir köşesi d, doğrusu üzerinde, diğer 
köşeleri d, doğrusu üzerinde bulunan eşke- 
nar üçgenlerin ağırlık merkezleri 


Yalnız pergel ve bölmelenmemiş bir cetvelle 3 
aşağıdakilerden kaç tanesi çizilebilir? E 
$ 

I. Verilen bir doğru parçasının orta dikmesi Ki 

Iİ. Verilen bir açının açıortayı — 
lil. Bir doğruya dik olan ve dışındaki bir nok- ğ 
tadan geçen doğru ğ 

d 

IV. Bir doğruya paralel olan ve dışındaki bir nok- UL 
tadan geçen doğru (2 

V. Bir doğruya dik olan ve üzerindeki bir nok- m 
tadan geçen doğru > 

C 

U, 

A) 1 B)2 c)3 D) 4 E)5 C 


-N 

















TEST - İ i 
7. Bir kenarının uzunluğu verilen aşağıdaki üç- O; 10. i A (BD, ABC açısının 
genlerden hangisi cetvel ve pergel yardımıy- açıortayı 
la cizilemez? D E e |JBD 
. â E 
A) ikizkenar dik üçgen 


) 
B) Taban açısı 20 olan ikizkenar üçgen B C 
GC) Açıları 309 - 60" - 90" olan üçgen 
D) Tepe açısı 15“ olan ikizkenar üçgen 
E) Eşkenar üçgen 


E merkezli bir çember için aşağıdaki ifadeler- 


ali 


den hangileri kesinlikle doğrudur? 


. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 
kollarına uzaklığından büyük ise çember, açı 
kollarını dört noktada keser. 

II. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 

8. O merkezli, r yarıçaplı çemberin iç bölgesinde  : kollarına uzaklığına eşit ise çember, açı kolla- 

sabit bir P noktası alınıyor. rınına iki noktada teğettir. 

Ili. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 


kollarına uzaklığından küçük ise çember, açı 
kollarını bir noktada keser. 


P noktasından geçen kirişlerin orta nokta- 
larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangi- 





sidir? 
A) Yalnız | B) Yalnız |l GC) veli 
A) (OPI çaplı çember 
” D) ll ve İli E) Ili veli 
B) — yarıçaplı çember 
2 a 
C) P merkezli, r yarıçaplı çember : 
D) O merkizine 5 uzaklığında bir kiriş 
te b X JAB| < 10cm 
E) (OPJ yarıçaplı çember a (8 — 509 
h, 8cm 
50" 
A 10 B 
9, A Yukarıda üç elemanı verilen ABC üçgeni, verilen 
taslak şekil tamamlanarak çizilecektir. 
be 
< Buna göre, üçgenin C köşesi |JBX ışını ile 
fim ; 
NN D B C E : aşağıdakilerden hangisinin kesim noktası 
ri olur? 
© Çevresinin uzunluğu ile birlikte ABC ve ACB açı- 
SR larının ölçüleri verilen, ABC üçgeninin çizilmesi A) TABİ nin kenar orta dikmesi 
z için yukarıdaki taslak şekil çizilmektedir. N , 
© i B) |ABJ kenarına 8 cm uzaklığında paralel bir 
5 DE LAZ il doğru 
9 Buna göre, ilk önce yardımcı üçgen olarak , 
© hangi üçgen çizilmelidir? C) Merkezi JABJ nin ortası 8 cm yarıçaplı çember 
vE D) Merkezi A olan 6 cm yarıçaplı çember 
z A) ADE B)ADC C)AEB D)ADB E)AEC | E) Merkezi B olan 8 cm yarıçaplı çember 
Oo 
il iie ğe peki — —— MK yağ 
ö -E 22 3-D E 5-E ir 75 DA S-A 10-0 
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